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P R A E F A T I O . 

Praeter codices solitos P B F V b , quos ipse contuli, 
nisi quod cod. Bodl. Β ab initio usque ad finem 
definitionum alt. p. 136, 19 beneuolenter conferendum 
suscepit G. A. Stewart , u. d. Oxoniensis, in hoc 
libroX uti mihi licuit palimggesto cod. Musei Britannici 
AddJ^2JLl^^L) ? de quofcfr. uol. IV ρ. V I ; continet^ 

X prop. 15 p.- 44, 12 μετρηβεί ad finem prop. 
X prop. 16 p. 46, 2 (μέγε)&ος — ρ. 46, 8 οπ. 

ρ. 46, 17 (με)τρεΐ ad finem prop. 
Χ, 16 lemma ρ. 46, 23 -μον Ιλλειπβν ad iinem. 
Χ prop. 31 ρ. 92, 19 (με)ααι ad finem prop, 
X prop. 32 totam. 
X prop. 32 lemma ab initio ad p. 96, 20 δλω. 
X prop. 80 p. 240,. 9 δυνατόν ad finem prop. 
X prop. 81 ab initio ad p. 244, 10 νπό. 
X prop. 112 p. 358, 19 BJ ad finem prop. 
X prop. 113 ab initio ad p. 362, 19 όντως. 

In appendicem hic, ut semper, ea sola recepi, quae 
in uno saltem meorum codicum in textu legebantur; 
quare in mea editione quaedam eorum, quae Augustus 
in app. V habet, frustra quaeras; sunt enim scholia 
marginalia, quae in uol. V suo ordine edentur. Pro-
legomena critica quominus uel huic uel quarto uolvmvvci 



V I PRAEFATIO. 

praemitterem, sicuti constitueram, prohibuit ratio scho-
liorum, quae quinto uolumine comprehendentur. nam 
cum inde non pauca subsidia ad codices aestimandos 
peti posse uiderem, statui iis demum editis ad pro-
legomena illa adcedere. 

Scrib. Hauniae mense Nouembri MDCCCLXXXV. 

I. L. Heiberg. 



ΣΤΟΙΧΕΙΑ. 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. Ι Π . 



"Οροι. 
α. Στ ^μέτρα μεγε&η λέγεται τά τψ αύτω μετρώ 

μετρούμενα, άβύμμετρα δέ, ων μηδέν ενδέχεται, 
κοινον μετρον γενέβ&αι. 

β. Εν&εΖαι δυνάμει βύμ,μ,ετροί είΰιν, οταν τα άπ 
αυτών τετράγωνα τω αύτω χωρίω μετρήται, ασύμ
μετροι δέ, οταν τοις άπ αυτών τετραγώνου μηδέν 
ένδεχηται χωρίον κοινον μετρον γενέύ^αι. 

γ'. Τούτων υποκειμένων δείκνυται, οτι τη προτε-
10 δείβη ευ&εία υπάρχουΰιν εύ&εΐαι πλή&ει άπειροι σύμ

μετροι τε καΐ ασύμμετροι αί μεν μηκει μόνον, αϊ δε 
καΐ δυνάμει, καλείβδω ουν η μεν προτε^εϊβα ευθεία 
φητή, καϊ αϊ ταύτη σύμμετροι εϊτε μηκει καΐ δυνάμει 
είτε δυνάμει μόνον φητα£, αί δ% ταύτη ασύμμετροι 

15 άλογοι καλείσδωβαν. 
d\ Καϊ το μ\ν άπο της προτε&είβης εύ&είας τετρά-

γωνον φητόν, καϊ τά τούτω βύμμετρα ρητά, τα δε 
τούτω άβύμμετρα άλογα καλείβδω, καϊ αί δυνάμεναι 

Ad deff. cfr. Hero deff. 128—129, Anonymus Hultschii p. 256, 
Martianus Capella VI, 718. 

Ενκλείδον στοιχείων Γ Ρ V, Ενκλείβον στοιχείων της θέωνος 
έκδόβεως Γ F, Ενκλείδον στοιχείων Γ της &έωνος εκδόσεως b. 
1. οροι] om. P F V , οροι τον Τ b , οροσ τον Τ Β. numerOB om. 
codd. 5. Ante σύμμετροι ras. 1 litt Ρ. 8. ενδέχεται bcp. 
9. προστεθείσα b et Θ corr. Ρ. 10. Post ενθεία add. Theon: 
τοντέστιν άφ' ης θέσει τά μέτρα το τε πηχναιον καϊ τό πα-

|λαιστιαΐον %αϊ το δαατνλιαιον η τό ποδιαιον λαμβάνεται ( B F V b ) . 



Liber Χ. 

Definitiones. 
1. Magnitudines commensurabiles uocantur, quas 

eadem mensura metiri licet, incommensurabiles autem, 
quarum communis mensura inueniri nequii 

2. Rectae potentia commensurabiles sunt, ubi qua-
drata earum eadem mensura meiiri licet, incommensura-
biles autem, ubi nullum spatium conimunis quadra-
torum earum mensura inueniri potest. 

3. His suppositis demonstratur, rectas numero in-
finitas esse datae rectae commensurabiles et incommen-
surabiles partim longitudine tantum, partim poientia 
quoque. iam daia recta rationalis uocetur, ei quae ei 
commensurabiles sunt siue longitudine potentiaque 
siue potentia tantum, rationales, quae autem ei in-
commensurabiles sunt, irrationales uocentur. 

4. Et quadraium datae reciae rationale uocetur, 
et quae ei commensurabilia suni, rationalia, quae autem 
ei incommensurabilia sunt, irrationalia, et rectae, quae 

πλή&ει] om. F. σύμμετροι τε *α{] supra scr. m. rec. P. 11. 
μόνον, <xt δε] om% Theon ( B F V b ) . 12. Post δυνάμει add. 
Theon: oti δε δυνάμει μόνον ( B F V b ) . προστεθείσα b et e 
corr. F. 14. σύμμετροι b, corr. m. rec; deinde add. Theon: 
κατά το συναμφότερον (ovv- om. b), τουτέστιν (καΐ del. F) μήκει 
καΐ δυνάμει ( B F V b ) ; idem Ρ mg. m. 1 pro scholio. 16. 
προστεθείσης b et β corr. F. 17. ζητά] om. F. 18. Ante 
άλογα add. κατά το συναμφότερον F; idem Ρ mg. m. 1 pro 
scholio. καλείσ&ωσαν Theon ( B F V b ) . 
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αυτά άλογοι, εΐ μεν τετράγωνα εΐη, ccvtccl αί πλενραί^ 
εΐ δε ετερά τινα ευθύγραμμα, αί ϊβα αντοΐς τετράγωνα 
αναγράφονται, 

α. 
5 Αύο μεγεθών άνίβων έκκειμένων, έάν από 

τον μείζονος αφαίρεση μείζον η τό ημιβν και 
τοΐ χαταλειπομένον μείζον η τό ημιβν, xal 
τούτο άεΐ γίγνηται, λειφ&ήβεταί τι μέγεθος, 
ο ίβται έλαββον τον έχχειμένον έλάββονος με-

10 γέ&ονς. 
"Εβτω δύο μεγέθη ανιβα τά Α Β, Γ, ων μείζον τό ΑΒ' 

λέγω, οτι, έαν από τον Α Β αφαίρεση μείζον η τό ημιβν 
Ttal τον χαταλειπομένον μείζον η τό ημιβν, xal τοντο 
άεΐ γίγνηται, λειφθηβεταί τι μέγεθος, ο ίβται έλαββον 

15 τον Γ μεγέθονς. 
Τό Γ γαρ πολλαπλασιαζόμενων έβται ποτε τον Α Β 

μείζον, πεπολλαπαλβιάβθω, καϊ έβτω τό Α Ε τον μεν Γ 
πολλαπλάβιον, τον δε Α Β μείζον, καϊ διηρηβθω τό Α Ε 
εις τά τφ Γ ϊβα τά Α Ζ, Ζ Η, ΗΕ7 καϊ άφηρηβθω άπό 

20 μ^ν τον Α Β μείζον η τό ημιβν τό Β®, άπό δε τον Α Θ 
μείζον η τό ημιβν τό ΘΚ, καϊ τοντο άεΐ γιγνέβθω, 
εως αν αί έν τω Α Β διαιρέβεις ΙβοπληθεΙς γένωνται 
ταΐς έν τω Α Ε διαιρέβεβιν. 

"Εβτωβαν ονν αί ΑΚ, ΚΘ, ΘΒ διαιρέβεις Ιβοπλη-
25 θεϊς ονβαι ταΐς Α Ζ, Ζ Η, ΗΕ' και έπεί μείζον έβτι τό 

Α Ε τον Α Β, καϊ άφηρηται άπό μεν τον Α Ε έλαββον 
τον ημίβεως τό ΕΗ, άπό δε τον Α Β μείζον η τό ημιβν 

1. άλογα Υ, corr. m. 2. Deinde add. Υ,αλείσ&ωσαν Theon 
( B P V b ) . 2. ϊσαι φ. 5. εκχεψένων] ante άνισων add. Β 
mg. m. 1. 8. άεί] αίεί F, άεϊ αν V? γ£νηται V (η e corr.), 

^&Syverai b. ληφ&ήσεται Vb. 9. Ιστιν Theon ( B F V b ) . 
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quadratae iis aequales sunt, irrationales uocentur, in 
quadratis ipsa latera, in ceteris figuris rectilineis eae, 
ex quibus quadrata illis aequalia construi possunt. 

I. 
Propositis duabus magnitudinibus inaequalibus si 

a maiore plus quam dimidium subtrahitur et a re-
liqua plus quam dimidium, et hoc semper fit, magni-
tudo relinquetur, quae minor erit proposita magni-
tudine minore. 

Sint duae magnitudines inaequales AB, Γ, quarum 
maior sit AB, dico, si ab Α Β plus quam dimidium 
subtrahatur et ab reliqua plus quam dimidium, et hoc 
semper fiat, magnitudinem relictum iri, quae minor 
sit magnitudine Γ. 

Nam Γ multiplicata aliquando magnitudine Α Β 
maior erit [cfr. V def. 4], multiplicetur et Α Ε magni. 
tudinis Γ multiplex sit, eadem autem > AB, et Α Ε 
in partes magnitudini Γ aequales AZ, ZH, HE diui-

κ Θ ρ datur, et ab Α Β plus quam 
Λ — ' ι 1 dimidium subtrahatur ΒΘ, ab 

Ζ Η A@ autem plus quam dimi-
i ι ι ( J i u m 0 Kf e t hoc semper fiat, 

donec in Α Β totidem diuisiones fiant, quot in AE. 

ϊλαττονΈ. τον] om. V? έγκειμένουb. έλάττονοςΈ. 12. 
δή οτι b. 13. καΐ — ήμισυ] om. Ρ. %aC] (prius) %αϊ anb V. 14. 
αίεΐ F. γίγνεται V . γίνηται b. ληφθησεται V . Ισχιν V. 

ϊλαττον F. 16. γαρ] αρα F. ΛΒ μεγέθους Theon ( B F V b ) . 
19. είς] m. rec. Β. από] om. V. 21. γινέσθω Ρ. 23. 

ταις] corr. ex ται m. rec. b. 24. ουν] om. b. διαιρέσις Ρ, 
sed corr. 25. HZ F. Ιστιν F. 26. του] (alt.) post ins. 
m. 1 F. 27. ημίσεος b , ημίαους V. το] corr. ex του F. 

η το ήμισυ] του ημίσεως F, του ημίσεος Β ν b. 
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το Β®, λοιπόν άρα το ΗΑ λοιπόν τον ΘΑ μείζον 
έβτιν. καϊ έπεί μείζον έβτι το Η Α τον ΘΑ, καϊ 
άφήρηται τον μεν Η Α ημιβν το ΗΖ, τον δε ΘΑ μείζον 
η το ημιβν το ΘΚ, λοιπόν άρα τό Α Ζ λοιπόν τον Α Κ 

5 μειζόν έβτιν. ϊβον δε τό ΑΖ τψ Γ καϊ τό Γ άρα 
τον Α Κ μειζόν έβτιν. έλαββον άρα τό ΑΚ τον Γ. 

ΚαταλεΙπεται άρα άπό τον Α Β μεγέθονς τό ΑΚ 
μέγεθος έλαββον ον τον έχκειμένον έλάββονος μεγέθονς 
τον Γ* οπερ έδει δεΐξαι. — ομοίως δε δειχθήβεται, 

10 καν ημίβη η τά αφαιρούμενα. 

β'. 
Έάν δύο μεγεθών [έκκειμένων] άνίβων άνθ-

νφαιρονμένον αεί τον έλάββονος άπό τον μεί
ζονος τό καταλειπόμενον μηδέποτε καταμετρη 

15 τό προ εαυτόν, άβύμμετρα έβται τά μεγέθη. 
Αύο γάρ μεγεθών όντων άνίβων των Α Β, ΓΑ καϊ 

έλάββονος τον ΑΒ άνθνφαιρονμένον αεί τον έλάββονος 
άπό τον μείζονος τό περιλειπόμενον μηδέποτε κατά-
μετρείτω τό προ έαντον' λέγω, οτι άβύμμετρα έβτι τά 

20 Α Β, ΓΑ μεγέθη. 
Ει γάρ έβτι βύμμετρα, μετρηβει τι αντά μέγεθος, 

μετρείτω, ει δννατον, καϊ έβτω τό Ε' καϊ τό μεν Α Β 
τό Ζ Α καταμετρούν λειπέτω έαντον έλαββον τό ΓΖ, 

2. ίβτιν] comp. F b , ίατι BV. έατι\ om. V. 4. η τό 
ημιον] τον ήμίσεος B V b , r o v ημίαεως F. 7. καταΧέλεimaiBb. 

8. εγκειμενον b. έλάττονος F. 10. ήμίανη Ρ, ημίαεα V . 
Seq. demonstr. altera, u. app. 12. ί%%ειμένων] mg. m. 

1 Ρ. άνθνφαιροαένον V, oorr. m. 2. 13. αΐεί F. ε*λάτ-
τονοςΈ. f 15. τά] το F, corr. m. 2. 16. %ai οντος Theon ( B F V b ) . 

17. έΧάττονος F. άνθνφαιρομένον V , corr. m. 2. αΐεί F. 
19. iauv P. 21. ίατί] supra scr. -αι V. τί] om. F. 23. 
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diuisiones igitur ΛΚ, K@, ΘΒ numero aequales sint 
diuisionibus AZ, ZH} HE. et quoniam AE> AB, et 
a, Α Ε minus quam dimidium subtractum est EH, ab 
Α Β autem plus quam dimidium ΒΘ, erit Η Α > ΘΑ. 
et quoniam Η Α > ΘΑ, et ab Η Α dimidium subtrac-
tum est HZ, a Θ Α autem plus quam dimidium ΘΚ, 
erit Α Ζ > ΑΚ. uerum Α Ζ — Γ. quare etiam Γ > Α Κ. 
ergo ΑΚ<Γ. 

Ergo ex magnitudine ^J5 relinquitur magnitudo 
^ iC minor proposita magnitudine minore Γ ; quod 
erat demonstrandum. • 

Similiter autem demonstrabitur, etiam si, quae 
subtrahuntur, dimidia sunt. 

Π. 
Si ex duabus magnitudinibus inaequalibus minore 

semper uicissim a maiore subtracta reliquum uunquam 
praecedentem magnitudinem metitur, magnitudines in-
commensurabiles erunt. 

Datis enim duabus magnitudinibus inaequalibus 
ABf Γ Α minor sit AB, et minore semper uicissim a 

E H maiore subtracta reli-
' 1 —ι 1 \B quum ne unquam prae-

Z cedentem magnitudi-
nem metiatur. dico, 

magnitudines AB, Γ Α incommensurabiles esse. 
Nam si commensurabiles sunt, magnitudo aliqua 

eas metietur. metiatur, si fieri potest, et sit E. et Α Β 
magnitudinem Ζ Α metiens se ipsa minorem relinquat 

ZJ] mut. in TJ m. 2 B, m. rec. b; ΔΖ e corr. P V . ελάσ
σονα Ρ, sed α del. 
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το δϊ Γ Ζ το Β Η καταμετρούν λειηέτω εαντον ίλαΰΰον 
το Α Η, καΐ τούτο αεί γινέοδω, ε'ως ου λειφθή τι μέ
γεθος, ο έβτιν ίλαββον τον Ε. γεγονέτω, καΐ λελείφθω 
το Λ Η ίλαββον τον Ε. έπεϊ ονν το Ε το ΛΒ μετρεΐ, 

6 άλλα το Α Β το Λ Ζ μετρεΐ, καΐ το Ε αρα το Ζ Α με-
τρήβει. μετρεΐ δϊ καϊ ολον το ΓΑ* καΐ λοιπόν αρα 
το Γ Ζ μετρηβει. αλλά το Γ Ζ το Β Η μετρεΐ9 καϊ το Ε 
αρα το Β Η μετρεΐ. μετρεΐ δΐ καϊ ολον το ΑΒ' καϊ 
λοιπόν αρα το Α Η μετρηΰει, το μείζον το £λαβοον' 

10 όπερ έβτϊν αδύνατον, ουκ αρα τα Λ Β, ΓΑ μεγέ&η 
μετρηθεί τι μέγεθος* ασύμμετρα άρα έβτϊ τά Λ Β, ΓΑ 
μεγέθη. 

'Εάν αρα δύο μεγε&ών άνίύων, καϊ τά εξής. 

V-
15 Αύο μεγεθών βνμμέτρων δοθέντων το μέ-

γιΰτον αντών κοινον μέτρον ενρεΐν. 
"Εβτω τά δοθέντα δύο μεγέ&η ΰύμμετρατά Λ Β, ΓΑ, 

ων hhaeeov το ΑΒ' δει δη των Α Β, ΓΑ το μέγιύτον 
κοινον μέτρον ενρεΐν. 

20 Το Α Β γάρ μεγε&ος ητοι μετρεΐ το ΓΑ η ον. εί 
μ\ν ονν μετρεΐ, μετρεΐ δΐ καϊ έαντό, το Α Β αρα των 

1. ΒΗ] in ras. Ρ , mut. in ΒΑ Β m. 2, in ΑΒ m. rec; Η 
e corr V. 2. γιγνέσθω F. ληφθή B V b . 3. ϊσται Ρ. ϊλατ-
τον F. εΙΧηφθω V. 4. το] (pr.) τον F. δ. Ζ Δ Ρ. Ζ Δ] 
inut. in ΔΖ V, ΔΖ B F b . 8. Β Η] Η Β Ρ. μετρει] (prius) 
eupra m. 2 F. 10. εστίν] om. V. 11. Post τι ras. 1 litt. V. 

εστίν Ρ. 13. μεγεθών έ%%ειμένων F. καϊ τά εξής] οπερ 
Δ 

$δει δειξαι V (post εξής add. ® b ) ; έ%%ειμένων άνισων άνθ-
νφαιρονμένον αεί τον ελάσσονος από τον μείζονος το %αταλει-
πόμενον μηδέποτε %αταμετρ% το προ εαντον, ασύμμετρα έ'σται 
τά μεγέθη m. 2 V, del. άνισων lin. 13. 17. ϊοτωβαν F. σνμ-
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JTZ, Γ Ζ autem Β Η nietiens se ipsa niinorem relin-
quat AHy et hoc semper fiat, donec relinquatur magni-
tudo minor magnitudine E. fiat et relinquatur ΑΗ<Ε.^ 
iam quoniam Ε magniiudinem Α Β metitur et Α Β 4 
magnitudinem AZ7 etiam Ε magnitudinem Ζ Α metitur. 
uerum etiam totam Τ Α metitur. itaque etiam reli-
quam magnitudinem Τ Ζ metietur. sed Τ Ζ magni-
tudinem Β Η metitur. quare etiam Ε magnitudinem 
Β Η metitur. uerum etiam totam Α Β metitur. quare 
etiam reliquam Α Η metietur, maior minorem; quod 
fieri non potest. itaque magnitudines AB, Γ Α nulla 
magnitudo metietur. ergo magnitudines AB, Γ Α in-
commensurabiles erunt [def. 1]. 

Ergo si ex duabus magnitudinibus inaequalibus, 
et quae sequuntur. 

ΙΠ. 
Datis duabus magnitudinibus conimensurabilibus 

maximam earum mensuram communem inuenire. 
Sint duae magnitudines datae commensurabiles AB} 

ΓΑ, quarum minor sit AB. oportet igitur magnitu-
dinum AB9 Γ Α maximam mensuram communem in-
uenire. 

Nam magnitudo Α Β niagnitudinem ΓΑ aut metitur 
aut non metitur. iam si metitur, et se ipsam quoque 

μέτρα μεγέθη V. 18. ίλαττον F. 20. μέγεθος] om. Theon 
( B F V b ) . ήτοι] m. rec. P. 21. Post ovv add. το Α Β τό 
Τά V. μετρεΐ] (prius) eupra m. 1 Β. αυτό Β, corr. πι. 2. 

των Α Β, Τά] om. V. 
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ΑΒ, ΓΑ κοινον μετρον έβτιν καϊ φανερόν, οτι καϊ 
μέγιβτον. μείζον γάρ τον Α Β μεγέ&ονς το Α Β ου 
μετρήβει. 

Μη μετρείτω δη τό Α Β τό ΓΑ. καϊ άν&νφαιρον-
δ μένον άεΐ τον έλάββονος άπό τον μείζονος, τό περι-

λειπόμενον μετρήβει ποτε τό προ έαντον διά τό μη 
είναι άβύμμετρα τά Α Β, ΓΑ' καϊ τό μεν Α Β τό Ε Α 
καταμετρούν λειπέτω έαντον έλαββον τό Ε Γ, τό δε 
Ε Γ τό Ζ Β καταμετρούν λειπέτω έαντον έλαββον τό 

10 Α Ζ, τό δε Α Ζ τό Γ Ε μετρείτω. 
ΈπεΙ ονν τό Α Ζ τό Γ Ε μετρεΐ, άλλα τό Γ Ε τό 

ΖΒ μετρεΐ, καϊ τό Α Ζ άρα τό Ζ Β μετρήβει. μετρεΐ 
δε καϊ έαντό' καϊ ολον άρα τό Α Β μετρήβει τό Α Ζ. 
άλλά τό Α Β τό Α Ε μετρεϊ' καϊ τό Α Ζ άρα τό ΕΑ 

16 μετρήβει. μετρεΐ δε καϊ τό Γ Ε* καϊ ολον άρα τό ΓΑ 
μετρεϊ' τό Α Ζ άρα των Α Β, ΓΑ κοινον μέτρον έβτιν. 
λέγω δη, οτι καϊ μέγιβτον. εί γάρ μη, έβται τι μέ
γεθος μείζον τον Α Ζ, ο μετρήβει τά Α Β, ΓΑ. έβτω 
τό Η. έπεί ονν τό Η τό Α Β μετρεΐ, άλλά τό Α Β 

20 τό Ε Α μετρεΐ, καϊ τό Η άρα τό ΕΑ μετρήβει. μετρεΐ 
δε καϊ ολον τό ΓΑ' καϊ λοιπόν άρα τό Γ Ε μετρήβει 
τό Η. άλλά τό ΓΕ τό ΖΒ μετρεϊ' καϊ τό Η άρα 
τό ΖΒ μετρήβει. μετρεΐ δε καϊ ολον τό ΑΒ, καϊ 
λοιπόν τό Α Ζ μετρήβει, τό μείζον τό έλαββον* οπερ 

1. εστίν] comp. F, Ιστί B b , έατϊ των Α Β, Τά Υ. %αί] 
(Μ.) μέτρονεατίν. 4. %αί] om. B F V b . άν&νφαιρομένου V, 
sed corr. m. 2; άν&νφαιρόμενον F. 5. αεί] άρα άεί Vb, άρα F, 
om. Β (αρα άεί m. 2). 8. τό ΕΓ — 9. έλασσον] m. 2 Β. 10. 
δε ΑΖ] Α Ζ δέ Ρ. 13. μετρήσει — 14. Α Β] mg. m. 1 Ρ. 14. 
Post Α Ζ ras. 1 litt. V. 16. μετρεΐ] μετρήσει F. Deinde ad<L 
Theon: το ΑΖ άρα τά ΑΒ, Τά μετρεΐ ( B F Y b ) ; idem m. rec. Ρ. 

άρα] om. φ. Ιστί B V , comp. Fb. 18. τά] το Β , corr. 
m. 2. Post Τά add. μετρείτω %αί Υ, sed punctis del. 20. 
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Γι—ι—ι 1 1 ά 

metitur, ΑΒ magnitudinum ΑΒ, ΓΑ communis est 
mensura. et adparet, eandera maximam esse; nam mag-
nitudo magnitudine Α Β maior Α Β non metietur. 

itaque ne metiatur Α Β inagnitudinem ΓΑ. et mi-
nore semper uicissim a maiore subtracta reliquum 
aliquando magnitudinein praecedentem metietur, quia 
ΑΒ, Γ Α incommensurabiles non sunt [cfr. prop. I I ] . 
efc Α Β magnitudinem Ε Α metiens se ipsa minorem 
relinquat ΕΓ, Ε Γ autem Ζ Β metiens se ipsa minorem 
relinquat AZ9 et Α Ζ magnitudinem ΓΕ metiatur. iam 
quoniam Α Ζ magnitudinem ΓΕ metitur, ΓΕ autem Ζ Β, 
etiam Α Ζ magnitudinem Ζ Β metietur. uerum etiam 
se ipsam metitur. quare etiam totam Α Β metietur Α Ζ. 
sed Α Β magnitudinem Α Ε metitur. itaque etiam Α Ζ 
magnitudinem ΕΑ metietur. uerum etiam ΓΕ metitur. 
quare etiam totam Γ Α metitur. itaque Α Ζ magnitu-
dinum ΑΒ, Γ Α «ommunis est mensura. iam dico, 
eandem maximam esse. nam si minus, magnitudo erit 
maior magnitudine AZ, quae ΑΒ, Γ Α metiatur. sit 
H. iam quoniam Η magnitudinem AB metitur, et AB 
magnitudinem EA metitur, etiam Η magnitudinem 
Ε Α metietur. uerum etiam totam ΓΑ metitur. quare 
etiam reliquam ΓΕ metitur if. sed ΓΕ magnitudinem 
ZB metitur. itaque etiam Η magnitudinem ZB metitur. 
uerum etiam totam Α Β nietitur et reliquam Α Ζ nie-

£ J ] (prius) JE Ρ. ^ 21. %aC] (alt.) om. V. 23. τό] (alt.) 
τον Ρ. 24. λοιπόν άρα F. 
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έβτϊν αδύνατον, ονκ αρα μείζον τι μέγεθος τον Α Ζ 
τα Α Β, ΓΑ μετρηβεΐ' το Α Ζ αρα των Α Β, ΓΑ το 
μέγιύτον κοινον μέτρον έβτίν. 

Ανο αρα μεγεθών βνμμέτρων δοθέντων των Α Β, 
5 ΓΑ το μέγιβτον κοινον μέτρον ηνρηται' οπερ έδει 

δεΐζαι. 
Πόριβμα. 

Έκ δη τούτον φανερό ν, οτι, έάν μέγεθος δύο με
γέθη μετρή, καϊ το μέγιβτον αντών κοινον μέτρον 

10 μετρηβει. 
δ'. 

Τριών μεγεθών βνμμέτρων δοθέντων το 
μέγιβτον αντών κοινον μέτρον ενρεΐν. 

"Εβτω τά δοθέντα τρία μεγέθη βύμμετρα τά Α, Β, Γ 
16 δει δη τών Α, Β, Γ το μέγιβτον κοινον μέτρον ενρεΐν. 

Είληφθω γάρ δύο τών Α, Β το μέγιβτον κοινον 
μέτρον} καϊ ίβτω το Α' το δη Α το Γ ητοι μετρεΐ η 
ον [μετρεΐ], μετρείτω πρότερον. έπεί ονν το Α το 
Γ μετρεΐ, μετρεΐ 6h καϊ τά Α, J5, το Α αρα τά Α, Β, Γ 

20 μετρεΐ' το Α αρα τών Α, Β, Γ κοινον μέτρον έβτίν. 
καϊ φανερόν, οτι καϊ μέγιβτον μείζον γάρ τον Α 
μεγέθονς τά Α, Β ον μετρεΐ. 

* 1. εστίν] οχη. F. μείζον] supra scr. m. 1 Ρ. τι μείζον F, 
eed corr. 2. μεγέθη μετρήσει Theon ( B F V b ) . τό] (alt.) 
m. 2 F. 3. Ιστϊ B V b , comp. F. 5. μέτρο P t sed corr. 

ενρηται Ρ. Deinde add. το ΑΖ Y, sed punctis notat. 6. 
δεΐξαι] ποιήσαι Β et b (mg. γρ. δειξαι), δει δειξαι F (mg. m. 2: 
γρ. ποιήσαι). 9. μετρή] in ras. Ρ. 16. Ante δει ras. 1 
litt. Ρ. 16. δνο] om. V. 17. δη] m. rec. Ρ. 18. μετρει] 
om. Ρ. 19. μετρει δέ — 20. μετρει] mg. m. 1 Ρ. 20. Δ αρα] 
δε Δ Ρ. τών] -ν postea add. F. έστί B V , comp. Fb. 21. 
%αί] (alt.) om. B V b . 22. μέγεθος Fb. Post Β ras. 1 litt. V . 

Poet μετρεΐ add. εΐ γάρ δυνατόν, μετρείτω τά Α, Β, Γ μείζον 
τον Δ (μεγέθονς add. V ) το Ε' %αϊ ίπεϊ τά Α, Β, Γ μετρεΐ, 
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tietur, maior minoreme, quod fieri non potest. .itaque 
magnitudo maior magnitudine AZ magnitudiues ΛΒ, 
Γ Α non metietur. ergo AZ magnitudinum ΑΒ, Γ Α 
maxima mensura communis est. 

Ergo datis duabus magnitudinibus commensurabi-
libus ΑΒ, Γ Α maxima mensura communis inuenta 
est; quod erat demonstranduin. 

Corollarium. 
Hinc manifestum est, si magnitudo duas magnitu-

dines metiatur, eandem maximam earum mensuram 
communem metiri. 

IV. 
Datis tribus magnitudinibus commensurabilibus nia-

ximam earuni mensuram communem inuenire. 
Sint datae tres magnitudines commensurabiles A} 

Β, Γ. oportet igitur magnitudinum Ay Β, Γ lnaximam 
mensuram comraunem inuenire. 

Sumatur enim duarum magnitudinum A} Β maxima 
mensura communis [prop. Π Ι ] et sit Α. Α igitur 

A , , magnitudinem Γ aut nietitur aut non 
B ( metitur. prius metiatur. iain quo-
Γ | ] niam Α magnitudinem Γ metitur, 

j Ε Ζ θ * e ^ a m ^9 & m e t i tur, Α magnitu-
i 1 ι—π ι—ι dines^,iJ,rmetitur. Α igitur magni-

tudinum A7 Β, Γ communis est mensura. et adparet, 
eandem maximam esse; nam magnitudo maior magni-
tudine Α non metitur A}B. 

%al τά Α, Β μετρηθεί %αϊ τό των Α, Β μέγιβτον κοινον (κοινον 
μέγιβτον V) μέτρον το ά ρ,ετρήοει (μετρήΰβι τό ά V ) τό μειξον 
τό ϊΧαττον (ίλαβαον V) . οπερ άτοπον έατιν (αδύνατον V) V et 
mg. m. 2 Β. 
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Μη μετρείτω δη το Α το Γ. λέγω πρώτον, οτι 
βνμμετρά έβτι τά Γ, Α. έπεϊ γάρ βνμμετρά έβτι τά 
Α, Β, Γ, μετρηβει τι αντά μέγεθος, ο δηλαδή καϊ τά 
Α, Β μετρηβει' ώβτε καϊ το τών Α, Β μέγιβτον κοινον 

5 μέτρον το Α μετρηβει. μετρεΐ δϊ καϊ το Γ ώβτε το 
είρημένον μέγε&ος μετρηβει τά Γ, Α' βνμμετρά αρα 
έβτΐ τά Γ, Α. είληφθω ονν αντών το μέγιβτον κοινον 
μέτρον, καϊ έβτω το Ε. έπεϊ ονν το Ε το Α μετρεΐ, 
αλλά το Α τά Α, Β μετρεΐ, καϊ το Ε αρα τά Α, Β με-

10 τρηβει. μετρεΐ δϊ καϊ το Γ. το Ε αρα τά Α, Β, Γ 
μετρεΐ* το Ε αρα τών Α, Β, Γ κοινον έβτι μέτρον. λέγω 
δη, οτι καϊ μέγιβτον. ει γάρ δννατόν, ίβτω τι τον Ε 
μείζον μέγεθος το Ζ, καϊ μετρείτω τά Α, Β, Γ καϊ 
έπεί το Ζ τά Α, Β, Γ μετρεΐ, καϊ τά Α, Β αρα μετρηβει 

15 καϊ το τών Α, Β μέγιβτον κοινον μέτρον μετρηβει. το 
δ\ τών Α, Β μέγιβτον κοινον μέτρον έβτΐ το Α' το Ζ 
αρα το Α μετρεΐ. μετρεΐ δ\ καϊ το Γ το Ζ αρα 
τά Γ, Α μετρεΐ" καϊ το τών Γ, Α άρα μέγιβτον κοινον 
μέτρον μετρηβει το Ζ . έβτι το Ε' το Ζ αρα το Ε 

20 μετρηβει, το μείζον το ίλαββον οπερ έβτϊν αδύνατον, 
ονκ αρα μείζον τι τον Ε μεγέθονς [μέγεθος] τά Α, Β, Γ 
μετρεΐ' το Ε άρα τών Α, Β, Γ το μέγιβτον κοινον μέτρον 
έβτίν, έάν μη μετρη το Α το Γ, έάν δ\ μετρη, αντο το Α. 

1. οτι πρώτον F. 2. ίστί] (alt.) Ιστιν Ρ. 4. μετρεΐ Υ. 5. 
μετρήσει το J F. Post ώατε ras. 2 litt. V. 6. μετρεΐ Υ. 

7. έατί] είσίν Ρ. ονν] om. B F V b . το] m. rec. Ρ. 8. 
και] om. F. ϋατω το Ε] mg. m. 2 F. 9. μετρεΐ— Α, Β] om. F. 

μετρήαει] μετρεΐ Υ. 10. το Ε — 11. μετρεΐ] om. Theon 
( B F V b ) . 11. μέτρον έατί Υ. έστιν Ρ. 14. μετρεΐ] Bupra 
scr.F. αρα] om. B F V b . 16. Β] Β αρα B F b . f 16. μεγιστον] 
m. rec Ρ. 17. μετρεΐ] (prius) corr. ex μετρήσει m. rec. Ρ. 

18. τά] το b. 19. το Ζ. Ιστι δε το Ε ] ing. m. 2 F; τό Ζ* 
τό δε τών F, Δ μέγιστον ttoivbv μέτρον έστϊ το Ε V. 20. μετρεΐ Υ. 
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iam ne metiatur Α magnitudinem Γ. prius dico, 
Γ, Α commensurabiles esse. nam quoniam Α7 Β, Γ 
commensurabiles sunt, maguitudo aliqua eas metietur, 
quae nimiram etiam Α, Β metietur. quare etiam niaxi-
mam earum mensuram communem Α metietur [prop. 
Ι Π coroll.]. uerum etiam Γ metitur. quare magnitudo 
illa Γ9 Α metietur. itaque Γ9 Α comniensurabiles sunt. 
sumatur igitur maxima earum mensura communis 
[prop. ΠΙ ] et sit E. iam quoniam Ε magnitudinem Α 
metitur, et Α magnitudines A9 Β metitur, etiam Ε 
magnitudines Α, Β metietur. uerum etiam Γ metitur. 
Ε igitur ^,5,rmetitur. Ε igitur magnitudinum Α9Β7Γ 
comnmnis est mensura. iam dico, eandem maximam 
esse. nam si fieri potest, magnitudo magnitudine Ε 
maior sit Ζ et metiatur A9 B} Γ. et quoniam Ζ magni-
tudines A9 B9 Γ metitur, etiam A9 Β metietur et maxi-
mani earum mensuram communem [prop. I I I coroll.]. 
maxima autem magnitudinum A9 Β mensura communis 
est Α. Ζ igitur Α metitur. uerum etiam Γ metitur. 
Ζ igitur Γ,Α metitur. quare etiam maximam earum 
mensuram communem metietur [id.]. ea autem est E. 
Ζ igitur Ε metietur, maior minorem; quod fieri non 
potest. itaque magnitudo magnitudine Ε maior A9 B9 Γ 
non metitur. Ε igitur magnitudinum A9 B9 Γ maxima 
est mensura communis, si Α Hiagnitudinem Γ non me-
titur, sin nietitur, ipsa A. 

21. τά Α, Β, Γ μετρεΐ μέγε&ος F. μέγεθος] m. rec. Ρ. τα] 
το Β , sed corr. Γ ] Γ , ά (eras.) μεγέθη V. 22. το'] (alt.) 
m. 2 F. 23. iav] &v Ρ. 
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Τριών άρα μεγεθών βνμμέτρων δο&έντων τό μέ
γιβτον κοινον μέτρον ηνρηται [όπερ ϋδει δεΐί,αι]. 

Πόριβμα. 
Έκ δη τούτον φανερόν, οτι, έάν μέγεθος τρία με-

δ γέθη μετρη, καϊ το μέγιβτον αντών κοινον μέτρον 
μετρηβει, 

"Ομοίως δη καϊ έπΙ πλειόνων το μέγιβτον κοινον 
μέτρον ληφ&ήβεται, καϊ το πόριβμα προχωρήβει. οπερ 
Ζδει δεΐί,αι. 

10 

Τά βύμμετρα μεγέθη προς άλληλα λόγον 
έχει, ον αριθμός προς αριθμόν. 

"Εβτω βύμμετρα μεγέθη τά Α, Β* λέγω, οτι το Α 
προς το Β λόγον έχει, ον αριθμός προς αριθμόν. 

1δ ΈπεΙ γαρ βύμμετρα έβτι τά Α, Β, μετρηβει τι αντά 
μέγεθος, μετρείτω, καϊ ίβτω το Γ. καϊ οβάκις το Γ 
το Α μετρεΐ, τοβανται μονάδες έβτωβαν έν τω Α, οβάκις 
δ% το Γ το Β μετρεΐ, τοβανται μονάδες έβτωσαν έν τώ Ε. 

ΈπεΙ ονν το Γ το Α μετρεΐ κατά τας έν τω Α 
20 μονάδας, μετρεΐ 6h καϊ η μονάς τον Α κατά τάς έν 

αντώ μονάδας, Ιβάκις άρα η μονάς τον Α μετρεΐ αριθ
μόν καϊ το Γ μέγεθος το Α' έβτιν αρα ως τό Γ προς 
τ6 Α, όντως η μονάς προς τον Α' άνάπαλιν άρα, ως 
το Α προς τό Γ, όντως ό Α προς την μονάδα, πάλιν 

2δ επεί τό Γ τό Β μετρεΐ κατά τάς έν τω Ε μονάδας, 

2. ενρηται Ρ. ποιήσαι Β et F (supra scr. δεΐζαι). 4. 
μεγέθηι F. δ. μέτρον] supra scr. F. 7. δέ B V b . 8. λειφ-
θήσεται F. οπερ έ*δει δε%αι] om. Theon ( B F V b ) . t 15. 
ίστιν Ρ. Β μεγέθη F. 20. τον] τό Bb. 21. μετρήσει b. 

αριθμόν] om. V. 22. %αί] %ατα F. 23. τον] τό Β. 25. 
τω Ε] corr. ex αντώ m. rec. b. 
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Ergo datis tribus magnitudinibus commensurabili-
bus maxima mensura communis inuenta est. 

Corollarium. 
Hinc maDifestum est, si magnitudo tres magnitu-

dines metitur, eandem maximam earum mensuram 
communem metiri. 

Iam similiter etiam in pluribus maxima mensura 
communis sumetur, et corollarium quoque progredie-
tur. — quod erat demonstrandum. 

V. 
Magnitudines commensurabiles iuter se rationem 

habent, quam numerus ad numerum. 
Sint magnitudines commensurabiles A} B. dico, Α 

ad Β rationem habere, quam habeat numerus ad nu-
merum. 

Nam quoniam Α, Β commensurabiles sunt, magni-
tudo aliqua eas metietur. metiatur et sit Γ. et quoties 
Γ magnitudinem Α metitur, totidem unitates sint in 
A9 quoties autem Γ magnitudinem Β nietitur, totidem 
unitates sint in E. 

iam quoniam Γ magnitudinem Α secundum unitates 
numeri Α metitur, sed etiam unitas numerum Α se-

A Β Γ cundum unitates eius metitur, 
1 1 1 1 1 1 1 1 1 unitas numerum Α et JTmagni-

1 1 tudinem Α aequaliter metitur. 
' l E itaque Γ : Α = 1 : Α [ V I I 

def. 20]. e contrario igitur [V, 7 coroll] Α\Γ— Α Ά. 
rnrsus quoniam Γ magnitudinem Β secundum uni-

V. Alexander Aphrod. in Anal. pr. fol. 87. 
E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. I I I . ^ 
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μετρεΐ dh καϊ η μονάς τον Ε κατά τάς έν αντφ μο
νάδας, Ιβάκις άρα η μονάς τον Ε μετρεΐ καϊ το Γ 
το Β' έβτιν άρα ώς το Γ προς το Β, όντως η μονάς 
προς τον Ε. έδείχ&η δϊ καϊ ώς τό Α προς το Γ, ό Α 

5 προς την μονάδα* δι ϊβον άρα έβτίν ώς το Α προς το Β, 
όντως ο Α αριθμός προς τον Ε. 

Τά άρα βνμμετρά μεγέθη τά Α, Β προς άλληλα 
λόγον έχει, ον αριθμός ό Α προς αριθμόν τον Ε' οπερ 
έδει δεΐί,αι. 

10 S . 

Έάν δύο μεγέθη προς άλληλα λόγον έχη, 
ον αριθμός προς αριθμόν, βύμμετρα έβται τά 
μεγέθη. 

Αύο γάρ μεγέθη τά Α, Β προς άλληλα λόγον έχέτω, 
16 ον αριθμός ό Α προς αριθμόν τον Ε' λέγω, οτι βύμ

μετρα έβτι τά Α, Β μεγέθη. 
"Οβαι γάρ εΐβιν έν τω Α μονάδες, εις rodairra ί'βα 

διηρηβθω τό Α, καϊ ένϊ αντών ί'βον έβτω τό Γ οβαι 
δέ είβιν έν τψ Ε μονάδες, έκ τοίίοντων μεγεθών ϊβων 

20 τω Γ βνγκείβθω τΙ Ζ. 
ΈπεΙ ονν, οβαι είβΧν έν τφ Α μονάδες, τοβαϋτά 

είβι καϊ έν τψ Α μεγέθη ϊβα τψ Γ, δ άρα μέρος έβτίν 
η μονάς τον Α, τό αντό μέρος έβτΐ καϊ τό Γ τον Α' 
έβτιν άρα ώς τό Γ προς τό Α, όντως η μονάς προς 

26 τον Α. μετρεΐ δ\ η μονάς τον Α αριθμόν* μετρεΐ 
άρα καϊ τό Γ τό Α. καϊ έπεί έβτιν ώς τό Γ προς 
τό Α, όντως η μονάς προς τον Α [αριθμόν], άνάπαλιν 
δρα ώς τό Α προς τό Γ, όντως ο Α αριθμός προς 

3. τό] (pr.) τόν Ρ. 4. όντως 6 V. 7. προς άλληλα] mg. 
Ϊ. 1 Ρ. 11. fyei b. 14. δνο γάρ μεγέθη] mg. m. 1 Ρ. 
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Si duae magnitudines inter se rationem habent, 
quam numerus ad numerurn, commensurabiles sunt. 

Duae enim magnitudines A} Β inter se rationem 
habeant. quam numerus Α ad numerum E. dico, A} Β 
magnitudines commensurabiles esse. 

A β ρ - n a m ^uo* s u n * *n ^ 
| f f unitates, in totidem par-

tes aequales diuidatur A} 

et uni earum aequalis 
sit Γ. quot autem sunt in Ε unitates, ex totidem 
magnitudinibus magnitudini Faequalibus componatur Z. 

quoniam igitur, quot sunt in Α unitates, totidem 
etiam in Α magnitudines sunt magnitudini Γ aequales, 
quae pars est unitas numeri A, eadem pars est etiam 
Γ magnitudinis A. itaque Γ : Α = 1: Α [VI I def. 20]. 
uerum unitas numerum Α metitur. quare etiam Γ 

- I — f — I — I I—I 1—I I—I 

ζ 
1 Κ I — t — * — 1 

προς άλληλα τά Α, Β Υ. 16. τόνΛ τ {τον) Ρ, τό φ. 21. 
τοβαϋται V, ι eras. 22. είσι] Ιβτιν Ρ. ϊβαι V, ι eras. 23. 
Δ άρι&μον F. τό] (alt.) ό Ρ, in ras. V. τον] θ corr. V. 
25. J άρι,&μόν Ρ. Post μονάς^ ras. 4 litt. V. 26. καϊ επεϊ 
%al V. το] ό Ρ. 27. αριθμόν] om. Ρ, corr. ex άρι&μός F. 

tates numeri Ε metitur, sed etiam unitas numerum Ε 
secundum unitates eius metitur, unitas numerum Ε 
et Γ magnitudinem Β aequaliter metitur. itaque [ V I I 
def. 20] Γ: Β = 1 : Ε. demonstrauimus autem, esse 
etiam Α: Γ— Α: 1. itaque ex aequo [V,22] A\B — A:E. 

Ergo magnitudines commensurabiles A7B inter se 
rationem habent, quam nurnerus Α ad numerum E\ 
quod erat demonstrandum. 
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την μονάδα, πάλιν έπεί, οβαι είβϊν έν τψ Ε μονάδες, 
τοβαϋτά είβι καϊ έν τψ Ζ ΐβα τψ Γ, έβτιν άρα ώς 
τό Γ προς τό Ζ, ούτως η μονάς προς τον Ε [άρι&μόν]. 
έδείχθη 6h καϊ ώς τό Α προς τό Γ, όντως 6 Α προς 

5 την μονάδα' δι ϊβον άρα έβτϊν ώς τό Α προς τό Ζ, 
όντως 6 Α προς τον Ε. αλλ9 ώς 6 Α προς τον Ε, 
όντως έβτϊ τό Α προς τό Β' καϊ ώς άρα τό Α προς 
τό Β, όντως καϊ προς τό Ζ. τό Α άρα προς έκάτερον 
τών Β, Ζ τον αντον έχει λόγον* Ιβον άρα έβτϊ τό Β 

L0 τψ Ζ. μετρεΐ δ\ τό Γ τό Ζ' μετρεΐ άρα καϊ τό Β. 
αλλά *μήν καϊ το Α' τό Γ άρα τά Α, Β μετρεΐ. βύμ-
μετρον άρα έβτϊ τό Α τω Β. 

Έάν άρα δύο μεγέθη προς άλληλα, καϊ τά έξης. 

Πόριβμα. 
15 Έκ δη τούτον φανερόν, οτι, έάν ώβι δύο αριθμοί, 

ώς ot Α, Ε, καϊ ενθεΐα, ώς η Α, δυνατόν έβτι ποιηβαι 
ώς 6 Α αριθμός προς τον Ε αριθμόν, όντως την 
ενδεΐαν προς ευθείαν, έάν δϊ καϊ τών Α, Ζ μέβη 
άνάλογον ληφθγι, ώς η Β, έβται ώς η Α προς την Ζ, 

20 όντως τό από της Α προς τό από της Β, τοντέβτιν 
ώς η πρώτη προς την τρίτην, όντως τό από της πρώτης 
προς τό άπό της δευτέρας τό δμοιον καϊ ομοίως άνα-
γραφόμενον. άλΧ ώς η Α προς την Ζ, όντως έβτϊν 
δ Α αριθμός προς τον Ε αριθμόν γέγονεν άρα καϊ 

25 ώς 6 Α αριθμός προς τον Ε αριθμόν, όντως τό άπό 

1. είοίν\ είβϊ %αί V . 2. τοοανται Ρ , et F V , sed corr. 
εΐβιν Ρ. Ζ μεγέθη F. ΐααι V , sed corr. 3. αριθμόν 

om. Ρ. 4. τό] (alt.) τον b. δ. τό] ο Β. τό] τον Bb . 6. atX\ 
na£ V. 6] postea ins. m. 1 F. 7. ίατΠ om. V. 8. %αί' 
το Α F. 9. λόνγον Ρ, sed corr. 11. μην} μετρεΐΡ. τό Γ' 
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magnitudinem Α metitur. et quoniam est Γ : Α — 1: A} 

e contrario [V, 7 coroll.] erit Α : Γ = Α : 1. rursus 
quoniam, quot sunt in i£ unitates, totidem etiam in Ζ 
magnitudines magnitudini Γ aequales sunt, erit Γ : Ζ 
= 1 :E [VI I def. 20]. demonstrauimus autem, esse etiara 
Α:Γ= Α: 1. itaque ex aequo [V, 22] eat A:Z = A:E. 
uerum A:E = A:B. quare etiam A:B = A:Ζ. ^ igi-
tur ad utrumque Β, Ζ eandem rationem habet. ergo 
Β = Ζ [V, 9], Γ autem Ζ metitur; quare etiam 1} me-
titur. uerum etiam Α metitur. Γ igitur Α, Β metitur, 
itaque Α et Β commensurabiles sunt. 

Ergo si duae magnitudines inter se, et quae se-
quuntur. 

Corollarium. 
Hinc iam manifestum est, si duo numeri sint Α, Ε 

et recta A, fieri posse, ut faciamus, ut Α: Ε, ita rec-
tam ad aliam rectam. sin rectarum Α, Ζ media pro-
portionalis sumitur B, erit Α : Ζ = Α2: B2

9 h. e. ut 
prima ad tertiam, ita figura in prinia descripta ad 
figuram in secunda siniilem et similiter descriptam 
[ V I , 20 coroll. 2, cfr. V def. 9] . sed Α : Ζ = Α : Ε. 

καϊ τό Γ V. 12. εστίν Ρ. ^ θ corr. V. 13. καϊ τά 
έξης] λόγον έχει, ον άρι&μ,ος προς αρι&μ,όν, σύμμετρα Ισται τά 
μεγε&η' 8περ έδει δειξαι V. 16. ώς] m. 2 F. εν&ειαι F. 

η Α] e corr. V. 17. ο] τον Υ, supra scr. m. 2 F. ^ ] 
om. B F b . άρι&μόν F V . Ε ] om. B F b ; ώς τον J αρι&μον 
προς τον Ε άρι&μόν m. 2 Β. την] om. V , ή ¥; del. m. 
rec. Β. 18. εύ&εΐαν] -αν eras. V, εν&εΐα Ρ. «υΦειίαν] τήν 
εν-β·€£αν V et m. rec. JB. 19. Ζ ] Β Β , sed corr. 21. <oj?J 
8$ €τεο? V. πρώτη] supra add. α F, ά P B V b . _ τρίτην] ξ Υ , 
y P b et corr. ex y Β m. 2 (£ m. rec); supra add. y F. πρώτης] 
α Ρ. 24. αριθμόν] corr. ex άρι&μός F. γεγονεν άρα] supra 
ecr. m. rec. F. 
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της Α ευθείας προς το από της Β εύ&είας' οπερ έδει 
δεϊζαι. 

r. 
Τά ασύμμετρα μεγέθη προς άλληλα λόγον 

6 ουκ έχει, ον αριθμός προς αριθμόν. 
"Εβτω άβνμμετρα μεγέθη τά Α, Β' λέγω, Ζτι τό Α 

προς τό Β λόγον ουκ έχει, ον αριθμός προς αριθμόν. 
ΕΙ γάρ έχει τό Α προς τό Β λόγον, όν αριθμός 

προς αριθμόν, βύμμετρον έβται τό Α τω Β. ουκ έβτι 
10 δέ' ουκ άρα τό Α προς τό Β λόγον έχει, ον αριθμός 

προς αριθμόν. 
Τά άρα άβύμμετρα μεγέ%η προς άλληλα λόγον ούκ 

έχει, και τά εξής. 
r 

15 Έάν δύο μεγέθη προς άλληλα λόγον μη έχη, 
ον αριθμός προς άρι&μόν, άβύμμετρα έβται 
τά μεγέθη. 

Αύο γάρ μεγέθη τά Α, Β προς άλληλα λόγον μη 
έχέτω, ον αριθμός προς αριθμόν λέγω, οτι άΰύμμετρα 

20 έβτι τά Α, Β μεγέθη. 
Ει γάρ έβται βύμμετρα, τό Α προς το Β λόγον 

εξει, ον αριθμός προς αριθμόν, ούκ έχει δέ. άβύμ-
μετρα άρα έβτϊ τά Α, Β μεγέθη. 

9Εάν άρα δύο μεγέθη προς άλληλα, καϊ τά έξ,ης. 

1. Α ευθείας] in ras. m. 1 b. οπερ ϊ'δει δειξαί] om. 
Theon ( B F V b ) . Seq. demonetr. alt.; u. app. 5. Poet αριθμόν 
ras. 3 litt. V . 7. τό] ins. m. 1 F. 9. Ante έβται ras. 1 
litt. F. Imiv BF . 10. γρ. τό Α αρα προς τό Β λόγον ονκ έχει 
mg. m. 1 b. 12. ανμμετρα b. λόγον ονκ έχει προς άλληλα 
B F b . 13; καϊ τά ̂ εξής] om. F (in mg. quaedam erasa), dv 
αριθμός προς αριθμόν B v b . 20. ίστιν Ρ, έβται V. 21. γάρ 
ανμμετρόν έβτι τό ΑτφΒ Theon ( B F V b ) . 22. έχειb. ονπερ Υ. 
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itaque inuenimus Α: E= Α2: B2. — quod erat demon-
strandum. 

VII . 
Magnitudines incommensurabiles intei» se rationem 

non habent, quain numerus ad numeruni. 
Sint magnitudines incommensurabiles A, B. dico, 

Α ad Β rationem non habere, quam habeat numerus 
ad numerum. 

Α Nam si Α ad Β rationem habet, quam 
' ~ 1 numerus ad numeruni, Α et Β commensurabiles 
ι 1 erunt [prop. V I ] . uerum non sunt. itaque Α 
ad Β rationern non habet, quam numerus ad numerum. 

Ergo magnitudines incommensurabiles inter se ra-
tionem non habent; et quae sequuntur. 

VII I . 
Si duae rnagnitudines inter se rationem non habent, 

quam numerus ad numerum, magnitudines incommen-
surabiles erunt. 

Α Duae enim magnitudines Α, Β inter se 
| , 1 rationem ne habeant, quam numerus ad nu-

B merum. dico, magnitudines A} Β incommen-
surabiles esse. 

Nam si commensurabiles sunt, Α ad Β rationem ha-
bet, quam numerus ad numerum [prop. V ] . uerum non 
habet. itaque magnitudines ^.Bincommensurabiles sunt. 

Ergo si duae magnitudines inter se, et quae se-
quuntur. 

αριθμόν] corr. θχ άρι&μός m. 1 Ρ. 23. εστίν Ρ. 24. 
iav — μεγέ&η] om^ F. ^ προς άλληλα] bis b. καϊ τά εξής] 
λόγον μη ον αριθμός προς αριθμόν ασύμμετρα ϋσται V. 
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Τά άπό των μηκει βνμμέτρων εν&ειών τε
τράγωνα προς άλληλα λόγον έχει, ον τετρά
γωνος αριθμός προς τετράγωνον άρι&μόν καϊ 

δ τά τετράγωνα τά προς άλληλα λόγον έχοντα, 
ον τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον αρι
θμόν, καϊ τάς πλευράς ε ζει μηκει βνμμέτρονς. 
τά δε άπό των μηκει άβνμμέτρων ευθειών τε
τράγωνα προς άλληλα λόγον ουκ έχει, ονπερ 

10 τετράγωνος αριθμός προς τετράγωνον αριθμόν* 
καϊ τά τετράγωνα τά προς άλληλα λόγον μη 
έχοντα, ον τετράγωνος άρι&μός προς τετρά
γωνον αριθμόν, ονδΐ τάς πλευράς έΐς,ει μν\κει 
Συμμέτρους. 

ΐδ "Εβτωβαν γάρ at Α, Β μηκει βύμμετροι' λέγω, οτι 
τό άπό της Α τετράγωνον προς τό άπό της Β τετρά
γωνον λόγον έχει, ον τετράγωνος άρι&μός προς τε
τράγωνον άρι&μόν. 

ΈπεΙ γάρ βύμμετρός έβτιν ή Α τη Β μηκει, ή Α 
20 άρα προς την Β λόγον έχει, ον αριθμός προς άρι&μόν. 

έχέτω, ον ο Γ προς τον Α. έπεί ούν έβτιν ώς η Α 
προς την Β, οΰτως 6 Γ προς τον Α, άλλά τον μεν 
της Α προς την Β λόγου διπλαβίων έβτίν 6 του άπό 
της Α τετραγώνου προς τό άπό της Β τετράγωνον 

26 τά γάρ όμοια βχήματα έν διπλαβίονι λόγω έβτΐ των 
ομολόγων πλευρών του δ\ του Γ [άρι&μον] προς 
τον Α [αριθμόν] λόγον διπλαβίων έβτίν ο τον άπό τον 
Γ τετράγωνον προς τον άπό τον Α τετράγωνον δύο 
γάρ τετραγώνων άρι&μών εϊς μέβος άνάλογόν έβτιν 

8. προς άλληλα] supra scr. F. έχγι V, corr. m. 1. 4. 
άρι&μός] eupra scr. m. 2 B. 5. τετράγωνα τά] supra scr. m. 



ELEMENTORUM LIBER X. 25 

IX. 
Quadrata rectarum longitudine commensurabilium 

inter se rationem habent, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum; et quadrata, quae inter se 
rationem habent; quam numerus quadratus ad nume-
rum quadratum, etiam latera longitudine commensura-
bilia habebunt. quadrata autem rectarum longitudine 
incommensurabilium inter se rationem non habent, 
quam numerus quadratus ad nunierum quadratum; et 
quadrata, quae inter se rationem non habent, quani 
numerus quadratus ad numerum quadratum, ne latera 
quidem longitudine commensurabilia habebunt. 

Nam A} Β longitudine commensurabiles sint. dico, 
A2:B2 rationem habere, quam habeat numerus qua-
dratus ad nunierum quadratum. 

A B Quoniam enim Α et Β longi-
i 1 ι 1 tudine cominensurabiles sunt; Α: Β 

Γ ( rationem habet, quam numerus 
, , ad numerum [prop. V ] . sit Α: Β 

Λ = Γ: Α. iain quoniam Α : Β 
= Γ: Α, et Α*: Β2 duplex est quam ratio Α: Β (nam 
figurae sirniles inter se duplicatain rationem habent 

2 B. 8. συμμέτρων b(corr. m. rec), φ; al seq. ras. F. 9. 
ov B F b . 10. αριθμόν] om. V. 11. μη έχοντα λόγον V. 

12. ονπερ V. 15. γάρ] om. V. 16. τό] (prius) supra scr. 
m. 1 Ρ. τετράγωνον] (alt.) m. 2 comp. F. 17. ονπερ V. 21. 
ον] ονν ον B b , ονν corr. in ονν ον F V . 22. Γ αριθμός B V b 
et e corr. F. J αριθμόν B F V b . 23. της] e corr. V. oV 
πλάσιον V , corr. m. 2. 24. τό] corr. ex τόν V. 26. τον] 
(alt.) om. P, supra scr. F. αριθμοί] om. P. 27. αριθμόν] 
om. Ρ. ό τον] τό F. 28. Post Γ del. προς τον ά Ρ. 

τετραγώνον] τετ ράγων seq. ras. 1 litt. F. τόν] τό Β. 29. 
μέσον Β, corr. m. 2. 
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αριθμός, καϊ 6 τετράγωνος προς τον τετράγωνον [αρι
θμόν] διπλαβίονα λόγον έχει, ήπερ ή πλευρά προς 
την πλευράν' έβτιν άρα καϊ ως τό άπό της Α τετρά
γωνον προς τό άπο της Β τετράγωνον, ούτως 6 άπό 

5 τον Γ τετράγωνος [άρι&μός] προς τον άπό του Α 
[άρ&μον] τετράγωνον [αριθμόν]. 

Άλλά δή έβτω ώς τό άπό της Α τετράγωνον προς 
το άπί της Β, όντως 6 άπό του Γ τετράγωνος προς 
τον άπό του Α [τετράγωνον]* λέγω, ότι βύμμετρός 

10 έβτιν ή Α τη Β μηκει. 
ΈπεΙ γάρ έβτιν ώς τό άπό της Α τετράγωνον προς 

τό άπό της Β [τετράγωνον], όντως 6 άπό τον Γ τε
τράγωνος προς τον άπό τοϋ Α [τετράγωνον], άλλ' 6 
μεν τον άπό της Α τετράγωνον προς τό άπό της Β 

15 [τετράγωνον] λόγος διπλαβίων έβτΐ τον της Α προς 
την Β λόγον, 6 δε τον άπό τον Γ [άρι&μον] τετρά
γωνον [άρι&μον] προς τον άπό τον Α [άρι&μον] τε
τράγωνον [άρι&μόν] λόγος διπλαβίων έβτΐ τον τον Γ 
[άρι&μοϋ] προς τον Α [άρι&μόν] λόγον, έβτιν άρα 

20 και ώς η Α προς την Β, όντως 6 Γ [αριθμός] προς 
τον Α [αριθμόν], η Α άρα προς την Β λόγον έχει, 
ον αριθμός 6 Γ προς άρι&μόν τον Α* βύμμετρος άρα 
έβτίν η Α τη Β μηκει. 

Άλλά δή άβύμμετρος έβτω ή Α τη Β μηκει* λέγω, 
26 ότι τό άπό της Α τετράγωνον προς τό άπό της Β [τε

τράγωνον] λόγον ουκ έχει, ον τετράγωνος άρι&μος 
προς τετράγωνον αριθμόν. 

ΕΙ γάρ έχει το άπό της Α τετράγωνον προς τό 
άπό της Β [τετράγωνον] λόγον, ον τετράγωνος άρι&-

1. άρι&μόν] om. B P V b . 5. Γ ] in ras. F, Γ άρ&μοϋ 
F V b . άρι&μός] om. Ρ. 6. άρι&μοΰ] om. Ρ. άρι&μόν] 
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quam latera correspondentia [VI, 20 coroll.]), et Γ2: A2 

duplex est quam ratio Γ : Α (nam inter duos numeros 
quadratos unus medius est numerus, et numerus qua-
dratus ad numerum quadratum duplicatam rationem 
habet quam latus ad latus [VIII , 11]), erit Α2: Β2=Γ2:Α2. 

Iam uero sit Α2:.Β2 = Γ2:Α2. dico, Α et Β longi-
tudine commensurabiles esse. 

nam quoniam est Α2: Β2 = Γ 2 : A2, et Α2: B2 duplex 
est quam ratio A:B, Γ2: A2 autem duplex quam Γ: A, 
erit Α: Β = Γ : Α. itaque Α ad Β rationem habet, quam 
numerus Γ ad numerum A. ergo Α *et Β longitudine 
commensurabiles sunt [prop. V I ] . 

Iam uero Α et Β longitudine mcoinmensurabiles 
sint. dico, A2:B2 rationein non habere, quam habeat 
numerus quadratus ad numerum quadratum. 

si enim Α2: B2 rationem habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, Α et Β commen-

om. P. 8. Β τετοάγωνον B V b et e corr. F. rovj corr. ex 
της V. 9. τετοάγωνον] om. Ρ. 11. Α] m ras. b. 12. τε
τοάγωνον] om. P. 13. τον] τό b. τετοάγωνον^ om. Ρ. 14. 
τον] m. 2 F. τό] τόν Β, τόν τον F. 15. τετραγωνον] om. Ρ. 

16. αριθμόν] om. Ρ. τετράγωνος B V . 17. αριθμόν] om. Ρ, 
αριθμός B V . αριθμόν] om. Ρ. τετραγωνον Ρ. 18. αριθ
μόν] ΟΏΧ. Ρ. Ιβτίν Ρ. τον] om. V. 19. αριθμόν] om. Ρ. 

αριθμόν] om. Ρ. 20. αριθμός] om. Ρ. 21. αριθμόν] om. Ρ. 
22. τόν Δ] m. 2 Β. 25. Α] corr. ex Β m. 1 V. τετρα

γωνον] (alt.) om. Ρ. 29. τετραγωνον] om. Ρ. 
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μός προς τετράγωνον άρι&μόν, Σύμμετρος έβται ή Α 
τη Β. ονκ έβτι δέ' ονκ άρα το άπό της Α τετράγωνον 
προς τό άπό της Β [τετράγωνον] λόγον έχει, ον τετρά
γωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν. 

5 Πάλιν δή τό άπό της Α τετράγωνον προς τό άπό 
της Β [τετράγωνον] λόγον μη έχέτω, ον τετράγωνος 

. αριθμός προς τετράγωνον αριθμόν λέγω, ότι άβνμ-
μετρός έβτιν r Α τη Β μήκει. 

ΕΙ γάρ έβτι βνμμετρος ή Α τη Β, έζει τό άπό της 
10 Α προς τό άπό της Β λόγον, ον τετράγωνος άρι&μος 

προς τετράγωνον άρι&μόν. ονκ έχει δέ' ονκ άρα 
βνμμετρός έβτιν ή Α τη Β μήκει. 

Τά άρα άπό των μήκει βνμμέτρων, καϊ τά έξης. 

Πόριβμα. 
15 Καϊ φανερόν έκ των δεδειγμένων έβται, οτι αι 

μήκει βνμμετροι πάντως καϊ δννάμει, at δε δυνάμει 
ον πάντως καϊ μήκει [εΐπερ τά άπό των μήκει βνμ
μέτρων εν&ειών τετράγωνα λόγον έχει, ον τετράγωνος 
άρι&μός προς τετράγωνον αριθμόν, τά δ\ λόγον έχοντα, 

20 oV αριθμός προς αριθμόν, βνμμετρά έβτιν. ωβτε at 
μήκει βνμμετροι εν&εϊαι ον μόνον [εΐβΐ] μήκει βνμ
μετροι, άλλά καϊ δννάμει. 

πάλιν έπεί, όβα τετράγωνα προς άλληλα λόγον έχει, 
ον τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν, μήκει 

25 έδείχδη βνμμετρά καϊ δννάμει όντα βνμμετρά τω τά 
τετράγωνα λόγον έχειν, 'ον άρι&μός προς άρι&μόν, 
όβα άρα τετράγωνα λόγον ονκ έχει, ον τετράγωνος 
άρι&μός προς τετράγωνον αριθμόν, άλλά απλώς, ον 

2. Post Β add. μήπει m. 2 V. 3. τετράγωνον] om Ρ. 5. 
δή] om. b , δε B F V . 6. τετράγωνον] om. Ρ. 8. εστίν] θ 
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surabiles erunt. at non sunt. ergo Α2: B2 rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numeruia 
quadratum. 

iam rursus A2:B2 rationem ne habeat, quam nu-
merus quadratus ad numerum quadratum. dico, Α et 
Β longitudine incommensurabiles esse. 

nam si Α et Β commensurabiles sunt, A2:B2 ra-
tionem habebit, quam numerus quadratus ad nuinerum 
quadratum. at non habet. ergo Α et Β longitudine 
commensurabiles non sunt. 

Ergo quadrata rectarum longitudine commensura-
bilium, et quae sequuntur. 

Corollarium. 
Ex iis, quae demonstrauimus, manifestum est; rectas 

longitudine commensurabiles semper etiam potentia 

corr. F. 9. εΐ] in ras. Ρ. έσται Ρ. 10. Α τετραγωνον 
B F b . Β τετραγωνον B F b . 12. Post Β add. ασύμμετρος αρα 
εστίν η Α τ ^ Β F V b , Β m. 2. 13. Post συμμέτρων add. 
ευθειών τετράγωνα προς άλληλα λόγον έχει, ον τετράγωνος άριθ-

^
ός προς τετραγωνον αριθμόν V. Post εξης add. Theon: οπερ 
δει δειξαι ( B F V b ) . 15. ί%] έστω έ% B F V . έσταί] om. b. 

17. ον] in ras. F, σύμμετροι ον V. εϊπερ] corr. ex ηπερ 
m. 2 V . τά] corr. ex τοϊς m. 1 F. 21. Post μήκει add. 
άεί m. 2 Β. είσί] om. P. 23. οσα] ων Ρ, corr. mg. m. 1. 

τετράγωνα λόγον έχει προς άλληλα F. 26. τετράγωνος αριθ
μός προς τετραγωνον αριθμόν B F V b . Post αριθμόν add. 
οίον 6 λ ν,αϊ ό f * ό γάρ ξ προς τόν λ λόγον ονν. έχει, ον τετρά
γωνος αριθμός προς τετραγωνον αριθμόν, σύμμετροι δέ' αί δε ευ
θείας άω ων άνεγράφησαν, ασύμμετροι είσιν' τά γάρ τετράγωνα 
άλογα είσιν' ωστε ονν αί μήκει σύμμετροι πάντως καϊ δννάμει, 
αί ih δννάμει ον πάντως %αϊ μη%ει b. 28. άλλ' B F V . απλώς] 
om. F b , m. 2 Β. όν] ον έτερος τις B F V b . 
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αριθμός προς αριθμόν, Σύμμετρα μεν έβται αυτά τά 
τετράγωνα δυνάμει, ούκέτι δε καϊ μήκει* ωβτε τά μεν 
μήκει βύμμετρα πάντως καϊ δυνάμει, τά δε δυνάμει 
ου πάντως και μήκει, εί μή καϊ λόγον έχοιεν, ον τε-

5 τράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μύν. 
λέγω δή, ότι [καϊ] αί μήκει άβύμμετροι ου πάντως 

καϊ δυνάμει, έπειδήπερ at δυνάμει βνμμετροι δύνανται 
λόγον μή έχειν, ον τετράγωνος άρι&μός προς τετρά
γωνον άρι&μόν, καϊ διά τούτο δυνάμει ούβαι βύμ-

10 μετροι μήκει εΐβϊν άβύμμετροι. ωβτε ούχ αί τω μήκει 
άβύμμετροι πάντως καϊ δυνάμει, άλλά δύνανται μήκει 
ούβαι άβύμμετροι δυνάμει είναι καϊ άβύμμετροι καϊ 
βύμμετροι. 

αίδε δυνάμει άβύμμετροι πάντως καϊ μήκει άβύμ-
ΐδ μετροΐ' εί γάρ \[είβι] μήκει βύμμετροι, έβονται καϊ 

δυνάμει βύμμετροι. υπόκεινται δε καϊ άβύμμετροι* 
όπερ άτοπον, αί άρα δυνάμει άβύμμετροι πάντως 
xal μήκει]. 

Λήμμα. 
20 Αέδεικται έν τοϊς άρι&μητικοΐς, οτι ot όμοιοι επί

πεδοι άρι&μοί προς αλλήλους λόγον έχουβιν, ον τε
τράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν, καϊ ότι, 
έάν δύο άρι&μοϊ προς αλλήλους λόγον έχωβιν, ον 
τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν, όμοιοι 

25 είβιν επίπεδοι, καϊ δήλον έκ τούτων, οτι ot μή όμοιοι 
επίπεδοι άρι&μοί, τουτέβτιν ot μή άνάλογον έχοντες 
τάς πλευράς, προς αλλήλους λόγον ονκ έχονβιν, ον 
τετράγωνος αριθμός προς τετράγωνον άρι&μόν. εί γάρ 
έζονβιν, όμοιοι επίπεδοι έβονται* όπερ ονχ υπόκειται. 

1. άρι&μόν τινα V. μεν] om. V. έσται] είαιν BF, 
έατιν comp. b ; ε9 οτι V , corr. in μεν m. 2. αυτά] om. V ; 
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commensurabiles esse, rectas autem potentia commen-
surabiles non semper etiam longitudine. *) 

Lemma. 

In arithmeticis demonstratum est, similes numeros 
planos eam inter se rationem habere, quam habeat 
numerus quadratus ad numerum quadratum [VIII , 26], 
et si duo numeri inter se rationem habeant, quam 
habeat numerus quadratus ad numerum quadratum, 
similes numeros planos eos esse.2) unde adparet, nu-
meros planos non similes (h. e. qui latera proportio-
nalia non habent [cfr. VII def. 22]) inter se rationem 
non habere, quam habeat numerus quadratus ad nume-
rum quadratum. nam si habebunt, sirniles erunt plani; 
quod contra «hypothesim est. ergo nuineri plani non 

1) Quae sequitur p. 28,17 — 30, δ demonstratio corollarii 
et superflua est et a sermone Euclidie abhorret. praeterea of-
fendit, quod plua demonstratur (λέγω δή lin. 6), quam propo-
situm erat. 

2) Hoc nusquam demonstratur; sed est VIII, 26 conuersa, 
qua etiam in IX, 10 p. 358, 19 utitur. 

sujjra τά ras. est. 2. Ante δυνάμει add. τουτέστιν αί εύθείαι, 
άφ ων άνεγράφησαν B F V b . τά] αί B F V b . 3. σύμμετροι 
B F V b . τά] αί B F V b . 4. Supra Ζχοιεν τα. 2: τά τετρά-
γωνα V. 6. και] om. Ρ. 7. Post δυνάμει add. ασύμ
μετροι V. έπειδήπερ] επειδή γάρ Ρ. ̂  10. τω] om. F V . 11. 
αλλά και V. 12. σύμμετροι καϊ ασύμμετροι Ρ. 14. μήκεί] 
-ψ e corr. Ρ. 15. είσί] om. Ρ, είσιν Β, comp. b. 16. υπό
κειται b. Post και del. δυνάμει F. 19. λήμμα] om. Ρ. 20. 
δή iv F. οτι] supra scr. m. 1 b. 21. λόγον προς αλλήλους 
ε"χουσιν F. ε*χουσι Ρ, corr. m. rec. 23. δύο] supra scr. m. 
1 F. 25. Supra επίπεδοι scr. οί αριθμοί τα. 1 b. μή] supra 
scr. m. 1 V. 29. υπόκεινται Ρ. 
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ol άρα μή όμοιοι επίπεδοι προς αλλήλους λόγον ουκ 
έχουβιν, όν τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον 
άρι&μόν. 

ι. 
5 Τη προτεδείβη εύ&εία προβευρεΐν δύο ευ

θείας άβυμμέτρους, τήν μ\ν μήκει μόνον, τήν 
δε καϊ δυνάμει. 

"Εβτω ή προτεδεϊβα ευθεία ή Α' δεϊ δή τη Α 
προβευρεΐν δύο εύ&είας άβυμμέτρους, τήν μεν μήκει 

10 μόνον, τήν δε καϊ δυνάμει. 
Έκκείβ&ωβαν γάρ δύο άριδμοϊ ot Β, Γ προς αλ

λήλους λόγον μή έχοντες, ον τετράγωνος άρι&μός προς 
τετράγωνον άρι&μόν, τουτέβτι μή όμοιοι επίπεδοι, καϊ 
γεγονέτω ώς 6 Β προς τον Γ , ούτως το άπό της Α 

15 τετράγωνον προς τό άπό της Α τετράγωνον έμά&ομεν 
γάρ* βύμμετρον άρα τό άπό της Α τω άπό της Α. 
καϊ έπεϊ ό Β προς τον Γ λόγον ονκ έχει, όν τετρά
γωνος άρι&μός προς τετράγωνον αριθμόν, ούδ9 άρα 
τό άπό της Α προς τό άπό της Α λόγον έχει, ον τε-

20 τράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν' ασύμ
μετρος άρα έβτϊν ή Α τη Α μήκει. είλήψ%ω των 
Α, Α μέβη άνάλογον ή Ε* έβτιν άρα ώς ή Α προς 
τήν Α, ούτως τό άπό της Α τετράγωνον προς τό άπό 
της Ε. άβύμμετρος δέ έβτιν ή Α τη Α μήκει* άβύμ-

25 μετρον άρα έβτι καϊ το άπό της Α τετράγωνον τφ 

1. άρα μή] in ras. m. 1 Ρ. ονκ] ins. m. 1 V. 3. Seq. 
demonstr. alt., u. app. 6. συμμέτρους Β, corr. m. 2. 7. %αί] 
ins. postea F. 8. δει] δ- in ras. V. 10. τήν] της Ρ, corr. 
m. rec; τχι V , sed corr. 13. τουτέστιν Ρ. rost επίπεδοι 
add. £ Ρ, cui signo in mgj. nihil resp.; in b seq. ot γάρ^ όμοιοι 
επίπεδοι προς αλλήλους λόγον έχουσιν, ον τετράγωνος άρι&μος 
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similes inter se rationem non habent, quam nuinerus 
quadratus ad numerum quadratum. 

X. 
Data recta duas alias inuenire ei incommensura-

biles. alteram longitudine tantum, alteram etiam po-
tentia. 

Data recta sit A. oportet igitur duas alias rectas 
inuenire rectae Α incommensurabiles, alteram longi-
tudine tantum. alteram etiam potentia. 

Suinantur enim duo numeri B9 Γ} qui inter se ratio-
nem non habeant, quam numerus quadratus ad nurae-
rum quadratum, h. e. plani non similes [u. lemma], 
et fiat Β: Γ « • Α2: Α2 (hoc enim didicimus [prop. V I 

coroll.]). itaque A2 et A2 conimen-
surabilia sunt [prop. V I ] . et quo-

j ι ι n j a m β; ρ rationem non habet, quam 
E 1 1 numerus quadratus ad numerum qua-

dratum, ne A2: A% quidem rationem 
habet, quam numerus quadratus ad 

numerum quadratum. itaque Α et Α longitudine in-
commensurabiles sunt [prop. I X ] . sumatur rectarum 
Ay Α media proportionalis E. itaque A:A = A2:E2 

[V def. 9]. sed Α et Α longitudine incommensurabiles 

προς τετράγωνον άρι&μόν\ in V seq. διά τοντο, punctis del. 
m. 2. 16. της] τον Ρ. της] τον Ρ. Α] corr. ex Β m. 
1 V , Β b. 19. Α] corr. ex Δ m. 1 Ρ. πρός] supra m. 1 V. 

τό] corr. ex τω V . Δ] Β b. 21. έβτίν] postea ins. F. 24. 
Ε τετράγωνον V. 25. έβτίν Ρ. 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. Π Ι . 
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άπό της Ε τετραγώνω' ασύμμετρος αρα έσύν ή Λ τη 
Ε δυνάμει. 

Τη άρα προτεθείση ευθεία τη Α προσεύρηνται δύο 
εύθεΐαι ασύμμετροι αί Α, Ε, μηχει μ\ν μόνον η Α, 

δ δυνάμει δϊ καϊ μηχει δηλαδή η Ε [οπερ έδει δεΐξαί]. 

ια. 
Έάν τέσσαρα μεγέθη άνάλογον y, το δ% 

πρώτον τω δευτέρω σύμμετρον η, καϊ τό τρί
τον τω τετάρτω σύμμετρον έσται' καν το πρώτον 

10 τω δευτέρω άσύμμετρον η, καϊ το τρίτον τω 
τετάρτω άσύμμετρον έσται. 

"Εστωσαν τέσσαρα μεγέθη άνάλογον τά Α, Β, Γ, Α, 
ώς τό Α προς τό Β, ούτως τό Γ προς τό Α, τό Α δ\ 
τω Β σύμμετρον έστω' λέγω, οτι καϊ τό Γ τω Α σύμ-

15 μετρον έσται. 
ΈπεΙ γάρ σύμμετρον έστι τό Α τω Β, τό Α άρα 

προς τό Β λόγον έχει, ον αριθμός προς αριθμόν, και 
έστιν ώς τό Α προς τό Β, οΰτως τό Γ προς τό Α' 
καϊ τό Γ αρα προς τό Α λόγον έχει, ον αριθμός προς 

20 αριθμόν σύμμετρον άρα έστί τό Γ τω Α. 
9Αλλά δη τό Α τω Β άσύμμετρον έστω' λέγω, οτι 

καϊ τό Γ τω Α άσύμμετρον έσται. έπεί γάρ άσύμ
μετρον έστι τό Α τω Β, τό Α άρα προς τό Β λόγον 
ονκ έχει, ον αριθμός προς αριθμόν, και έστιν ώς 

3. προατεθείστ] Pb . προβηνρηνται B F b . 4. ή] corr. 
ex τ# Β. Post Δ add. και Β et F, sed del. δ. όπερ έδει 
δειξαι] om. P B F b . Seq. Bcholium in P B F b , u. app. 6. ια] 
corr. ΘΧ ι m. rec. P, ex iy V. 8. πρώτον] α Ρ, et sic sae-
pius. τό] ins. postea F. τρίτον] γ Ρ et b (et sic saepius). 

15 ίατιν Β V b . 16. ianv Ρ. τό Α] (alt.) postea ins. F. 17. 
Β] corr. ex Α m. 1 F. ^ 18. τό Α] corr. ex ό Α V. 20. Γ ] 
in ras. V. 21. οτι άονμμετρόν ε*οτι καϊ τό Γ τω Δ V. 22. 
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sunt. itaque etiam A% et B? incommensurabilia sunt.x) 
quare Α et Ε potentia incommensurabiles sunt.2) 

Ergo data recta Α duae aliae inuentae sunt Α, Ε 
ei incommensurabiles, Α longitudine tantum, Ε autem 
potentia et longitudine; quod erat demonstrandum. 

XI . 
Si quattuor magnitudines proportionales sunt, et 

prima secundaque commensurabiles sunt, etiam tertia 
quartaque commensurabiles eruni et si prima secunda-
que incommensurabiles sunt, etiam tertia quartaque 
incommensurabiles sunt. 

Quattuor magnitudi-
nes proportionales sint 

Γ ι 1 Δ λ 1 Ay JB, Γ , A, ita ut sit 
A:B = Γ:Α, et Α, Β commensurabiles sint. dico, 
etiam Γ} Α commensurabiles esse. 

Nam quoniam Α, Β commensurabiles sunt, Α : Β 
rationem habet, quam numerus ad numerum [prop. V ] . 
et Α : Β = Γ: Α. quare etiam Γ : Α rationem habet, 
quam numerus ad numerum. ergo Γ,Α commensura-
biles sunt [prop. V I ] . 

Iam uero Α et Β incommensurabiles sint. dico, 
etiam Γ, Α incommensurabiles fore. nam quoniam Ay Β 
incommensurabiles sunt; Α : Β rationem non habet, 

1) Hoc ex prop. XI concludenduin erat (quare Gregoriua 
propp. X et XI permutauit). omnino tota prop. X cum lein-
mate multis de causis suspecta est, et uix crediderim, eam a 
manu Euclidis profectam esse. 

2) Quare etiam longitudine (prop. IX coroll.). 

$οται\ Ιστιν B F b . 23. Α] (alt.) supra scr. m. 1 V. αρά] 
supra scr. m. 1 F. 24. ονκ] m. rec. b. 
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τό Α προς το Β, όντως τό Γ προς τό Α' ονδ$ το Γ 
&ρα προς το Α λόγον έχει, ον αριθμός προς άρι&μόν 
άόνμμετρον αρα έστί τό Γ τω Α. 

Έάν άρα τέσσαρα μεγέθη, xal τά εξής. 

5 

Τά τω αντώ μεγέθει σύμμετρα xal άλλήλοις 
έστί σύμμετρα. 

Έχάτερον γάρ τών Α, Β τω Γ έστω σύμμετρον. 
λέγω, οτι xal τό Α τώ Β έστι σύμμετρον. 

10 ΈπεΙ γάρ σύμμετρον έστι τό Α τω Γ, τό Α αρα 
προς τό Γ λόγον έχει, ον αριθμός προς αριθμόν, 
έχέτω, ον δ Α προς τόν Ε. πάλιν, έπεί σύμμετρον 
έστι τό Γ τψ Β, τό Γ άρα προς τό Β λόγον έχει, ον 
αριθμός προς αριθμόν, έχέτω, ον 6 Ζ προς τόν Η. 

15 xal λόγων δοθέντων οποσωνονν τον τε, ον έχει 6 Α 
προς τόν Ε, xal ό Ζ προς τόν Η είληφθωσαν αριθμοί 
έξης έν τοις δοθεϊσι λόγοις ol @, Κ, Α' ώστε είναι 
ώς μ\ν τον Α προς τόν Ε, όντως τόν © προς τόν Κ, 
ώς 6h τόν Ζ προς τον Η, όντως τον Κ προς τόν Α. 

20 ΈπεΙ ονν έστιν ώς τό Α προς τό Γ, όντως 6 Α προς 
τόν Ε, άλΧ ώς ό Α προς τόν Ε, όντως ο Θ προς 
τόν Κ, έστιν αρα καϊ ώς τό Α προς τό Γ, όντως 6 Θ 
προς τόν Κ. πάλιν, έπεί έστιν ώς τό Γ προς τό Β, 
όντως δ Ζ προς τόν Η, άλΧ ώς ο Ζ προς τόν Η, 

25 [όντως] δ Κ προς τόν Α, καϊ ώς άρα τό Γ προς τό Β, 
όντως 6 Κ προς τόν Α. έστι 6h xal ώς το Α προς 

1. ουδέ] om. Υ . 2. αρα] om. V. λόγον] αρα λόγον 
ονκ V . t 4. τέΰΰαρα] τά δ F. Ante καϊ add. άνάλογον jn 
B F b ; άνάλογον το δε πρώτον τω δευτέρω αύμμετρον n V. 

Post έ£ής add. οπερ έδει δεΐζαι V . δ. ift] corr. ex ια m. 
rec. Ρ. 6. μεγέθη b. 15. όπόσων? Υ (comp.). 17. έξης] 
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quam numerus ad numerum [prop. VII]. etA:B=r:A. 
quare ne Γ : J quidem rationem habet, quam nume-
rus ad numerum. itaque Γ} Α incommensurabiles sunt 
[prop. Vni]. 

Ergo si quattuor magnitudines, et quae sequuntur. 

XII. 
Quae eidem magnitudini commensurabilia sunt, 

etiam inter se commensurabilia sunt. 
Utraque enim Α, Β magnitudini Γ sit commen-

surabilis. dico, etiam Α, Β commensurabiles esse. 
nam quoniam A9 Γ commensurabiles sunt, Α : Γ 

rationem habet, quam numerus ad numerum [prop. V]. „ Ώ sit Α : Γ — Α : E. Α ι 1 Γι 1 Β ι 1 

| ^ rursus quoniam Γ, Β 
„ JT\ commensurabiles sunt, 

Γ: Β rationem nabet, 
quam numerus ad nu-
merum [prop. V]. sit 

Γ:Β •=» Ζ: Η. et datis quotlibet rationibus, Α : Ε et 
Ζ : H} numeri sumantur deinceps in rationibus datis, 
0, Κ, Α [cfr. VIII, 4], ita ut sit Α:Ε=Θ:Κ, Z:H 
= K:A. 

iam quoniam est Α : Γ = Α : Ε et Α:Ε = Θ:Κ, 
erit etiam Λ:Γ*=* Θ:Κ [V, 11]. rursus quoniam est 
Γ:Β = Ζ:Ηet Ζ:Η Κ: Α, erit etiam Γ:Β = Κ:Α. 

\Ζ ι 1 * 

—\Η \ 1Α 

in rae. V ; ελάχιστοι ίξης F, sed corr. δο&εΐσιν Ρ. 18. τον Α\ 
τον postea ins. F, ό Δ Ρ. 20. τό] (a l i ) corr. Θ Χ τον V. 22. 
6 ΑΡ. τον Γ Ρ. ^ 28. 6 Γ Ρ. τό] τον Ρ. Β] corr. 
βχ Γ m. 1 b. 25. όντως] om. Ρ. καϊ ώς — 26. Α] bis F, 
eed corr. 25. ό Γ Ρ. 26. ϊστιν Ρ. τό] ό F. 
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τό Γ, όντως 6 Θ προς τον Κ' δι9 Ιβον αρα έβτϊν ώς 
το Α προς το Β, όντως ο Θ προς τον Α. το Α αρα 
προς τό Β λόγον έχει, ον αριθμός δ Θ προς αριθμόν 
τόν Α' αύμμετρον αρα έβτϊ τό Α τω Β. 

5 Τά άρα τω αντώ μεγέθει βύμμετρα xal άλλήλοις 
έβτϊ βύμμετρα· οπερ έδει δεΐξαι. 

ιγ. 
Έάν η δύο μεγέθη βύμμετρα, τό δϊ έτερον 

αντών μεγέθει τινί άβύμμερον η, xal τό λοιπόν 
10 τω αντώ άβύμμετρον έβται. 

'Έβτω δύο μεγέθη βύμμετρα τά Α, Β, τό δϊ έτερον 
αντών τό Α άλλψ τινί τω Γ άβύμμετρον έβτω' λέγω, 
οτι xal τό λοιπόν τό Β τω Γ άβύμμετρον έβτιν. 

ΕΙ γάρ έβτι βύμμετρόν νο Β τω Γ, αλλά xal τό Α 
15 τω Β βύμμετρόν έβτιν, xal τό Α άρα τω Γ βύμμετρόν 

έβτιν. άλλά χαϊ άβύμμετρον* οπερ αδύνατον, ονχ 
άρα βύμμετρόν έβτι τό Β τψ Γ' άβύμμετρον άρα. 

Έάν άρα η δύο μεγέ&η βύμμετρα, χαϊ τά έξης. 

Λήμμα. 
20 Αύο δοδειβών ευθειών άνίβων ενρεΐν, τίνι μείζον 

δύναται η μείζων της έλάββονος. 
Έβτωβαν αϊ δοθεΐβαι δύο άνιβοι ενδεΐαι at Α Β, Γ, 

2. ό Α προς τόν Β b, 4. εστίν Ρ. 6. σύμμετρα] συμ-
eupra ecr. m. 1 Ρ. οπερ έδει δεΐξαι] comp. Ρ, om. B b . Seq. 
lemma, u. app. 7. ιγ'] ιβ' corr. in ιγ m. rec. P, y in rae. F; 
it>, δ in ras. m. 1 Β, ιγ mg. 8. om. V. μεγέθη] -γέ-
eupra m. 1 Ρ. ασύμμετρα F, sed corr.; σύμμετρα j V . F. 

11. δύο] mg. γρ. αντώ m. 1. b. 12. άλλω] έτέρω B F Y . 
13. τό Β] om. b. τω Γ] eras. b. έστι τό Β τφ Γ b. 14. 

sl — Γ] supra scr. m. rec. b. Γ τω Β Ρ. 15. έστι Β, 
comp. F b t om. V . και — σνμμε'-] snpra scr. m. 1 F. 
-τρον — 1β. %αί] in ras. F. 16. οπερ εστίν F. 17. αρα] (alt.) 
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uerum etiam Α:Γ=Θ:Κ. ex aequo igitur Α:JB = Θ:Α 
[ V, 22]. itaque Α: Β rationem habet, quam numerus 
Θ ad numerum A. itaque A9 Β commensurabiles sunt 
[prop. V I ] . 

Ergo quae eidem magnitudini commensurabilia 
sunt, etiam inter se commensurabilia sunt; quod erat 
demonstrandum. 

XII I . 
Si duae magnitudines commensurabiles sunt, et 

alterutra eamm magnitudini alicui incommensurabilis 
est, etiam reliqua eidem incommensurabilis erit. 
Α ι — ι Sint duae magnitudines commen-
Γι 1 surabiles Α, B, et Α alii magnitu-
B , , ^iuj ρ incommensurabilis sit. dico, 
etiam Β, Γ incommensurabiles esse. 

uam si Β, Γ commensurabiles sunt et etiam Α, Β 
commeusurabiles, etiam Α, Γ commensurabiles erunt 
[prop. X I I ] . at eaedem incommensurabiles sunt; quod 
fieri non potest. itaque Β, Γ commensprabiles non 
eunt. incommensurabiles igitur. 

Ergo si duae magnitudines commensurabiles sunt. 
et quae sequuntur. 

Lemma. 
Datis duabus rectis inaequalibus inuenire, quantum 

maior quadrata minorem excedat. 
Sint datae duae rectae inaequales ΑΒ, Γ, quarum 

postea ins. B. 18. $ ] om. Ρ. ασύμμετρα F, sed corr. %al 
τά εξής] το δε ^ έτερον αυτών μεγέ&ει^τινϊ άσνμμετρον jj, καϊ 
τό λοιπόν τω αύτω άσνμμετρον ϊσται' όπερ έδει δειξαι V. 19. 
ιε Β. 20. άνισων εν&ειών F. 21. ίλάττονος F. 
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15 
9Εάν τέββ\αρες εν&εΐαι άνάλογον ώβιν, δύ-

νηται δε ή πρώτη της δεντέρας μείζον τφ άπο 
βυμμέτρου έαντη [μήκει], καϊ ή τρίτη της τε
τάρτης μεϊ\ον δννήβεται τω άπο βνμμέτρον 

20 έαντη [μήκει]. καϊ έάν ή πρώτη της δεντέρας 
μείζον δννηται τω άπο άβνμμέτρον έαντη [μή
κει], καϊ ή τρίτη της τετάρτης μείζον δννήβεταυ 
τω άπο άβνμμέτρον έαντη [μήκει], 

"Εβτωβαν τέββαρες ενδείαι άνάλογον αί Α, Β, Γ, Α9 

25 ώς ή Α προς τήν Β, ούτως ή Γ προς τήν Α, καϊ ή 

1. έστω] corr. ex έβτιν m. 2 Β. 3. ABJ Ρ. 4. αύτω 
β corr. Ρ. ή Α Δ ϊση F. 6. μείζον] corr. ex μείζων m. 
1 Ε. 10. «Γ δο&εϊβαι] om. V. αί] αί δο&εΐβαι αί Υ . 11. 
1 ' ] ina. postea V. £%%είο&ωσαν B F V b . 18. Ante πάλιν ins. 
i m m . l F . οτι πάλιν b. οτι ή] ή m ras. F. 14. οπερ έδει 

' :*] comp. Ρ, om. Theon (BF V ΐ>). 15. ιδ>] δ in ras. F, corr. ex 

ων μείζων έβτω ή ΑΒ' δεϊ δή ενρεΐν, τίνι μείζον 
δύναται ή ΑΒ της Γ. 

Γεγράφ&ω έπΙ της Α Β ήμικύκλιον το Α Α Β, καϊ 
εις αύτο ένηρμόβ&ω τη Γ ϊβη ή Α Α, καϊ έπεζεύχ&ω 

& ή ΑΒ. φανερον δή, οτι ορδή έβτιν ή νπό ΑΑΒ γωνία, 
καϊ οτι ή ΑΒ της Α Α, τοντέβτι της Γ , μείζον δύ
ναται τη Α Β. 

Όμοίως δε καϊ δύο δο&ειβών εν&ειών ή δυνάμενη 
αντάς ευρίσκεται ούτως. 

10 "Εβτωβαν αί δοδεϊβαι δύο ενδεϊαι at ΑΑ, ΑΒ, καϊ 
δέον έβτω εύρεΐν τήν δυναμένην αύτάς. κείβ%ωβαν 
γάρ, ωβτε όρ&ήν γωνίαν περιέχειν τήν νπο Α Α, Α Β, 
καϊ έπεζεύχδω ή ΑΒ' φανερον πάλιν, οτι ή τάς AAy 

Α Β δνναμένη έβτίν ή ΑΒ' οπερ έδει δεΐξαι. 
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maior sit AB. oportet igitur inuenire, quantum AB2 

excedat Γ 2 . 
describatur in Α Β semicir-

, culus AAB, et in eum aptetur 
rectae Γ aequalis Α Α [IV, 1], 

Β1 et ducatur Α Β. manifestum 
igitur, LAAB rectum esse [ I I I , 31], et AB2=*AA2 

+ ΑΒ* = Γ2 + ΑΒ2 [1,47]. 
Similiter etiam datis duabus rectis recta quadrata 

iis aequalis hoc modo inuenitur. 
sint datae duae rectae AA, AB, et oporteat rec-

tam quadratam iis aequalem inuenire. ponantur enim 
ita, ut angulum rectum comprehendant AAB7 et du-
catur AB. rursus manifestum est, esse AB2 = AA2 

+ AB2 [1,47]; quod erat^demonstrandum. 

XIV. 
Si quattuor rectae proportionales sunt, et prima 

quadrata secundam excedit quadrato rectae sibi eommen-
surabilis, etiam tertia quadrata quartam excedet qua-
drato rectae sibi commensurabilis. et si prima quadrata 
secundam excedit quadrato rectae sibi inconimensura-
bilis, etiam tertia quadrata quartam excedet quadrato 
rectae sibi incoramensurabilis. 

Sint quattuor rectae proportionales Α, Β, Γ, A, ita 
ut sit Α :B = Γ: A, et sit A2 = Β2 + Ε2, Γ2 = Α2 + Ζ2 

iy' m. rec. Ρ, ις' Β (mg. ιδ'). 16. ooot V b . 17. τω] e corr. V. 
18. μήηεί] om. P. 19. άπό της b. 20. μή%εϊ] om. Ρ. 21. 

δννηαηται F V , sed corr. ανιιμέτρον F, et B, corr. m. 2. Ιαντω b. 
μήκει] om. P. 22. δννηαψαι F. 23. ονμμέτρον PF, et B, 

corr. m. 2. ε αντώ b. μηκεί] om. Ρ. 24. ϋατωσαν δη V. 
26. Α] β corr. V . 
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Α μ\ν τής Β μείζον δννάβδω τω άπο της Ε9 ή δε Γ 
της Α μείζον δννάό&ω τω άπο της Ζ' λέγω, οτι, είτε 
Σύμμετρος έβτιν ή Α τη Ε, σύμμετρος έβτι καϊ ή Γ 
τη Ζ, είτε ασύμμετρος έβτιν ή Α τή Ε, άβύμμετρός 

δ έβτι καϊ δ Γ τή Ζ. 
ΈπεΙ γάρ έβτιν ώς ή Α προς τήν Β, όντως ή Γ 

προς τήν Α, έβτιν άρα καϊ ώς το άπο της Α προς το 
άπο της Β, όντως το άπο της Γ προς το άπο τής Α. 
άλλά τω μεν άπο τής Α ϊβα έβτΐ τά άπο των Ε, Β, 

10 τω δε άπο τής Γ ϊβα έβτΐ τά άπο των Α, Ζ. έβτιν 
άρα ώς τά άπο των Ε, Β προς το άπο τής Β, ούτως 
τά άπο των Α, Ζ προς τό άπό τής Α* διελόντι άρα 
έβτίν ώς τό άπό τής Ε προς τό άπό τής Β, όντως τό άπό 
τής Ζ προς τό άπό τής Α' έβτιν άρα καϊ ώς ή Ε 

ΐδ Λρός τήν Β, όντως ή Ζ προς τήν Α' άνάπαλιν άρα 
έβτιν ώς ή Β προς τήν Ε, όντως ή Α προς τήν Ζ. 
έβτι δε καϊ ώς ή Α προς τήν Β, όντως ή Γ προς 
τήν Α* δι9 ϊβον άρα έβτίν ώς ή Α προς τήν Ε, όντως 
ή Γ προς τήν Ζ. εϊτε ονν βύμμετρός έβτιν ή Α τή Ε, 

20 βύμμετρός έβτι καϊ ή Γ τή Ζ, εϊτε άβύμμετρός έβτιν 
ή Α τή Ε, άβύμμερός έβτι καϊ ή Γ τή Ζ. 

Έάν άρα, καϊ τά εξής. 

ιε. 
9Εάν δύο μεγέ&η βύμμετρα βνντε&ή} καϊ τό 

26 όλον έκατέρω αντών βύμμετρον έβται' καν τό 
όλον ένΐ αντών βύμμετρον ή, καϊ τά έ% αρχής 
μεγέ&η βύμμετρα έβται. 

Σνγκείβδω γάρ δύο μεγέθη βύμμετρα τά Α Β, ΒΓ' 

1. τής Β] corr. ex τή Β m. 1 b. Γ δέ B F b . 3. ίατιν] 
om. V. t j } ] corr. ex τής m. 1 Ρ. Ιβτιν Β. 4. Ζ ] e corr. 
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-
Ε 

[u. lemma]. dico, siue Α, Ε commensurabiles sinfc, etiam 
Γ, Ζ commensurabiles esse, siue A7 Ε incommeosura-
biles sint. etiam Γ, Ζ incommensurabiles esse. 

nam quoniam est Α:Β = Γ:Α, erit «tiam A2:B2 

= Γ2:Α2 [VI , 22]. uerum A2 = E2 + Β2, Γ * = Α 2 + Z 2 . 
itaque Ε2 + B2:B2 = A2 + Z2:A2. 
subtrahendo igitur [ V , 17] Ε2: B2 

= Z2:A2. quare etiam [VI , 22] E:B 
= Z:A. itaque e contrario [ V , 7 
coroll.] B:E= A:Z. uerum etiam 
Α:Β = Γ:Α. ex aequo igitur [V, 22] 
Α: Ε = Γ : Ζ. itaque siue £ com-

mensurabiles sunt, etiam Γ, Ζ commensurabiles sunt, 
siue Ε incommensurabiles sunt, etiam Γ, Ζ incom-
mensurabiles sunt [prop. X I ] . 

Ergo si, et quae sequuntur. 

Α Β Γ Δ 

XV. 
Si duae magnitudines coramensurabiles componun-

tur, etiam totum utrique earum commensurabile erit; 
et si totum alterutri earum commensurabile est, etiam 
magnitudines ab initio positae coramensurabiles erunt. 

Componantur enim duae magnitudines commensura-

m. 1 b. 5. έβτιν P B . 7. *ai] om. V. 9. τώ] corr. ex 
τό m. rec. Ρ. Α] in rae. m. 1 Ρ. εστίν Ρ. 10. έβτίν Ρ. 

Ζ, Δ Ρ. 11. Ε, Β] Δ, Ζ Β. τά F. Β] Δ Β. 12. Δ, Ζ] 
Ε Β Β. τά F. Δ] ;Β in ras. m. 2 Β. 13. άπό] (alt.) 
ins. m. 2 F. 14. Ζατιν — 15. Δ] mg. πι 1 Ρ. 14. ή] 
eupra scr. m. 2 F. 17. έβτιν Ρ. 19. εϊτ Ρ. 20. Ιση] εΌτιν Ρ. 

Post εΐτε del. ονν b. έβτιν] om. V. 21. βνμμετρος b. 
&mv Β. 22. άρα] om. V. Ante κα^ add. τέσσαρες εν-

ΰειαι άνάλογον ωβιν (ώβι V) F V . 23. ιε'] θ corr. P F ; ιξ' Β, 
mg. ιε'. 28. βυγχειβ&ωβαν B F b . Β Γ ] e corr. F. 
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λέγω, οτι χαϊ ολον το Λ Γ εχατέρω τών ΛΒ, ΒΓ Ιβτι 
βύμμετρόν. 

Έπεί γάρ βύμμετρα έβτι τά ΛΒ, ΒΓ, μετρηβει τι 
αντά μέγεθος, μετρείτω, χαϊ έβτω το Α. έπεί ονν 

δ τό Λ τά ΛΒ, Β Γ μετρεΐ, χαϊ ολον το Λ Γ μετρηβει. 
μετρεΐ δε χαϊ τά ΛΒ, Β Γ. το Λ άρα τά Λ Β, Β Γ, Λ Γ 
μετρεΐ' βύμμετρόν άρα έβτϊ το Λ Γ εχατέρω τών Λ Β, Β Γ. 

9Αλλά δη το Λ Γ έβτω βύμμετρόν τω ΛΒ* λέγω 
δη, οχι χαϊ τά Λ Β, Β Γ βύμμετρα έβτιν. 

10 Έπεί γάρ βύμμετρα έβτι τά Λ Γ, Λ Β, μετρηβει τι 
αντά μέγεθος, μετρείτω, χαϊ έβτω το Α. έπεί ονν 
το Α τά ΓΑ, Λ Β μετρεΐ, χαϊ λοιπόν άρα το Β Γ με
τρηβει. μετρεΐ 6h xal τό Λ Β' το Α άρα τά ΛΒ, ΒΓ 
μετρήβεΐ' βύμμετρα άρα έβτϊ τά ΛΒ, ΒΓ. 

16 Έάν άρα δύο μεγέθη, χαϊ τά έξης. 

ις'. 
Έάν δύο μεγέ&η άβύμμετρα βνντε%η, χαϊ 

τό ολον εχατέρω αντών άβύμμετρον έβταΐ' καν 
τό ολον ένΐ αντών άβύμμετρον η, χαϊ τά έξ 

20 αρχής μεγέθη άβύμμετρα έβται. 
Σνγκείβθω γάρ δύο μεγέ&η άβύμμετρα τά Λ Β, ΒΓ' 

λέγω, οτι χαϊ ολον τό Λ Γ εχατέρω τών Λ Β, Β Γ άβύμ
μετρον έβτιν. 

1. και] %αϊ τό Υ . τών] τώι Ρ. έσται b. σύμμε-
τρόν έστι V . 9. έστιν Ρ. 6. τά] (prius) corr. ex τών Ρ. 

7. εστίν Ρ. 8. ΑΓ]ΑΒ, Β Γ Ρ; ΑΓ ένϊ τών ΑΒ, ΒΓ Theon 
( Β Ρ V b ) . τφ] τ#·ρ, έστω δή τώ (corr. ex το V) Theon ( B F V b ) . 

9. δη] supra ecr. F. 10. έστιν r. Α Γ] ΓΑ Ρ, Γ β corr. b ; 
mg. γρ. Α Β Β Γ m. 1 b. 12. Α Γ F Y . 13. τά] τό? V. 14. 
εστίν L P B . 16. Post μεγέθη add. σύμμετρα συντεθή, καϊ τό 
ολον εκατέρω αυτών σύμμετρον έσται Υ . Post εξής add. όπερ 
έδει δεΐξαι V. 16. ts'] corr. ex ιδ' m. rec. Ρ, mut. in ιζ' m. 
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biles ΑΒ, ΒΓ. dico, etiam totum Α Γ utrique AB} Β Γ 
commensurabile esse. 

nam quoniam ΑΒ, Β Γ commensurabiles sunt, mag-
nitudo aliqua eas metietur. metiatur et sit A. iam 
ι 1 1 quoniam Α magnitudines 

ABy Β Γ metitur, etiam to-
tum Α Γ metietur. uerum 

etiam ΛΒ, ΒΓ metitur. Α igitur AB7 ΒΓ, ΑΓ me-
titur. ergo Α Γ utrique Α Β, Β Γ commensurabilis est 
[def. 1]. 

Iam uero ΛΓ, Α Β commensurabiles sint. dico, 
etiam AB7 Β Γ coramensurabiles esse. 

nam quoniam ΑΓ, Α Β commensurabiles sunt. 
magnitudo aliqua eas metietur. metiatur et sit A. iam 
quoniam Α magnitudines ΓΑ} Α Β metitur, etiam reli-
quam Β Γ metietur. uerum etiam Α Β metitur. Α igi-
tur AB} Β Γ metietur. itaque AB} Β Γ commensura-
biles erunt. 

Ergo si duae magnitudines, et quae sequuntur. 

XVI. 
Si duae magnitudines incommensurabiles compo-

nuntur, etiam totum utrique earum iucommensurabile 
est; et si totum alterutri earum incommensurabile est, 
etiam magnitudiues ab initio positae incommensura-
biles erunt. 

Componantur enim duae magnitudines incommen-
surabiles AB7 ΒΓ. dico, etiam totum Α Γ utrique AB} 

Β Γ incommensurabile esse. 
2 Ρ; ιη Β, mg. ts'. 19. αύμ,μετοον Β, corr. m. 2; item lin. 20. 

21. συγ*είο&ωσαν V . Β Γ ] corr. βχ Γ Β F. 
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ΕΙ γάρ μή έβτιν άβύμμετρα τά ΓΑ, Α Β, μετρήβει 
τι [αυτά] μέγε&ος. μετρείτω, εί δυνατόν, καϊ έβτω 
τό Α. έπεί ουν τό Α τά ΓΑ, Α Β μετρεΐ, καϊ λοιπόν 
άρα τό ΒΓ μετρήβει. μετρεΐ δε καϊ τό ΑΒ' τό Α 

δ άρα τά Α Β, Β Γ μετρεΐ. βύμμετρα άρα έβτΐ τά ΑΒ,ΒΓ' 
ύπέκειντο δε καϊ άβύμμετρα* όπερ έβτίν αδύνατον, 
ούκ άρα τά ΓΑ, Α Β μετρήβει τι μέγε&ος' άβύμμετρα 
άρα έβτΐ τα ΓΑ, ΑΒ. ομοίως δή δείζομεν, ότι καϊ 
τά ΑΓ, Γ Β άβύμμετρα έβτιν. τό ΑΓ άρα έκατέρω 

10 των Α Β, Β Γ άβύμμετρόν έβτιν. 
9Αλλά δή τό ΑΓ ένΐ των ΑΒ, ΒΓ άβύμμετρόν έβτω. 

έβτω δή πρότερον τω ΑΒ' λέγω, ότι καϊ τά Α Β, Β Γ 
άβύμμετρα έβτιν. εί γάρ έβται βύμμετρα, μετρήβει 
τι αυτά μέγε&ος. μετρείτω, καϊ έβτω τό Α. έπεϊ 

ΐδ ούν τό Α τά ΑΒ, ΒΓ μετρεΐ, καϊ όλον άρα τό ΑΓ 
μετρήβει. μετρεΐ δε καί τό ΑΒ' τό Α άρα τά ΓΑ, ΑΒ 
μετρεΐ. βύμμετρα άρα έβτί τά ΓΑ, ΑΒ' ύπέκειτο δε καϊ 
άβύμμετρα* όπερ έβτίν αδύνατον, ουκ άρα τά Α Β, Β Γ 
μετρήβει τι μέγε&ος* άβύμμετρα άρα έβτί τά ΑΒ, ΒΓ. 

20 *Εάν άρα δύο μεγέθη, καϊ τά έξης. 

Αήμμα. 
9Εάν παρά τινα εύ&εΐαν παραβλη&ή παράλληλο-

γραμμον έλλεΐπον είδει τετραγώνω, τό παραβλη&εν 

1. τα] τό Ρ. 2. αντά] om. Ρ. 4. Α Β] ΒΑ V. δ. 

iativ LP . 9. Ante Α Γ del. Γ m. 1 Ρ. σύμμετρα Β, corr. 
m. 2. iati V, comp. F b . ΓΑ F. 10. έστιν] om. B. 11. 
έστω] om. P. 12. έστω δη πρότερον] %αϊ πρώτον Theon ( B F V b ) . 

τω] β corr. V . 13. εσται] έστι V . σύμμετρα]&χ$τ& scr. 
m. 1 F. 17. έστί] εστίν Ρ, comp. F, έσται L B V b . νπέ-«ιντο F.^ 19. εστίν L P . Post Β Γ add. ομοίως δή δείχ

νεται, οτι τό ΑΓ καϊ λοιπώ τω Β Γ άσύμμετρόν Ιστιν F V b . 

εστίν L P . αδύνατον ίστιν V . 8. 
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nam si ΓΑ, Α Β incommensurabiles non sunt, mag-
nitudo aliqua eas metietur. metiatur, si fieri potest, 
-A - e * s^ iam quoniam Α magnitudines ΓΛ, 

\d Α Β metitur, etiam reliquam Β Γ metietur. 
uerum etiam Α Β metitur. Α igitur Α Β, Β Γ 
metitur. itaque ΑΒ9 Β Γ commensurabiles sunt. 

• Β supposuimus autem, easdem incommensurabiles 
esse; quod fieri non potest. itaque nulla magni-
tudo ΓΑ, Α Β metietur. ergo ΓΑ, AB incom-
mensurabiles eruni similiter demonstrabimus, 

etiara ΑΓ, ΓΒ incommensurabiles esse. ergo Α Γ 
utrique AB9 ΒΓ incommensurabilis est. 

Iam uero ^JTalterutri ΛΒ, Β Γ incommensurabilis 
sit. sit prius magnitudini Α Β incommensurabilis. dico, 
etiam AB, Β Γ incoramensurabiles esse. nam si com-
mensurabiles sunt, magnitudo aliqua eas metietur. 
metiatur et sit A. iam quoniam Α raagnitudines ΛΒ, 
Β Γ metitur, etiam totum Α Γ metietur. uerum etiam 
Α Β metitur. Α igitur ΓΑ, Α Β metitur. itaque ΓΑ, 
Α Β commensurabiles sunt. supposuimus autem, easdeui 
incommensurabiles esse; quod fieri non potest. itaque 
nulla magnitudo AB, Β Γ metietur. itaque AB, Β Γ 
incomniensurabiles sunt. 

Ergp si duae magnitudines, et quae sequuntur. 

Lemma. 
Si rectae alicui parallelogrammum adplicatur figura 

quadrata deficiens, adplicatum spatium rectangulo par-
tium rectae adplicatione ortarum aequale est. 

23. τετραγώνω] corr. ex παραλληλόγραμμα) m. rec. b. τό] 
τω F. τό πάραβλη&έν] om. b. 
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ϊβον έβτί τφ vnb των έκ τής παραβολής γενομένων 
τμημάτων τής εν&είας. 

Παρά γάρ ευ&εΐαν τήν Α Β παραβεβλήβ&ω παραλ
ληλόγραμμου τό Α Α έλλεϊπον εϊδει τετραγώνφ τω ΑΒ' 

δ λέγω, ότι ϊβον έβτί τό Α Α τφ υπό των Α Γ, Γ Β. 
Και έβτιν αντόδεν φανερον έπεί γάρ τετράγωνον 

έβτι τό Α Β, ϊβη έβτίν ή Α Γ τη Γ Β, και έβτι τόΑΑ 
τό υπό των Α Γ, ΓΑ, τουτέβτι τό υπό των Α Γ, Γ Β. 

'Εάν άρα παρά τινα εύ&εΐαν, καϊ τά εξής. 

10 ι>ζ'. 

Έάν ώβι δύο εν&εΐαι άνιβοι, τω δε τετάρτφ 
μέρει τον άπό τής έλάββονος ϊβον παρά τήν 
μείζονα παραβλη&ή έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω 
καϊ εις βύμμετρα αυτήν διαιρή μήκει, ή μείζων 

1δ της έλάββονος μείζον δννήβεται τφ άπό βύμ
μετρον έαντη [μήκει.]. καϊ έάν ή μείζων τής 
έλάββονος μείζον δύνηται τω άπό βνμμέτρον 
έαντη [μήκει], τω δε τετάρτφ τον άπό τής έλάβ
βονος ϊβον παρά τήν μείζονα παραβλη&ή έλλεϊ-

20 πον εϊδει τετραγώνφ, εις βύμμετρα αντήν 
διαιρεί μήκει. 

"Εβτωβαν δύο εύ&εΐαι άνιβοι αί Α, ΒΓ} ων μείζων 
ή ΒΓ, τφ δε τετάρτφ μέρει τον άπό τής έλμββονος 
τής Α, τοντέβτι τω άπό τής ήμιβείας τής Α, ϊβον 

2δ παρά τήν Β Γ παραβεβλήβδω έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω, 

3. τό Α Δ παραλλρλόγραμμον Theon ( B F V b j ante Α Δ eras. 
Τ Δ F ) . 4. τετραγώνω] corr. ex παραλληλόγραμμα) m. rec. b. 

Δ Β] ΒΔ Fb . δ. έβτίν L B . τω] το F. ΑΓ] corr. βχ 
ΓΑ m. 1 b. ΓΒ] Γ β corr. V. Ί. έβτιν L B . Γ Β] Β Γ 
Β V. έβτιν L Ρ Β. 8. ΓΔ]Δ Ρ, Δ β corr. V. τοντέβτι — ΓΒ] 
ra. 2 V. τοντέβτιν L P B ν. 9. Post ευδεϊαν add. παρα-
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^ Rectae enim Α Β parallelogram-
—~~ ' 1 mum adplicetur Α Α figura quadrata 

1 Α Β deficiens. dico, esse 
A Γ B AA = ΑΓχΓΒ. 
et per se patet; nam quoniam Α Β quadratum est, erit 
ΑΓ= ΓΒ. et Α Α = ΑΓχ ΓΑ — ΑΓ Χ ΓΒ. 

Ergo si rectae alicui, et quae sequuntur. 

XVII . 
Si duae rectae inaequales datae sunt, et quartae 

parti quadrati minoris aequale spatium maiori adpli-
catur figura quadrata deficiens, quod eam in partes 
longitudine commensurabiles diuidat, maior quadrata 
minorem excedet quadrato rectae sibi commensurabilis. 
et si maior quadrata minorem excedit quadrato rectae 
sibi commensurabilis, et spatium quartae parti qua-
drati minoris aequale maiori adplicatur figura quadrata 
deficiens, eam in partes longitudine commensurabiles 
diuidet. 

Sint duae rectae inaequales Λ, ΒΓ} quarum maior 
sit ΒΓ, et quartae parti quadrati minoris Λ, hoc est 
(^A)2, aequale spatium rectae ΒΓ adplicetur figura 

•βΧη&ή παραΧΧηΧόγραμμον Y. Post εξής add. τής προτάσεως 
L B V b , Ρ m. 2. 10. ιη Ρ m. 2; ι& Β, mg. ιξ'. 11. ωαιν Ρ. 

12. ελάττονος F. 13. τετραγώνω] in ras. m. 1 b. 14. 
μή%η F. 15. έΧάττονος Ρ. αυμμέτρω F. 16. μή%εν\ om. Ρ. 

αν Ρ. ή]| # b, et Ρ, sed corr. 17. έΧάττονος Ρ. μείζον] 
mg. m. 2 F, μείζονα b. 18. μήκει] om. Ρ. Post τετάρτω 
add. μέρει b , F m. 2. έΧάττονος F. 20. είς] in ras. V, 
corr. ex εΐ m. rec. b. αύτη V, sed corr. 21. διελει Β, ΒιέΧτι 
V b et corr. in διεΧεΐ F. μήκη F. 22. μείζον b , μείζων 

ϊατω F. 23. έΧάττονος F. 24. τής] 5τ F. τουτέστιν Ρ. 
τω] τό F, et V, sedcorr. m. 1. του Α Β; τή Α V, sed corr. 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. m . K. 
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1. Δ Γ] Γ in ras. F. 3. Post εαυτή add. μήκη V b , F 
m. 2. 5. 4Γ] corr. ex Β Γ m. rec. b. έβτίν Ρ. 7. νπο 
των B F V . 9. έβτίν Ρ. 10. τά] m. 2 V. τό] τά Β. ΒΔ] 
in ras. π>. 1 Ρ. 11. τετράκις Theon ( B F V b ) . τον] om. 

καϊ έστω τό νπο των ΒΑ, Α Γ, σύμμετρος δε έστω ή 
ΒΑ τή Α Γ μήκει* λέγω, οτι ή Β Γ τής Α μείζον 
δύναται τω άπο συμμέτρου εαυτή. 

Τετμήσδω γάρ ή ΒΓ δίχα κατά το Ε σημείον,* καϊ 
δ κείσδω τή Α Ε Ιση ή ΕΖ. λοιπή άρα ή ΑΓ ίση έστϊ 

τή Β Ζ. καϊ έπεί ευθεία ή ΒΓ τέτμηται εις μ\ν Ισα 
κατά το Ε, εις δε άνισα κατά το Α, το άρα νπο ΒΑ, 
ΑΓ περιεχόμενον όρδογώνιον μετά του άπο τής Ε Α 
τετραγώνου ίσον έστϊ τω άπο τής Ε Γ τετραγώνω* 

10 χαΐ τά τετραπλάσια* το άρα τετράκις νπο των ΒΑ, ΑΓ 
μετά τον τετραπλασίον τον άπο τής Α Ε ίσον έστϊ τω 
τετράκις άπο τής ΕΓ τετραγώνφ. άλλά τφ μεν τετρα-
πλασίφ τον νπο των ΒΑ, Α Γ ίσον έστϊ το άπο τής 
Α τετράγωνον, τω δε τετραπλασίφ τον άπο τής Α Ε 

15 Ισον έστϊ το άπο τής Α Ζ τετράγωνον* διπλασίων γάρ 
έστιν ή ΑΖ τής Α Ε. τω δϊ τετραπλασίφ τον άπο 
τής ΕΓ ίσον εστί τό άπό τής ΒΓ τετράγωνον* διπλα
σίων γάρ έστι πάλιν ή ΒΓ τής Γ Ε. τά άρα άπό των 
Α, Α Ζ τετράγωνα ίσα έστϊ τω άπό τής Β Γ τετραγώνφ* 

20 ώστε τό άπό τής Β Γ τον άπό τής Α μειζόν έστι τω 
άπό τής Α Ζ* ή Β Γ άρα τής Α μείζον δύναται τή Α Ζ. 
δεικτέον, ότι καϊ σύμμετρος έστιν ή ΒΓ τή ΑΖ. έπεί 
γάρ σύμμετρος έστιν ή ΒΑ τή Α Γ μήκει, σύμμετρος 
άρα έστϊ καϊ ή ΒΓ τή ΓΑ μήκει. άλλά ή ΓΑ ταϊς 

25 ΓΑ, Β Ζ έστι σύμμετρος μήκει* ίση γάρ έστιν ή ΓΑ 
τή Β Ζ. καϊ ή ΒΓ άρα σύμμετρος έστι ταϊς Β Ζ, ΓΑ 
μήκει* ώστε καϊ λοιπή τή Ζ Α σύμμετρος έστιν ή ΒΓ 
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A quadrata deficiens, et sit ΒΑχΑΓ 
1 1 1 [u. lemma], et ΒΑ, Α}Γ longitudine 
Ch 1 L | commensurabiles sint. dico, ΒΓ2 

excedere A2 quadrato rectae sibi 
comniensurabilis. 

nam ΒΓϊη puncto Ε in duas partes aequales se-
cetur, et ponatur EZ = AE. itaque ΑΓ=ΒΖ. et 
quoniam recta Β Γ in Ε in partes aequales secta est, 
in Α autem in inaequales, erit [11,5] 

ΒΑΧ ΑΓ+ Ε Α2 = ΕΓ2. 
et quadrupla eodem modo; quare 

4t Β Α Χ Α Γ + 4 Α Ε2 = 4 ΕΓ2. 
uerum Α2 = ΑΒΑ Χ ΑΓ, Α Ζ2 — 4 Α Ε2 (nam 
Α Ζ — 2 ζ / Ε ) , ΒΓ 2—=412Γ 2 (nam rursus Β Γ = 2 Γ Ε ) . 
itaque 

Λ 2 + ζ / Ζ 2 — ΒΓ2 

quare -Β Γ 2 excedit ^/ 2 quadrato Α Ζ2, demonstrandum, 
Β Γ, Α Ζ commensurabiles esse. nam quoniam ΒΑ, 
Α Γ longitudine commensurabiles sunt, Β Γ et ΓΑ 
longitudine commensurabiles sunt [prop. X V ] , uerum 
Γ Α rectis ΓΑ, Β Ζ longitudine commensurabilis est; 
nam Γ Α = BZ. quare etiam UJTrectis BZ, Γ Α longi-
tudine commensurabilis est [prop. X I I ] . quareUJTetiam 

Theon ( B F V b ) . EJ F V b . foa BF. 12. ΓΕ F. τετρα
πλασίφ του] τετράκις Theon (BF V b ) . 13. των] om. b. 14. δε] 
postea ins. F. τετράκις, om. τον, Theon ( B F V b ) . 15. τε-
τράγωννον Ρ , corr. m. 1. 16. ZJ Ρ. τετράκις, om. τον, 
Theon ( B F V b ) . 18. ΓΕ] ΕΓ V . 19. Α, 4Ζ] e corr. V. 

τετραγώνω] • ' supra ecr. m. 1 V . 20. Poet ώστε ras. 2 
litt. V. 21. τ%] corr. ex τον F. Ζ Λ P. 22. Ζ Δ Ρ. 23. 
i\m Ρ, corr. m. 2. 24. aW F. 25. Z B F. 26. ταις Β Ζ, 
Γζί Ιστι σνμμετρος Theon ( B F V b ) . Ιοτιν Ρ. 27. μι}κ«ι] 
η in ras. m. 1 Ρ. Β Γ] in ras. V . 
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μήχει' ή ΒΓ άρα τής Α μείζον δύναται τω άπο συμ
μέτρου εαυτή. 

9Αλλά δη η Β Γ τής Α μείζον δυνάΰ&ω τω άπο 
συμμέτρου εαυτή, τψ δ\ τετάρτψ του άπο τής Α Ισον 

5 παρά την Β Γ παραβεβλήσ&ω έλλεϊπον εϊδει τετραγώνψ, 
χαϊ έβτω τό υπό τών ΒΑ, ΑΓ. δειχτέον, οτι σύμ
μετρος έστιν ή ΒΑ τή Α Γ μηχει. 

Τών γάρ αυτών χατασχευασ&έντων ομοίως δείξομεν, 
οτι ή ΒΓ τής Α μείζον δύναται τω άπό τής Ζ Α. 

10 δύναται δε ή ΒΓ τής Α μείζον τψ άπό συμμέτρου 
εαυτή, σύμμετρος άρα εστίν ή ΒΓ τή Ζ Α μήχει' 
ώστε χαϊ λοιπή συναμφοτέρψ τή Β Ζ, Α Γ σύμμετρος 
έστιν ή Β Γ μηχει. άλλά συναμφότερος ή Β Ζ, Α Γ 
σύμμετρος έστι τή ΑΓ [μήχεί], ώστε χαϊ η ΒΓ τή ΓΑ 

15 σύμμετρος έστι μήχει' χαϊ διελόντι άρα ή ΒΑτή Α Γ 
έστι σύμμετρος μηχει. 

Έαν άρα ώσι δύο εύ&εϊαι άνισοι, χαϊ τά εξής. 

ιη. 
Έάν ώσι δύο εύθεΐαι άνισοι, τω 6h τετάρτψ 

20 μέρει του άπό τής ελάσσονος Ισον παρά την 
μείζονα παραβλη&ή έλλεϊπον εί'δει τετραγώνψ, 
χαί εις ασύμμετρα αυτήν δ ι αιρή [μηχει], ή μείζων 
τής ελάσσονος μείζον δννήσεται τω άπό άσνμ-

2. Post εαντή add. μήκει Υ. 4. τον] in ras. V . 8. 
ομοίως δή Υ. δείξομεν] δει- corr. ex δψ F. 9. Poet Ζ Δ 
del. m. 2: οντω γάρ υπόκειται Υ. 10. μείζον τής Α Ρ. 11. 
εαντής Ρ. 12. και] m. 2 F. σνναμωοτέρω] ~ω β corr. V . 

τή] corr. βχτω F. 14. τ% Δ Γ ανμμετρος έοτι Theon (BF V b ; 
τή Δ Γ postea ins. F). μήκει] om. Ρ. Dein add. Theon: ΐαη 
γαρ Ιοτιν ή ΒΖ τή Δ Γ ( B F V b ; τή corr. in τής m. 2 F, τής b ; 
ΓΔ F) . ωατε] om. Theon ( B F V b ) . ΒΓ άρα Theon (BF Vb) . 
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reliquaeZ^longitudine commensurabilis est. ergo ΒΓ2 

excedit A2 quadrato rectae sibi commensurabilis. 
Iam uero ΒΓ2 excedat A2 quadrato rectae sibi com-

mensurabilis, et quartae parti quadrati Α2 aequale 
rectae 2JF adplicetur spatium figura quadrata deficiens. 
et sit ΒΑχΑΓ [u. lemma]. demonstrandum, BA, 
Α Γ longitudine commensurabiles esse. 

nam iisdem comparatis similiter demonstrabinius, 
esse ΒΓ2 = Α2 + Ζ Α2. Β Γ2 autem quadrato rectae sibi 
commensurabilis excedit quadratum A2. itaque ΒΓ9ΖΑ 
longitudine commensurabiles sunt. quare ΒΓ etiam re-
liquae BZ + ^Flongitudine commensurabilis est [prop. 
X V ] . uerum Β Ζ + ΑΓτβοί&β Α Γ commensurabilis est 
[prop. V I ] . quare etiam Β Γ. ΓΑ longitudine commen-
surabiles sunt [prop. X I I ] , itaque etiam dirimendo 
ΒΑ, Α Γ longitadine commensurabiles sunt. 

Ergo si duae rectae inaequales datae sunt, et quae 
sequuntur. 

XVI I I . 
Si duae rectae inaequales datae sunt, et quartae 

parti quadrati minoris aequale spatium maiori adpli-
catur figura quadrata deficiens. [quod eam in partes 
incommensurabiles diuidat, maior quadrata minorem 
excedet quadrato rectae sibi incommensurabilis. et si 
maior quadrata minorem excedit quadrato rectae sibi 

ανμμετρός έατι τή Γ Δ Theon ( B F V b ; Δ Γ V ) . 15. μήκεΐ' 
και] om. Theon ( B F V b ) . 17. καϊ τά εξής] τω δε τετάρτφ 
μέρει τον άπο τής έλάοαονος ϊαον παρά τήν μείζονα παραβλη&ή 
έλλεϊπον εϊδει τετραγώνφ, καϊ τά εξής- οπερ έδει δειξαι V. 18. 
% Β, ιη mg. 19. ώαιν Β. 20. έλάττονος F. 22. μήκει] 
om. Ρ, μήκη F. 23. έλάττονος F. τό F. σνμφέτοον F . 
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μέτρου εαυτή, και έάν ή μείζων τής έλάββονος 
μείζον δύνηται τω άπο άβυμμέτρου εαυτή, τψ δ\ 
τετάρτψ του άπο τής έλάββονος ϊβον παρά την 
μείζονα παραβλη&ή έλλεϊπον εϊδει τετραγώνψ, 

5 εις άβύμμετρα αυτήν διαιρεί [μηχει]. 
"Εβτωβαν δύο εύθεΐαι άνιβοι αί Α, Β Γ, ων μείζων 

ή Β Γ, τω 6h τετάρτψ [μέρει] του άπο τής έλάββονος 
τής Α ϊβον παρά την Β Γ παραβεβλήβ&ω έλλεϊπον 
εϊδει τετραγώνψ, χαϊ έβτω το υπό τών Β Α Γ, άβύμ-

10 μετρος δ\ έβτω ή ΒΑ τή Α Τ μήχει' λέγω, οτι ή ΒΓ 
τής Α μείζον δύναται τω άπο άβύμμετρον εαυτή. 

Τών γάρ αυτών χαταβχευαβ&έντων τψ πρότερον 
ομοίως δείξομεν, οτι ή ΒΓ τής Α μείζον δύναται τψ 
άπό τής Ζ Α. δειχτέον [ονν], οτι άβύμμετρός έβτιν 

1δ ή Β Γ τή Α Ζ μηχει. έπεί γάρ άβύμμετρός έβτιν ή 
ΒΑ τή Α Γ μηχει, άβύμμετρος άρα έβτϊ χαϊ ή ΒΓ 
τή ΓΑ μηχει. αλλά ή Α Γ βύμμετρός έβτι βυναμ-
φοτέραις ταΐς Β Ζ, ΑΓ' χαϊ ή ΒΓ άρα άβύμμετρός 
έβτι βυναμφοτέραις ταΐς Β Ζ, ΑΓ. ώβτε χαϊ λοιπή τή 

20 Ζ Α άβύμμετρός έβτιν ή ΒΓ μηχει. χαϊ ή ΒΓ τής Α 
μείζον δύναται τω άπο τής ΖΑ' ή Β Γ άρα τής Α 
μείζον δύναται τψ άπο άβυμμέτρου εαυτή. 

Αυνάβδω δή πάλιν ή ΒΓ τής Α μείζον τω άπο 
άβυμμέτρου εαυτή, τψ δϊ τετάρτψ τον άπο τής Α ϊβον 

25 παρά την Β Γ παραβεβλήβδω έλλεϊπον εϊδει τετραγώνψ> 

1. %αί — 2. εαυτή] om. b. 1. μείζον V , sed corr. έΐάτ-
τοψος F. 2. συμμέτρου F, et Β, corr. m. 2. 3. έΐάττονος F. 

5. διαιρήι Ρ. μήκει] om. Ρ, μήκη F. 7. έστϊν ή F. μέρει] 
mg. m. 1 Ρ. τον] τω F. έΐάττονος F. 8. τής] τή F. 9. 
ΒΓΔ b; ΒΔ, ΔΓΥ (ΔΓ ία rae.), F , Ρ m. rec. 11. συμ
μέτρου Β, corr. m. rec. 12. τω] m. rec. Β; τό Ρ, corr. m. 2. 

προτέρω F. 14. Δ Ζ Υ. ονν] om. Ρ. οτι %αί Ρ. 15. 
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incominensurabilis, et spatium quartae parti quadrati 
minoris aequale maiori adplicatur figura quadrata de-
ficiens. eam in partes incommensurabiles diuidit. 

Sint duae rectae inaequales Α, ΒΓ, qua-
rum maior sit ΒΓ, quartae autem parti qua-

-J-Z A drati minoris Α aequale spatium rectae Β Γ 
adplicetur figura quadrata deficiens, et sit 
ΒΑΧΑΓ [u. lemma p. 46], et BA} Α Γ lon-
gitudine incomniensurabiles sint. dico, ΒΓ2 

L r excedere A2 quadrato rectae sibi incornmen-
surabilis. 

iisdem enim, quae in priore propositione, compa-
ratis similiter demonstrabimus, esse ΒΓ2 = Α2 + ZA2. 
demonstrandum, ΒΓ, Α Ζ longitudine incommensura-
biles esse. nam quoniam ΒΑ, Α Γ longitudine incom-
niensurabiles sunt, etiam ΒΓ, Γ Α longitudine incom-
mensurabiles sunt [prop. X V I ] . uerum Α Γ rectae 
ΒΖ-\-ΑΓcommensurabilis est [prop. V I ] . quare etiam 
ΒΓ rectae BZ + 4Γ incommensurabilis est [prop. 
X I I I ] . itaque Β Γ etiam reliquae ZA longitudine in-
commensurabilis est [prop. X V I ] ; et ΒΓ2^Α2*\-ΖΑ2. 
ergo ΒΓ2 excedit A2 quadrato rectae sibi incommen-
surabilis. 

Iam rursus ΒΓ2 excedat A2 quadrato rectae sibi 
mcommensurabilis, et spatium aequale Χ/±Α2 rectae Β Γ 
adplicetur figura quadrata deficiens, et sit ΒΑχΑΓ. 

Zd B. 16. pijtm] om.Vb, m. 2 Β. άρα] om. V. icuv P, 
comp. F. και) m. 2 P. 17. ΓΛ] in ras. F. άλλ' F. ή] 
supra ecr. m. 1 V. ασύμμετρος F. 18. %al — 19. ΔΓ~\ m. 
2 B. 20. ZJ] "J'Z F. ΒΓ] (priue) ΓΒ V. 21. ΒΓ\ 
Β in ras. m. 1 B. 22. συμμέτρου Β, corr. m. 2; item lin. 24. 

24. του] τω Ρ. 
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καϊ έβτω τό νπο των ΒΑ, ΑΓ. δεικτέον, οτι άβύμ
μετρός έβτιν ή ΒΑ τή Α Γ μήκει. 

Των γάρ αντών καταβκεναβδέντων ομοίως δείξομεν, 
οτι ή Β Γ τής Α μείζον δύναται τω άπο τής Ζ Α. άλλά 

δ ή ΒΓ* τής Α μείζον δύναται τω άπο άβνμμέτρον 
έαντή. ασύμμετρος άρα έβτϊν ή ΒΓ τή ΖΑ μήκει' ωβτε 
καϊ λοιπή βνναμφοτέρω τή Β Ζ, Α Γ άβύμμετρός έβτιν 
ή Β Γ. άλλά βνναμφότερος ή ΒΖ, ΑΓ τή Α Γ βύμ
μετρός έβτι μήκει' καϊ ή ΒΓ άρα τή Α Γ άβύμμετρός 

10 έβτι μήκει' ωβτε καϊ διελόντι ή ΒΑ τή Α Γ άβύμμε
τρός έβτι μήκει. 

Έάν άρα ώβι δύο εν&είαι, καϊ τά εξής. 

Αήμμα. 
Έπεί δέδεικται, ότι at μήκει βύμμετροι πάντως καϊ 

ΐδ δννάμει [είβΐ βύμμετροι], αί δε δννάμει ού πάντως 
καϊ μήκει, άλλά δή δύνανται μήκει καϊ βύμμετροι 
είναι καϊ άβύμμετροι, φανερον, ότι, έάν τή έκκει-
μένη φητή βνμμετρός τις ή μήκει, λέγεται φητή καϊ 
βύμμετρος αντή ον μόνον μήκει, άλλά καϊ δννάμει, 

20 έπεί αί μήκει βύμμετροι πάντως καί δννάμει. έάν δε 
τή έκκειμένη φητή βύμμετρός τις η δννάμει, εί μεν 
καϊ μήκει, λέγεται καϊ ούτως φητή καϊ βύμμετρος αντή 

1. JT]m. 2 Β. 2. r/ ΔΒ έστιν F. 4. ΔΖ V. αλλ9 

F V . δ. συμμέτρου F, corr. m. 2. 6. εαυτής Ρ, corr. m. 1. 
ασύμμετρα Ρ , corr. m. 1. Δ Ζ V . 8. τή Δ Γ] m. 2 F. 
ασύμμετρος F, sed corr. 9. έστιν Ρ. om. Ρ. %α£— 10. 

μήκει] mg. F. 10. Ante ώστε del. ή ΒΓ αρα τή Δ Γ m. 1 Ρ. 
12. ώσιν Β. Post εν&εΐαι add. άνισοι, τω δε τετάρτφ μέρει 

του άπο τής ελάσσονος ίσον παρά τήν μείζονα παραβλη&ή V . 
13. λήμμα] om. P B b . 14. έπεϊ δέ Υ. Ιδ. είσϊ σύμμετροι] 

om. Ρ. ού] σύμμετροι ού Ρ. 16. άλλά — μήκει] mg. m. 1 Ρ. 
δή] δηλαδή B V b , δή δηλαδή, del. δή, F. καϊ μήαει B F V b . 
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demonstrandum, Β Α et Α Γ longitudine incommensu-
rabiles esse. 

iisdem enim comparatis similiter demonstrabimus, 
esse ΒΓ2 = Α 2 + ZA2. ΒΓ2 autem A2 excedit qua-
drato rectae sibi incommensurabilis. itaque ΕΓ, Ζ Λ 
longitudine incommensurabiles sunt. quare Β Γ etiam 
reliquae Β Ζ + ΑΓ incommensurabilis est [prop. XVI ] . 
uerum BZ-\- ΑΓ rectae ΑΓ longitudine commensura-
bilis est [prop. V I ] . quare etiam Β Γ rectae Α Γ longi-
tudine incommensurabilis est [prop. XI I I ] . itaque etiam 
dirimendo Β Α et ΑΓ longitudine incommensurabiles 
sunt [prop. X V I ] . 

Ergo si duae rectae, et quae sequuntur. 

Lemma. 
Quoniam demonstratum est [prop. IX coroll.], rectas 

longitudine commensurabiles semper etiam potentia 
commensurabiles esse, rectas autem potentia commen-
surabiles non semper etiam longitudine, sed posse 
longitudine tum commensurabiles esse tum incommen-
surabiles, adparet, si recta aliqua rationali propositae 
longitudine commensurabilis sit, eam rationalem eique 
commensurabilem uocari non modo longitudine, sed 
etiam potentia, quoniam rectae longitudine commen-
surabiles semper etiam potentia commensurabiles sunt; 
sin recta rationali propositae potentia commensura-
bilis sit, si etiam longitudine sit commensurabilis, 
eam sic quoque rationalem eique longitudine et potentia 
commensurabilem uocari; sin rursus recta rationali 

19. αντη F. 20. Ιπύ αί] αί γάρ Theon ( B F V b ) . 22. 
χα/ ] (alt) m. 2 Β. αντη F. 
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μήκει καϊ δυνάμει* εί δε τή έκκειμένη πάλιν ρητή 
σύμμετρος τις ουσα δυνάμει μήκει αυτή ή ασύμμετρος, 
λέγεται καϊ ούτως ρητή δυνάμει μόνον σύμμετρος. 

5 Τό υπό ρητών μήκει συμμέτρων κατά τινα 
των προειρημένων τρόπων ευθειών περιεχό-
μενον όρδογώνιον φητόν έστιν. 

*Τπό γάρ φητών μήκει συμμέτρων εύ&ειών των 
ΑΒ, ΒΓ όρδογώνιον περιεχέΰ&ω τό ΑΓ* λέγω, ότι 

10 ρητόν έστι τό ΑΓ. 
Άναγεγράφ&ω γάρ άπό τής Α Β τετράγωνον το Α Α* 

$ητόν άρα έστϊ το Α Α. καϊ έπεί σύμμετρος έστιν ή 
Α Β τή Β Γ μήκει, ίση δέ έστιν ή Α Β τή ΒΑ, σύμ
μετρος άρα εστίν ή ΒΑ τή Β Γ μήκει. και έστιν ώς 

15 ή ΒΑ προς τήν Β Γ, ούτως τό Α Α προς τό Α Γ σύμ-
μετρον άρα έστϊ τό Α Α τψ\ΑΓ. §ητόν δε τό Α Α* 
ρητόν άρα έστϊ καϊ τό ΑΓ. 

Τό άρα υπό ρητών μήκει συμμέτρων, καϊ τά έξης. 

κ. 
20 Έάν φητόν παρά ρητήν παραβληδή, πλάτος 

ποιεί φητήν καϊ σύμμετρου τή, παρ ην παρά-
κειται, μήκει. 

2. ουσά τις F V . δννάμει] -ει e corr., seq. spat. 2 litt. F. 
a^TV ν] ή <*ντή Β F b, y Υ. 3. ούτως] comp. e corr. F. μόνον] 
comp. mg. Y (euan.). Seq. alt. lemma, u. app. 4. ifr'] eic F, 
sed infra κ'; mg. τμήμα Q' Fb . 5. μήκει — 6. προ-Υία raa. 
m. 2 B. 5. εΰ&ειών κατα Theon(BFVb) . 6. τρόπον? ν. εν-
&ειών] om. Theon ( B F V b ) . 8. εν&ειων των] in ras. V . 12. 
τό Αά άρα ξητόν έστιν F. 13. ΑΒ] ( a l t . ) B ^ B . Βά] JB in 
ras. Ρ, ΒΑ in ras. Β. σύμμετρος — 14. Β Γ] om. Β; mff. 
m. 2: ίση lin. 13 — μήκει lin. 14, ut nos. 15. οντω V. το] 
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propositae commensurabilis potentia, eadem longitu-
dine ei incommensurabilis sit, sic quoque eam ratio-
nalem uocari potentia tantum commensurabileni. 

XIX. 
Rectangulum comprehensum rectis rationalibus 

longitudineque commensurabilibus secundum aliquem 
modorum, quos diximus [u. lemma], rationale est. 

Rectis enim rationalibus longitudine commensura-
bilibus ΛΒ, Β Γ rectangulum comprehendatur Α Γ 
dico, Α Γ rationale esse. 

Λά nam in AB construatur quadratum 
AA. itaque Α Α rationale est [def. 4]. 
et quoniam ΛΒ, ΒΓ longitudine coin-

4b mensurabiles sunt, et ΛΒ=ΒΑ, Β Α 
et Briongitudine commensurabiles sunt. οΧΒΑιΒΓ— 
Α Α: ΑΓ [ V I , 1]. itaque Α Α, ΑΓ commensurabilia 
sunt [prop. X I ] . uerum Α Α rationale est. itaque etiam 
Α Γ rationale est [def. 4]. 

Ergo rectangulum comprehensum rectis rationalibus 
longitudineque commensurabilibus, et quae sequuntur. 

XX. 
Si spatium rationale rectae rationali 'adplicatur, 

latitudinem rationalem facit et ei longitudine] commen-
surabilem, cui adplicatum est. 

Salt.) corr. ex την m. rec. Ρ. ΑΓ] e corr. P. 16. έατίν Ρ, 
ατϊ %αέ V. το] τψ b. Α Δ F. 17. έατίν Ρ, om. F V . 18. 

μήκει συμμέτρων] om. B V b . Ante κα/ add. ευθειών F. καϊ 
τά εξής] om. P V . 19. κ ] seq. ras. 1 litt. Β , κα' F. 21. 
ποιεί] -βί β corr. m. 1 F. τ # ] corr. ex τι m. rec b. 



60 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ι. 

'Ρητόν γάρ τό ΑΓ παρά ρητήν χατά τινα πάλιν 
των προειρημένων τρόπων τήν Α Β παραβεβλήβδω 
πλάτος ποιούν τήν Β Γ* λέγω, ότι ρητή έβτιν ή ΒΓ 
καϊ βύμμετρος τή ΒΑ μήκει. 

5 Άναγεγράφδω γάρ άπό τής ΑΒ τετράγωνον τό Α Α' 
ρητόν άρα έβτί τό Α Α. φητόν καϊ τό ΑΓ* βύμ
μετρον άρα έβτί τό Α Α τω ΑΓ. καέ' έβτιν ώς τό 
Α Α προς τό Α Γ, όντως ή Α Β προς τήν ΒΓ. βύμ
μετρος άρα έβτί καί ή Α Β τή ΒΓ* ϊβη δε ή ΑΒ τή 

•10 ΒΑ' βύμμετρος άρα καί ή ΑΒ τή Β Γ. ρητή δέ έβτιν 
ή Α Β* ρητή άρα έβτί καί ή ΒΓ καϊ βύμμετρος τή 
Α Β μήκει. 

Έάν άρα ρητόν παρά φητήν παραβλη&ή, καί τά έξης. 

ψ^κα. 
15 Τό υπό φητών δυνάμει μόνον βυμμέτρων ευ

θειών περιεχόμενου όρ&ογώνιον άλογόν έβτιν, 
ι καϊ ή δυναμένη αυτό άλογος έβτιν, καλείβδω 

r Τπό γάρ $ητών δυνάμει μόνον βυμμέτρων εν&ειών 
20 των Α Β, Β Γ όρ&ογώνιον περιεχέβδω τό ΑΓ* λέγω, 

ότι άλογόν έβτι τό ΑΓ, καϊ ή δυναμένη^ αυτό άλογος 
έβτιν, καλείβδω δε μέβη. 

Άναγεγράφδω γάρ άπό τής Α Β τετράγωνον τό ΑΑ' 
ρητόν άρα έβτί τό Α Α. καί έπεί άβύμμετρός έβτιν 

1. ρητην τήν Α Β Υ. 2. είρημ,ένων Theon ( B F V b ) . τήν 
Α Β] om. V. 3. ποονν Ρ. 4. ΑΒ Ρ. 5. ΑΒ'] corr. ex 
Α Γ m. 2 Ρ. 6. Ιατίν Ρ. Α Γ] ΓΑ Ρ. 7. ίοτίν Ρ. .ΔΑ] 
ΑΔΥ. 8. τήν] om. B P b . 9. Ιβτίν Ρ. Δ Β] (alt.) post 
ras. V , ΒΔ F. 10. ΒΑ] Α β corr. m. 1 Ρ. άρα — τ%] in 
ras. m. 1 Ρ. 12. ΒΑ B V b . 13. άν F. παρά ρητήν] 
om. F. παραβλη&ή] om. Ρ. Seq. lemma, u. app. 14. 
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κα'] α in ras. m. 1 B, %§' F et sic deinceps. 15. Post ρητών 
ad<t δύο Β. 16. Ιατι P B V , comp. Fb . 17. Ιατι B V , comp. 
F b , $σται Ρ. 22. έστι P B V , comp. F b . 

Rationale enim spatium Α Γ rectae Α Β rationali 
rursus secundum aliquem modorum, quos diximus 
[u. lemma p. 56], adplicetur latitudinem faciens Β Γ. dico, 
EJTrationalem esse et rectae Β Α longitudine commen-
surabilem. 

construatur enim in Α Β quadratum Α Α. Α Α igi-
tur rationale est [def. 4]. uerum etiam Α Γ rationale 

est. itaque ΑΑ,ΑΓ commensurabilia sunt. 
et ΑΑ:ΑΓ=ΑΒ: ΒΓ [VI , 1]. itaque Α Β, 
ΒΓ commensurabiles sunt [prop. X I ] . ue-
rum Α Β = ΒΑ. itaque etiam ΑΒ, ΒΓ corn-
mensurabiles sunt. sed Α Β rationalis est. 
itaque etiam Β Γ rationalis est et rectae 
Α Β longitudine commensurabilis [def. 3]. 

Ergo si spatium rationale rectae rationali adpli-
catur, et quae sequuntur. 

XXI. 
Rectangulum rectis rationalibus* potentia tantum 

commensurabilibus comprehensum irrationale est, et 
recta ei aequalis quadrata irrationalis est, uocetur 
autem media. 

Bectis enim rationalibus et potentia tantum com-
mensurabilibus ΑΒ, Β Γ rectangulum Α Γ comprehen-
datur. dico, rectangulum ^rirrationale esse, et rectain ei 
aequalem quadratam irrationalem; uocetur autem media. 

nam in Α Β quadratum construatur AA. itaque 
Α Α rationale est [def. 4]. et quoniam ΑΒ, Β Γ longi-
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ή Α Β τή Β Γ μήχει' δυνάμει γάρ μόνον υπόκεινται 
βύμμετροι' ϊβη 6h ή Α Β τή ΒΑ, άβύμμετρος άρα 
έβτϊ χαϊ ή Α Β τή Β Γ μήχει. και έβτιν ώς ή Α Β 
προς τήν Β Γ, ούτως το Α Α προς το ΑΓ' άβύμμε-

5 τρον άρα [έβτϊ] το Α Α τω ΑΓ. ρητόν δ% τό Α Α* 
άλογον άρα έβτϊ τό ΑΓ' ώβτε καϊ ή δυναμένη τό 
Α Γ [τουτέβτιν ή ϊβον αύτώ τετραγωνον δυναμένη] 
άλογος έβτιν, καλείβθω δ\ μέβη' οπερ έδει δεΐξαι. 

Αήμμα. 
10 Έάν ώβι δύο εύ&εΐαι, έβτιν ώς ή πρώτη προς τήν 

δευτέραν, ούτως τό άπό τής πρώτης προς τό υπό τών 
δύο ευθειών. 

έβτωβαν δύο εύθεϊαι αι Ζ Ε, Ε Η. λέγω, οτι έβτϊν 
ώς ή Ζ Ε προς τήν ΕΗ, ούτως τό άπό τής Ζ Ε προς 

15 τό υπό τών Ζ Ε, Ε Η. 
άναγεγράφθω γάρ άπό τής Ζ Ε τετραγωνον τό Α Ζ, 

καϊ βνμπεπληρώβθω τό Η Α. έπεϊ ουν έβτιν ώς ήΖΕ 
προς τήν Ε Η, ούτως τό Ζ Α προς τό Α Η, και έβτι 
τό μ\ν Ζ Α τό άπό τής Ζ Ε, το δ\ Α Η τό υπό τών 

20 Α Ε, Ε Η, τουτέβτι τό υπό τών Ζ Ε, Ε Η, έβτιν άρα 
ώς ή Ζ Ε προς τήν Ε Η, ούτως τό άπό τής Ζ Ε προς 
τό υπό τών Ζ Ε, Ε Η. ομοίως ί£ καϊ ώς τό υπό τών 

1. Β Γ] Γ Β Υ. γάρ] comp. F, supra scr. δέ. 3. ίστίν Β. 
Δ Β] (alt.) ΒΔ Ρ. 4. Α Γ] corr. exAB m. rec. Ρ. 5. Ιστίν 

Β, om Ρ. Α Δ F V . ΑΔ F. 6. Ιστίν Ρ. 7. ή] supra scr. 
m. 2 V. 8. έστι P V , comp. Fb . Ante οπερ add. P : 
δια τό (mg. m. 1) τήν ϊαον άναγράωουσαν τετραγωνον τω Α Γ 
χωρίω, ην ηαλει μέσην, μεσην άνάλογον είναι τών ΑΒ\ Β Γ; 
eodem loco Theon: δια τό τό άπ αυτής τετραγωνον ϊαον είναι 
τω υπό τών ΑΒ, Β Γ %al μέσην άνάλογον αντην γίγνεσθαι (γί-
νεσθαι B V ) τών Α Β, ΒΓ ( B F V b ) . 9. λήμμα γ Υ (cfr. app.). 

10. ωσιν Β. ώς] δε ώς F. 11. προς] supra scr. m. 1 F. 
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tudineincommensurabiles sunt (supposuimus 
enim, eas potentia tantum commensurabiles 

B | \A esse), et AB=BAy etiam AB, BFlongi-
tudine incommensurabiles sunt. et Α Β: Β Γ 
= ΑΑ:ΑΓ [VI , 1]. itaque AA, ΑΓ in-
commensurabilia sunt [prop. X I ] . uerum Α Α 
rationale est; quare Α Γ irrationale est 

[def. 4], itaque etiam recta spatio Α Γ aequalis qua-
drata 1) irrationalis est [def. 4] ; uocetur autem media; 
quod erat demonstrandum. 

Lemma. 
Datis duabus rectis est ut prima ad secundarn, 

ita quadratum primae ad rectangulum duarum illarum 
rectarum. 

Datae sint duae rectae ZE, EH. dico, esse 
ZE:EH=ZE2:ZExEH. 

Ζ Ε Η describatur enim in Ζ Ε quadratum 
Α Ζ, et expleatur Η Α. iam quo-
niam est ZE: EH = Ζ Α : Α Η 
[VI, 1 ] , et Ζ Α = ΖΕ2, Α Η = Α Ε 

Χ Ε Η ΖΕχΕΗ, erit 
ΖΕ: ΕΗ= ΖΕ2: ΖΕχ ΕΗ. 

1) Uerba τουτέστιν — δυναμένη lin. 7, quae nihil ex-
plicant, subditacia habeo (pro δυναμένη Augustus coni. άναγρά-
φονσα). quae adiiciuntur lin. 8 (u. not. crit.) in Ρ apertissime 
scholiaetae sunt (καλεί); quare etiam additamentum simile codd. 
Theoninomm ipsi Theoni, non Euclidi tribuendum est. 

υπό] corr. ex άπό Fb . 14. πρός—ΖΕ] mg. m. 2 Β. Ε Η] 
Η Ε F. 17. τό] corr. ex τής F. 18. τήν] om. b. έοτιν Ρ. 

19. τό ύπό — 20. τουτέστι] supra scr. F. 20. τουτέστιν Ρ. 
22. %αϊ ώς] ins. m. 2 F. 
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Η Ε, ΕΖ προς το άπό τής ΕΖ, τοντέβτιν ώς το Η Α 
προς το Ζ Α, όντως ή Η Ε προς τήν ΕΖ' οπερ έδει 
δεϊξαι. 

χβ'. 
5 Τό άπο μέθης παρά §ητήν παραβαλλόμενον 

πλάτος ποιεί φητήν χαϊ άβύμμετρον τή, παρ9 

ην παράχειται, μηχει. 
"Εβτω μέβη μ\ν ή Α, §ητή δε ή ΓΒ, χαϊ τώ άπο 

τής Α ϊβον παρά τήν Β Γ παραβεβλήβδω χωρίον όρ-θΌ-

10 γώνιον το ΒΑ πλάτος ποιούν τήν ΓΑ' λέγω, οτι φητή 
έβτιν ή ΓΑ xal άαύμμετρος τή ΓΒ μηχει. 

Έπεί γάρ μέβη έβτϊν ή Α, δύναται χωρίον περί-
εχόμενον νπό ρητών δννάμει μόνον βνμμέτρων. 
δννάβθω τό Η Ζ. δύναται δ\ χαί τό ΒΑ' ϊβον άρα 

15 έβτϊ τό ΒΑ τώ ΗΖ. έβτι δ\ αντώ χαϊ ίβογώνϊον 
τών δ\ ϊβων τε χαϊ ίβογωνίων παραλληλογράμμων 
άντιπεπόν%αβιν αί πλενραϊ αί περϊ τάς ϊβας γωνίας9 

άνάλογον άρα έβτϊν ώς ή ΒΓ προς τήν Ε Η, ούτως 
ή ΕΖ προς τήν ΓΑ. έβτιν άρα χαϊ ώς τό άπό τής 

20 Β Γ προς τό άπό τής Ε Η, ούτως τό άπό τής Ε Ζ προς 
το άπό τής ΓΑ. βύμμετρόν δέ έβτι τό άπό τής ΓΒ 
τώ άπό τής ΕΗ' §ητή γάρ έβτιν έχατέρα αυτών' βύμ
μετρόν άρα έβτϊ χαϊ τό άπό τής Ε Ζ τω άπό τής ΓΑ., 
ρητόν δέ έβτι τό άπό τής ΕΖ' φητόν άρα έβτϊ χαϊ 

25 τό άπό τής ΓΑ' φητή άρα έβτϊν ή ΓΑ. χαϊ έπεϊ 
ασύμμετρος έβτιν ή ΕΖ τή Ε Η μήχει' δννάμει γάρ 
μόνον εΐβϊ βύμμετροι% ώς 6h ή ΕΖ προς τήν ΕΗ, 

2. ΖΔ] corr. ex ΔΖ V, ΔΖ B F b . ΗΕ] in ras. V . οπερ 
£δει δεϊξαι] comp. Ρ, om. Theon ( B F V b ) . 6. ούμμετρον Ρ, 
corr. m. 2. τή] corr. ex τι m. rec. b. 8. %ai — 9. χωρίον] 
in ras. F. 9. ορ&ογώνιον] m. rec. V. 13. μόνον] in raa. F. 
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similiter etiam HExEZ:EZ2=HA:ZA=HE:EZ; 
quod erat demonstrandum. 

XXII . 
Quadratum mediae rationali adplicatum latitudineni 

facit rationalem et ei, cui adplicatum est, longitudine 
incommeusurabilem. 

Sit media A, rationalis autem ΓΒ, et quadrato A2 

aequale rectae J3JTadplicetur spatiuui rectangulum Β Α 
latitudinem faciens ΓΑ. dico, Γ Α ratioualem esse et 
rectae ΓΒ longitudine incommensurabilem. 

nam quoniam media est A, quadrata aequalis est 
spatio rectis potentia tantum commensurabilibus com-
prehenso [prop. X X I ] . sit quadrata aequalis HZ. 
ueruin quadrata etiaui spatio Β Α aequalis est. itaque 
BA—HZ. uerum idem ei aequiangulum est. parallelo-
grammorum autem aequalium et aequiangulorum latera 
aequales angulos comprehendentia in contraria propor-

Β tione sunt [VI, 14]. itaque ΒΓ.ΕΗ 
Η =EZ:ΓΑ. quare etiam ΒΓ2: EH2 

= EZ2: ΓΑ2 [ V I , 20]. uerum ΓΒ2 

et EH2 commensurabilia sunt; nam 
A utraque rationalis est. quare etiam 

Γ Δ Ε Ζ ΕΖ2 e t Γj2 cominensurabilia sunt 
[prop. X I ] . uerum EZ2 rationale est; quare etiam ΓΑ2 

rationale est [def. 4]. itaque Γ Α rationalis est. et 
quoniaui EZ, EH longitudine incommensurabiles sunt 
(nam potentia tantura commensurabiles sunt), et est 

14. δύναται] δύναα&αι b. ΔΒ Ρ. 15. ϊατίν Ρ. Δ Β Ρ. 
iativ Ρ Β. αυτό F V . 16. τε] corr. ex δε m. 1 Ρ. om. 

FV. 21. ΓΒ] e corr. V , Β Γ F. 23. ίοτίν Ρ. 24. ίατιν Ρ. 
Ιϋτίν Ρ. 26. ίατίν] postea ins. F. 26. ΗΕ Ρ. 

E u c l i d e e , edd. Heiberg et Menge. I I I . 
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όντως το άπο τής Ε Ζ προς το νπο των Ζ Ε, ΕΗ9 

άβνμμέτρον άρα [έβτϊ] το άπο τής Ε Ζ τω νπο των 
ΖΕ, ΕΗ. άλλά τω μεν άπο τής ΕΖ βύμμετρον έβτι 
το άπο τής· ΓΑ* §ηταΙ γάρ είβι δννάμει' τω δε νπο 

5 των Ζ Ε, Ε Η βύμμετρον έβτι το νπο των ΑΓ, ΓΒ' 
ϊβα γάρ έβτι τω άπο τής Α* άβύμμετρόν άρα έβτϊ καί 
το άπο τής ΓΑ τω νπο των ΑΓ, ΓΒ. ώς δε το άπο 
τής ΓΑ προς το νπο τών Α Γ, ΓΒ, όντως έβτίν ή 
Α Γ προς τήν ΓΒ' άβύμμετρος άρα έβτίν ή ΑΓ τή 

10 ΓΒ μήκει. $ητή άρα έβτϊν ή ΓΑ καϊ άβύμμετρος τή 
Γ Β μήκει' όπερ έδει δεϊξαι. 

κγ\ 
CH τή μέβη βύμμετρος μέβη έβτίν. 
"Εβτω μέβη ή Α, καϊ τή Α βύμμετρος έβτω ή Β' 

15 λέγω, οτι καϊ ή Β μέβη έβτίν. 
Έκκείβ^ω γάρ §ητή ή ΓΑ, καί τφ μεν άπο τής 

Α ϊβον παρά τήν ΓΑ παραβεβλήβδω χωρίον όρθο-

γώνιον τό Γ Ε πλάτος ποιούν τήν ΕΑ' §ητή άρα 
έβτίν ή ΕΑ καϊ άβύμμετρος τή ΓΑ μήκει. τω δ\ 

20 άπο τής Β ϊβον παρά τήν ΓΑ παραβεβλήβδω χωρίον 
ορ%Όγώνιον το ΓΖ πλάτος ποιούν τήν Α Ζ. έπεί 
ονν βύμμετρός έβτιν ή Α τή Β, βύμμετρον έβτι καϊ 
τό άπό τής Α τω άπό τής Β. άλλά τω μεν άπό 
τής Α ϊβον έβτϊ τό ΕΓ9 τω δε άπό τής Β ϊβον έβτϊ 

25 τό Γ Ζ* βύμμετρον άρα έβτϊ τό ΕΓ τφ ΓΖ. καί 

2. έβτιν άρα F V . έβτί] om. Ρ. 3. τφ] corr. βχ τό Υ. 
έβτί] om. Υ. 4. εΐβιν Ρ. δυνάμει] erae. V, dein add. ώς 

άρα δέδεικται. 5. βυμμέτρων Ρ , corr. m. 1. έβτι] om. 
B F b . β. είβι B V b . βύμμετρον F, eed corr. έβτίν Ρ. 7. 
ΓΒ περιεχομένφ Υ. 8. ΓΑ] J f P . 9. ΓΒ] ΓΑ b. έβτίν] 
om. b. 11. οπερ έδει δειξαί] om. B F b , comp. Ρ. 12. κ / ] 



ELEMENTORXJM LIBER X. 67 

Ε Ζ: Ε Η—ΕΖ2 :ΖΕχ Ε Η [u. lemma], Ε Ζ2 et Ζ Εχ Ε Η 
incommensurabilia erunt [prop. XI]· uerum ΕΖ2 et ΓΑ2 

commensurabilia sunt (nam potentia rationales sunt); 
et ZExEH, ΑΓχΓΒ commensurabilia sunt (nam 
quadrato A2 aequalia sunt). itaque etiam ΓΑ2 et 
ΑΓχ ΓΒ incommensurabilia sunt [prop. Χ Ι Π ] . uerum 
ΓΑ2 : Α Γ Χ ΓΒ — Α Γ: ΓΒ [u. lemma]. itaque ΑΓ9 

ΓΒ longitudine incommensurabiles sunt [prop. X I ] . 
ergo Γ Α rationalis est et rectae ΓΒ longitudine in-
commensurabilis; quod erat demonstrandum. 

XXIII . 
Becta mediae commensurabilis media est. 
Sit media A9 et rectae Α coinmensurabilis sit B. 

dico, etiam Β mediam esse. 
ponatur enim rationalis ΓΑ9 et quadrato A2 ae-

quale rectae Γ Α adplicetur spatium rectangulum ΓΕ 
A B latitudinem faciens EA. itaque Ε Α 

ι 1 ι 1 rationalis est et rectae ΓΑ longitudine 
. Γ incommensurabilis [prop. ΧΧΠ] . qua-

drato autem B2 aequale rectae Γ Α 
adplicetur spatium rectangulum JTZ 
latitudinem faciens AZ. iam quoniam 

Έι Δ Ζ 
Α et Β commensurabiles sunt, etiam 

AP et B2 commensurabilia sunt. uerum Α2 = ΕΓ9 Β2 = 
Γ Ζ. itaque Ε Γ, Γ Ζ commensurabilia sunt. et ΕΓ:ΓΖ 
= Ε Α: Α Ζ [VI , 1]. itaque ΕΑ9 Α Ζ longitudine commen-
om. Ρ. 14. Μύτω] (alt.) om. B F b . 16. τώ] τό F. 20. Δ Γ 
B V b . 21. Γ Ζ ] corr. ex Ε Ζ F. ΖΔ Ρ. InC Ρ, corr. m. 
rec. 22. I<m] poetea ins. F, έοτιν P. 28. Α] corr. ex ABY, 
Α iati F. 24. « W ] (alt.) om. V b . 25. Γ Ζ ] (prius) Ζ in 
ras. m. 1 P. 
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έβτιν ώς το Ε Γ προς το ΓΖ, όντως ή Ε Δ προς τήν 
ΑΖ' σύμμετρος άρα έβτϊν ή Ε Α τή Α Ζ μήκει. φητή 
δέ έβτιν ή Ε Α καί άβύμμετρος τή Α Γ μήκει' φητή 
άρα έβτϊ καϊ ή ΑΖ καί άβύμμετρος τή Α Γ μήκει' at 

5 ΓΑ, Α Ζ άρα ρηταί είβι δννάμει μόνον βύμμετροι. 
ή δε τό νπο φητών δννάμει μόνον βυμμέτρων δυνα
μένη μέβη έβτίν. ή άρα τό νπο τών ΓΑ, Α Ζ δυνα
μένη μέβη έβτίν καϊ δύναται τό νπο τών ΓΑ, Α Ζ 
ή Β' μέβη άρα έβτίν ή Β. 

1 0 Πόριβμα. 
Έκ δή τούτον φανερον, όχι τό τω με β ω χωρίω 

βύμμετρον μέβον έβτίν [δύνανται γάρ αντά εν%·είαι, 
αϊ είβι δννάμει βύμμετροι, ων ή ετέρα μέβη' ωβτε καί 
ή λοιπή μέβη έβτίν]. 

15 *Ωβαύτως δε τοις έπϊ τών ρητών είρημένοις καϊ 
έπί τών μέβων έξακολονδεΧ, τήν τή μέβη μήκει βύμ
μετρον λέγεβδαι μέβην καϊ βύμμετρον αυτή μή μόνον 
μήκει, άλλά καϊ δννάμει, έπειδήπερ καδόλον αί μήκει 
βύμμετροι πάντως καϊ δννάμει. έάν δε τή μέβη βνμ-

20 μετράς τις ή δννάμει, εί μ\ν καϊ μήκει, λέγονται καϊ 
ούτως μέβαι καϊ βύμμετροι μήκει καϊ δννάμει, εί δε 
δννάμει μόνον, λέγονται μέβαι δννάμει μόνον βνμ
μετροι. 

4. εστίν ΡΒ. δ. είσιν ΡΒ . 6. ρ δε τό] το δϊ B F V b . 
Post συμμέτρων add. εν&ειών περιεχόμενον ορ&ογώνιον άλο

γόν έβτι %al b, Ρ mg. m. 1, V m. 2; deinde seĉ . αύτό> άλογόν 
έστι, καλείο&ω δέ b, F mg. m. 1; ή δυναμένη αύτο άλογος έστιν, 
καλείται δε μέαη V m. 2. ή δυναμένη B F b , et V (del. 
punctis). 7. μέση] supra scr. F. μέαη εστίν] punctis del. V . 

ή] m. 2 Β. δυναμένη] δυνάμει ή b. 8. έβτί V b , comp. F, 
9. ή Β] (priue)9 Η Β B b % 12. έστϊ B V , comp. F. αντά] 

-τά in ras. V, αύτω F, αυτό αί Β, αί add. m. 2 V. 13. είσιν 
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surabiles sunt [prop. X I ] . uerum Ε Α rationalis est et 
rectae ζ / Γ longitudine incommensurabilis. itaque etiam 
ΑfZ rationalis est [def. 3] et rectae Α Γ longitudine 
incommensurabilis [prop. X I I I ] . itaque ΓΑ, Α Ζ ratio-
nales sunt potentia tantum commensurabiles. recta 
autem quadrata aequalis spatio rectis potentia tantum 
commensurabilibus comprehenso media est [prop. XXI] . 
itaque recta quadrata spatio ΓΑχΑΖ aequalis media 
est. et Β2 = Γ Α X AjL. ergo Β media est. 

Corollarium. 
Hinc manifestum est, spatium spatio medio aequale 

medium esse.*) 

Lemma. 
Congruenter iis, quae de rationalibus diximus [prop. 

X V I I I coroll.], etiam in mediis sequitur, rectam mediae 
longitudine commensurabilem mediam uocari ei non 
modo longitudine, sed etiam potentia commensurabilem, 
quoniam omnino rectae longitudine commensurabiles 
semper etiam potentia commensurabiles sunt. sin 
recta mediae potentia commensurabilis est, si eadem 
longitudine est commensurabilis, sic quoque mediae et 
longitudine potentiaqne commensurabiles uocantur, sin 
potentia tantuni, mediae potentia tantuni commensu-
rabiles uocantur. 

1) Sequentia lin. 12—14 obscura sunt et eine dubio sub-
ditiua. 

P B . 20. εΐ μέν — 21. δε δυνάμει] om. F b ; post σύμμετροι 
lin. 22 ea hab. V (ptmctis del., add. το δε εξής ονχ ευρέθη έν 
τω βιβλίω του έφεσίου χαϊ έπατήθηΐ) et Β mg. m. 2 (add. in 
fiie μόνον). 22. μόνον] (prius) del. m. 2 Β. σύμμετροι] 
m. 2 B. Seq. lemma, u. app. 
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κδί. 
Τό νπο μέβων μήκει συμμέτρων ευθειών 

κατά τινα των είρημένων τρόπων περιεχό
μενου ορθογώνιου μέόον έβτίν. 

δ *Τπό γάρ μέβων μήκει βνμμέτρων ευθειών τών 
ΑΒ, ΒΓ περιεχέβθω όρθογώνιον τό ΑΓ' λέγω, ότι τό 
Α Γ μέόον έβτίν. 

9Αναγεγράφθω γάρ άπό τής Α Β τετράγωνον τό 
ΑΑ' μέβον άρα έβτϊ τό Α Α. καί έπεί βύμμετρός 

10 έβτιν ή ΑΒ τή ΒΓ μήκει, ϊβη δε ή ΑΒ τή ΒΑ, 
βύμμετρος άρα έβτϊ καί ή ΑΒ τή ΒΓ μήκει' ωβτε καί 
τό Α Α τω ΑΓ βύμμετρον έβτιν. μέβον δε τό ΑΑ' 
μέβον άρα καϊ τό ΑΓ' όπερ έδει δεΐζαι. 

κε'. 
1δ Γό νπο μέβων δννάμει μόνον βνμμέτρων 

ευθειών περιεχόμενον όρθογώνιον ήτοι φητόν 
ή μέβον έβτίν. 

'Τπό γάρ μέβων δννάμει μόνον βνμμέτρων ευ
θειών τών Α Β, Β Γ όρθογώνιον περιεχέβθω τό ΑΓ' 

20 λέγω, ότι τό ΑΓ ήτοι φητόν ή μέβον έβτίν. 
9Αναγεγράφθω γάρ άπο τών ΑΒ, ΒΓ τετράγωνα 

τά Α Α, ΒΕ' μέβον άρα έβτϊν έκάτερον τών Α Α, Β Ε. 
καϊ έκκείβθω §ητή ή Ζ Η, καί τω μεν Α Α ϊβον παρα 
τήν Ζ Η παραβεβλήβθω όρθογώνιον παραλληλόγραμ-

2δ μον τό Η® πλάτος ποιούν τήν Ζ®, τφ δ% ΑΓ ϊβον 
παρά τήν ®Μ παραβεβλήβθω όρθογώνιον παραλλη-

8. κατά — τρόπων] om. B F b , eupra scr. m. 2 V (κατά τινα 
τών eras.). β. περιέχεβθαι Β , corr. m. 2. 9. Α Δ] (prias) 
inter Α et ά rae. 1 litt. V . 11. έβτίν Ρ Β . J Β] e corr. 
m. 2 V , ΒΔ F. 12. έβτι V , comp. F b . ΔΑ] e corr. m. 
2 V . 16. ευθειών] m. 2 V . 19. περιεχέβθω όρθογώνιον Ρ. 
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XXIV. 
Rectangulum rectis mediis comprehensum secundum 

aliquem modorum, quos diximus [α. lemma], commen-
surabilibus medium est. 

Mediis enim AB} Β Γ longitudine commensurabili-
bus comprehendatur rectangulum ΑΓ. dico, Α Γ me-
dium esse. 

nam in Α Β quadratum describatur AA. itaque 
Α Α medium est. et quoniam AB9 Β Γ longitudine 

Γ commensurabiles sunt, et AB = BA9 etiam 
AB, Β Γ longitudine commensurabiles sunt. 
quare etiam ΑΑ,ΑΓ commensurabilia sunt 

|B [ V I , 1; prop. X I ] . uerura Α Α medium est. 
ergo etiam Α Γ mediura est [prop. XXII I 

-U coroll.]; quad erat^demonstrandum. 

XXV. 
Rectangulum rectis mediis potentia tantum commen-

eurabilibus comprehensum aut rationale aut medium est. 
Rectis enim mediis AB9 Β Γ potentia tantum com-

mensurabilibus comprehendatur rectangulum ΑΓ. dico, 
ΑΓ aut rationale aut medium esse. 

nani in ΛΒ, Β Γ quadrata 
describantur AA9 BE. itaque 
utrumque AA9 Β Ε medium est. 
et ponatur rationalis ZH, et qua-
drato Α Α aequale rectae Ζ Η ad-
plicetur parallelogrammum rect-

H 

t Β 
Θ M\ 

Κ Ν 

περύχεβ&αι Β , corr. m. 2. 20. έϋτιν η μέαον V . 23. 
Ζ Ε F, corr. m. 2. τω] corr. ex τό V. 26. τήν] corr. ex 
τό m. 2. Ρ 
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λόγραμμον τό ΜΚ πλάτος ποιούν τήν ®Κ, καϊ έτι 
τω Β Ε ϊβον ομοίως παρά τήν Κ Ν παραβεβλήβθω 
το ΝΑ πλάτος ποιούν τήν ΚΑ' έπ9 ευθείας άρα 
είβϊν αί Ζ®, Θ Κ, ΚΑ. έπεί ούν μέβον έβτϊν έκά-

5 τερον τών ΑΑ, ΒΕ, καί έβτιν ϊβον το μεν ΑΑ τφ 
Η®, το δε Β Ε τφ ΝΑ, μέβον άρα καϊ έκάτερον τών 
Η®, ΝΑ. καί παρά φητήν τήν Ζ Η παράκειται' ρητή 
άρα έβτϊν έκατέρα τών Ζ®, ΚΑ καϊ άβύμμετρος τή 
Ζ Η μήκει. καϊ έπεϊ βύμμετρον έβτι το Α Α τω Β Ε9 

10 βύμμετρον άρα έβτϊ καϊ τό Η® τφ ΝΑ. καί έβτιν 
ώς τό Η® προς τό ΝΑ, όντως ή Ζ® προς τήν ΚΑ' 
βύμμετρος άρα έβτϊν ή Ζ® τή ΚΑ μήκει. αί Ζ®9 ΚΑ 
άρα φηταί είβι μήκει βύμμετροι9 ρητόν άρα έβτϊ τό 
υπό τών ΖΘ9 ΚΑ. καϊ έπεϊ ϊβη έβτϊν ή μεν Α Β τη 

15 ΒΑ, ή δε &Β τή ΒΓ9 έβτιν άρα ώς ή Α Β προς τήν 
ΒΓ9 ούτως ή ΑΒ προς τήν Β&. αλλ9 ώς μεν ή ΑΒ 
προς τήν ΒΓ9 ούτως τό ΑΑ προς τό ΑΓ' ώς δε ή 
Α Β προς τήν Β&, όντως τό Α Γ προς τό Γ8' έβτιν 
άρα ώς το Α Α προς τό ΑΓ9 όντως τό ΑΓ προς τό 

20 Γ 3. ϊβον δέ έβτι τό μεν Α Α τω Η®, τό δε ΑΓ 
τω ΜΚ, τό δε Γ Β τφ ΝΑ' έβτιν άρα ώς τό ΗΘ 
προς τό ΜΚ, ούτως τό Μ Κ προς τό ΝΑ' έβτιν άρα 
καϊ ώς ή Ζ® προς τήν ®Κ, ούτως ή ®Κ προς τήν 
ΚΑ' τό άρα νπο τών Ζ®, ΚΑ ϊβον έβτϊ τω άπό τής 

25 ®Κ. §ητόν δε τό νπο τών Ζ®, ΚΑ' ρητόν άρα έβτϊ 
καϊ τό άπό τής ΘΚ' §ητή άρα έβτϊν ή ®Κ. καϊ εί 
μεν βύμμετρός έβτι τή Ζ Η μήκει, φητόν έβτι τό ®Ν' 

2. ϊσον — ΚΝ] mg. m. 1 F , in textu αλλω παρά την 
ΚΝ. 4. αί] corr. ex ταί F m. 1, supra m. 2 Ρ'. 6. JV Α] 
Ν e corr. V. αρα ίοτί Υ. 7. ΝΑ] ΜΑ b et F (Μ in ras.). 

Ante ρητή ras. 5 litt. V . 8. Ιατίν] έβτϊ *αί Υ. 9. %αϊ ίπεί] 
insl ονν Theon (Β F V b). 10. ίοτίν Ρ. τό] m. 2 F. ΘΗ¥. 
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angulum ΗΘ latitudinem faciens Z@, rectangulo autem 
Α Γ aequale rectae Θ Μ adplicetur parallelograinmum 
rectangulum Μ Κ latitudinem faciens ΘΚ, et praeterea 
quadrato BEaequale similiter rectae Κ Ν adplicetur ΝΑ 
latitudiuem faciens KA. itaque ΖΘ, ΘΚ, Κ Α in eadem 
rectasunt. iam quoniam utrumqxieAA, BjEmedium est, 
et Α Α = ΗΘ, ΒΕ = ΝΑ, etiam utrumque ΗΘ, ΝΑ 
medium est. et rationali ZH adplicata sunt. itaque utra-
que ΖΘ, Κ Α rationalis est et rectae ZH longitudine 
incommensurabilis [prop. XXII ] . et quoniam ΑΑ, Β Ε 
commensurabilia sunt, etiam ΗΘ, Ν Α coinmensura-
bilia sunt. et ΗΘ:ΝΑ = ΖΘιΚΑ [VI , 1]. itaqueZ©, 
ΚΑ longitudine commensurabiles sunt [prop. XI ] . ita-
qiie ΖΘ,ΚΑ rationales sunt longitudine commensura-
biles. itaque ΖΘχΚΑ rationale est [prop. XIX] , et 
quoniam ΑΒ = ΒΑ,!$Β = ΒΓ, erit AB:BΓ=ΑΒ:B8. 
uerum Α Β : ΒΓ— Α Α : ΑΓ [ V I , 1], et ΑΒ : Β8 = 
ΑΓ:Γ8 [VI , 1], quare ΑΑ:ΑΓ=ΑΓ:Γ& uerum 
ΑΑ—ΗΘ, ΑΓ= ΜΚ,ΓΒ = ΝΑ. ergo ΗΘ:ΜΚ= 
ΜΚ:ΝΑ. quare etiam ΖΘ:ΘΚ = ΘΚ:ΚΑ [VI, 1]. 
itaque ΖΘχΚΑ = ΘΚ2 [VI, 17]. uerum ΖΘχΚΑ 
rationale est. quare etiam Θ Κ2 rationale est. itaque 
Θ Κ rationalis est. et si rectae Ζ Η longitudiue com-
mensurabilis est, Θ Ν rationale est [prop. X I X ] ; sin 

%a£] om. F V . Post έβτιν add. αρα %uC V . 11. Θ Η F. 
τόν Ρ, eed corr. Λ Ν θ corr. m. 2 V . την] om. Bb. 13. 

έβτίν Ρ. 14. 4Β] e corr. V b . 15. 8Β] corr. ex ΖΒ V. 
ΔΒ] BJ¥. 16. Β&] corr. ex B Z P. 17. τήν] corr. in 

τό F , τό b. 18. &B Β. έβτιν — 20. Γ # ] mg, m. 2 B. 
19. 4Α] in ras. V . ΑΓ] (alt.) Γ Α F. 20. Γ 3] in 

ras. V . έβτιν Ρ. 24. έβτίν Ρ. 25. έβτίν Ρ Β . 27. 
έβτί Ρ. Poet τ# add. Θ Μ τοντέβτι τ% V , Β. m. 2 (del. m. 
rec) . Θ Ν] β corr. m. 2 V. 
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εί 61 ασύμμετρος έστι τή Ζ Η μηχει, αί Κ®, Θ Μ φηταί 
είσι δυνάμει μόνον όύμμετροι' μέσον άρα τό ®Ν. τό 
Θ Ν αρα ήτοι φητόν ή μέσον εστίν, ίσον δ% το Θ Ν 
τω ΑΓ' το ΑΓ άρα ήτοι φητόν ή μέσον εστίν. 

5 Το άρα υπό μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων, χαϊ 
τά έξης. 

χς. 

Μέσον μέσου ούχ υπερέχει §ητω. 
ΕΙ γάρ δυνατόν, μέσον τό Α Β μέσου του Α Γ 

10 ύπερεχέτω φητω τω Α Β, καϊ έκκείσδω §ητή ή Ε Ζ, 
χαϊ τω Α Β Ισον παρά τήν ΕΖ παραβεβλήσ&ω παρ-
αλληλόγραμμον όρθογώνιον τό Ζ Θ πλάτος ποιούν 
τήν Ε®, τω δ\ ΑΓ Ισον άφηρήσθω τό Ζ Η* λοιπόν 
άρα τό ΒΑ λοιπψ τω ΚΘ έστιν ίσον. §ητόν δέ έστι 

1δ τό ΑΒ' §ητόν άρα έστϊ καϊ τό Κ Θ. έπεί ούν μέσον 
εστίν έχάτερον τών Α Β, Α Γ, χαί έστι τό μέν ΑΒ τώ 
Ζ® Ισον, τό δΐ ΑΓ τω Ζ Η, μέσον άρα χαί έχάτερον 
τών Ζ®, Ζ Η. χαϊ παρά §ητήν τήν ΕΖ παράκειται' 
φητή άρα εστίν έχατέρα τών Θ Ε, Ε Η καϊ ασύμμετρος 

20 τή ΕΖ μηχει. καί έπεί §ητόν έστι τό Α Β καί έστιν 
ίσον τώ Κ®, φητόν άρα έστϊ καϊ τό Κ®, καϊ παρά 
ρητήν τήν Ε Ζ παράκειται' §ητή άρα έστϊν ή Η® καί 
σύμμετρος τή ΕΖ μήκει. άλλά καί ή ΕΗ φητή έστι 

1. ΚΘ] corr. in ΘΚ m. 2 V. ΘΝ Β, ΘΜ αρα Ρ. 2. 
elaiv Ρ Β . Θ Ν] in ras. V. 3. ήτοι] om. F b . έατιν ή 
μέαον Υ. 4. έστί ΒΥ, com^. Fb. δ. το άρα] των 94 F. 

μόνων F. nal τά £&ής] ευθειών περιεχόμενον όρθογώνιον 
ήτοι (ητόν η μέαον έατίνι rv> Ρ. 6. Poet ίξής add. οπερ έδει 
δεΐξαι Υ. 7. %r( Ρ, corr. m. rec. 10. υπερέχει F, eed corr. 

11. τω] τψ μέν Β, τό μέν b. 14. ΘΚ F. Ιδ. JB] in 
ras. V . έατίν Ρ. ΘΚό. 16. έατί] έατιν Β. 17. %αί] 
om. b. 18. παράκεινται Υ. 21. έατί] έατίν Ρ. 22. Poet 
%αί ras. 1 litt. V. 
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rectae Z/flongitudine incommensurabilis est, ΚΘ9 Θ Μ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles; 
quare J&N medium est [prop. 3^1] . ΘΝ igitur aut 
rationale aut medium est. uerum ΘΝ = ΑΓ. ^JTigi-
tur aut rationale est aut medium. 

Ergo rectangulum mediis potentia tantum commen-
surabilibus, et quae sequuntur. 

XXVI. 
Spatium medium non excedit medium spatio ra-

tionali. 
Si enim fieri potest. medium Α Β excedat medium 

^Frationali AB, et ponatur rationalis EZ9 et spatio 
A AB aequale rectae EZ adplicetur paral-

lelogrammum rectangulum Ζ Θ latitudinem 
faciens ΕΘ9 spatio autem ^JTaequale sub-
trahatur Z H . itaque relinquitur Β Α = 
Κ®, uerum Α Β rationale est. itaque etiam 
ΚΘ rationale est. iam quoniam utrumque 
ΑΒ, ΑΓ mediuin est, et ΑΒ = ΖΘ9 ΑΓ 
= ZH9 etiam utrumque Z®9 Ζ Η medium 

\H est. et rectae rationali EZ adplicata sunt. 
ergo utraque @E9 EH rationalis est et 
rectae EZ longitudine incommensurabilis 

[prop. XXII ] . et quoniam Α Β rationale est et spatio Κ Θ 
aequale. etiam ϋΓΘ rationale est.1) et rectae rationali EZ 
adplicatum est; itaque H@ rationalis est et rectae Ε Ζ 
longitudine commensurabilis [prop. X X ] . uerum etiam 

1) Uerba το Δ Β lin. 20 — έατϊ ncc£ lin. 21 post lin. 14—16 
superaacua snnt et fortasee interpolata. uerba ξητον δέ 
lin. 14 — τό Κ Θ lin. 16 damnauit Augnst. 
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καϊ ασύμμετρος τή ΕΖ μήχει' ασύμμετρος αρα εστίν 
ή ΕΗ τή Η® μήχει. χαί έστιν ώς ή ΕΗ προς τήν 
Η®, ούτως το άπό+τής ΕΗ προς τό υπό τυψ ΕΗ, 
ΗΘ' άσύμμετρον αρα έστϊ τό άπο τής Ε Η τώ νπό 

5 τών ΕΗ, Η®, άλλά τω μ\ν άπό τής ΕΗ σύμμετρα 
έστι τά άπό τών ΕΗ, ΗΘ τετράγωνα' φητά γάρ αμ
φότερα" τώ dh υπό τών Ε Η, Η® σύμμετρον έστι τό 
δίς υπό τών ΕΗ, Η®' διπλάσιον γάρ έστιν αύτού' 
ασύμμετρα άρα έστί τά άπό τών ΕΗ, Η® τφ δίς υπό 

10 τών Ε Η, ΗΘ' χαϊ συναμφότερα άρα τά τε άπό τών 
ΕΗ, Η® χαϊ τό δίς υπό τών ΕΗ, Η®, οπερ έστϊ τό 
άπό τής Ε®, άσύμμετρον έστι τοίς άπό τών ΕΗ, ΗΘ. 
φητά 6h τά άπό τών Ε Η, ΗΘ' άλογον άρα τό άπό 
τής Ε®, άλογος άρα εστίν ή Ε®, άλλά χαϊ φητή' 

15 οπερ έστϊν αδύνατον. 
Μέσον άρα μέσου ούχ υπερέχει ρητώ' οπερ έδει 

δειζαι. 

Μέσας εύρεΐν δυνάμει μόνον συμμέτρους 
20 φητόν περιέχουσας. 

'Εκκείσ&ωσαν δύο φηταΐ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αί Α, Β, χαϊ είλήφ&ω τών Α, Β μέση άνάλογον ή Γ, 
καϊ γεγονέτω ώς ή Α προς τήν Β, ούτως ή Γ προς 
τήν Α. 

25 Και έπεί αί Α, Β φηταί είσι δυνάμει μόνον σύμ
μετροι, τό άρα υπό τών Α, Β, τοντέστι τό άπό τής Γ, 
μέσον εστίν, μέση άρα ή Γ. καϊ έπεί έστιν ώς ή Α 
προς τήν Β, [ούτως] ή Γ προς τήν Α, αί 6i Α, Β 

4. άανμ,ετοον b. τό] e corr. b. 7. τό] corr. ex τφ Β. 
8. τών om. BF. 9. έβτίν Ρ. 10. τών] (pnus) om. Β. ' 11. 

τών] m. 2 F, om. Β. έατίν Ρ Β . τό άπό] in ras. m. 1 Ρ, 
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EH rationalis est et rectae EZ longitudine incomrnen-
surabilis. quare EH9 ΗΘ longitudine incommensura-
biles sunt [prop. XI I I ] . et EH: ΗΘ=ΕΗ2: ΕΗχΗΘ 
[prop. X X I lemma]. quare EH2, ΕΗχΗΘ incoinmen-
surabilia sunt [prop. X I ] . uerum quadrato EH2 com-
mensurabilia sunt ΕΗ2-\-ΗΘ2 (nam utruinque ratio-
nale est); et spatio ΕΗχΗΘ commensurabile est 
2 Ε Η Χ ΗΘ [prop. V I ] ; nam eo duplo maius est. 
itaque EH2-\-H& et 2 ΕΗχΗΘ incommensurabilia 
sunt [prop. XHIJ. itaque etiam EH2 + H&* + 2EH 
ΧΗΘ, hoc est E@* [II , 4], quadratis EH2 + ΗΘ2 in-
commensurabile est [prop. X V I ] . uerum EH2-\-H&* 
rationalia sunt. quare ΕΘ2 irrationale est [def. 4], 
itaque ΕΘ irrationalis est [id.]. uerum eadem ratio-
nalis est; quod fieri non potest. 

.Ergo spatium medium non excedit mediuni spatio 
rationali; quod erat deinonstrandura. 

XXVII . 
Medias inuenire potentia tantum commensurabiles 

spatium rationale comprehendentes. 
Ponantur duae rationales potentia tantum commen-

surabiles A9 J5, et sumatur earum media proportionalis 
Γ [VI, 13], et fiat Α:Β = Γ:Α [VI , 12]. et quoniain 
Ay Β rationales suut potentia tantum commensurabiles, 
AXB medium erit [prop. XXI] , hoc est Γ2 [VI, 17]. 
τά άπό b. 13. (ητά — ΗΘ] mg. m. 1 Ρ. Seq. ras. 1 litt. V. 

14. άλογον b. 15. αδύνατον] -ατον in ras. V. 16. μέΰον 
—· 17. jteigatj om. ^BFb; μέσον άρα μέβον in ras. m. 2 V ; 
μέσον άρα μέσου ουχ υπερέχει m. 2 Β , καί τά εξής add. m, 
rec. 16. οπερ έδει δειξαι] comp. Ρ. 18. %ζ Ρ , corr. m. 
rec. 25. είσιν Ρ Β. 26. τουτέστιν Ρ. 27. εστίν] comp. Fb, 
έστϊ P B V . 28. όντως] om. Ρ. 
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δυνάμει μόνον [είσϊ] σύμμετροι, καϊ αί Γ, Α άρα δυ
νάμει μόνον είσί σύμμετροι, καί έστι μέση ή Γ' 
μέση άρα καϊ ή Α. αί Γ, Α άρα μέσαι είσί δυνάμει 
μόνον σύμμετροι, λέγω, οτι καϊ φητόν περιέχονσιν. 

5 έπεί γάρ έστιν ώς ή Α προς την Β, όντως ή Γ προς 
τήν Α, εναλλάξ άρα εστίν ώς ή Α πρός τήν Γ, ή Β προς 
τήν Α. άλΧ ώς ή Α Λρός τήν Γ, ή Γ προς τήν Β' 
καϊ ώς άρα ή Γ Λρός τήν Β, ούτως ή Β Λρός τήν Α* 

το άρα υπό τών Γ, Α ίσον έστϊ τφ άπό τής Β. φη-
10 τόν δΐ τό άπό τής Β' φητόν άρα [έστϊ] καί τό υπό 

τών Γ, Α. 
Ευρηνται άρα μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 

φητόν περιέχουσαι' οπερ έδει δείζαι. 

κη. 
15 Μέσας ενρεΐν δυνάμει μόνον συμμέτρους 

μέσον περιέχουσας. 
9Εκκείσδωσαν [τρεις] §ηταϊ δυνάμει μόνον σύμμε

τροι αί Α, Β, Γ, καϊ είλήφθω τών Α, Β μέση άνάλογον 
ή Α, καϊ γεγονέτω ώς ή Β πρός τήν Γ, ή Α Λρός 

20 τήν Ε. 
ΈπεΙ αί Α, Β ρηταί είσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 

τό άρα υπό τών Α, Β, r o v r n m τό άπό τής Α, μέσον 
εστίν, μέση άρα ή Α. καϊ έπεί αί Β, Γ δυνάμει 
μόνον είσί σύμμετροι, καί έστιν ώς ή Β Λρός τήν Γ, 

1. εΐαί] om. B P V b . %αί — 2. σύμμετροι] ότα. Β. 2. 
έστιν Β. 3. είσίν Β. 4. καί λέγω δή F, λέγω δή Vb. 10. 
έατί] om. B P V b . νπό] bis b. 12. ηνρηνται F V b . 13. 
ρητον — δεΐζαί] καί τά ίξής Ρ. Seq. lemma, ό . app. 14. %ζ 
Ρ, corr. m. rec. 17. Aute τρείς add. γάρ b, m. 2 F V . τρεις] 
om. Ρ , τρεις εύ&εΐαι F. ασύμμετροι b. 19. Γ όντως V . 

21. ονν at F. είσιν Β. corr. m. 2. 22. τοντέστϊ Ρ. 23. 
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itaque Γ media est [prop. X X I ] . et quoniam est 
Α:Β = Γ:Α, et A9 Β potentia tantum commensura-
biles sunt, etiam Γ, Α potentia tantum commensura-
biles sunt [prop. X I ] . et Γ media est. itaque etiam 

Α media est [prop. ΧΧΠΓ). Γ, Α igitur me-

I diae sunt potentia tantum commensurabiles. 
dico, easdem spatium rationale comprehen-

Γ τ Δ dere. nam quoniam est A:B = Γ: A, permu-
I tando [V, 16] est Α: Γ=Β: Α. uerum Λ : Γ 

Α Β * Γ : Α quare etiam Γ:Β = Β:Α [V, 11]. 
itaque ΓχΑ = Λ 2 [VI , 17]. 2*2 autem rationale est. 
itaque etiam ΓχΑ rationale esi 

Ergo inuentae sunt mediae potentia tantum com-
mensurabiles spatium rationale comprehendentes; quod 
erat demonstrandum. 

x x v m . 

Medias inuenire potentia tantuni commensurabiles 
spatium medium comprehendentes [cfr. prop. X X V ] . 
A\ 1 Ponantur rationales potentia 

J l 1 tantum commensurabiles Α, B9 

Ει 1 Γ, et sumatur rectarum Α, Β 
Γ\ ι media proportionalis Α [ V I , 
13], et fiat Β:Γ= A:E [VI, 12]. 

quoniam A9 Β rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, ^ x B m e d i u m est [prop. X X I ] , hoc 
est Α* [VI , 17]. itaque Α media est [prop. X X I ] . et 

X X V m . Cfr. Proclus p. 205, 10. 

ίύτέ B V b , comp. F. Γ, Β Β. 24. Poet σύμμετροι rep. το 
άρα lin. 22 Δ lin. 23 Β, del. m. 2. 24. τήν) om. b. Γ 
όντως V . 
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ή Α προς την Ε, καϊ αϊ Α, Ε άρα δυνάμει μόνον είβϊ 
βύμμετροι. μέβη δε ή Α' μέβη άρα καϊ ή Ε' αϊ Α, Ε 
άρα μέβαι εΐβϊ δυνάμει μόνον βύμμετροι. λέγω δή, 
ότι καϊ μέβον περιέχουβιν. έπεϊ γάρ έβτιν ώς ή Β 

6 προς τήν Γ, ή Α προς τήν Ε, εναλλάξ άρα ώς ή Β 
προς τήν Α, ή Γ πρός τήν Ε. ώς δε ή Β προς τήν 
Α, ή Α πρός τήν Α' καϊ ώς άρα ή Α πρός τήν Α, 
ή Γ πρός τήν Ε' τό άρα υπό τών Α, Γ ϊβον έβτϊ τω 
υπό τών Α, Ε. μέβον δ\ τό υπό τών Α, Γ' μέβον 

10 άρα καϊ τό υπό τών Α, Ε. 
Εύρηνται άρα μέβαι δυνάμει μόνον βύμμετροι μέ

σον περιέχουβαι' όπερ έδει δεϊξαι. 

Αήμμα. 
Εύρεΐν δύο τετραγώνους αριθμούς, ωβτε καϊ τον 

15 βυγκεΐμενον έ% αυτών είναι τετράγωνον. 
Έκκείβθωβαν δύο άριθμοϊ οί Α Β, Β Γ, έβτωβαν 

δε ήτοι άρτιοι ή περιττοί, καϊ έπεί, έάν τε άπό αρ
τίου άρτιος άφαιρεθή, έάν τε άπό περιββού περιββός, 
ό λοιπός άρτιος έβτιν, ό λοιπός άρα ό ΑΓ άρτιος 

20 έβτιν. τετμήβθω 6 ΑΓ δίχα κατά τό Α. έβτωβαν 
δε καϊ οί ΑΒ, Β Γ ήτοι όμοιοι επίπεδοι ή τετράγωνοι, 
οϊ καϊ αύτοϊ όμοιοι είβιν επίπεδοι* ό άρα έκ τών ΑΒ, 
Β Γ μετά τού άπό [του] ΓΑ τετραγώνου ϊβος έβτϊ τφ 
άπό τού ΒΑ τετραγώνφ. καί έβτι τετράγωνος ό έκ 

25 τών Α Β, Β Γ, έπειδήπερ έδείχθη, ότι, έάν δύο όμοιοι 
επίπεδοι πολλαπλαβιάβαντες αλλήλους ποιώβί τινα, ό 
γενόμενος τετράγωνος έβτιν. εύρηνται άρα δύο τετρά-

1. σύμμετροι δυνάμει μόνον είοι Υ. μόνον] om. Ρ. 
είαίν Ρ. 3. εΐαίν Ρ. 5. ούτως ή Δ V . β. ή Γ — τήν Δ] 

m. 2 Β. 6. ώς — 7. Α (prius)] mg. m. 1 F. 8. όντως ή 
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quoniam Β, Γ potentia tantum commensurabiles sunt, 
et est Β: Γ= Α: Ε, etiam Α9 Ε potentia tantum com-
inensurabiles sunt [prop. X I ] . ueruni Α media est; 
itaque etiam Ε media est [prop. XXTTT]. quare Α, Ε 
mediae sunt potentia tantum commensurabiles. 

iam dico, easdem spatium medium comprehendere. 
nam quoniam est Β: Γ = Α: Ε, permutando [V, 16] 
erit Β: Α = Γ: Ε. uerum Β: Α = Α: Α. itaque etiam 
Α: Α Γ: Ε. quare Α Χ Γ = Α χ Ε [VI , 16]. sed 
ΑχΓ medium est itaque etiam AxE medium esi 

Ergo inuentae sunt mediae potentia tantum com-
mensurabiles medium comprehendentes; quod erat de-
rnonstrandum. 

Lemma I. 
Inuenire duos numeros quadratos eiusmodi, ut etiam 

numerus ex iis compositus quadratus sit. 
ponantur duo numeri AB, ΒΓ, et aut pares sint 

aut impares. et quoniaui, siue a numero pari par sub-
4 trahitur, siue ab impari impar, reliquus par est 

[IX, 24, 26], reliquus ^ T p a r est. in duas partes 
..Δ aequales secetur Α Γ in Α. sint autem AB, Β Γ 

etiam aut similes plani aut quadrati, qui et ipsi 
Γ similes suntplani. itaque ΑΒχΒΓ-\-ΓΑ2 =*BA2 

~ B [11,6]. et ΑΒχΒΓ quadratus est, quoniam de-

Γ F. 11. ηνρηνται Vb. μέααι] om. V. μέαον — 12. 
δεΐξαι] %αϊ τά εξής Ρ. 12. οπερ — δειξαι] om. B F b . 14. 
αριθμούς] m. 2 F. 16. Ante oi add. όμοιοι επίπεδοι mg. m. 
2 B. 17. δή V. έπεί] supra scr. m. 1 F. τε] om. V. 

18. περιττού περιττός Y et b, sed corr. m. 1. 20. έατι B V , 
comp. Fb . ΓΑ P. 22. οΓ] ή b. έ%] υπό V , corr. ex 
άπό m. 1 b. . 23. τον Γ Δ] Τ Δ Β (corr. m. rec.) et b , τής 
Γ Δ Ρ. 24. Δ Β Ρ. τετραγωνον Ρ, corr. m 1. έατιν Β. 

26. έδείχθη] om. b. 26. ποιώβιν Β. 27. ηνρηνται F V b . 
E u c l i d e e , edd. Heiberg et Menge. m . 
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γωνοι αριθμοί ο τε έκ τών ΑΒ, ΒΓ καϊ 6 άπο τον 
ΓΑ, οϊ ύνντεθέντες ποιονβι τον άπο τον ΒΑ τετρά
γωνον. 

Καϊ φανερον, οτι ενρηνται πάλιν δύο τετράγωνοι 
δ δ τε άπο τον ΒΑ καϊ 6 άπο τον ΓΑ, ώΰτε τήν νπερ-

οχήν αντών τον νπο Α Β, Β Γ είναι τετράγωνον, οταν 
ot ΑΒ, ΒΓ όμοιοι ώόιν επίπεδοι, δταν δε μή ώόιν 
όμοιοι επίπεδοι, ενρηνται δύο τετράγωνοι ο τε άπο 
τον ΒΑ καϊ b άπο τού Α Γ, ων ή υπεροχή δ νπο 

10 τών Α Β, Β Γ ονκ έβτι τετράγωνος* οπερ έδει δεϊί,αι. 

Αήμμα. 
Είρεΐν δύο τετραγώνονς αριθμούς, ώΰτε τον έ% 

αυτών βνγκείμενον μή είναι τετράγωνον. 
"Εβτω γάρ 6 έκ τών Α Β, Β Γ, ώς έφαμεν, τετρά-

ΐδ γωνος, καϊ άρτιος ο ΓΑ, καϊ τετμήόθω δ ΓΑ δίχα 
τφ Α. φανερον δή, οτι δ έκ τών ΑΒ, ΒΓ τετράγωνος 
μετά τον άπο [τον] ΓΑ τετράγωνον ΐόος έότΐ τω άπο 
[τον] ΒΑ τετραγώνφ. άφηρήόθω μονάς ή Α Ε* 6 
άρα έκ τών ΑΒ, ΒΓ μετά τού άπο [τον] ΓΕ έλάόόων 

20 έότΐ τον άπο [τον] ΒΑ τετράγωνον. λέγω ονν, οτι 
6 έκ τών ΑΒ, ΒΓ τετράγωνος μετά τον άπο [τον] Γ Ε 
ονκ έόται τετράγωνος. 

ΕΙ γάρ έβται τετράγωνος, ήτοι ίόος έϋτΐ τφ άπο 
[τού] ΒΕ ή έλάββων τον άπο [τού] ΒΕ, ονκέτι δΐ 

2. ποιώαι V, eed corr. Β Δ] supra scr. m. 1 F. τε
τράγωνου F, sed corr. 4. Mg. add. W B b , m. 2 P F V . πάλιν 
ηνρηνται F. ηνρηνται V b . τετράγωνα Ρ , corr. m. 1. 

δ. ό] (alt.) om. Ρ. 6. τον] τήν F V . ύπο τών Υ. ΑΒ] 
Β ins. m. 2 Ρ. τετράγωνον είναι Β. 8. ηνρηνται V b , et 
corr. ex ενρηνται m. 2 F. 9. ό] om. Ρ. Γ Δ B F V . η] 
om. b. 10. Α Β] Α Ρ. Ante οπερ add. 6 άρα Ρ. οπερ 
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έδει δειξάι] om. B F V b , comp. P. 16. τώ] κατά τώ F. ό] 
o m . Ρ. 17. τον] (a l t . ) τής Ρ. 18. τον) om. B F b , τής Ρ, 
Β m. 2. ομοίως μονάς Ρ. 19. Ικ] άπό b. τών] τον Ρ. 

Β Γ τετράγωνος V. τον] (alt.) om. B F b , τήςΡ, Β m. 2. ilac-
σων έατϊ τον] in r a s . m. 1 b. 20. τον] om. B F b , τής Ρ, 
m. 2 Β. 21. ό ] om. b. τον] (a l t . ) om. B F b , τής Ρ. 22. 
ϊοτι Ρ. 23. έαταΐ] εατι B F b . ίατίν Β, sed corr. 24. τον] 
o m . B b , τής Ρ. έλάϋαων] χων F, έλασσον ον b; έλασσον Β, 
eeq. T a s . 1 l i t t . , ίλάσσονι m. rec. τον — Β Ε] om. V. τον] 
o m . B F b . ονκ έστι b. 

monstrauimus, si duo numeri plani similes inter se multi-
plicantes numerum aliquem efficiant, numerum inde pro-
ductum quadratum esse [IX, 1]. ergo inuenti sunt duo 
numeri quadrati ΑΒχΒΓ et ΓΑ2, qui compositi qua-
dratum Β Α efficiant. et manifestum est, rursus inuentos 
esse d u o 8 numeroB quadratos BA2 et ΓΑ2 eius modi, ut 
eorum differentia ΑΒχΒΓ quadrata sit, si AB, Β Γ 
plani sint similes. sin non sunt similes plani, duo 
numeri quadrati inuenti sunt BA2 et ΑΓ2, quortuu 
differentia ΑΒχΒΓ quadrata non sit; quod erat de-
monstrandum. 

Lemma I I . 
Inuenire duos numeros quadratos eius modi, ut 

numeros ex iis compositus quadratus non sit. 
Sit enim Α Β Χ ΒΓ quadratus, uti diximus 

[lemma I ] , et Γ Α par sit et in Α in duas 
partes aequales secetur. manifestum igitur, esse 
ΑΒΧΒΓ + ΓΑ2= ΒΑ2 [u. lemma I ] . subtra-
hatur unitas AE. itaque AB Χ ΒΓ+ΓΕ2 < 

" Γ BA2. dico igitur, numerum quadratum [IX, 1] 
ΑΒχΒΓ addito ΓΕ2 quadratum non esse. 

-B Nam si quadratus erit, aut aequalis est quadrato 
BE2 aut minor quadrato BE2

} maior autem non est, 
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καί μείζων, ίνα μη τμηθή ή μονάς, έβτω, εί δυνα
τόν, πρότερον ό έκ τών Α Β, Β Γ μετά του άπό Γ Ε 
ίβος τω άπό ΒΕ, καϊ έβτω τής ΑΕ μονάδος δίπλα-
βίων 6 ΗΑ. έπεϊ ουν όλος ό ΑΓ όλου του ΓΑ 

6 έβτι διπλαβίων, ων ό Α Η του Α Ε έβτι διπλαβίων, 
καϊ λοιπός άρα ό ΗΓ λοιπού τού ΕΓ έβτι διπλαβίων 
δίχα άρα τέτμηται ό ΗΓ τφ Ε. ό άρα έκ τών Η Β, 
Β Γ μετά του άπό Γ Ε ΐβος έβτί τφ άπό Β Ε τετρα
γώνφ. άλλά καϊ δ έκ τών Α Β, ΒΓ μετά τού άπό 

10 Γ Ε ϊβος υπόκειται τω άπό [τού] Β Ε τετραγώνφ* ό 
άρα έκ τών Η Β, Β Γ μετά τού άπό Γ Ε ίβος έβτϊ τφ 
έκ τών ΑΒ, ΒΓ μετά του άπό Γ Ε. καϊ κοινού αφαι
ρεθέντος τού άπό Γ Ε βυνάγεται ό ΑΒ ίβος τω ΗΒ' 
οπερ άτοπον, ουκ άρα ό έκ τών ΑΒ, Β Γ μετά τού 

15 άπό [τού] Γ Ε ίβος έβτϊ τφ άπό Β Ε. λέγω δή, ότι 
ούδε έλάββων τού άπό Β Ε εί γάρ δυνατόν , έβτω 
τω άπό Β Ζ ίβος, καϊ τού Α Ζ διπλαβίων ό ΘΑ. καϊ 
βυναχθήβεται πάλιν διπλαβίων ό Θ Γ τού ΓΖ' ωβτε 
καϊ τον ΓΘ δίχα τετμήβθαι κατά τό Ζ, καϊ διά τούτο 

20 τον έκ τών Θ Β, Β Γ μετά τού άπό Ζ Γ ϊβον γίνεβθαι 
τω άπό Β Ζ. υπόκειται δε καϊ ό έκ τών Α Β, Β Γ μετά 
τού άπο Γ Ε ίβος τω άπό Β Ζ. ωβτε καί ό έκ τών 
Θ Β, Β Γ μετά τού άπό Γ Ζ ίβος έβται τω έκ τών Α Β, 
Β Γ μετά του άπό ΓΕ' όπερ άτοπον, ουκ άρα ό έκ 

26 τών ΑΒ, ΒΓ μετά τού άπό ΓΕ ίβος έβτϊ [ Α 5 ] έλάβ-

1. μείζον ι (ο et ι corr.) Β; γρ. μείζον ι %ρειττόν έβτι supra 
scr. m. 2 V . μή] μήτε Theon ( B F V b ) , Ρ m. 2. _ Post μο
νάς add. Theon: μήτε 6 ix τών ΑΒ, ΒΓ μετά τον άπο (τον 
add. V) ΓΔ, ο ς έβτιν 6 (om. b, mg. Β) άπο (του add. P V b ) 
ΒΔ (e corr. m. 2 V , Δ Β P B b ) , ίσος # τώ i% (υπό B V ) τών 
(om. Ρ Β ) ΑΒ, ΒΓ μετά τον άπο (τον add. P V ) ΓΕ ( B F V b , 
Ρ m. 2). εί] corr. ex ή m. 2 Ρ. 2. της ΓΕ Ρ. 3. τής 
ΒΕ Ρ. τής ΔΕ μονάδος] om. V. διπλάσιος Ρ. 4. Η Α 
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ne unitas diuidatur.1) prius, si fieri potest, sit ABx 
Β Γ + ΓΕ2 — BE2

7 et sit HA = 2AE. iam quoniam 
ΑΓ = 2 ΓΑ} AH*= 2AE, erit etiam ΗΓ— 2 ΕΓ. 
itaque ΗΓ in Ε in duas partes aequales diuisus est. 
ergo Η ΰ χ ΰ Γ - f ΓΕ2 = ΒΕ2 [ I I , 6]. supposuimus 
autem, esse etiam ^ ΰ χ ΰ Γ + Γ Ε 2 = B E 2 . quare 
i f - B Χ Β Γ + ΓΕ2 =>ΑΒχΒΓ+ ΓΕ2. et subtracto, 
quod commune est, ΓΕ2 concludimus, esse AB=HB\ 
ijuod absurdum est. ergo ΑΒχΒΓ-\- ΓΕ2 quadrato 
BE2 aequale non est. iam dico, ne minorem quidem 
esse quadrato BE2. nam 8i fieri potest, sit ΑΒχΒΓ 
+ Γ Ε2 = BZ2,et®A = 2AZ. et rursus concludemus, 
esse ®Γ=2ΓΖ\ quare etiam ΓΘ in Ζ in duas partes 
aequales diuisus est, et ea de causa ΘΒχΒΓ~\- ΖΓ2 

= BZ2 [ I I , 6 ] . supposuimus autem, esse etiam 

1) Nam ΑΒχΒΓ+ΓΕ*<ΒΔ\ sit latus x. ergo habe-
binras Β Ε 8 < χ» < ( Β Ε + l ) 8 , h. e. ΒΕ < χ < ΒΕ + 1, ita 
ut χ fractio sit, quod fieri non potest. 

τής ΔΕ μονάδος Υ. 6. εστίν Ρ. ων 6] 6 δέ Ρ. διπλάσιος 
B F b . 6. %al ό B F b . ΓΗ Υ. διπλάσιος B F b . 7. Ante 
τω ins. άπό m. 2 Ρ. Η Β ] Β θ corr. Ρ. 8. τον Γ Ε Υ. 

' του ΒΕ Υ. 10. τον] om. B F b . 11. ΗΒ] Η in ras. V . 
Β Γ ] Β Η b. τον Γ Ε V. 12. ίΥ] νπό V. τών] τον Ρ. 
Λ Β ] Λ in ras. V . τον Γ Ε V. 13. τον Γ Ε V. 6] 

ij Ρ. ioog τω] ίση τ% Ρ % 16. τον ΓΕ] Γ Ε B F b , ττ}δ 
Γ Ε Ρ. τον Β Ε Υ. 6 υπο τών ΗΒ , ΒΓ ίσος τω έ% τών 
ΑΒ, ΒΓ mg. F b . δή] om. b. 16. έλασσον Ρ m. ί, V (sed 
corr.); έλάσσονι Ρ m. 2, b, Β in ras. του ΒΕ Υ. 17. τον 
Β Ζ V. ίσος] om. F b , m. 2 B V . %είσθω 6 Υ. %αί] 
om. V. 19. τό] τόν F. 20. τόν] τήν Ρ. έ%] υπό b. τον 
Ζ Γ V. γίγνεσθαι F, yireoflm V b . 21. Β Ζ ] Ζ Β Β et V 
(eupra Ζ ras. est). 22. τον Γ Ε V , Β Ε b.^ Β Ζ ] in ras. V , 
Γ Ε b. ώστε — 23. τω] συναχθήσεται άρα ίσος 6 Theon 
( B F V b ) . 24. μετά] in ras. φ. Post Γ Ε add. Theon: τω 
έ% τών ΘΒ (ΕΒ b) Β Γ μετά του άπο Γ Ζ (BF V b ) . 25. εστίν Ρ. 

τφ] om. r . ίλάττονι V. 
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ύονι τον άπό Β Ε. εδείχ&η δέ, οτι ονδε [αντώ] τώ 

άπο Β Ε. ονκ άρα δ εκ τών Α Β, Β Γ μετά tov άπό 

Γ Ε τετράγωνος εΰτιν [δυνατόν δε οντος καϊ κατά 

πλείονας τρόπονς τονς ειρημένονς άρι&μονς έπιδεικ-

5 ννειν, άρκεί<5&ω<5αν ήμΐν οι είρημένοι^ ίνα μη μακροτέ-

ρας ονΰης τής πραγματείας επί πλέον αντήν μηκύνωμεν], 

οπερ έδει δεΐ%αι./ 

κ&'. 

Ενρεΐν δυο ρητάς δννάμει μόνον ΰνμμέ^ 

10 τρονς, ώβτε τήν μείζονα τής ελάΰΰονog μείζον 

δνναΰ&αι τω άπό ΰνμμέτρον έαντή μήκει. 

Έκκείβ&ω γάρ τις ρητή ή Α Β καϊ δνο τετράγωνοι 

άρι&μοί οι ΓΑ, Α Ε, ώβτε τήν νπεροχήν αντών τόν 

Γ Ε μή είναι τετραγωνον, καϊ γεγράφ&ω επί τής Α Β 

15 ήμικνκλιον το ΑΖΒ, καϊ πεποιήό&ω ώς ό ΑΓ προς 

τόν ΓΕ, όντως τό άπό τής ΒΑ τετραγωνον προς τό 

άπό της Α Ζ τετραγωνον, καϊ έπεζενχ&ω ή Ζ Β. 

Έπει [ονν] έΰτιν ώς τό άπό της ΒΑ προς τό άπό 

τής Α Ζ, όντως 6 ΑΓ προς τόν ΓΕ^ τό άπο τής ΒΑ 

20 αρα προς τό άπό τής ΑΖ λόγον έχει, ον άρι&μός 6 

Α Γ προς άρι&μόν τόν ΓΕ' βνμμετρον αρα έβτι τό 

άπό τής ΒΑ τω άπό τής Α Ζ. ρητόν δε τό άπό τής 

ΑΒ' ρητόν άρα και τό άπό τής ΑΖ' ρητή άρα καϊ 

ή Α Ζ. καϊ έπεί1 ό ΑΓ προς τόν Γ Ε λόγον ονκ έχει, 

25 ον τετράγωνος αριθμός προς τετραγωνον άρι&μόν, 

1. τον Β Ε Υ. αντω] om. Ρ. 2. τής Β Ε Ρ; Γ Ε b. 
Dein add. Theon: ου δ ε (om. b) μείζονι αντον (BFVb). ·3. 
εστο PBV, comp. Fb. δυνατού] τ in ras. pluriurn litt. B. 

4; τρόπους] bis b. το είρημενον Theon (BFVb). άρι&μονς] 
om. Theon (BFVb). επιδειν,ννειν] επ,ι- supra scr. F, in ras. 
Β; επιδείΆννναι V. 5. άρ%είΰ&ω ήμΐν 6 είρημένος Theon 
(BPVb). 7. οπερ έδει δέϊξαί] om. Theon (BFVb). 9. εν-
ρίβκειν Β. 11. τω] oorr. ex τον m. 2 Β. 13. τόν] τήν V. 
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ΑΒχΒΓ+ΓΕ2=ΒΖ2. quare etiam ΘΒχΒΓ+ΓΖ2 

« » Α Β Χ Β Γ + Γ Ε 2 ; quod absurdum est. itaque 
ΑΒΧΒΓ+ ΓΕ2 spatio minori, quam est quadratum 
BE2, aequale non est. demonstrauimus autem, ne ipsi 
quidem BE2 id aequale esse. ergo ΑΒχΒΓ-\- ΓΕ2 

quadratus non est 1); quod erat demonstrandum. 

XXIX. 
Duas rationales inuenire potentia tantum commen-

surabiles eius modi, ut maior quadrata minorem excedat 
quadrato rectae sibi longitudine commensurabilis. 

ponantur enim recta rationalis Α Β et duo nuuieri 
^ — q u a d r a t i ΓΑ, Α Ε eius modi, ut eorum 

f differentia Γ Ε quadrata non sit 
[leinma I ] , et in Α Β semicirculus 

, , , describatur AZB, et fiat ΑΓιΓΕ 
Γ E J = BA2:AZ2 [prop. V I coroll.], et 
ducatur ZB. 

quoniam est ΒΑ2: ΑΖ2 = Α Γ: ΓΕ, ΒΑ2 ad Α Ζ2 

rationem habet. quam numerus Α Γ ad numertim ΓΕ. 
itaque ΒΑ2, AZ2 commensurabilia sunt [prop. V I ] . 
uerum AB2 rationale est [def. 4], itaque etiajn AZ? 
rationale est [id.]. quare etiam AZ rationalis est. et 
quoniam ΑΓιΓΕ rationem non habet, quam numerus 

1) δυνατόν \m. 3 — μηκννωμεν lio. 6 Euclides non scripsit; 
uncie ea inclusit August II p. 359. nescio, an idem recte de 
ambobue lemmatis totis dubitationem iniecerit. sed satis an-
tiqno tempore interpolata eunt. 

15. ώς] s u p r a ecr. m. 1 V. 6] ras. F. ΔΓ] in r&& m. 
1 P. 17. τετοάγωνον] om. V. 18. ονν] om. P. 19. ΔΓ~\ 
Γ Δ V . 21. Ιοτίν Ρ. 23. καί ή] ή Ρ. 24. Δ Γ] Γ Δ Ρ. 

ον%] Bapra scr. m. 1 Ρ. 26. ον 6 V . 
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ovdi τό aitb τής ΒΑ άρα Λρός τό αΛο τής ΑΖ λόγον 
έχει, ον τετράγωνος άρι&μός Λρός τετραγωνον αριθ
μόν* ασύμμετρος άρα έβτϊν ή Α Β τή Α Ζ μήχει' αϊ 
ΒΑ, ΑΖ άρα ρηταί είσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 

5 χαϊ έπεί [έστιν] ώς ο ΑΓ Λρός τόν ΓΕ, ούτως τό 
άΛο τής ΒΑ Λρός τό άΛο τής ΑΖ, άναστρέψαντι άρα 
ώς δ ΓΑ Λρός τόν Α Ε, ούτως τό άΛο τής Α Β Λρός 
τό άΛο τής Β Ζ. ό 6h ΓΑ Λρός τόν Α Ε λόγον έχει, 
ον τετράγωνος άρι&μός Λρός τετραγωνον άρι&μόν' 

10 καϊ τό άΛο τής Α Β άρα Λρός τό άΛο τής Β Ζ λόγον 
έχει, ον τετράγωνος άρι&μός Λρός τετραγωνον άρι&μόν' 
σύμμετρος άρα έστϊν ή Α Β τή Β Ζ μήκει. xal έστι 
τό άΛο τής ΑΒ Ισον τοϊς άΛο τών ΑΖΧ ΖΒ' ή ΑΒ 
άρα τής Α Ζ μείζον δύναται τή Β Ζ συμμέτρω εαυτή. 

15 Ενρηνται άρα δύο ρηταί δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αί ΒΑ, Α Ζ, ώστε τήν μείζονα τήν Α Β τής ελάσσονος 
τής Α Ζ μείζον δύνασ&αι τώ άΛΟ τής Β Ζ συμμέτρου 
εαυτή μήχει' οΛερ έδει δεΐζαι. 

λ'. 
20 Εύρεϊν δύο §ητάς δυνάμει μόνον συμμέ

τρους, ώστε τήν μείζονα τής ελάσσονος μείζον 
δύνασδαι τώ από ασύμμετρου εαυτή μήκει. 

'Εχκείσ&ω ρητή ή ΑΒ καϊ δύο τετράγωνοι άρι&μοϊ 
οί Γ Ε, Ε Α, ώστε τόν συγκείμενον έ% αυτών τόν ΓΑ 

25 μή είναι τετραγωνον, καϊ γεγράφ&ω έιά τής ΑΒ ήμι-

1. ΑΒ Υ. αρα] supra scr. m. 1 Ρ. ΑΖ] Ζ θ corr. V . 
3. ΒΑ Ρ. 4. Α Β, ΑΖ B V b j ΑΖ, ΑΒ F. είοιν Β. 5. 

ίατιν] om. Ρ. τον] mut. in το m. 2 F. 10. καί τό — 11. 
αριθμόν] mg. m. 1 F (partem abstalit reparatio pergam.). 12. 

ανμετρος Ρ. Ιστιν Ρ. 14. ίαντή μήκει V. 15. ηνρηνται 
P^fb. 17. μείζονα Ρ. ΖΒ B b . ϋνμμετρφ F. 18. οπερ 
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quadratus ad numerum quadratuui [lemma I ] , ne BA2 

quidem ad AZ2 rationem habet, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum. quare AB} Α Ζ longi-
tudine incommensurabiles sunt [prop. I X ] . itaque 
ΒΑ, Α Ζ rationales sunt potentia tantum commensu-
rabiles. et quoniam ΑΓ: Γ Ε = ΒΑ2 :AZ2, conuer-
tendo erit [V, 19 coroll.] ΓΑιΑΕ = AB2:BZ2 [cfr. 
I I I , 31. 1,47]. sed ΓΑιΑΕ rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. quare 
etiam AB2:BZ2 rationem habet, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum. itaque AB} Β Ζ longi-
tudine commensurabiles sunt [prop. I X ] . et AB2=AZ2 

+ ΖΒ2 [ΙΠ, 31. I , 47]. itaque AB2 excedit AZ2 qua-
drato rectae Β Ζ sibi commensurabilis. 

Ergo inuentae suut duae rationales potentia tan-
tum commensurabiles ΒΑ, Α Ζ eius modi, ut maior 
Α Β quadrata minorem AZ excedat quadrato rectae 
Β Ζ sibi longitudine commensurabilis; quod erat de-
monstrandum. 

XXX. 
Inuenire duas rationales potentia tantum commen-

surabiles eius modi, ut maior qua-
drata minorem excedat quadrato 
rectae sibi longitudine incoinmen-

\jl surabilis. 
Ρ E j Ponatur rationalis Α Β et duo 

» " « numeri quadrati ΓΕ, EA eius 
modi, ut numerus ex iis compositus Γ Α quadratus non 

έδει δεΐζαιλ :<^> Ρ, om. B F b . Seq. lemma, u. app. 23. άριθ· 
μο/] om. P V . 24. τον] (alt.) των b. 
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κνχλιον τό Α Ζ Β, καϊ πεποιήσ&ω ώς ο ΑΓ προς τον 
Γ Ε, όντως τό άπο τής ΒΑ πρός τό άπό τής Α Ζ, 
καϊ έπεζεύχ&ω ή Ζ Β. 

Όμοίως δή δείξομεν τώ προ τούτον, οτι αϊ ΒΑ, ΑΖ 
δ ρηταί είσι δννάμει μόνον σύμμετροι, καϊ έπεί έστιν 

ώς ο Α Γ πρός τόν Γ Ε, ούτως τό άπό τής ΒΑ πρός 
τό άπό τής ΑΖ, άναστρέψαντι άρα ώς δ ΓΑ πρός 
τον Α Ε, ούτως τό άπό τής Α Β πρός το άπό τής Β Ζ. 
6 6h ΓΑ προς τον Α Ε λόγον ούκ έχει, ον τετράγω-

0 νος άρι&μός πρός τετραγωνον άρι&μόν' ούδί άρα το 
άπό τής Α Β πρός τό από τής Β Ζ λόγον έχει, δ ν 
τετράγωνος άρι&μός προς τετραγωνον άρι&μόν ασύμ
μετρος άρα έστϊν ή ΑΒ τή ΒΖ μήκει. καϊ δύναται 
ή ΑΒ τής Α Ζ μείζον τφ άπό τής Ζ Β άσύμμετρον 

6 έαντή. 
ΑΙ ΑΒ, ΑΖ άρα φηταί είσι δννάμει μόνον σύμ

μετροι, καϊ ή ΑΒ τής Α Ζ μείζον δύναται τφ άπο τής 
Ζ Β άσνμμέτρον έαντή μήκει' οπερ έδει δεΐξαι. 

λα. 
Ο Ενρεΐν δύο μέσας δννάμει μόνον σνμμέ-

τρονς $ητδν περιέχουσας, ώστε την μείζονα 
τής ελάσσονος μείζον δύνασδαι τφ άπό σνμ-
μέτρον έαντή μήκει. 

'Εκκείσ&ωσαν δύο φηταΐ δννάμει μόνον σύμμετροι 
δ αϊ Α, Β, ώστε τήν Α μείζονα ούσαν τής ελάσσονος 

τής Β μείζον δύνάσ&αι τώ άπο συμμέτρου εαυτή μήκει. 

1. Poet παί del. έπεξεύχΦω m. 1 Ρ. Γ Δ Ρ. τον] om. 
F b . 2. ΒΑ] β corr. m. 2 V. ΒΖ b. 3. ΒΖ Ρ. 4. δέ b, 
corr. m. 1. ώς iv τω Theon ( B F V b ) . ΒΑ] e corr. m. 2 V. 

δ. είαιν B. 6. τόν] om. B F . 7. ΓΔ] ΔΓ b. 9. ΓΔ] 
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sit [lemma I I ] , et in Α Β semicirculus AZB describatur. 
et fiat Α Γι Γ Ε = ΒΑ2ιΑΖ2 [prop. V I coroll.], et du-
catur ZB. 

iam siiniKter ac in praecedenti [p. 86, 18 sq.] de-
monstrabimus, Β Α et ΑΖ rationales esse potentia 
tantum commensurabiles. et quoniam est ΑΓιΓΕ 
*=BA2:AZ2, conuertendo [V, 19 coroll.] erit ΓΑιΑΕ 
=*ΒΑ2ιΒΖ2 [111,31. 1,47]. uerum ΓΑιΑΕ rationem 
nou habet, quam nuinerus quadratus ad numerum 
quadratum. quare ne AB2 quidem ad BZ2 rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua-
dratum. itaque AB9 BZ longitudine incommensurabiles 
eunt [prop. I X ] . et ΑΒ2 = AZ2 + ΖΒ2 [ΙΠ, 31. I , 47]. 

Ergo AB9 Α Ζ rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, et Α Β quadrata excedit Α Ζ qua-
drato rectae Ζ Β sibi longitudine incommensurabilis; 
quod erat demonstrandum. 

Inuenire duas medias potentia tantum commensu-
rabiles spatium rationale comprehendeutes eius modi, 
ut maior quadrata minorem excedat quadrato rectae 
sibi longitudine commensurabilis. 

Ponantur duae rectae rationales potentia tantum 
commensurabiles Α, Β eius modi, ut maior Α qua-
drata excedat minorem Β quadrato rectae sibi longitu-

in rae. V . ονκ] postea ins. F. 13. τ#] corr. ex ή V . δυ
νάμει b, -μη eupra ecr. F. 14. μείζων b. JBZ F b . άσυμ-
μέτρω^BFb. 16. ΑΖ] BZ Theon ( B F V b ) . ^ εΐβιν Ρ. 17. 

2β. άβνμμέτρον Ρ, et F (ά del.). μήκει] om. F V b > nufcB. 

XXXI. 
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καϊ τώ υπό τών Α, Β ίσον έστω το άπο τής Γ. μέ
σον δ% το νπό τών Α, Β' μέσον αρα χαί το άπό τής 
Γ' μέση άρα καί ή Γ. τφ δϊ άπο τής Β Ισον έστω 
τό υπό τών Γ9 Α' φητόν δϊ τό άπό τής Β' φητόν 

5 άρα καϊ το υπό τών Γ, Α. καϊ έπεί έστιν ώς ή Α 
πρός τήν Β, ούτως τό υπό τών Α, Β πρός τό άπό τής 
Β, άλλά τφ μ\ν υπό τών Α, Β ίσον έστϊ τό άπό τής 
Γ, τφ δϊ άπό τής Β ίσον τό υπό τών Γ, Α, ώς άρα 
ή Α πρός τήν Β, όντως τό άπό τής Γ πρός τό υπό 

Ο τών Γ, Α. ώς δϊ τό άπο τής Γ πρός τό υπό τών 
Γ, Α, ούτως ή Γ πρός την Α' καϊ ώς άρα ή Α πρός 
τήν Β, ούτως ή Γ πρός τήν Α. σύμμετρος δϊ ή Α 
τή Β δυνάμει μόνον* σύμμετρος άρα καϊ ή Γ τή Α 
δννάμει μόνον, καί- έστι μέση ή Γ' μέση άρα καϊ 

δ ή Α. καί έπεί έστιν ώς ή Α πρός τήν Β, ή Γ πρός 
τήν Α, ή δϊ Α τής Β μείζον δύναται τφ άπό σνμ-
μέτρον έαντή, καϊ ή Γ άρα τής Α μείζον δύναται τω 
άπό σνμμέτρον έαντή. 

Ενρηνται άρα δύο μέσαι δννάμει μόνον σύμμετροι 
ΙΟ αί Γ, Α φητόν περιέχονσαι, καϊ ή Γ τής Α μείζον 

δννάται τώ άπό σνμμέτρον έαντή μήκει. 
Όμοίως δή δειχ&ήσεται καϊ τφ άπό άσνμμέτρον, 

δταν ή Α τής Β μείζον δύνηται τώ άπό άσνμμέτρον 
έαντή. 

1. τώ] corr. βχ τών χη. 1 Ρ. 2. της] corr. ex τον m. 
2 F. 3. δέ] δ* F. 4. Δ] corr. ex Α m. rec. b, Α φ (ηοη F) . 

δ. αρα έστϊ Ρ. Ante έπεί ras. 3 litt. Ρ. 7. υπό] υ- in 
ras. V . 8. έβτϊ τό b. 14. έστιν Ρ Β . 16. όντως ή Γ F V . 

16. τής] τήι F. τω] corr. ex τό F. άσνμμέτρον Ρ, supra 
σ ras. 1 fitt. Β, σνμμέτρω φ. 17. δννήσεται Theon ( B F Y b ) . 

18. άσνμμέτρον Ρ, supra α ras. 1 litt. Β, σνμμέτρω F. 19. 
ηνρηνται V b, F m. 2. αρα] supra scr. m. 2 Β. 21. άσνμ
μέτρον Ρ, eupra σ ras. 1 litt. Β. 22. δέ FY. τφ] τό F V. 
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dine commensurabilis [prop. XXIX] . et sit Γ2=Α X Β. 
uerum Αχ Β medium est [prop. X X I ] . itaque etiam 

Γ2 medium est; quare Γ est media [id.]. 
sit autem Γ χ Α = Β2, uemm Β2 rationale 
est. itaque etiam TxA rationale eet. et 
quoniam est A:B = AxB:B2 [cfr. prop. 

Α Β Γ 2 XXI lemma], et Γ2 = ΑχΒ, Β2 = Γχ Α, 
erit ΑιΒ^Ι^.ΓχΑ. est autem Γ2:ΓχΑ=Γ:Α 
[prop. XXI lemma]. quare etiam Α: Β = Γ: Α. uerum 
Α, Β potentia tantum commensurabiles sunt. itaque 
etiam Γ , Α potentia tantum commensurabiles sunt 
[prop. X I ] . et Γ media est. itaque etiam Α media 
est [prop. XXI I I ] . et quoniam est A:B = Γ:Α, et 
A2 excedit B2 quadrato rectae sibi commensurabilis, 
etiam Γ2 excedit A2 quadrato rectae sibi commensu-
rabilis [prop. X I V ] , 

Ergo inuentae sunt duae mediae potentia tantum 
commensurabiles F, Α spatium rationale comprehen-
dentes, et Γ2 excedit A2 quadrato rectae sibi commen-
eurabilis. 

Similiter demonstrabimus. Γ2 excedere Α2 quadrato 
rectae sibi incommensurabilis, si A2 excedat B2 qua-
drato rectae sibi incoinmensurabilis [prop. X X X ] . 

συμμέτρου Ρ , et F , corr. m. 1. 23. ή Α] om. Ρ. δυ-
νήσηται Β, δυνήοεται L, δύνηται ή Α Ρ. συμμέτρου Ρ. 24. 
Seq. lemma, u. app. 
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λβ. 
Εύρεΐν δύο μέσας δυνάμει μόνον συμμέ

τρους μέσον περιέχουσας, ώστε τήν μείζονα 
τής ελάσσονος μείζον δύνασ^αι τω άπό συμ-

5 μέτρου εαυτή. 
Έκκείσδ'ωσαν τρεις §ηταϊ δυνάμει μόνον σύμμετροι 

αί Α, Β, Γ, ώστε τήν Α τής Γ μείζον δύνασ^αι τω 
άπό συμμέτρου εαυτή, καϊ τω μέν υπό τών Α, Β ίσον 
έστω τό άπό τής Α. μέσον άρα τό άπό τής Α' καϊ 

ο ή Α άρα μέση εστίν, τφ δ% υπό τών Β, Γ ίσον έστω 
τό υπό τών Α, Ε. καϊ έπεί έστιν ώς τό υπό τών Α, 
Β πρός τό υπό τών Β, Γ, ούτως ή Α πρός τήν Γ, 
άλλά τώ μέν υπό τών Α, Β ίσον έστϊ τό άπό τής Α, 
τώ δ\ υπό τών Β, Γ ίσον τό υπό τών Α, Ε, έστιν 

5 άρα ώς ή Α πρός τήν Γ, ούτως τό άπό τής Α πρός 
τό υπό τών Α, Ε. ώς δϊ τό άπό τής Α πρός τό υπό 
τών Α, Ε, ούτως ή Α πρός τήν Ε' καϊ ώς άρα ή Α 
πρός τήν Γ, ούτως ή Α πρός τήν Ε. σύμμετρος δϊ 
ή Α τή Γ δυνάμει [μόνον], σύμμετρος άρα καϊ ή Α 

0 τή Ε δυνάμει μόνον, μέση 6h ή Α' μέση άρα καϊ 
ή Ε. καϊ έπεί έστιν ώς ή Α πρός τήν Γ, ή Α πρός 
τήν Ε, ή δϊ Α τής Γ μείζον δύναται τώ άπό συμμέ
τρου εαυτή, καϊ ή Α άρα τής Ε μείζον δυνήσεται τφ 
άπό συμμέτρου εαυτή, λέγω δή, οτι καϊ μέσον έστϊ 

6 τό υπό τών Α, Ε. έπεϊ γάρ ίσον έστϊ τό ύπό τών 
Β, Γ τώ ύπό τών Α, Ε, μέσον δΐ τό ύπό τών Β, Γ 

4. ίλάττονος FV. μείζονα L , et Β , sed corr. ουμμέ-
τρον] ά- add. m. rec. b. 6. αντη L. 6. §ηταϊ αί Α, Β, Γ Υ. 

7. αί Α, Β, Γ] om. V , αί Α, Β b. μείζονα L . et Β, sed 
corr. 8. σνμμέτρον] ά- add. m. rec. b. τω] τό L. 10. 
έστί V, comp. Fb. 11. τό vito των Ε] m. 1 b, supra scr. 

! 
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XXXII . 
Inuenire duas medias potentia tantum commensu-

rabiles medium comprehendentes eius modi, ut maior 
quadrata minorem excedat quadrato rectae sibi com-
mensurabilis. 
j { , Ponantur tres rectae 

' rationales potentia tantum 
1 Ει ι commensurabiles A} Β, Γ 

Γι 1 eius modi, ut A2 excedat 
Γ 2 quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. XXIX] , 
et sit A2 = AxB. itaque A2 medium est; quare etiam 
Α media est [prop. XXI] . sit autem Α χ Ε = Β Χ Γ. 
et quoniam est Α χ Β ι Β χ Γ = Α : Γ [prop. X X I 
lemma] 1), et A2 = AxB, ΑχΕ = ΒχΓ9 erit Α:Γ 
= A2:AxE. uerum A2:AxE = A:E [prop. X X I 
lemma]. quare etiam Α: Γ = Α: Ε. sed Α, Γ potentia 
tantum commensurabiles sunt. quare etiam Α, Ε po-
tentia tantum commensurabiles sunt [prop. X I ] . Α 
autem media est. itaque etiam Ε media est [prop. 
XXTTT]. et quoniam est Α:Γ=Α:Ε, et A2 excedit 
Γ 2 quadrato rectae sibi commensurabilis, etiam A2 

excedit E2 quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. 
X I V ] . iam dico, AxE etiam medium esse. nam 

1) Nam A:B — Α X B:B* (cfr. supra p. 92,5), Β: Γ = 

m. rec. τφ άηο του Ε. 13. έβτίν L. 14. ϊβον έβτί Υ . το 
νπο τών ζ/, Ε ] m. 1 b, supra scr. m. rec. τω άπο του E . f 16. 
τό νπο τών Ε ] m. 1 b, supra scr. τό άπο του Ε. ώς δέ] 
αλί ώς Υ . 19. μόνον] om. Ρ. 22. τω] corr. ex τό m. 2 Ρ. 

συμμέτρου] ά~ add. m. rec. b , item lin. 24. 24. έβτίν L. 
26. έβτίν L. τό] τω Y , et b, sed corr. 26. τω ύπο τών 

Α, Ε] m. 1 b , supra scr. m, rec τφ άπο του Ε. τό] τφ Ρ. 
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[αί γάρ Β, Γ §ηταί είσι δυνάμει μόνον σύμμετροι], 
μέσον άρα χαί τό υπό τών Α, Ε. 

Εύρηνται άρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αί Α, Ε μέσον περιέχουσαι, ώστε την μείζονα τής έλάσ-

5 σονος μείζον δύνασδαι τω άπό συμμέτρου εαυτή. 
Όμοίως δή πάλιν δειχ&ήσεται καϊ τώ άπό ασύμ

μετρου, οταν ή Α τής Γ μείζον δύνηται τώ άπό ασύμ
μετρου εαυτή. 

Αήμμα. 
0 "Εστω τρίγωνον όρδογώνιον τό ΑΒΓ όρ&ήν έχον 

τήν Α, καϊ ήχδω κά&ετος ή Α Α* λέγω', οτι τό μέν 
υπό τών ΓΒΑ ίσον έστϊ τώ άπό τής ΒΑ, τό δ% ύπό 
τών ΒΓΑ ίσον τώ άπό τής ΓΑ, καί τό ύπό τών ΒΑ, 
Α Γ ίσον τω άπό τής ΑΑ, καϊ έτι τό ύπό τών Β Γ, 

δ Α Α ίσον [έστϊ] τώ ύπό τών ΒΑ, ΑΓ. 
Καϊ πρώτον, οτι τό ύπό τών ΓΒΑ ίσον [έστϊ] τώ 

άπό τής ΒΑ. 
'ΕπεΙ γάρ έν όρδογωνίφ τριγώνω άπό τής όρβ"ής 

γωνίας έπΙ τήν βάσιν κάθετος ήκται ή Α Α, τά ΑΒΑ, 
ίΟ ΑΑΓ άρα τρίγωνα ομοιά έστι τώ τε ολω τώ ΑΒΓ 

καϊ άλλήλοις. καϊ έπεί ομοιόν έστι τό ΑΒΓ τρίγω
νον τώ ΑΒΑ τριγώνω, έστιν άρα ώς ή Γ Β πρός τήν 
ΒΑ, ούτως ή ΒΑ πρός την ΒΑ' τό άρα ύπό τών 
ΓΒΑ ίσον έστϊ τφ άπό τής Α Β. 

1. αίγάρ — σύμμετροι] om. L F V b , mg. m. 2 Β. εΐΰΐν Ρ. 
2. %αί] om. L Β. τό νπο τών Ε] m. 1 b, supra scr. m. rec. 

το άπό τονE. 3. ηνρηνται L F V b . 4. τήν μεν V. 6. σνμμέ
τρον] ά- add. m. rec. b. 6. τώ] τό V . σνμμέτρον L, et B F , sed 
corr.^ 7. δνναται^. σνμμέτρονL, e tΒF, sedcorr. 8. Post 
έαντή add. οπερ έδει δειξαι V. Seq. lemma, u. app. 9. λήμμα] 
om. L. 10. έχων Ρ. 11. Α] νπο ΒΑΤ Theon ( L B F V b ) ; γρ. 
τήν νπο ΒΑΤ mg. Ρ. 12. ΓΒΑ] supra add. Β P V . εστίν L. 
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13. Β Γ Δ] supra add. Γ P F ; ΒΓ, ΓΔ θ corr. V. ϊαον] 
supra ecr. m. 1 Ρ. τής] om. Bb. Α Γ φ. Β Δ Γ, supra 
add. Δ m. rec, Ρ. 14. Β Γ ] e corr. V . 15. ίΰτί] om. 
L B P V b . τών] om. P. 16. τών] om. Ρ. ΓΒΔ] F V b , 
Β m. 2; ΓΒ L B ; ΓΔΒ Ρ; Γ Β , Β Δ F V m. 2, P m . rec. iati] 
om. L B F V b . 19. τά] corr. ex τήι m. 2 Β. ΑΒΔ] Δ in 
rae. m. 1 P. 20. ΔΑΓΊ L. htCv L P B . 22. ΑΒΔ] Β 
in ras. V. 23. ΒΑ] ΑΒ ψ. ΒΑ] mut. in ΑΒ V . 24. 
Γ Β , ΒΔ φ, m. rec. P , m. 2 V. 

E u o l i d e a , edd. Heiberg et Menge. I I I . 1 

quoniam Bx Γ= Α X E, et Bx Γ medium est 
[prop. X X I ] , etiam AxE medium est 

Ergo inuentae sunt duae mediae potentia tantum 
commensurabiles medium comprehendentes Α, Ε eius 
modi, nt maior qnadrata minorem excedat quadrato 
rectae sibi commensurabilis. 

Similiter rursus demonstrabimus, A* excedere E* 
quadrato rectae sibi incommensurabilis, si A2 excedat 
Γ2 quadrato rectae sibi incommensurabilis [prop. XXX] . 

Lemma. 
Sit ΑΒΓ triangulus rectangulus rectum habens 

angulum A, et ducatur perpendicularis AA. dico, esse 
ΓΒχΒΑ^ΒΑ2, Β Γχ ΓΑ=ΓΑ2, ΒΑχΑΓ=ΑΑ2, 
ΒΓΧΑΑ = ΒΑΧΑΓ 

et primum, esse ΓΒχΒΑ = ΒΑ*. 
£ nam quoniam in triangulo rect-

Γ 7 * \ } angulo ab angulo recto ad basim 
β]£_ \A ^ ^ j j » perpendicularis ducta est AA, trian-

" \ / guli ΑΒΑ, ΑΑΓ et toti ΑΒΓ et 
inter se similes sunt [ V I , 8 ] . et 

quoniam ΑΒΓηο ΑΒΑ, erit ΓΒ : ΒΑ = ΒΑ : ΒΑ 
[ V I , 4]. quare [VI , 17] ΓΒχΒΑ=ΑΒ2. 
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Αιά τά αυτά δή καί το ύπό τών Β ΓΑ ϊβον έστϊ 
τώ άπό τής ΑΓ. 

Καϊ έπεί, έάν έν όρδογωνίω τριγώνω άπό τής ορ
δής γωνίας έπΙ τήν βάβιν κάθετος άχθη, ή άχ&εϊβα 

6 τών τής βάβεως τμημάτων μέβη άνάλογον έβτιν, έβτιν 
άρα ώς ή ΒΑ πρός την Α Α, ούτως ή Α Α πρός τήν 
ΑΓ' τό άρα ύπό τών ΒΑ, Α Γ ϊβον έβτϊ τώ άπο 
τής Α Α. 

Αέγω, οτι καϊ τό ύπό τών ΒΓ, ΑΑ ϊβον έβτϊ τω 
0 ύπό τών ΒΑ, ΑΓ. έπεί γάρ, ώς έφαμεν, ομοιόν έβτι 

τό ΑΒΓ τώ ΑΒΑ, έβτιν άρα ώς ή ΒΓ πρός τήν 
ΓΑ, ούτως ή ΒΑ πρός τήν Α Α [έάν δΐ τέββαρες 
εύδεϊαι άνάλογον ώβιν, το ύπό τών άκρων ϊβον έβτϊ 
τώ ύπό τών μέβων\. το άρα ύπό τών ΒΓ, Α Α ϊβον 

6 έβτϊ τώ ύπο τών ΒΑ, ΑΓ' οπερ έδει δεΐζαι. 

λγ. 
Εύρεϊν δύο εύ&είας δυνάμει άβυμμέτρους 

ποιούβας τό μίν βυγκείμενον έκ τών άπ αυτών 
τετραγώνων §ητόν, τό δ9 ύπ αυτών μέβον. 

Ο 9Εκκείβ&ωβαν δύο φηταΐ δυνάμει μόνον βύμμετροι 
αϊ ΑΒ, Β Γ, ώβτε τήν μείζονα τήν Α Β τής έλάββονος 
τής Β Γ μείζον δύναβδαι τώ άπό άβυμμέτρου εαυτή, 
καϊ τετμήβ&ω ή Β Γ δίχα κατά τό Α, καϊ τ φ άφ9 

οποτέρας τών ΒΑ, Α Γ ϊβον παρά τήν Α Β παραβε-
6 βλήβ&ω παραλληλόγραμμον έλλεϊπον εϊδει τετραγώνψ, 

καϊ έβτω τό ύπό τών ΑΕΒ, καϊ γεγράφ&ω έπΙ τής 

1. Β Γ, TJ m. rec. Ρ , m. 2 V. Ιατί] om. Fb . 3. 
τριγώνω] supra scr. comp. m. 2 B. 6. ΑΔ] ΛΑ B. 10. 
Ιοτι] postea ins. F. 11. ΑΒΓ τρίγωνον F. ABJ] ATJ 
B F b , et supra scr. Β m. 1 V. 12. ΓΑ] Α in ras. V. AJ] 
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eadem de causa etiam ΒΓχΓΑ = ΑΓ2. 
et quoniam, si in triangulo rectangulo ab angulo 

recto ad basim perpendicularis ducitur, recta ducta 
media est proportionalis partium basis [VI , 8 coroll.], 
erit ΒΑ:ΑΑ = ΑΑ:ΑΓ. quare [ V I , 17] ΒΑχΑΓ 
= AA\ 

dico, esse etiam ΒΓχ Α Α = ΒΑΧ ΑΓ nam 
quoniam, ut diximus, trianguli ΑΒΓ, ΑΒΑ similes 
sunt, erit [ V I , 4] ΒΓ: Γ Α = ΒΑ : Α Α. itaque1) 
ΒΓΧ ΑΑ = ΒΑΧΑΓ [ V I , 16]; quod erat demon-
strandum. 

ΧΧΧΠΙ. 
Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 

quae summam quadratorum suorum rationalem efficiant, 
rectangulum autem medium. 

Ponantur duae rationales potentia tantum commen-
surabiles ΑΒ, Β Γ eius modi, ut maior Α Β quadrata 
minorem-BJTexcedat quadrato rectae sibi incommensu-
rabilis [prop. X X X ] , et Β Γ in Α in duas partes ae-
quales secetur, et quadrato BA2 uel ΑΓ* aequale 
parallelogrammum rectae Α Β adplicetur figura qua-
drata deficiens [ V I , 28] et sit AExEB, et in Α Β 

1) Uerba quae praecedunt damnaui, quia non magis est, 
cur haec propositio omnibus uerbis citetur, quam VI , 17, qua 
bis in hoc lemmate tacite usus est. 

JA γ. 13. ωβι V. τό] corr. ex τφ V. 15. τώ] corr. 
ex το m. 1 F, τό φ. τών] om. Bb . Seq. demonstr. alt., u. 
app. οπερ £δει, δείξαι] comp. P b , om. B F V . Seq. lemmata, 
u. app. 19. δέ F. 21. έλάττονος b, comp. F. 22. μείζονα 
Ρ, corr. m. rec. 23. τω] corr. ex τό m. 1 V. 25. παραλ-
ληλόγραμον Ρ . 26. ΑΕ,' EB V, Ρ m. rec. 

1* 
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Α Β ημικύκλιου το Α Ζ Β, καί ηχ&ω τή ΑΒ προς δρ&άς 
ή ΕΖ, καϊ έπεζεύχ&ωβαν αί ΑΖ, ΖΒ. 

Καϊ έπεί [δύο] εύ&εϊαι άνιβοί είβιν αί ΑΒ, Β Γ, 
καϊ ή ΑΒ τής Β Γ μείζον δύναται τφ άπο άβυμμέτρου 

δ εαυτή, τφ δΐ τετάρτψ του άπο τής Β Γ, τουτέβτι τψ 
άπο τής ήμιβείας αυτής, ϊβον παρά τήν Α Β παραβέ-
βληται παραλληλόγραμμον έΙΧείπον εϊδει τετραγώνψ 
καϊ ποιεϊ το νπο τών ΑΕΒ, άβύμμετρος άρα έβτϊν ή 
Α Ε τή ΕΒ. καί έβτιν ώς ή Α Ε προς Ε Β, ούτως 

.0 το νπο τών ΒΑ, ΑΕ προς το ύπό τών ΑΒ, ΒΕ, ϊβον 
δϊ το μϊν ύπδ τών ΒΑ, Α Ε τφ άπο τής Α Ζ, το δϊ 
νπο τών Α Β, Β Ε τφ άπό τής ΒΖ' άβύμμετρον άρα 
έβτϊ το άπδ τής ΑΖτφ άπο τής Ζ Β* αί Α Ζ, ΖΒ άρα 
δυνάμει είβιν άβύμμετροι. καϊ έπεί ή ΑΒ ρητή έβτιν, 

6 φητδν άρα έβτϊ καϊ το άπο τής ΑΒ' ώβτε καϊ το 
βυγκείμενον έκ τών άπο τών Α Ζ, Ζ Β ρητόν έβτιν. 
καϊ έπεί πάλιν το υπό τών Α Ε, ΕΒ ϊβον έβτϊ τ ψ 
άπο τής ΕΖ, υπόκειται δϊ το ύπδ τών Α Ε, Ε Β καϊ 
τφ άπο τής ΒΑ ϊβον, ϊβη άρα έβτίν ή Ζ Ε τή ΒΑ' 

\0 διπλή άρα ή ΒΓ τής ΖΕ' ώβτε καϊ τό ύπό τών Α Β, 
Β Γ βύμμετρόν έβτι τφ ύπό τών Α Β, ΕΖ. μέβον δϊ 
τό ύπό τών Α Β, ΒΓ μέβον άρα καϊ τό ύπό τών Α Β, 
Ε Ζ. ϊβον δΐ τό ύπό τών Α Β, Ε Ζ τφ ύπό τών Α Ζ, 
ΖΒ' μέβον άρα καϊ τό ύπό τών ΑΖ, Ζ Β. έδείχ&η 

.5 δ\ καϊ φητόν τό βυγκείμενον έκ τών άπ αυτών τε
τραγώνων. 

1. ΑΒ] ΑΕΒ b. ΑΒΖ Ρ. 3. άνο] om. Ρ, post εν&ειαι 
ins. m. 2. αί] m. rec. Ρ. 4. σνμμέτρον P V , corr. m. 2. 

δ. τό (τφ Υ) δε τέταρτον B F V b , corr. m. 2 B V (τετάρτω m. 
rec. b). της] τής ελάσσονος τής Theon ( B F V b ) . τοντέσ-
τιν Ρ. τφ] τό F b , corr. ex τό m. 2 Β. 6. ίσον] om. Fb , 
m. 2 Β. 7. παραλληλόγραμμον] om. F b . m. 2 Β. 8. J E , 
.ΕΒ V , m. reo. P. 9. προς τήν Ε Β Υ. 10. τών] (alt.) om. Ρ. 
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describatur semicirculus 
AZB, et ducatur ad Α Β 
perpendicularis Ε Ζ, et du-
cantur AZ, ZB. 

et quoniam AB} Β Γ inaequales sunt rectae, et 
AB2 excedit ΒΓ2 quadrato rectae sibi incommensu-
rabilis, et quartae parti quadrati ΒΓ2, hoc est ( | · Β Γ ) 2 , 
aequale parallelogrammum rectae Α Β adplicatum est 
figura quadrata deficiens et efficit ΑΕχΕΒ, Α Ε et 
EB incommensurabiles erunt [prop. X V I I I ] . est autem 
AE: EB = BAxAEiABxBE [u. p. 95 not.]; et 
BAXAE= AZ2

} ΑΒ Χ ΒΕ = BZ2 [u. lemma]. 
itaque AZ2

7 ZB2 incommensurabilia sunt [prop. XI ] . 
quare AZ} Ζ Β potentia incommensurabiles sunt et 
quoniam Α Β rationalis est, etiam AB2 rationale est. 
itaque summa quadratorum AZ2-\- ZB2 rationale est 
[1,47]. et quoniam rursus AExEB = EZ2[nAemm&], 
et supposuimus, esse etiam Α Ε Χ EB = ΒΑ2, erit 
ZE=BA. itaque Β Γ = 2 ZK quare etiam ΑΒχΒΓ 
et ABxEZ commensurabilia sunt [prop. VT|. uerum 
ΑΒχΒΓ medium est [prop. X X I ] . itaque etiam 
ABx Ε Ζ medium est [prop. XXTIT coroll.]. uerum 
ΑΒ X EZ = ΑΖ χ ZB [u. lemma]. itaque etiam 
AZxZB medium est. demonstrauimus autem, etiam 
summam quadratorum earum rationalem esse. 

12. Ζ Β P. 13. iniv Ρ. Ζ Β ] (prius) B Z F V b . 14. 
Imi B V , comp. F b . 16. ξητον άρα έοτί] mg. m. 1 F. 16. 
έοτι B V , comp. F b . 19. ΒΔ] (alt.) in ras. m. 1 P. 20. τής] 
corr. ex τη m. 1 V . 21. ονμ,μετρον] διπλάΰΐον Theon ( B F V b ) ; 
mg. m. 1: δια το τήν Β Γ διπΧααΙονα είναι τής ΒΛ, τήν δε 
ΒΔ ϊοην είναι τγ Ε Ζ pro scholio Ρ. τώ] τον Theon ( B F V ) . 

22. ΑΒΓ B F b , et V, corr. m. 2. 23. δέ] om. b. 
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Ενρηνται άρα δύο ευθείαν δυνάμει άβύμμετροι 
at ΑΖ, Ζ Β ποιοϋβαι το μεν βυγκείμενον έκ τών άπ9 

αυτών τετραγώνων §ητόν, το δε υπ αυτών μέβον 
οπερ έδει δείζαι. 

5 λό'. 

Εύρεΐν δύο ευθείας δυνάμει άβυμμέτρους 
ποιούβας το μεν βυγκείμενον έκ τών άπ αυ
τών τετραγώνων μέβον, τό δ9 υπ9 αυτών ρητόν. 

9Εκκείβθωβαν δύο μέβαι δυνάμει μόνον βύμμετροι 
Ο αί Α Β, Β Γ ρητόν περιέχουβαι τό υπ* αυτών, ωβτε 

τήν Α Β τής Β Γ μείζον δύναβθαι τω άπό άβυμμέ-
τρου εαυτή, καί γεγράφθω έπΙ τής Α Β τό ΑΑΒ 
ήμικύκλιον, καί τετμήβθω ή ΒΓ δίχα κατά τό Ε, καϊ 
παραβεβλήβθω παρά τήν ΑΒ τφ άπό τής Β Ε ϊβον 

5 παραλληλόγραμμον έλλεϊπον εϊδει τετραγώνφ τό υπό 
τών ΑΖΒ' άβνμμετρος άρα \[έβτϊν] ή ΑΖ τή Ζ Β 
μήκει. καϊ ήχθω άπό τού Ζ τή ΑΒ πρός όρθάς ή 
Ζ Α, καϊ έπεζεύχθωβαν αί Α Α, Α Β. 

9Επεϊ άβύμμετρός έβτιν ή ΑΖ τή ΖΒ, άβύμμετρόν 
Ο άρα έβτϊ καϊ τό υπό τών ΒΑ, Α Ζ τω υπό τών Α Β, 

Β Ζ. ϊβον δε τό μεν ύπί τών ΒΑ, ΑΖ τω άπό τής 
Α Α, τό δε υπό τών ΑΒ, ΒΖ τω άπό τής ΑΒ' άβύμ
μετρόν άρα έβτϊ καϊ τό άπό τής Α Α τω άπό τής Α Β. 
καϊ έπεϊ μέβον έβτϊ τό άπό τής ΑΒ, μέβον άρα καί 

6 τό βυγκείμενον έκ τών άπό τών Α Α, Α Β. καϊ έπεϊ 

ί. ηνρηνται F V . 3. ξητών b, corr. m. 1. δ9 B V b . 
άπ9 F. 4. δεΐΙ-αι] ευρεΐν b , mg. m. 1: γρ. δειξαι; in F 

mg. m. 2: γρ. ευρεΐν. 7. το] corr. ex τον Ρ. 8. δέ F. 11. 
συμμέτρου F, corr. m. 1. 15. έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω] om. 
F b , m. 2 Β. τό] ποιούν τό V. 16. τών ΑΖΒ] ηοη liquet F. 

Α Ζ, Ζ Β V. σύμμετρος φ, et Β, corr. m. 2. εστίν] om. Ρ, 
έσται φ. Ζ Β] Β Ζ Ρ. 18. ΖΔ] ΔΖ e corr. m. 2 V. ΔΒ] 
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Ergo inuentae sunt duae rectae potentia incom-
mensurabiles ΑΖ, ZB, quae summam quadratorum 
suorum rationalem efficiant, rectangulum autem me-
diam; quod erat demonstrandum. 

XXXIV. 
Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 

quae summam quadratorum suorum mediam efficiant, 
rectangulum autem rationale. 

Ponantur duae mediae potentia tantum commen-
surabiles spatium rationale comprehendentes ΑΒ, Β Γ 

eius modi, ut AB2 exce-
dat ΒΓ2 quadrato rectae 
sibi incommensurabilis 

£ [prop. X X X I ] , et in AB 
describatur AAB semicirculus, et Β Γ in Ε in duas 
partes aequales secetur, et rectae Α Β quadrato Β Ε2 ae-
quale parallelogrammum adplicetur AZxZB figura 
quadrata deficiens [VI, 28]. itaque ΑΖ, ZB longitu-
dine incommensurabiles sunt [prop. XVI I I ] . et a Ζ ad 
rectam Α Β perpendicularis ducatur ZA} et ducantur 
AA, AB. 

quoniam ΑΖ, ZB incommensurabiles sunt, etiam 
BAxAZetABxBZ incommensurabilia sunt [prop. 
X I ] . uerum ΒΑχΑΖ = AA\ ABxBZ = AB* 
[prop. XXXII lemma]. ergo AA2

} AB2 incommensu-
rabilia sunt. 

et quoniam AB2 medium est, etiam AA2-{-AB2 

medium est [III , 31. I, 47]. 

corr. ex JT V. 19. καί έπεί V, έπεί ovv m. rec. P. 23. 
έατίν Ρ. τής] (alt.) om. Ρ. ΓΒ b, corr. m. 1. 25. JB] 
in rae. V. 
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διπλή έβτιν ή ΒΓ τής Α Ζ, διπλάβιον άρα xal τό 
υπό τών ΑΒ, ΒΓ τον νπο τών ΑΒ, Ζ Α. ρητόν 61 
τό νπο τών ΑΒ, ΒΓ' §ητδν άρα καί τό νπό τών ΑΒ, 
Ζ Α. τό δε νπό τών ΑΒ, ΖΑ ϊβον τφ νπό τών AAy 

5 ΑΒ' ώβτε καί τό νπό τών Α Α, Α Β φητόν έβτιν. 
Ενρηνται άρα δύο ενθεΐαι δννάμει άβύμμετροι αί 

ΑΑ, ΑΒ ποιονβαι τό [μίν] βνγκείμενον έκ τών άπ9 

αντών τετραγώνων μέβον, τό δ9 νπ αντών φητόν' 
οπερ έδει δεΐξαι. 

0 

ΕνρεΖν δύο ευθείας δννάμει άβνμμέτρονς 
ποιούβας τό τε βνγκείμενον έκ τών άπ9 αντών 
τετραγώνων μέβον καϊ τό νπ9 αντών μέβον καϊ 
έτι άβύμμετρόν τφ βνγκειμένφ έκ τών άπ9 αν-

5 τών τετραγώνφ. 
9Εκκείβθωβαν δύο μέβαι δννάμει μόνον βύμμετροι 

αί Α Β, ΒΓ μέβον περιέχονβαι, ωβτε τήν Α Β τής Β Γ 
μείζον δύναβθαι τω άπό άβνμμέτρον έαντή, καϊ γε-
γράφθω έπϊ τής Α Β ήμικύκλιον τό Α Α Β, καϊ τά 

0 λοιπά γεγονέτω τοις επάνω ομοίως. 
Καί έπεϊ άβύμμετρός έβτιν ή ΑΖ τή ΖΒ μήκει, 

άβύμμετρός έβτι καί ή ΑΑ τή Α Β δννάμει. καί έπεί 
μέβον έβτϊ τό άπό τής ΑΒ, μέβον άρα καί τό βνγκεί
μενον έκ τών άπό τών ΑΑ, Α Β. καί έπεϊ τό υπό 

1. διπλή] διπλασίων Theon ( B F V b ) . 2. τον] θ corr. F. 
Post Ζ Δ add. ώστε καί βύμμετρον Υ , Β m. 2. 3. Post Β Γ 

add. Theon: υπόκειται γάρ (ούτως add. V) ( B F V b ) . 4. ΖΔ] 
corr. in Β Ζ m. 2 F, corr. ex Β Ζ m. rec. b. τό] τω BF, τφ 
δε τφ b. τφ] τό B F b . τών] om. P b . 6. ηνρηνται V b . 

σύμμετροι Ρ, corr. m. 1. 7. μέν] om. Ρ. 8. τετράγωνον 
F et V , sed corr. δέ F. 9. οπερ έδει δείξαι] comp. Ρ, 
om. B F V b . 10. Χς' F, corr. m. 1. 13. τετράγωνον b, et F, 
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et quoniam 5 Γ = 2 ^ Ζ , erit etiam ΑΒχΒΓ= 
2 Α Β Χ Ζ Α. uerum ΑΒχΒΓ rationale est. itaque 
etiam ABxZA rationale est [prop. VI;def.4] . uerum 
ΛΒχΖΑ =*AAxAB [prop. XXXII lemma]. quare 
etiam AAxAB rationale est. 

Ergo inuentae sunt duae rectae potentia incommeu-
surabiles AA, AB7 quae summam quadratorum suorum 
mediam efficiant, rectangulum autem rationale; quod 
erat demonstrandum. 

XXXV. 
Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 

quae et summam quadratorum suorum mediam effi-
ciant et rectangulum medium et simul summae quadra-
torum incommensurabile. 

Ponantur duae mediae potentia tantum commen-
surabiles AB, Urmedium comprehendentes eius modi. 
ut AB2 excedat ΒΓ2 quadrato rectae sibi incommen-
surabilis [prop. XXXII ] , et in Α Β semicirculus descri-
batur ΑΑΒ, et reliqua fiant, sicut supra. 

et quoniam AZ} 

Ζ Β longitudine in-
commensurabiles sunt, 

Γ etiam AA9 Α Β po-
tentia incommensura-

biles sunt [prop. X I ] . et quoniam AB2 medium est, etiam 
AA2 + AB2 medium est [prop. ΧΧΠΙ coroll.]. et 

eed corr. 17. Β Γ ] (alt.) Γ b. 18. συμμέτρου b et F, corr. m. 1. 
19. AJB] corr. ex ΑΓΒ m. 1 b , ABJ φ. 20. γεγονέτω] 

eupra scr. F. επάνω είρημένοις Υ . οαοίως] om. Fb, m. 2 
B v . 21. έπεί] om. B , corr. m. 2. έστιν] supra m. 1 P. 

ΖΒ] ΒΖ B. 22. έστι] άρα έστί F , έστιν Β. 
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τών ΑΖ, ΖΒ ϊβον έβτϊ τώ άφ9 έκατέρας τών ΒΕ, Α Ζ, 
ϊβη άρα έβτϊν ή ΒΕ τή Α Ζ* διπλή άρα ή ΒΓ τής 
ΖΑ' ώβτε καϊ το νπο τών ΑΒ, ΒΓ διπλάβιον έβτι 
τον νπο τών Α Β, Ζ Α. μέβον δε το νπο τών Α Β, 

6 ΒΓ' μέβον άρα καϊ το νπο τών Α Β, Ζ Α. καί έβτιν 
ϊβον τφ νπο τών Α Α, ΑΒ' μέβον άρα καϊ το νπο 
τών Α Α, Α Β. καϊ έπεϊ άβύμμετρός έβτιν ή ΑΒ τή 
Β Γ μήκει, βνμμετρος δε ή ΓΒ τή ΒΕ, άβύμμετρος 
άρα καϊ ή Α Β τή Β Ε μήκει' ώβτε καϊ τό άπό τής 

10 Α Β τώ νπό τών ΑΒ, ΒΕ άβύμμετρόν έβτιν. άλλά 
τώ μεν άπό τής Α Β ϊβα έβτϊ τά άπό τών Α Α, Α Β, 
τώ δε νπό τών ΑΒ, Β Ε ϊβον έβτϊ τό νπό τών Α Β, 
Ζ Α, τοντέβτι τό νπό τών Α Α, ΑΒ' άβύμμετρόν άρα 
έβτϊ το βνγκείμενον έκ τών άπό τών Α Α, Α Β τώ 

15 νπό τών Α Α, Α Β. 
Ενρηνται άρα δύο εύθεΐαι αί Α Α, Α Β δννάμει 

άβύμμετροι ποιονβαι τό τε βνγκείμενον έκ τών άπ9 

αντών μέβον καϊ τό νπ9 αντών μέβον καϊ έτι άβύμ
μετρόν τώ βνγκειμένφ έκ τών άπ9 αντών τετραγώνων 

20 οπερ έδει δεΐξαι. 
λϊ. 

9Εάν δύο ρηταϊ δννάμει μόνον βύμμετροι 
^ βνντεθώβιν, ή όλη άλογος έβτιν, καλείβ&ω δ\ 
* έκ δύο ονομάτων. 

, ,, ι— —• n•. _, Lu-μιι ι 

25 Σνγκείβ&ωβαν γάρ δύο ρηταϊ δννάμει μόνον βύμ
μετροι αί Α Β, ΒΓ' λέγω, ότι όλη ή ΑΓ άλογος έβτιν. 

1. ΑΖ] JZ b. τω] τω άπό Ρ , corr. m. rec. 3. JZ 
B F b . 4. τον] τό F, corr. ei τό m. rec. P, mut. in τω m. 1 b. 

τό νπό — 5. άρα %αί] mg. m. 2 Β. 8. Β Γ] Γ Β F. ΓΒ] 
mut. in Β Γ Υ. 9. ABJ ΒΑ e corr. m. 2 V. τό] ins. m. 
2 Ρ. 10. τφ] corr. ex το F. σύμμετρον F, corr. m. 1. άρα 
εστίν b, άρα supra add. F. 11. εστίν Ρ. τών] ins. m. 2 F. 

12. τω] corr. ex τά m. 1 P. 13. JZ Β. τουτέστιν Ρ. 14. 
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quoniam AZxZB = ΒΈ? = AZ2

9 erit BE = AZ. 
itaque 5 T = 2 Z J . quare etiam ΛΒχΒΓ = 2-4J5 
X Z l uerum ΑΒχΒΓ medium est. itaque etiam 
ΑΒ XZA medium est. et Α Β X Z J = ΑΑχΑΒ 
[prop. XXXII lemma]. itaque etiam Α Α Χ Α Β nie-
dium est. et quoniam AB, ijriongitudine incommen-
surabiles sunt, et ΓΒ, Β Ε commensurabiles, etiam 
ABy Β Ε longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
Χ Π Ι ] . quare etiam AB2 et ΑΒχΒΕ incommensura-
bilia sunt [prop. XXI lemma; prop. X I ] . uerum AA2 

-f- ΑΒ2 — AB2 [1,47] et ΑΒχΖΑ = ΑΒχΒΕ 
= AAXAB. itaque AA2 + AB2 et AAxAB in-
commensurabilia sunt. 

Ergo inuentae sunt duae rectae AA, Α Β potentia 
incommensurabiles, quae et summam quadratorum 
suorum mediam efficiant et rectangulum medium et 
simul summae quadratorum incommensurabile; quod 
erat demonstrandum. 

XXXVI. 
Si duae rectae rationales potentia tantum commen-

surabiles componuntur, tota irrationalis est, uocetur 
autem ex duobus nominibus. 
, , , Componantur enim duae 

A Β Γ r e c t ae rationales potentia tan-

τών~\ (prius) mut. in τής m. 1 b. 16. at AJ, ΔΒ~\ om. V. 
18. αυτών τετραγώνων V . μέαον %aC\ tog. V. καί τό] 

eeq. ras. 1 litt. V, τό δέ Fb , τό δ' Β. 20. όπερ $δει δειξαι] 
comp. Ρ, om. B F V b . Seq. αρχή τών κατά σνν&εαιν εξάδων 
B F b , mg. V ; et in mg. έντεϋ&εν άρχεται παραδιδόναι κατά 
ονν&εσιν Η (εξής V) άλογους B F V b . 21. λς'] mut. in λζ' F. 

23. έοτι B V , comp. Fb . καλείται Ρ. 26. ολη] om. F V b , 
m. 2 Β. Α Β b, corr. m. 1. 
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9Επεϊ γάρ άβύμμετρός έβτιν ή Α Β τή Β Γ μήκει' 
δυνάμει γάρ μόνον είβΙ βύμμετροι* ώς δε ή ΑΒ προς 
τήν Β Γ, ούτως το υπό τών ΑΒΓ προς τό άπό τής 
Β Γ, άβύμμετρόν άρα έβτϊ τό υπό τών Α Β, ΒΓ τφ 

5 άπό τής Β Γ άλλά τώ μεν ύπό τών ΑΒ, ΒΓ βύμ
μετρον έβτι το δίς ύπό τών Α Β, Β Γ, τώ δε άπό τής 
Β Γ βύμμετρα έβτι τά άπό τών Α Β, ΒΓ' αί γάρ ΑΒ} 

Β Γ ρηταϊ είβι δυνάμει μόνον βύμμετροι* άβύμμετρόν 
άρα έβτϊ τό δίς ύπό τών Α Β, Β Γ τοις άπό τών Α Β, Β Γ. 

10 καϊ βυν%έντι τό δίς νπό τών Α Β, Β Γ μετά τών άπό 
τών Α Β, Β Γ, τουτέβτι τό άπό τής Α Γ, άβύμμετρόν 
έβτι τώ βυγκειμένφ έκ τών άπό τών Α Β, Β Γ. φητσν 
δε τό βυγκείμενον έκ τών άπό τών Α Β, ΒΓ' άλογον 
άρα [έβτϊ] τό άπό τής ΑΓ' ώβτε καϊ ή ΑΓ άλογος 

15 έβτιν, καλείβθω δε έκ δύο ονομάτων οπερ έδει 
δεΐζαι. 

ιχ. 
9Εάν δύο μέβαι δυνάμει μόνον βύμμετροι 

βυντεθώβι φητόν περιέχουβαι, ή όλη άλογος 
, 20 έβτιν, καλείβθω δε έμ δύο μέβων πρώτη. 

Συγκείβ&ωβαν γάρ δύο μέβαι δυνάμει μόνον βύμ-
μετροι αί Α Β, Β Γ $ητόν περιέχουβαι' λέγω, οτι ολη 
ή ΑΓ άλογος έβτιν. 

1. σύμμετρος Ρ , corr. m. 1. 3. νπό] ά ίη ras. in extr. 
lin. F. των] τής F. ΑΒΓ] ΑΒ F; ΑΒ, ΒΓ θ corr. V , m. 
rec. Ρ. ^ άπο τής Β Γ] seq. α eras. b , ύπό τών ΑΒ, Β Γ F. 

4. νπο τών] άπο τής F. ΒΓ]ΟΊΩ.. F. δ. άπο τής] υπό 
τών Α Β F. 7. Β Γ ί (prius) Α Β F, eed corr.? αί — 8. βνμ
μετροι] om. Theon ( B F Y b ) . 8. άσνμμετρον άρα έβτϊ τό] τό 
άρα V , ώστε ν,αϊ τό B F b . 9. τοις] άαναμετρόν έστι τοϊς F. 

Β Γ άβνμμέτρον έστι B V b . 10. σνντε&εντι Ρ et V , sed corr.; 
συντε&έν F, corr. m. 1 et 2. τών] (alt.) corr. ex τον m. 2 F. 11. 
ΑΒ] corr. ex Α Γ V . τουτέστιν Ρ. 12. έστιν Ρ. 13, άλογος 
F, corr. m. 2. 14. έστϊ] om. B F V b . 15. έστι P B V , comp. 
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tum commensurabiles ΑΒ, Β Γ dico, totam Α Γ ir-
rationalem esse. 

nam quoniam ΑΒ, Β Γ longitudine incommensura-
biles sunt (nam potentia tantum sunt commensura-
biles), et ΑΒ:ΒΓ= ΑΒχΒΓ: ΒΓ2 [prop. XXI 
lemma], etiam ΑΒχΒΓ et ΒΓ2 incommensurabilia 
sunt [prop. X I ] . uerum Χ 5 Γ et 2 ΑΒ Χ ΒΓ 
commensurabilia sunt [prop. V I ] , et AB2 ΒΓ2, ΒΓ2 

commensurabilia sunt (nam ΑΒ, Β Γ rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles) [prop. X V ] . itaque 
2 ΑΒ Χ ΒΓ et ΑΒ2 + Β Γ2 incommensurabilia sunt 
[prop. X I I I ] . et componendo 

2 ΑΒχΒΓ+ΑΒ2 + ΒΓ2, hoc est ΑΓ2 [11,4], 
et ΑΒ2 + ΒΓ2 incommensurabilia sunt [prop. X V I ] . 
uerum ΑΒ2 + ΒΓ2 rationale est. itaque ΑΓ2 irratio-
nale est [def. 4]. quare etiam Α Γ irrationalis est 
[def. 4] , uocetur autem ex duobus nominibus; quod 
erat demonstrandum. 

xxxvn. 
Si duae rectae mediae potentia tantum commen-

surabiles componuntur spatium rationale comprehen-
dentes, tota irrationalis est, uocetur autem ex duabus 
mediis prima. 

Componantur enim duae mediae potentia tantum 
commensurabiles AB} Β Γ spatium rationale compre-
hendentes [prop. X X V I I ] . dico, totam ΑΓ irrationa-
lein esse. 

F b . Ante O«SQ schol. est, u. app. οπερ έδει δειξαι] comp. 
Ρ, om. B F V b . 17. λη F. 19. συντε&ώοιν BF. 20. iart 
P B V , comp. F b . 21. ουγκαλείσ&ωσαν b. 22. %ccl λέγω F. 
ολη] poet ras. 1 litt. P, om. F b . 
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Έπεϊ γάρ άβύμμετρός έβτιν ή ΛΒ τή ΒΓ μήκει, 
καϊ τά άπο τών ΑΒ, ΒΓ άρα άβύμμετρα έβτι τώ δϊς 
νπο τών Α Β, Β Γ καϊ βννδέντι τά άπο τών ΑΒ, ΒΙ 
μετά τού δϊς ύπδ τών Α Β, Β Γ, οπερ έβτϊ το άπο 

5 τής Α Γ, άβύμμετρον έβτι τώ ύπδ τών Α Β, Β Γ. §ητύν 
δε το νπο τών Α Β, Β Γ υπόκεινται γάρ αί ΑΒ, ΒΙ 
$ητόν περιέχονβαι' άλογον άρα τό άπό τής ΑΓ' άλογος 
άρα ή ΑΓ, καλείβ&ω δϊ έκ δύο μέβων πρώτη' οπερ 
έδει δεΐζαι. 

10 λη. 
Έάν δυο μέβαι δννάμει μόνον βνμμετροι 

βνντε&ώβι μέβον περιέχονβαι, ή ολη άλογος 
έβτιν, καλείβ&ω δϊ έκ δύο μέβων δεντέρα. 

lii Σνγκείβ%ωβαν γάρ δύο μέβαι δννάμει μόνον βύμ-
15 μετροι αί Α Β, Β Γ μέβον περιέχονβαι' λέγω, οτι άλογος 

έβτιν ή Α Γ 
Έκκείβ&ω γάρ §ητή ή Α Ε, καϊ τώ άπό τής Α Γ 

ϊβον παρά τήν Α Ε παραβεβλήβ&ω τό Α Ζ πλάτος 
ποιονν τήν Α Η. καϊ έπεϊ τό άπό τής ΑΓ ϊβον έβτϊ 

20 τοις τε άπό τών Α Β, Β Γ καϊ τφ δϊς ύπό τών Α Β, 
Β Γ, παραβεβλήβ&ω δή τοις άπό τών Α Β, Β Γ παρά 
τήν Α Ε ϊβον τό ΕΘ' λοιπόν άρα τό Θ Ζ ϊβον έβτϊ 
τώ δίς ύπό τών Α Β, Β Γ. καϊ έπεϊ μέβη έβτϊν έκα-
τέρα τών Α Β, Β Γ, μέβα άρα έβτϊ καϊ τά άπό τών 

1. τή] m. rec. Ρ. ΑΓ b. 2. iazi τω] corr. ex έβτω 
m. 2 Β . ' τω] corr. ex τό F. 3. %αί] om. Theon ( B F V b ) . 

συντε&έντι Ρ. άρα τά Theon ( B F V b ) . τά] τό V . 4. 
εστίν Ρ. τό άπό] in ras. m. 1 Ρ. δ. σύμμετρα F, sed. corr. 

έστιν Ρ. Β Γ] postea ins. F. ρητόν — 6. Β Γ] (prius) om. F b, 
m. 2 Β. 6. γαρ] m. 2 Β, δέ Fb , Β m. 1. αϊ] αί άπό τών b. 

7. άλογος — 8. Α Γ] mg. m. 1 Ρ. 8. πρώτη] seq. schol., 
u. app. οπερ ϊδει δεΐξαι] comp. Ρ, om. B F V b . 10. Xfr' F. 
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nam quoniam ΑΒ, Β Γ longitudine incommensura-
biles sunt, etiain ΑΒ*-{-ΒΓ2 et 2 ΑΒχΒΓincommen-
A Β Γ s u r a ^ ^ a s u n * fc^- Ρ· 108.1 sq.]. et com-
• 1 1 ponendo ΑΒ2 + ΒΓ2 + 2 ΑΒ Χ ΒΓ9 

hoc est ^ Γ 2 [ Ι Ι , 4 ] , et Α Β Χ ΒΓ incommensurabilia 
stuit [prop. X V I ] . uerum ^BxBJTrationale est; sup-
posuimus enim, Α Β et Β Γ spatium rationale compre-
hendere. itaque ΑΓ2 irrationale est. ergo ^Firratio-
nalis est [def. 4 ] , uocetur autem ex duabus mediis 
prima; quod erat demonstrandum. 

xxxvm. 
Si duae mediae potentia tantum commensurabiles 

componuntur medium comprehendentes, tota irratio-
nalis est, uocetur autem ex duabus mediis secunda. 

Componantur enim duae mediae potentia tantum 
commensurabiles ΑΒ, Β Γ medium comprehendentes 
[prop. XXVII I ] . dico, ΑΓ irrationalem esse. 

B ponatur enim ra-
A\ 1 ι Γ tionalis AE, et qua-

β Η drato ΑΓ2 aequale 
rectae Α Ε adplicetur 
Α Ζ latitudinem effi-

Z ciens Α Η [ I , 44]. et 
quoniam ΑΓ2 = ΑΒ* + ΒΓ2 + 2 ABx ΒΓ [II, 4], 

12. συντε&ώσιν PF. 13. έστι B V , comp. Fb . 17. γάρ] 
om, F V b , m. 2 Β. ή"] corr. ex α V. τω] corr. ex το m. 
2 P. 21. Post Β Γ add. Theon: τό δε άπο της Α Γ faov έστϊ 
τφ ΑΖ, %αϊ τό Δ Ζ άρα ϊσον έστϊ τοις (τε add. Υ ) άπο τών 
ΑΒ,ΒΓ καϊτφ δϊς νπο τών ΑΒ, ΒΓ ( B V b , F mg. m. 1). 

δή παρά τήν ΔΕ V. παρά τήν ΔΕ] om. V. 22. έστϊ] 
m. 2 F. 24. μέση Β , corr. m. 2. έστϊ] m. 2 V. 
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ΑΒ, Β Γ. μέβον δϊ υπόκειται καϊ τό δίς νπο τών 
Α Β, Β Γ. καί έβτι τοις μ%ν άπο τών Α Β, Β Γ ϊβον 
τό ΕΘ, τφ δΐ δϊς υπό τών ΑΒ, ΒΓ ϊβον τό ΖΘ' 
μέβον άρα έκάτερον τών Ε Θ, Θ Ζ. καϊ παρά §ητήν 

5 τήν Α Ε παράκειται' ρητή άρα έβτϊν έκατέρα τών 
Α®, ΘΗ καϊ άβύμμετρος τή ΑΕ μήκει. έπεί ονν 
άβύμμετρός έβτιν ή Α Β τή Β Γ μήκει, καί έβτιν ώς 
ή ΑΒ πρός τήν Β Γ, όντως τό άπό τής Α Β πρός τό 
νπο τών Α Β, ΒΓ, άβύμμετρον άρα έβτϊ τό άπό τής 

10 ΑΒ τώ ύπό τών ΑΒ, ΒΓ. άλλά τώ μ\ν άπό τής 
Α Β βύμμετρόν έβτι τό βνγκείμενον έκ τών άπό τών 
Α Β, Β Γ τετραγώνων, τώ δ\ ύπό τών ΑΒ, ΒΓ βύμ
μετρόν έβτι τό δίς ύπό τών Α Β, Β Γ. άβύμμετρον άρα 
έβτϊ τό βνγκείμενον έκ τών άπό τών ΑΒ, ΒΓ τώ δίς 

15 ύπό τών Α Β, Β Γ. άλλά τοις μϊν άπό τών Α Β, Β Γ 
ϊβον έβτϊ τό ΕΘ, τώ δϊ δίς ύπό τών ΑΒ, ΒΓ ϊβον 
έβτϊ τό Θ Ζ. άβύμμετρον άρα έβτϊ τό ΕΘ τφ ΘΖ' 
ώβτε καϊ ή ΑΘ τή ΘΗ έβτιν άβύμμετρος μήκει. αί 
Α θ, Θ Η άρα ρηταί είβι δννάμει μόνον βνμμετροι. 

20 ώβτε ή Α Η άλογος έβτιν. φητή 6h ή ΑΕ' τό 6h ύπό 
άλόγον καί ρητής περιεχόμενον όρ&ογώνιον άλογόν 
έβτιν άλογον άρα έβτϊ τό ΑΖ χωρίον, καϊ ή δννα-
μένη [αυτό] άλογος έβτιν. δύναται δ\ τό ΑΖ ή Α Γ* 

1. και] om. B F b ; τό ύπό τών (om. Fb) ΑΒ, Β Γ. μέαον 
ccgtc B b , postea ins. F; κείμενον τό δϊς νπο τών ΑΒ, Β Γ. 
μέαον αρα mg. m. rec. Β. νπο τών] spat. uac. F̂ . 3. Ζ θ ] 
corr. ex Θ Ζ V. 5. παράκεινται V. 6. έπεϊ ονν] %α\ έπεί 
Tbeon ( B F V b ) . 7. %αί — 9. Β Γ] om. Theon^BFVb) . 9. 
άσύμμετρον — 10. Β Γ] punctis del. V . 9. άρα] om. F V b , 
m. rec. Β. έατίν Ρ. άπό της ΑΒ τώ] ανγ%είμενον έ% τών 
άπό τών ΑΒ, ΒΓ τώ δίς Theon ( B F V b ) . 10. άλλά — 16. 
ΑΒ, ΒΓ (prius)] om.' Theon ( B F V b ) . In mg. %αί έατιν lin. 7 
— ΑΒ, Β Γ lin. 15 addito %είμενον et signis X vL» ad locnm 
suum relat. Υ (lin. 10 άπό pro νπο), eadem Β mg. m. 2, nisi 
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rectae Α Ε adplicetur Ε® quadratis Α Β2 + Β Γ2 ae-
quale. itaque reliquuni ΘΖ = 2ΑΒχΒΓ. et quoniam 
ruedia est utraque ΑΒ,ΒΓ, etiam ΑΒ2 + Β Γ 2 media 
sunt. supposuimus autem, etiain 2 Α Β Χ Β Γ me-
diumesse. et ΕΘ « • Α Β2 + J5T2, ΖΘ —2 ΑΒχΒΓ 
itaque utrumque ΕΘ, Θ Ζ raedium est. et rationali 
Α Ε adplicata sunt. itaque utraque ΑΘ, ΘΗ rationalis 
est et rectae Α Ε longitudine incommensurabilis [prop. 
X X I I ] . iam quoniam ΑΒ, Β Γ longitudine incommen-
surabiles sunt, et ΑΒ:ΒΓ= ΑΒ2: ΑΒχΒΓ [prop. 
X X I lemma], AB2 et ΑΒχΒΓ incommensurabilia 
sunt [prop. XI ] . uerum AB2 et ΑΒ2 + ΒΓ2 commen-
surabilia sunt [prop. XV] , et ΑΒχΒΓ, 2 ΑΒχΒΓ 
commensurabilia sunt [prop. V I ] . itaque ΑΒ2 + ΒΓ2 

et 2 ΑΒχΒΓ incommensurabilia sunt [prop. XI I I ] . 
uerum ΕΘ = ΑΒ2 + ΒΓ2, ΘΖ = 2 Α Β χ Β Γ . itaque 
ΕΘ, Θ Ζ incommensurabilia sunt. quare etiam Α Θ, 
θ Η longitudine incommensurabiles sunt [VI , 1; prop. 
X I ] . ergo ΑΘ, ΘΗ rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. quare Α Η irrationalis est [prop. 
X X X V I ] . uerum ^Erationalis est. rectangulum autem 
recta irrationali et rationali compreheneum irrationale 
est [prop. XX] . quare spatium Α Ζ irrationale est, et 
recta ei aequalis quadrata irrationalis est [def. 4]. 
uerum ΑΓ2 = ΑΖ. ergo Α Γ irrationalis est; uocetur 

quod om. άπό lin. 14 — ΑΒ, Β Γ lin. 15 et del. άβύμμετρόν 
lin 13 — 1% τών lin. 14. 17. ΘΖ) umt. in Ζ Θ V, Ζ Θ B F b . 

έβτίν Ρ. Θ Ζ] Ζ Θ Bb. 18. ασύμμετρος έβτι V. μήκει] 
om. F b , m. 2 Β. Deinde add. έδείχ&ηβαν δε ξηταί V, m. 
2 Β. 19. εΐβιν Ρ Β . 20. Ιβτι Β V, comp. F b . 22. έβτίν Ρ. 
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άλογος άρα έβτϊν ή ΑΓ, καλείβ&ω δε έκ δύο μέβων 
δευτέρα, οπερ έδει^δεΐξαι. 

λθ'. 

Έάν δύο εύθείαι δυνάμει άβύμμετροι βυν-
6 τεθώβι ποιούβαι το μεν βυγκείμενον έκ των 

άπ αυτών τετραγώνων φητόν, τό ί ' υπ* αυτών 
μέβον, ή όλη ευθεία άλογος έβτιν, καλείβ&ω δϊ 

Συγκείβθωβαν γάρ δύο εύθεϊαι δυνάμει άβύμμε-
10 τροι αί ΑΒ, Β Γ -^otov^at τά προκείμενα' λέγω, οτι 

άλογος έβτιν ή ΑΓ 
Έπεϊ γάρ τό ύπό τών ΑΒ, ΒΓ μέβον έβτίν, καϊ 

τό δίς [άρα] ύπό τών ΑΒ, Β Γ μέβον έβτίν. τό δϊ 
βυγκείμενον έκ τών άπό τών Α Β, Β Γ φητόν' άβύμ-

16 μετρον άρα έβτί τό δίς υπό τών ΑΒ, Β Γ τώ βυγ-
κειμένω έκ τών άπό τών Α Β, ΒΓ' ώβτε καϊ τά άπό 
τών ΑΒ, ΒΓ μετά τού δίς υπό τών ΑΒ, ΒΓ, οπερ 
έβτϊ τό άπό τής Α Γ, άβύμμετρόν έβτι τώ βυγκειμένφ 
έκ τών άπό τών Α Β, Β Γ [φητόν δε τό βυγκείμενον 

20 έκ τών άπό τών Α Β, ΒΓ]' άλογον άρα έβτϊ τό άπό 
τής ΑΓ. ώβτε καϊ ή ΑΓ άλογος έβτιν, καλείβ&ω δϊ 
μείζων, όπερ έδει δεΐξαι. 

r 

(*· 
Έάν δύο εύ&εΐαι δυνάμει άβύμμετροι βυν-

2δ τε&ώβι ποιούβαι το μεν βυγκείμενον έκ τών 
άπ αυτών τετραγώνων μέβον, το δ9 υπ αυτών 

2. δευτέρα] seq. schol., u. app. όπερ έδει δειξαι] comp. 
Ρ, om. B P V b . 3. λ&] om. b, yl Ρ. 4. συντε&ώοιν P B F . 
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autem ex duabus mediis secunda. quod erat demon-
strandum. 

XXXIX. 
Si duae rectae potentia incommensurabiles com-

ponuntur, quae summam quadratorum suorum ratio-
nalem efficiant, rectangulum autem medium, tota recta 
irrationalis est, uocetur autem maior. 

, , | Componantur enim duae rectae 
A Β Γ p0tentia incommensurabiles ΑΒ7ΒΓ7 

quae proposita efficiant [prop. ΧΧΧ1Ι1]. dico, Α Γ ir-
rationalem esse. 

nam quoniam^Bx^rmedium est, e t i a m 2 ^ 5 x B F 
medium est [prop. V I , X X I I I coroll.]. est autem AB2 

+ ΒΓ* rationale. itaque 2 Α Β Χ Β Γ et Α Β2 + Β Γ2 

incommensurabilia sunt [def. 4], quare etiam^J5 2 + 
Β Γ 2 + 2 Α Β χ Β Γ, hoc est Α Γ2 [II , 4], et Λ Β2 + Β Γ 2 

incommensurabilia sunt [prop. X V I ] . ergo Α Γ2 irra-
tionale est; quare etiam Α Γ irrationalis est [def. 4]; 
uocetur autem maior. quod erat demonstrandum. 

XL. 

Si duae rectae potentia incommensurabiles compo-
nuntur, quae summam quadratorum suorum mediara 
efficiant, rectangulum autem rationale, tota recta irra-

6. μέν~\'τε V. 6. τετράγωνον b. τό δε B F , δε τό b. 7. 
iozi V , comp. Fb . 12. lozi P B V , comp. Fb. 13. αρα] 
om. Ρ. έστ£ P B V , comp. Fb . 16. τά] τό Β. 1S. ioztv Ρ. 

ανμμετρον b , corr. m. rec. iauv P. 19. ρητόν — 20. 
Β Γ ] om. Ρ. 20. άλογος F, corr. m. 1. ^ 21. iaxL P B V , 
comp. Fb. 22. μείζων] seq. scbol., u. app. οπερ εδει δείξαι~\ 
om. B F b , comp. P. 23. μα F. 24. αυντε&ώαιν BF. 26. 
δέ F. 
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μα. 

16 Έάν δύο εύ&εΐαι δυνάμει άόύμμετροι όυν-
τε&ώόι ποιοϋόαι τό τε όυγκείμενον έκ των άιί 
αυτών τετραγώνων μέόον καϊ τό υπ9 αυτών μέ-
όον καϊ ϊτι άόύμμετρόν τω όυγκειμένω έκ των 
άτι αυτών τετραγώνων, ή ολη ευθεία άλογος 

. y20 έότιν, χαλείόδω δΐ δύο μέόα δυνα^ια^ 
lfa£jL» Ewyxtie&toGuv γάρ~$υο εύ&εΐαι δυνάμει άόύμμε

τροι at ΑΒ, Β Γ ποιοϋόαι τά προκείμενα9 λέγω, οτι 
ή ΑΓ άλογος έότιν. 

Έκκείό^ω φητή ή Α Ε, καΐ παραβεβλήό&ω παρά 

1. ξητόν, ή] in rae. V . έατι B V , comp. Fb . καλείται Ρ. 
3. γαρ] supra scr. m. 1 b. 4. af] supra m. 1 P. προο-

κείμενα F , sed corr. 6. AB, corr. m. rec, P. 6. vno F, 
corr. m. 2. 7. μέαον] μέα- in ras. V. έατί P B V b , comp.F. 

δίς] eupra ecr. m. 1 V. §ητόν] corr. ex μέαον m. 2 V. ανμ-
μετρον Β, corr. m. r̂ec. 8. έατιν Ρ. 10. τφ — Β Γ] bie b, 
mg. m. 1 Ρ. Poet %αί add. ανν&έντι Theon ( B F V b ) , Ρ m. 

φητόν, ή δλη εν&εΐα αλογός έύτιν, καλείό&ω δΐ 
φητόν,^αΐ pdaatLJ!h>vajkiv.l(l> 

_ + Συγκείό&ωόαν γάρ δύο εύ^εϊαι δυνάμει άόύμμετροι 
^ αϊ Α Β, Β Γ ποιοϋόαι τά προκείμενα' λέγω, οτι άλογος 

δ έότιν ή ΑΓ. 
ΈπεΙ γάρ το όυγκείμενον έκ των άπο των Α Β, Β Γ 

μέαον έότίν, το δΐ δίς ύπο των Α Β, Β Γ §ητόν, άόύμ-
μετρον αρα έότΐ το όυγκείμενον έκ των άπο των Α Β, 
Β Γ τω δίς υπό των Α Β, ΒΓ' ωότε καΐ τό από της 

10 Α Γ άύύμμετρόν έότι τω δίς υπό των ΑΒ,ΒΓ. φητόν 
6h τό δϊς υπό των Α Β, ΒΓ' αλογον αρα τό από της 
ΑΓ. άλογος αρα ή ΑΓ, καλείόδω δ$ φητόν καΐ μέ-
όον δυναμένη, οπερ έδει δεΐζαι. 
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tionalis est, uocetur auteni spatio rationali et medio 
aequalis quadrata. 
-A Componantur enim duae rectae potentia incom-

mensurabiles, quae proposita efficiant, AB, Β Γ 
[prop. X X X I V ] . dico, Α Γ irrationalem esse. 

. . B nani quoniam AB2 + ΒΓ2 medium est, 2 Α Β 
X i r a u t e m rationale, AB2 + ΒΓ2 et 2 ΑΒχΒΓ 

- Γ incommensurabilia sunt. quare etiam ΑΓ2 et 
2^-Bx5rincommensurabil ia sunt [prop.XVI]. uerum 
2-^5x2* Γ rationale est. itaque ΑΓ2 irrationale est. 
qnare -^JTirrationalis est [def. 4]; uocetur autem spatio 
rationali et medio aequalis quadrata. quod erat demon-
strandum. 

XLI . 

Si duae rectae potentia incommensurabiles com-
ponuntur, quae sumraam quadratorum suonim mediam 
efficiant, et rectangulum medium et simul summae 
quadratorum incommensurabile, tota recta irrationalis 
est, uocetur autem duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata. 

Componantur enim duae rectae potentia incommen-
surabiles AB7 ΒΓ, quae proposita efficiant [prop. 
X X X V ] . dico, Α Γ irrationalem esse. 

ponatur rationalis AE, et rectae Α Ε quadratis 

rec. 12. άλογος — Α Γ] mg. m. 1 Ρ. 13. δυναμένη] seq. 
schol., u. app. οπερ ε"δει δειξαι] om. B F b , comp. P. 14. 
μα'] mut.in μβ' m. 2 F. 15. αυντε&ωαν P B F . 17. notl 
το υπ αυτών μέαον] supra scr. m. 2 Υ . 19. τετραγώνων 
P V . η] m. 2 F. 20. im P B V . c o m p . F b . 22. τα προ
κείμενα] το τε ουγκείμενον έ% των άπο των ΑΒ, ΒΓ μέαον καΐ 
τό υπό των ΑΒ, ΒΓ μέαον καΐ ϊτι άσύμμετρον τω συγκειμένω 
i% των άπο των Α Β, Β Γ τετραγώνων Theon ( B F V b , τετραγώνω 
F V b ) . 
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την Α Ε τοις μεν άπο των Α Β, Β Γ Ιύον το Α Ζ, τώ 
δε δίς ύπο των ΑΒ, ΒΓ ϋαον το ΗΘ' ολον αρα το 
ΑΘ 1<5ον έότΐ τω άπο της Α Γ τετραγωνω. καΐ έπει 
μέόον έύτϊ το ϋυγκείμενον έκ των άπο των Α Β, ΒΓ, 

6 και έβτιν Ι'όον τω ΑΖ9 μέόον αρα έότι και το Α Ζ. 
καΐ πάρα ρητην την Α Ε παράκειται' $ητη αρα έότίν 
ή Α Η καΐ ασύμμετρος τη Α Ε μήκει. δια τα αυτά δη 
καΐ η Η Κ ρητή έπτι καΐ ασύμμετρος τη ΗΖ, τουτ-
έότι τη Α Ε, μήκει. καΐ έπεί άόν μ μετρά έότι τά άπο 

10 των ΑΒ, ΒΓ τω δίς ύπο των Α Β, ΒΓ9 άόύμμετρόν 
έβτι το Α Ζ τω ΗΘ' ω6τε καΐ η Α Η τη Η Κ ασύμμε
τρος έύτιν. καί είοι φηταί' at ΑΗ9 Η Κ αρα ρηταί 
είβι δυνάμει μόνον βύμμετροι' άλογος αρα έβτϊν η 
Α Κ η καλούμενη έκ δύο ονομάτων, ρητή δε ή ΑΕ' 

15 αλογον αρα έ6τϊ το Α Θ καϊ ή δυναμένη αύτο άλογος 
έύτιν. δύναται δε το ΘΑ ή Α Γ* άλογος αρα έβτϊν ή 
Α Γ, καλείό&ω δε δύο με 6 α δυναμένη, οπερ £δει 
δεΐξαι. 

Αήμμα. 

20 "Οτι δε αϊ είρημέναι άλογοι μοναχώς διαιρούνται 
εις τ ας εύ&είας, έ% ων όύγκεινται ποιουβών τά προ
κείμενα είδη, [δείζομεν ήδη προεκ&έμενοι λημμάτιον 
τοιοντον' 

Έκκείβδω εύδεΐα ή Α Β και τετμήβ&ω ή ολη εις 
25 άνιΠα κα& έκάτερον των Γ, Α, υποκείβ^ω δ\ μείζων 

1. ΔΕ] corr. ex ΔΑ m. 2 Ρ. 3. ΘΔ Ρ. 6. ΔΕ] corr. 
ex Δ m. rec. Β. 7. 8ιά — 9. μήκει] mg. m. 2 F. 8. ianv Β. 

ταντεατιν Β. 9. ασύμμετρο ν itret τό B V . 10. τώ — Β Γ ] 
mg. m. 1 Ρ (τω corr. ex τό m. rec). 11. αρα ίατί Ρ. ΔΚ\ 
ΗΔ b. 12. έοτι V b , comp. F m. 2. Ηαιν Β. Poet αι 
del. ό*έ F. άρα] m. 2 F. 13. είαιν Ρ. 14. Δ Κ]\ Κ e corr. 
m. 1 b. 16. ίατι V, comp. b et m. 2 F. ΘΔλίη ras. V b , 
Δ θ corr. ex Δ Η m. 2 Β. ή ΑΓ] m. 2 Β. αρα] γαρ Β. 
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AB2 + ΒΓ2 aequale adplicetur AZ, rectangulo autem 
2ΑΒΧΒΓ aequale ΗΘ. itaque ΑΘ^ΑΓ2 [ Π , 4]· 

Κ Q et quoniam ΑΒ2-\-ΒΓ2 medium est et 
= AZ, etiam Α Ζ medium est. et rectae 

Ζ rationali Α Ε adplicatum est. itaque Α Η 
rationalis est et rectae Α Ε longitudine 
incommensurabilis [prop. X X I I ] . eadem 

w de causa etiam Η Κ rationalis est et rectae 
, H Z , hoc est AE} longitudine incommen-

r surabilis. et quoniam AB2 + ΒΓ2 et 
2 AB Χ Β Γ incommensurabilia sunt, Α Ζ et ΗΘ in-
commensurabilia sunt. quare etiamz/if ? Η Κ incommen-
surabiles sunt [ V I , 1; prop. X I ] . et sunt rationales; 
itaque AH, Η Κ rationales sunt potentia tantum com-
mensurabiles. ergo Α Κ irrationalis est, ex duobus no-
minibus quae uocatur [prop. X X X V I ] . Α Ε autem ratio-
nalis est. itaque Α θ irrationale est, et recta ei aequalis 
quadrata irrationalis [def. 4]. est autem ΑΓ2 = Α®. 
ergo ΑΓ irrationalis est; uocetur autem duobus spatiis 
mediis aequalis quadrata. quod erat demonstrandum. 

Bectas autem irrationales, quas riominauimus, uno 
tantum modo in rectas diuidi, ex quibus compositae 
ι —ι—ι sint proposita efficientibus, demonstra-

A Δ Έ» Γ Β . 
bimus huiusmodi lemmate praemisso. 

B F V b . 19. λήμμα] om. B V , m. rec. P. 20. οτι] τι V. 21. 
προσκείμενα F, corr. m. 2. 22. προ&έμενοι Ρ, προβεί ίμενοι 
Β et F, eed corr. 24. Ante εν&εία ras. 3 litt. V. η οληλ 
ολη F V b . 26. καΐ χαΑ-' F, ίηάτερα B V . νπονείο&ω δε] 
%al νποηεία&ω Ρ. 

Lemnia. 

οπερ ε"δει δειξαι] om. 
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2. Α Δ] Α Γ corr. in Α Β m. rec. b. 4. Post κοινή del. 
δέ V. Δ Γ] ATb, Δ Γ και Ρ. 6. έλάοσων Ρ. άρα Ιατίν Ρ. 

7. Δ, Γ Ρ. 9. μην] om. Ρ. 10. της ΔΕ Υ. τψ] τον b. 

ή ΑΓ τής ΑΒ' λέγω, οτι τά άπο των ΑΓ, ΓΒ μεί
ζονα έότι των άπο των Α Α, Α Β. 

Τετμήΰ&ω γάρ ή Α Β δίχα κατά το Ε. καϊ έπεί 
μείζων έύτϊν ή ΑΓ της Α Β, κοινή άφηρηβ&ω ή Α Γ* 

6 λοιπή άρα ή Α Α λοιπής τής Γ Β μείζων έότιν. Ϊ6η 
δ\ ή ΑΕ τη ΕΒ* έλάττων αρα ή Α Ε της ΕΓ' τά 
Γ, Α άρα ΰημεΐα ουκ Ιύον άπέχουβι τής διχοτομίας. 
καϊ έπεί το ύπο των Α Γ, ΓΒ μετά τον άπο τής Ε Γ 
Ιΰον έΰτΐ τω άπο τής ΕΒ, άλλά μήν καϊ το υπό των 

10 ΑΑ, Α Β μετά τον άπο Α Ε ί'όον έότϊ τω άπο τής 
ΕΒ, το αρα νπό των Α Γ, Γ Β μετά τον άπο τής Ε Γ 
ΐΰον έοτϊ τω νπό των Α Α, Α Β μετά τον από τής 
ΑΕ' ων τό από τής Α Ε έλαβύόν έβτι τον άπο τής 
ΕΓ καϊ λοιπόν αρα τό νπό των ΑΓ, ΓΒ έλαόΰόν 

15 έότι τον νπό των Α Α, Α Β. ωΟτε καϊ τό δίς νπό των 
Α Γ, Γ Β έλαΠΠον έότι τον δίς νπό των Α Α, Α Β. καϊ 
λοιπόν αρα τό βνγκείμενον έκ των άπο των ΑΓ, Γ Β 
μείζον έότι τον βνγκειμένον έκ των από των ΑΑ, ΑΒ · 
οπερ έδει δεύμι. 

20 μβ'-
Ή έκ δύο ονομάτων κατά Ιέν μόνον Οημεΐον 

διαιρείται εις τά ονόματα. 
"Εβτω έκ δύο ονομάτων ή ΑΒ διηρημένη εις τά 

ονόματα κατα τό Γ' ai Α Γ, Γ Β άρα φηταί είΠι δννά-
25 μει μόνον όνμμετροι. λέγω, οτι ή ΑΒ κατ άλλο 6η-

μείον ού διαιρείται είς δύο ρητάς δννάμει μόνον 
6νμμέτρονς. 
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Ponatur recta Α Β et tota in Γ, Α in partes in-
aequales secetur, et supponatur ΑΓ> AB. dico, esse 
ΑΓ2 + ΓΒ2 > AA2 + AB\ nam AB in duas partes 
aequales secetur in E. et quoniam ΑΓ> Α Β, sub-
trahatur, quae communis est, ΑΓ. itaque relinquitur 
ΑΑ>ΓΒ. ueram AE = EB. itaque ΑΕ<ΕΓ. itaque 
puncta Γ, Α & puncto medio aequaliter non distant. 
et quoniam ΑΓ Χ ΓΒ + ΕΓ2 = EB* [ I I , 5 ] , et 
AAxAB + AE* = EB* [id.], erit Α Γ Χ ΓΒ + £ Γ 2 

- ^ x J f i + ^ 2 - quorum ΑΕ2<ΕΓ*. itaque re-
liquum ΑΓχΓΒ<ΑΑΧΑΒ. quare etiam 2 ΑΓχΓΒ 
<2 AAX AB0 ergo etiam reliquum 1) + ΓΒ2 

> AA2 -\- AB2] quod erat demonstrandum. 

XLII . 

Becta ex duobus nominibus in uno tantum puncto 
in nomina diuiditur. 

Ex duobus noininibus sit AB in puncto Γ in no-
mina diuisa. itaque ΑΓ, Γ Β rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles [prop. X X X V I ] . dico, Α Β in 
nullo alio puncto in duas rationales potentia tantura 
commensurabiles diuidi. 

1) Nara 
ΑΓ* + ΓΒ2 + 2ΑΓχΓΒ = ΑΒ* = Α4* + 4Β2 + 2Α4χ4Β 
(II, 4). 

11. ΓΒ] in ras. F. 12. της] postea ins. F. 13. ων — JE] 
oin F. iXctuov V . ίοτι] om. V. 14. ξλαττον B V b , comp. 
F (in Β enpra scr. μείζον m. rec, sed del.); item lin. 16. 16. 
%ul] supra scr. F. 18. από} corr. ex νπό m. 2 V. 19. 
Ante οπερ add. εί'περ συναμφοτερα taa ίατϊ τώ {των b) άπο 
της ΑΒ Theon ( B F V b ) , m. rec. Ρ. 21. κα-Ο-' 'b. 24. κατά] 
supra ecr. m. 1 Ρ. είαιν P B F . 
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Εί γάρ δυνατόν, διηρήΰ&ω xal χατα τό Α, ωότε 
xal τάς Α Α, Α Β φητάς είναι δυνάμει μόνον Συμμέ
τρους, φανερόν δη, οτι ή Α Γ τη Α Β ουκ Ιβτιν r 
αύτη. εί γάρ δυνατόν, έότω. έΰται δη xal ή ΑΑ τη 

6 Γ Β ή αύτή' xal έβται ώς ή Α Γ προς την Γ Β, ούτως 
ή ΒΑ προς την ΑΑ9 xal έβται ή ΑΒ χατά τό αντό 
τη χατά τό Γ διαιρέσει διαιρε&εΐΰα xal χατά τό Α' 
οπερ ούχ νπόχειται. ούχ αρα ή ΑΓ τή Α Β έότιν ή 
αύτη. δια δη τούτο καϊ τά Γ7 Α Σημεία ούχ Ιύον 

10 άπέχονβι τής διχοτομίας. ω αρα διαφέρει τά άπο των 
Α Γ, Γ Β των άπο των Α Α, Α Β, τούτω διαφέρει xal 
τό δίς νπό των Α Α, Α Β του δίς υπό των ΑΓ, ΓΒ 
διά τό xal τά άπο των ΑΓ} Γ Β μετά τον δίς υπό των 
Α Γ, Γ Β xal τά άπο των Α Α, Α Β μετά του δίς υπό 

15 των Α Α, Α Β Ϊ6α είναι τω άπο τής Α Β. αλλά τά από 
των ΑΓ, ΓΒ των άπο των Α Α, Α Β διαφέρει φητφ' 
ρητά γάρ αμφότερα' xal τό δίς αρα ύπο των ΑΑ, ΑΒ 
του δίς υπό των ΑΓ, ΓΒ διαφέρει $ητω μέθα οντα' 
οπερ άτοπον μέόον γάρ μέόου ούχ υπερέχει ρητω. 

20 Ούχ αρα ή έχ δύο ονομάτων χατ άλλο xal άλλο 
αημεΐον διαιρείται' καθ' ?ν αρα μόνον οπερ έδει 
δεΐξαι. 

μγ. 

Ή έχ δύο μέβων πρώτη χα& $ν μόνον <5η-
25 μείον διαιρείται. 

1. διαιρε£σ&ω V. καϊ χατά] κατά B F V b . 3. JB] Βά 
Q corr. m. 2 V. 4. δη] corr. ex δέ Υ. A/f\ corr. ex ΑΓΥ. 

6. ΓΒ] mut. in ΒΓΥ% ώς η — 6.̂  ε*βταί] m. 2 Β. 6. 
την] om. Fb.' η]ώς ή b (corr.), ώς snpra scr. m. 1 F. 

αντό] αν- β corr. V; αντό τμήμα Ρ , τμήμα supra 8Cr. m. 
2 V. 1. tjj χατά] m. rec. Ρ. Post %αί add. tjj supra m. 
1 V. 8. dB] Α Β <f. 10. άπέχονοιν Β. τον διχοτομίον Ρ, 
corr. m. rec ω] ως φ. 12. Α Γ, Γ Β Ρ. τον] corr. ex ου 
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A Nam, si fieri potest, in Α diuidatur ita, ut 
etiam ΑΑ, Α Β rationales sint potentia tantum 
commensurabiles. manifestum est igitur, Α Γ et 
Α Β easdem non esse. sint enim, si fieri potest. 
itaque etiam Α Α et Γ Β eaedem erunt. et erit 

. . r ΑΓιΓΒ = ΒΑ: Α Α, et Α Β etiam in Α eodem 
modo ac in Γ diuisa erit, id quod contra hypo-
thesim est. quare ΑΓ, Α Β eaedem non sunt. 

~ B ea de causa Γ , Α puncta a medio puncto 
aequaliter non distant [cfr. lemma]. quo igitur 
ΑΓ2 + ΓΒ2 ab ΑΑ2 + AB2 diflfert [u. lemuia], eo 
etiam 2AA X AB a 2ΑΓΧΓΒ differt, quia ΑΓ2 

+ ΓΒ2 + 2ΑΓχΓΒ = ΑΒ2 = ΑΑ2 + ΑΒ2 + 2ΑΑ 
Χ ΑΒ [ I I , 4]. uerum Α Γ2 + ΓΒ2 ab Α Α2 + ΑΒ2 

epatio rationali differt; nam utrumque rationale esfc 
itaque etiam 2 AAxAB a 2 ^ Γ χ Γ ΰ spatio ratio-
nali differt, quamquam media sunt [prop. X X I ] ; quod 
absurdum est; nam spatium medium non excedit me-
dium spatio rationali [prop. X X V I ] . 

Ergo recta ex duobus nominibus non diuiditur in 
punctis diuersis; itaque in nno tantum diuiditur; quod 
erat demonstranduni. 

XLin. 
Becta ex duabus mediis prima iu uno tanturu 

puncto diuiditur. 

m. rec. Ρ. των] om. Ρ. ΑΓ, ΓΒ] AJ, JB P. 15. ΑΒ] 
eupra ecr. J b. 16. Post Γ Β ras. magna V. των] corr. ex 
τω b. 17. άρα] supra scr. m. 2 F. ΑΔΒ P, corr. m. rec. 18. 
ΑΓΒ P b , corr. m. rec. 19. όπερ άτοπον] om. Theon ( B P V b ) . 

νάρ] δέ Theon ( B F V b ) . 21. διερειται Ρ , corr. m. rec. 
οπερ ε*δει δεΐξαι] comp. Ρ, om. B F V b . 25. διαιρείται είς 

τά ονόματα Theon ( B F V b ) . 
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"Εότω έχ δύο μέόων πρώτη η ΑΒ διηρημένη χατά 
το Γ, ωότε τάς Α Γ, Γ Β μέόας είναι δυνάμει μόνον 
όνμμέτρους §ητον περιεχούόας' λέγω, οτι η Α Β κατ 
αλλο όημεΐον ου διαιρείται. 

6 ΕΙ γαρ δυνατόν, διτ]ρήό&ω xal χατά το Α, ωότε 
xal τάς Α Α, Α Β μέόας είναι δυνάμει μόνον Συμμέ
τρους φητον περιεχούόας. έπεί ουν, ω διαφέρει το δίς 
ϋπο των Α Α, Α Β του δίς ύπο των Α Γ, Γ Β, τούτω 
διαφέρει τα άπο των ΑΓ, Γ Β των άπο των Α Α, Α Β, 

10 ρητω δε διαφέρει το δίς υπό των Α Α, Α Β του δίς 
ύπο των Α Γ, ΓΒ' φητά γάρ αμφότερα* φητω αρα 
διαφέρει xal τά άπο των Α Γ, Γ Β των άπο των Α Α, 
Α Β μέόα οντα' οπερ άτοπον. 

Ούχ αρα η έχ δύο μέόων πρώτη χατ αλλο xal 
16 αλλο όημεΐον διαιρείται εις τά ονόματα* xatf hyv αρα 

μόνον όπερ έδει δεΐξαι. 

μδ'. 

Ή έχ δύο μέόων δευτέρα χα& εν μόνον όη
μεΐον διαιρείται. 

20 "Εότω έχ δύο μέόων δευτέρα η Α Β διηρημένη κατά 
το Γ, ωότε τάς Α Γ, Γ Β μέόας είναι δυνάμει μόνον 
όυμμέτρους μέόον περιεχούόας' φανερόν δη, οτι το Γ 
ούχ ίότι χατά της διχοτρμίας, οτι ούχ είόΐ μήχει όύμ-
μετροι. λέγω, οτι η Α Β χατ αλλο όημεΐον ού διαι-

25 ρεΐται. 
ΕΙ γάρ δυνατόν, δΐΎΐρήό%·ω xal χατά το Α, ωότε 

1. ή Α Β] sopra scr. F, corr. ex η AJ m. rec. P. 4. ο υ] 
om. b. 6. %a£] om. Fb. 9. των από] in ras. m. 1 P. 10. 
4Β] eupra ecr. m. 1 F. 13. Post οντα add. μέσον μέοου 
υπερέχει ^ητω φ. 16. Ζπερ ϊδει δείξαι] comp. Ρ, om. B F V b . 

17. μδ'] mut. in με' F. 19. διαιρείται είς τά ονόματα 



ELEMENTORUM LIBER X. 125 

Sit Α Β ex duabus niediis prima in Γ ita diuisa, 
ut ΑΓ, Γ Β mediae sint potentia tantum commensura-

, , , , biles spatium rationale com-
A d Γ Β prehendentes [prop. X X X V I I ] . 
dico, Α Β in nullo alio puncto diuidi. 

nam, si fieri potest, in Α ita diuidatur, ut etiam 
ΑΑ, AB mediae sint potentia tantum commensura-
biles spatium rationale comprehendentes. iam quo-
niam, quo differt 2 AAXAB&2 ΑΓχ ΓΒ, eo differt 
ΑΓ* + ΓΒ2 ab ΑΑ2 + AB2 [prop. X L I lemma], et 
2AA X AB a 2ΑΓΧΓΒ spatio rationali differt 
(nam utrumque rationale est), etiam ΑΓ2 + ΓΒ2 ab 
ΑΑ2 -\- AB2 spatio rationali differt, quamquam media 
sunt; quod absurdum est [prop. X X V I ] , 

Ergo recta ex duabus mediis prima in nomina uon 
diuiditur in punctis diuersis; itaque in uuo tantum 
diuiditur; quod erat demonstraudum. 

XLIV. 

Becta ex duabus mediis secunda in uno tantum 
puncto diuiditur. 

Sit Α Β ex duabus mediis secunda in Γ diuisa, 
ita ut ΑΓ, Γ Β mediae sint potentia tantum commen-
surabiles spatium medium comprehendentes [prop. 
X X X V I I I ] . manifestum est igitur, Γ punctum medium 
non esse, quod longitudine commensurabiles uon sunt. 
dico, Α Β in nullo alio puncto diuidi. 

nam, si fieri potest, etiam in Α diuidatur, ita ut 

Theon ( B F V b ) . 23. ϊατιν Β. την διχοτομίαν V . οτι] 
imio^nsQ Theon ( B F V b ) . daiv PB. 26. %«£] om. Theon 
( B F V b ) . 
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τήν Α Γ τή Α Β μή είναι την αυτήν, άλλα μείζονα 
χα& ύπό&εΣιν τήν Α Γ* δήλον δή, οτι καϊ τά άπο 
των Α Α, Α Β, ώς επάνω έδείξαμεν, έλάΣΣονα των από 
των Α Γ, ΓΒ' καϊ τάς ΑΑ, ΑΒ μεθάς είναι δυνάμει 

5 μόνον Συμμέτρους μέΣον περιέχοντας, καϊ έκκείΣδω 
ρητή i Ε Ζ, καϊ τω μ\ν άπο τής Α Β ΪΣον παρά τήν 
ΕΖ παραλληλόγραμμον όρδογώνιον παραβεβλήβ&ω τό 
ΕΚ, τοις 6h άπο των Α Γ, Γ Β ΪΣον άφηρηΣ&ω τό 
ΕΗ* λοιπόν άρα τό ΘΚ ΪΣον έύτΐ τφ δίς νπό των 

10 ΑΓ, ΓΒ. πάλιν δή τοις άπο των ΑΑ, ΑΒ, άπερ 
έλάΣΣονα έδείχ&η των άπο των ΑΓ} Γ Β, ΪΣον άψη-
ρηΣδω τό ΕΑ' καϊ λοιπόν αρα τό Μ Κ ΪΣον τφ δϊς 
υπό των Α Α, ΑΒ. καϊ έπεί μέόα έότΐ τά άπο των 
Α Γ, ΓΒ, μέΣον αρα [καϊ] τό Ε Η. καϊ παρά ρητήν 

15 τήν Ε Ζ παράκειται' ρητή άρα έύτϊν ή ΕΘ καϊ άόνμ-
μετρος τή ΕΖ μήκει. διά τά αυτά δή καϊ ή ΘΝ φητή 
εΣτι καϊ άόύμμετρος τή ΕΖ μήκει. καϊ έπεί αϊ ΑΓ, 
ΓΒ μέΣαι είΣΪ δυνάμει μόνον Σύμμετροι, άΣυμμετρος 
άρα έΣτϊν ή ΑΓ τη Γ Β μήκει. ώς δΐ ή ΑΓ προς 

20 τήν ΓΒ, ούτως τό άπο τής Α Γ προς τό ύπο των 
ΑΓ, ΓΒ' άΣύμμετρον άρα έΣτΙ τό άπο τής Α Γ τω 
υπό των Α Γ, ΓΒ. άλλά τω μ\ν άπο τής Α Γ Σύμμε
τρα έΣτι τά άπο των ΑΓ, ΓΒ' δυνάμει γάρ είΣι 

1. ΑΓ] Γ in ras. F. 2. κατά Ρ. δήλον δή, ότι] δηλαδή 
Theon ( B F V b ) ; οτι add. Β m. 2. 3. ΑΓ, Γ Β μείζονα των 
από των Α Δ, Δ Β, ως επάνω έδείξαμεν Theon ( B F V b ) . 4. Ante 
%αί add. έστω δέ* V, et in mg. m. 1 *ελάσσονα των άπο Α Γ, 
Γ Β. 5. κεώ&ω V, corr. m. 1. 6. τφ] corr. ex τό V. 7. 
παραλληλόγραμμον όρ&ογώνιον] Om. Theon ( B F V b ) . 9. Θ Κ] 
in ras. V. 10. άπερ — 11. ΓΒ] om. Fb , mg. m. 2 B V . 11. 
ελάττονα V. 12. Ε Α] νπό των Α Γ, Γ Β Β. Deinde add. πάλιν 
δ ή τοις από των Α Δ, Δ Β έ'λασσον έδείχδη των άπο των Α Γ, 
ΓΒΒ, έπεϊ καϊ (καϊ έπεί V ) τά από των ΑΔ, Δ Β ελάσσονα 
(ελάττονα F) έδείχδη των από των ΑΓ, Γ Β F V b , in V del. 
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Λ Δ Γ Β 

Ε Μ ® Ν 

ζ ' J- -4 
tur rationalis ΕΖ, et quadrato Α Β2 aequale rectae 
ΕΖ parallelogrammum rectangulum ΕΚ adplicetur [I , 
44], quadratis autem ΑΓ2 + ΓΒ2 aequale auferatur 
EH. itaque quod relinquitur, Θ Κ = 2 Α Γ χ Γ Β 
[ Π , 4]. rursus quadratis Α Α2 + Α Β2 (quae minora 
esse quam Α Γ2 + Γ Β2, demonstrauimus) aequale aufe-
ratur Ε Α. itaque Μ Κ — 2 ΑΑχΑΒ. et quoniam 
Α Γ2 + Γ Β2 media sunt, Ε Η medium est. et rectae 
rationali ΕΖ adplicatum est. ergo ΕΘ rationalis est 
et rectae EZ longitudine incommensurabilis [prop. 
Χ Χ Π ] . eadem de causa etiam Θ Ν rationalis est et 
rectae EZ longitudine incommeusurabilis. et quouiam 
ΑΓ, Γ Β mediae sunt potentia tantum commensurabiles, 
Α Γ et Γ Β longitudine incommensurabiles sunt. sed 
Α Γ: ΓΒ = Α Γ2: ΑΓχ ΓΒ [prop. X X I lemma]. itaque 
etiam Α Γ2 et ΑΓχ Γ Β incommensurabilia sunt [prop. 

ίατϊ τώ Ρ. 13. £οτί] in ras. m. 1 b f ίατίν Β. 14. nccl τό] 
τό B F V b . 16. ΘΝ] Ε Η b, ΕΝ in ras. m. 1 F. 17. έοτιν Ρ. 

18. είαίν Β. 19. ΓΒ] Β Γ Β. 20. ΓΒ] in ras. V. 21. 
σνμμετρον V , corr. m. 1. Α Γ] Α θ corr. V. 22. άλλα] 
supra ecr. m. 1 V. τω] corr. ex τό m. 1 F. τω μέν] e 
corr. V . 23. ΓΒ] Β eras. Β. 

Α Γ, Α Β eaedem non sint, sed Α Γ maior supponatur 
(manifestum est igitur, esse etiam ΑΑ2 + ΑΒ2<ΑΓ® 
+ ΓΒ2, ut supra demonstrauimus [prop. X L I lemma]), 
et ut ΑΑ, Α Β mediae sint potentia tautum commen-
surabiles spatium medium comprehendentes. et pona-
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όύμμετροι αϊ ΑΓ, Γ Β. τφ δϊ υπό των Α Γ, Γ Β όύμ-
μετρόν έότι το δίς υπό των Α Γ, Γ Β. καΐ τά άπο 
των Α Γ, Γ Β αρα άόύμμετρά Ιότι τφ δίς υπό των 
ΑΓ, Γ Β. άλλα τοις μεν άπο των Α Γ, Γ Β ΐόον έότΙ 

6 τό ΕΗ, τφ δε δίς υπό των ΑΓ, ΓΒ Ϊόον το &Κ% 

άόύμμετρον άρα έότΙ το Ε Η τω Θ Κ* ωότε xal η Εθ 
τη Θ Ν άόύμμετρός έότι μήκει. χαί εΐόι φηταί' αϊ 
ΕΘ, Θ Ν αρα φηταί εΐόι δυνάμει μόνον όύμμετροι. έάν 
δ\ δύο φηταΐ δυνάμει μόνον όύμμετροι όυντεδωόιν^ 

10 η δλη άλογος έότιν η καλούμενη έκ δύο ονομάτων 
η ΕΝ άρα έκ δύο ονομάτων έότΙ διηρημένη κάζα τό 
Θ. κατά τά αυτά δη δειχ&ήόονται καΐ ai Ε Μ, Μ Ν 
φηταΐ δυνάμει μόνον όύμμετροι' καΐ ίόται η ΕΝ έκ 
δύο ονομάτων κατ αλλο καΐ αλλο διηρημένη τό τε Θ 

15 καΐ τό Μ, καΐ ουκ Ιότιν η ΕΘ τη Μ Ν η αύτη, οτι 
τά άπο των Α Γ, Γ Β μείζονα έότι των άπο των Α Α, 
Α Β. άλλά τά από των Α Α, Α Β μείζονα έότι του 
δίς ύπο Α Α, ΑΒ' πολλω αρα καΐ τά από των Α Γ, 
ΓΒ, %τουτέότι τό ΕΗ, μείζον έότι του δίς υπό των 

20 Α Α, Α Β, τουτέότι του ΜΚ' ωότε καΐ η ΕΘ της Μ Ν 
μείζων έότίν. η αρα ΕΘ τη Μ Ν ούκ ίότιν η αύτή' 
όπερ ίδει δεΐξαι. 

1. Supra σύμμετροι add. ά Fb . τφ δέ — Γ Β] mg. 
m. 1 Ρ. 2. τό] corr. βχ τφ V b . τάΐ 'supra ecr. m. 2 F. 

3. σύμμετρα b , et Β , corr. m. 2; α- del. F. 4. Γ Β 
μή%ει V . Γ Βλ (alt.) Γ e corr. V. δ. ίσον Ιστί Ρ. 6. 
Ιστίν Ρ. EH]Hm ras. V. 8. Ε Θ] "Θ'Ε F. είσιν Ρ. 

9. έντε&ωσιν Β, corr. m. 2. 10. Ικ] έ% των F. 11. αρα] 
om. Ρ. εστίν Ρ. ^ 12. Θ Κ b. 15. ε*στιν] ξσται V. η] 
eupra sor. m. 1 F. ή] poetea ins. F. οτι] έπειδήπερ Theon 
( B F V b ) . 17. Mg. m. 1: γρ. τά δε άπο (των Λ , Δ F) Fb. 

18. των Α Δ FV. 19. τουτέστΤ Ρ. 20. τουτέστιν Ρ. του] 
corr. V. ΜΚ] Μ seq. ras. 1 litt. Β. η] supra ecr. m. 
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X I ] . uerum ΑΓ2 et ΑΓ2 -f- ΓΒ2 commensurabilia sunt; 
nam ΑΓ} Γ Β potentia commensurabiles sunt. et 
ΑΓχΓΒ, 2ΛΓχΓΒ commensurabilia sunt [prop. 
V I ] . quare etiam ΑΓ2 + ΓΒ2 et 2ΑΓΧΓΒ incommen-
surabilia sunt [prop. XII I ] . uerum EH— ΑΓ2 + ΓΒ2, 
®Κ=2ΛΓχ ΓΒ. itaque EH} Θ Κ incommensurabilia 
sunt. quare etiam Ε®, Θ Ν longitudine incommensu-
rabiles sunt [ V I , 1; prop. X I ] . et sunt rationales. 
itaque ΕΘ, Θ Ν rationales sunt potentia tantum com-
mensurabiles. siu duae rectae rationales potentia tantum 
commensurabiles componuntur, tota irratioualis est ex 
duobus nominibus, quae uocatur [prop. X X X V I ] . itaque 
EN ex duobus uomiuibus est in Θ diuisa. eodem igitur 
modo demonstrabimus, etiam EM9 MN rationales esse 
potentia tantum commensurabiles. et EN, quae ex 
duobus nominibus est ; in punctis diuersis Θ et Μ 
diuisa erit [quod absurdum est; prop.XLII] , et ΕΘ,ΜΝ 
eaedem non sunt, quod ΑΓ2 + ΓΒ2 > AA2 + AB2\ 
uerum Α Α2 + Α B2>2 Α Α Χ Α Β.1) quare multo magis 
Ar2 + rB2>2AAxAB,hocestEH>MK. quare 
etiam ΕΘ > MN [ V I , 1]. itaque ΕΘ, MN eaedem 
nou sunt; quod erat demonstrandum. 

1) U. prop. LIX lemma. 

1 b. 21. μείζον^ sedcorr. τ^] της Post αντή add. 
ή Ε Ν άρα έκ δνο ονομάτων καλούμενη κατ άλλο καϊ άλλο οη-
μείον διαιρείται* οπερ άτοπον, ουκ άρα ίκ δνο μεαων δεντέρα 
κατ* άλλο καϊ άλλο αημείον διαιρείται ή κα&' εν μόνον F. 22. 
οπερ ϊδει δεϊξαί] om. B V b . 

E u c l i d e e , edd. Heiberg et Menge. m . 
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με. 

Ή μείζων κατά το αυτό μόνον ΰημεϊον διαι
ρείται. 

"Εύτω μείζων ή ΑΒ διηρημένη χατά τό Γ, ωότε 
6 τάς Α Γ, Γ Β δυνάμει άόνμμέτρους είναι ποιον6ας το 

μ\ν όυγκείμενον έχ των άπο των Α Γ, Γ Β τετραγώνων 
ρητόν, το 6^ ύπο των Α Γ, Γ Β μέϋον' λέγω, οτι ή 
Α Β κατ άλλο όημεϊον ου διαιρείται. 

ΕΙ γάρ δυνατόν, διηρήά&ω xal χατά το Α, ωότε 
10 xal τάς Α Α, Α Β δυνάμει άΰυμμέτρους είναι ποιου-

όας τό μ\ν όυγκείμενον έχ των άπο των Α Α, ΑΒ φη-
τόν, τό & υπ αυτών μέόον. καϊ έπεί, ω διαφέρει 
τά από των Α Γ, ΓΒ των άπο των Α Α, Α Β, τούτω 
διαφέρει καϊ τό δίς ύπο τών Α Α, Α Β του δϊς νπό 

15 των Α Γ, ΓΒ, άλλά τά άπο τών Α Γ, Γ Β τών από 
τών ΑΑ, ΑΒ υπερέχει φητώ' φητά γάρ αμφότερα* 
καϊ τό δϊς υπό τών Α Α, Α Β άρα του δίς υπό τών 
Α Γ, Γ Β υπερέχει φητώ μέ6α όντα* οπερ έατίν αδύ
νατον, ούκ αρα ή μείζων κατ άλλο καϊ άλλο όημεϊον 

20 διαιρείται* κατά τό αυτό άρα μόνον διαιρείται* οπερ 
έδει δεϊζαι.. 

μ<ο. 

*Η φητόν καϊ μέόον^δνναμένη κα& ?ν μόνον 
6η\μεΐον διαιρείται. 

26 "Εατω φητόν καϊ μέόον δυναμένη ή ΑΒ διηρημένη 
κατά το Γ, ωότε τάς Α Γ, Γ Β δυνάμει άόυμμέτρους 

1. μς' F. 2. Supra τό add. m. 2 %αϊ εν Ρ. διαιρείται 
είς τά ονόματα Theon ( B F V b ) . δ. Γ Β] eupra ecr. Β. Supra 
ποιούσας scr. %ai m. 1 V . 6. Α Γ ] ΓΑ F b ; mg. m. 1 AB% 

JBFb. τετραγώνων] eupra scr. ο b , -ων in rae. V . 7. 
$ητός F. Μ BF. 9. *αΙ] om. Theon ( B F V b ) . 10. o V 
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X L V . 

Recta maior in uno tantum puncto diuiditur. 
Sit Α Β maior in Γ ita diuisa, ut ΑΓ, Γ Β potentia 

incommensurabiles sint efficientes summam ΑΓ2 -f- ΓΒ2 

rationalem, ΑΓχ Γ Β autem medium [prop. X X X I X ] . 
dico, Α Β in nullo alio puncto diuidi. 
-A nam, si fieri potest, etiam in Α diuidatur, 

ita ut ΑΑ, Α Β potentia incommensurabiles sint 
efficientes summam ΑΑ2 + ΛΒ2 rationalem, 
Α Α Χ ΑΒ autem medium. et quoniam, quo 

! Γ ΑΓ2 + ΓΒ2 ab ΑΑ2 + AB2 differt [prop. X L I 
I lemma], eo etiam 2 Α Α χ Α Β a 2ΑΓχΓΒ 
-Β differt [cfr. ρ. 122,10 sq.], et Α Γ2 + ΓΒ2 excedit 

Α Α2 + Α Β2 spatio rationali (nam utrumque ratio-
nale est), etiam 2AAXAB excedit 2ΑΓΧΓΒ 
spatio rationali, quamquam media sunt; quod fieri non 
potest [prop. X X V I ] . itaque maior non diuiditur in 
puuctis diuersis. ergo in uno tantum diuiditur; quod 
erat demonstrandum. 

X L V I . 

Recta spatio rationali et medio aequalis quadrata 
in uno tantum puucto diuiditur. 

Sit Α Β recta spatio rationali et medio aequalia 
qoadrata in Γ ita diuisa, ut ΑΓ9 Γ Β potentia incom-
mensurabiles sint efficientes ΑΓ2 + ΓΒ2 medium, 

νάμ,εις Ρ , corr. m. 1. 11. τών άπό] m. 2 V. (ητών F. 
12. δέ F. ατών Ρ, corr. m. 1. 14. τό] corr. ex τον V. 
17. τό] τά V. 20. οπερ $δει δεΐξαι] comp. Ρ, om. B F V b . 
24. Post διαιρείται add. είς τά ονόματα Theon ( B F V b ) , Ρ 

m. 2. 
θ * 
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είναι ποιούόας τό μίν όυγκείμενον έκ τών άπο τών 
Α Γ, Γ Β μέόον, το δΐ δις ύπο τών Α Γ, Γ Β φητόν 
λέγω, οτι ή ΑΒ κατ άλλο όημεΐον ού διαιρείται. 

ΕΙ γάρ δυνατόν, διηρήόδω καϊ κατά τό Α, ωότε 
5 καϊ τάς Α Α, Α Β δυνάμει άόυμμέτρονς είναι ποιού

όας τό μ\ν όυγκείμενον έκ τών άπο τών Α Α, Α Β 
μέόον, τό δϊ δίς υπό τών Α Α, Α Β φητόν. έπεί ουν, 
ω διαφέρει τό δίς ύπο τών Α Γ, ΓΒ του δίς υπό τών 
Α Α, Α Β, τούτω διαφέρει καϊ τά άπο τών Α Α, Α Β 

10 τών άπο τών ΑΓ, ΓΒ, τό δε δϊς υπό τών Α Γ, ΓΒ 
του δϊς υπό τών Α Α, Α Β υπερέχει φητώ, καϊ τά 
άπο τών ΑΑ, Α Β άρα τών άπο τών ΑΓ, Γ Β υπ
ερέχει φητώ μέόα όντα* όπερ έότΙν αδύνατον, ουκ αρα 
ή φητόν καϊ μέόον δυναμένη κατ άλλο καϊ άλλο όη-

15 μείον διαιρείται, κατά άρα όημεΐον διαιρείται* 
οπερ έδει δεΐζαι. 

Ή δύο μέόα δυναμένη κα& ?ι/ μόνον όη-
μεϊον διαιρείται. 

20 "Εότω [δύο μέθα δυναμένη] ή ΑΒ διηρημένη κατά 
τό Γ, ωότε τάς ΑΓ, Γ Β δυνάμει άόυμμέτρους είναι 
ποιούόας τό τε όυγκείμενον έκ τών άπο τών ΑΓ, Γ Β 
μέόον καϊ τό υπό τών ΑΓ, Γ Β μέόον καϊ έτι άόύμ-
μετρον τώ όυγκειμένω έκ τών άπ αυτών, λέγω, οτι 

25 ή ΑΒ κατ άλλο όημεΐον ού διαιρείται ποιούόα τά 
προκείμενα. 

2. Γ Β] in ras. V . δέ] δ' Β, ανγκείμενον έ* τών V . δίς] 
om. Theon ( B F V b ) . νπό] corr. ex άπό V. 3. Post λέγω 
ras. 1 litt. F. Α Β εν&εϊα V. 4. %αί] om. B b , postea add. 
F V . 5. %ai] eupra scr. V. 6. άπο τών — 7. ρητόν] in 
ras. m. 1 F. 6. ΔΒ] JB, KZ b. 7. δέ] δ9 B F b , δε avy-
%είμενον έ% τών V. δίς] om. Theon ( B F V b ) . 10. δέ] om. 



ELEMENTORUM LIBER X. 133 

2 ΑΓχΓΒ autem rationale [prop. X L ] . dico, AB in 
nullo alio puncto diuidi. 
^ A nam si fieri potest, etiam in Α ita diuidatur, 

ut AA, Α Β potentia incommensurabiles sint ef-
•j ficientes AA2 + AB2 medium, 2 Α Α χ Α Β autem 
"Γ rationale. iam quoniam, quo differt 2ΑΓχΓΒ 

a 2AAXAB, eo etmmAA2 + AB2 ab ΑΓ2 +ΓΒ2 

differt, 2 ΑΓχ ΓΒ autem 2AAxAB excedit 
spatio rationali, etiam AA2 + ^ - B 2 excedit 
ΑΓ2 ΓΒ2 spatio rationali, quamquam media 

sunt; quod fieri non potest [prop. X X V I ] , itaque recta 
spatio rationali et medio aequalis quadrata non diuiditur 
in punctis diuersis. ergo in uno tantum puncto diui-
ditur; quod erat demonstrandum. 

X L V I L 

Recta duobus spatiis mediis aequalis quadrata in 
uno tantum puncto diuiditur. 

Sit AB in Γ ita diuisa, ut ΑΓ, ΓΒ potentia in. 
commensurabiles sint efficientes ΑΓ2-\-ΓΒ2 mediurn 
et ΑΓχΓΒ medium et simul quadratis ΑΓ^ + ΓΒ2 

incommensurabile [prop. X L I ] . dico, AB in nullo alio 
puncto diuidi, ita ut proposita efiiciat. 

B V . δϊς άρα V . 11. τά] τό Ρ. 12. των] (alt.) corr. 
ex τά m. 2 F. 14. σημεία Ρ, corr. m. 1. 15. χα^' B F b . 

%ατά — 16. δειζαι] m. 2 V. 16. οπερ $δει δειξαι] comp. 
Ρ, om. BF. 17. μς] e corr. F. 18. η δυο μέσα] in ras. 
m. 1 F. 19. διαιρείται εις τά ονόματα Theon ( c F V b ) . 20. 
δύο μέσα δυναμένη] om. Ρ. 23. %αϊ τό — μέσον] mg. πι. 
1 Ρ. τό] το συγκείμενον έ% των V. 24. τω συγκειμένω] 
ego; το ουγκεέμενον P B F V b . Post αυτών add. τω (corr. ex 
τό m. rec. Ρ) σνγκειμένω (corr. ex -μενον m. rec. ί?) έτι των 
νπ' (corr. ex άπ m. 2 V , απ b) αυτών {τετραγώνων add. b, 
F m. 2) B F V b , Ρ mg. m. 1. 
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Εί γάρ δυνατόν, διηρήόδω κατά τό Α, &6τε πάλιν 
δηλονότι τήν ΑΓ τή Α Β μή είναι τήν αυτήν, αλλά 
μείζονα κα& ύπό&εόιν τήν ΑΓ, καϊ έκκείόδω φητή 
ή ΕΖ, και παραβεβλήΰ&ω παρά τήν ΕΖ τοις μϊν άπο 

δ τών ΑΓ, Γ Β ί'όον τό Ε Η, τώ δε δϊς ύπο τών Α Γ, 
ΓΒ ί'όον τό ΘΚ' όλον άρα τό ΕΚ ί'όον έότϊ τφ από 
τής Α Β τετραγώνφ. πάλιν δή παραβεβλήό^ω παρά 
τήν Ε Ζ τοις άπο τών ΑΑ, ΑΒ ϊόον τό Ε Α* λοιπόν 
άρα τό δίς υπό τών Α Α, Α Β λοιπώ τώ ΜΚ ϊόον 

10 έότιν. και έπεϊ μέόον υπόκειται τό όυγκείμενον έκ 
τών άπο τών Α Γ, ΓΒ, μέόον άρα έότϊ καϊ τό Ε Η. 
και παρά ρητήν τήν Ε Ζ παράκειται' ρητή άρα έότιν 
ή ΘΕ καϊ άόύμμετρος τή ΕΖ μήκει. διά τά αυτά δή 
καϊ ή Θ Ν φητή έότι καϊ άόύμμετρος τή ΕΖ μήκει. 

15 καϊ έπεϊ άόύμμετρόν έότι τό όυγκείμενον έκ τών άπο 
τών Α Γ, Γ Β τώ δ\ς ύπο τών ΑΓ, ΓΒ, καϊ τό Ε Η 
άρα τώ ΗΝ άόύμμετρόν έότιν ωότε καϊ ή ΕΘ τή 
Θ Ν άόύμμετρός έότιν. και είόι φηταί' αϊ ΕΘ, Θ Ν 
αρα ρηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι' ή ΕΝ αρα 

20 έκ δύο ονομάτων έότϊ διηρημένη κατά τό Θ. ομοίως 
δή δείξομεν, οτι καϊ κατά τό Μ διήρηται. καϊ ούκ 
έότιν ή ΕΘ τή Μ Ν ή αύτη* ή άρα έκ δύο ονομά
των κατ άλλο καϊ άλλο όημεΐον διήρηται* οπερ έότιν 
άτοπον, ούκ αρα ή δύο μέόα δυναμένη κατ άλλο καϊ 

2δ άλλο όημεΐον διαιρείται* κα& ?ι/ άρα μόνον [όημεΐον] 
διαιρείται. 

1. καϊ κατά V. 3. %εία&ω Ρ. 6. ΕΚ] corr. θχ ΘΚ 
m. 2 Ρ. 10. Ιοτί B V , comp. Fb . 13. Θ Ε] ΕΘ Ρ. 14. 
ίσνιν Ρ. 16. τό — 16. τώ] in ras. m. 1 F. 16. τωΐ τώ 
ουγκεψένω i* τών (τον F) t \ b. δίς] supra scr. F. ' νπό] 
in ras. F. ΓΒ] ΒΓ' F. ΕΝ b. 17. αρα] om. V. τώ] 
mut. in τών m. 2 V. ΗΝ] ΘΚ B F b , ΘΚ άρα V. 18. 

Itefcttr] comp. Fb, ian μ,ήχει V. staiv P B . 19. slatv P B . 
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nam, si fieri potest, in Α ita diuidatur, ut scilicet 
rursus ΑΓ, Α Β eaedem nou sint, sed supponatur maior 
_A π Μ Θ Λ Γ Α Γ, et ponatur rationalis ΕΖ, 

et rectae ΕΖ quadratis Α Γ2 + 
ΓΒ2 aequale adplicetur Ε Η, rect-
angulo autem 2ΑΓχΓΒ&ζ~ 
quale Θ Κ. itaque ΕΚ = ΑΒ2 

[II , 4]. iam rursus rectae ΕΖ 
quadratis Α Α2 + Λ Β2 aequale 

Λ Η adplicetur itaque quod re-
linquitur, 2 ΑΑ X AB = MK. et quoniam suppo-
suimus, ΑΓ2 + ΓΒ2 medium esse, etiara EH me-
dium est. et rectae rationali EZ adplicatum est; itaque 
ΘΕ ratioualis est et rectae EZ longitudine incommen-
surabilis [prop. XXII ] . eadem de causa etiam ©iVratio-
nalis est et rectae EZ longitudine incommensurabilis. 
et quoniam ΑΓ2 + ΓΒ2 et 2 ΑΓχ Γ Β incommensura-
bilia sunt, etiam EH, HN incommensurabilia sunt. 
quare etiam ΕΘ, Θ Ν incommensurabiles sunt [ V I , 1; 
prop. X I ] . et sunt rationales. itaque ΕΘ, Θ Ν ratio-
nales sunt poteutia tantum commensurabiles. ergo EN 
ex duobus nominibus est in Θ diuisa [prop. X X X V I ] . 
similiter demonstrabimus, eandem iu Μ diuisam esse. 
et ΕΘ, MN eaedem non sunt. itaque recta ex duobus 
nominibus in punctis diuersis diuisa est; quod fieri 
non potest [prop. X L I I ] . itaque recta duobus spatiia 
mediis aequalis quadrata non diuiditur iu puuctis diuersis. 
ergo in uno tantum diuiditur. 

21. διαιρείται V . 22. MN αρα b. ί% τών Ρ. 23. 
άτοπον έστιν V. 24. η] corr. ex itt V. 25. %va F. σημ,ειον] 
om. P. 

J 

Γ 

r» 1 
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"Οροι δεύτερον, 
α. 'Τποκειμένης φητής xal τής έχ δυο ονομάτων 

διηρημένης εις τά ονόματα, ης τό μείζον όνομα τον 
έλάόόονος μείζον δύναται τω άπό όνμμέτρον έαντή 

5 μήκει, έάν μ\ν τό μείζον όνομα όύμμετρον η μήκει 
τή έκκειμένη φητή, καλείβ&ω [ή ολη] έκ δύο ονομά
των πρώτη. 

β. 'Εάν 6h τό έλάόόον όνομα όύμμετρον η μήκει 
τή έκκειμένη φητή, καλείό&ω έκ δύο ονομάτων 

10 δεντέρα. 
γ'. Έάν δΐ μηδέτερον τών ονομάτων όύμμετρον 

ή μήκει τή έκκειμένη φητή, καλείό^ω έκ δνο όνομα-
των τρίτη. 

Πάλιν δή έάν τό μείζον όνομα [TQV ελάόόονος~\ 
15 μείζον δύνηται τφ άπό άόύμμετρόν έαντή μήκει, έάν 

μϊν τό μείζον όνομα όύμμετρον η μήκει τή έκκειμένη 
ρητή, καλείόδω έκ δύο ονομάτων τετάρτη, 

ε'. Έάν δ\ τό έλαόόον, πέμπτη. 
5'. Έάν δ\ μηδέτερον, έκτη. 

20 Μ-
Ενρεϊν τήν έκ δύο ονομάτων πρώτην. 
Έκκείό&ωόαν δύο άρι&μοί οί Α Γ, ΓΒ, ωότε τον 

όνγκείμενον έ% αυτών τον Α Β προς μίν τον ΒΓ λόγον 
έχειν, ον τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι-

26 &μόν, προς δΐ τον ΓΑ λόγον μή έχειν, ον τετράγω
νος άρι&μός προς τετράγωνον αριθμόν, καϊ έκκείό&ω 

1. οοοι δεύτεροι] mg. Β, m. 2 V, om. F, μη b. numeros 
om. codd. 4. έλάττονος B F b . αυτή Β , corr. m. rec; et 
supra scr. ω b; a- e corr. V. 6. μήκει] (alt.) om. V, m. 2 F 
(eras.)- 6. fazjj μήκει F V . ή ολη] supra scr. m. 2 Ρ, ολη Β. 
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Definit iones alterae. 

1. Proposita recta rationali et recta ex duobus no-
minibus in nomina diuisa, cuius nomen maius potentia 
minus excedit quadrato rectae sibi longitudine com-
mensurabilis, si maius nomen rationali propositae lon-
gitudine commensurabile est, uocetur ex duobus no-
minibus prima. 

2. Sin minus nomen rationali propositae longitudine 
commensurabile est, uocetur ex duobus nominibus se-
cunda. 

3. Sin neutrum nomen ratiouali propositae longi-
tudine commensurabile est, uocetur ex duobus nominibus 
tertia. 

4. Rursus si maius nomen potentia excedit quadrato 
rectae sibi longitudine incommensurabilis, si maius 
nomen rationali propositae longitudine commensurabile 
est, uocetur ex duobus uominibus quarta. 

5. Sin minus commensurabile esfc, quinta. 
6. Sin neutrum, sexta. 

Inuenire rectam ex duobus nominibus primam. 
Exponantur duo numeri ΑΓ, Γ Β eius modi, ut 

Α Β ι ΒΓ ratdonem habeat, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum, Α Β autem ad Γ Α rationem 
non habeat, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum [prop. X X V I I I lemma], et exponatur ratio-

8. pjxtt] bm. V. 9. fatfy μήηει V. η ολη ί% F. 14. 
τον ίλασαονος] m. 2 Ρ, τον ϊλάττονος V . 15. ονμμέτρον B F b , 

Seq. echol., u. app. 20. μθ' F. 23. τον] (prius) corr. ex 
των V. 25. ΓΑ] ras. V. 

X L V I I I . 

16. όνομα] om. V. 19. 
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τις ρητή ή Α, καϊ τή Α όνμμετρος έότω μήκει ή Ε Ζ. 
$ητή αρα έότϊ καϊ ή ΕΖ. καϊ γεγονέτω ώς 6 ΒΛ 
άρι&μός προς τον Α Γ, όντως το άπο τής ΕΖ προς 
το άπο τής Ζ Η. 6 dh ΑΒ προς τον Α Γ λόγον έχει, 

Β ον άριδμός προς άρι&μόν καϊ το άπο τής ΕΖ αρα 
προς το άπο τής Ζ Η λόγον έχει, ον άρι&μός προς 
άρι&μόν ώςτε όύμμετρόν έότι τό άπο τής ΕΖ τφ 
άπο τής Ζ Η. και έότι φητή rt ΕΖ' ρητή άρα καϊ ή 
Ζ Η. καϊ έπεϊ ο ΒΑ προς τον Α Γ λόγον ούκ έχει, 

10 ον τετράγωνος αριθμός προς τετράγωνον αριθμόν, 
ούδϊ τό άπο τής Ε Ζ άρα προς τό άπο τής Ζ Η λόγον 
έχει, όν τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον αριθμόν 
άόύμμετρος άρα έότϊν ή Ε Ζ τή Ζ Η μήκει. αϊ ΕΖ, 
Ζ Η άρα ρηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροι* έκ δύο 

16 άρα ονομάτων έότϊν ή Ε Η. 
Λέγω, ότι καϊ πρώτη. 
9Επεϊ γάρ έότιν ώς 6 ΒΑ άρι&μός προς τον Α Γ, 

όντως τό από τής Ε Ζ προς τό άπο τής Ζ Η, μείζων 
δϊ ό ΒΑ τον ATy μείζον άρα καϊ τό άπο τής ΕΖ 

20 τον άπο τής Ζ Η. έότω ονν τώ άπο τής ΕΖ ϊόα τά 
άπο τών Ζ Η, Θ. καϊ έπεί έότιν ώς 6 ΒΑ προς τον 
ΑΓ, όντως τό από τής ΕΖ προς τό άπο τής ΖΗ, 
άναότρέ'ψαντι άρα έότϊν ώς ο ΑΒ προς τον Β Γ, όντως 
τό από της ΕΖ προς τό άπο τής Θ. ό δϊ Α Β προς 

26 τον Β Γ λόγον έχει, ον τετράγωνος άρι&μός προς τετρά
γωνον αριθμόν* καϊ τό άπο τής Ε Ζ αρα προς τό 
άπο τής Θ λόγον έχει, ον τετράγωνος αριθμός προς 
τετράγωνον αριθμόν, όύμμετρος άρα έότϊν ή ΕΖ τή 

1. τις] supra scr. m. 1 V. 2. έστϊ %α£] εστίν Β. 3. 
Α Γ] ΓΑ F V b . Dein add. άρι&μόν V. 4. Ζ Η] Η eras. F. 

δ δέ — 6. αριθμόν] mg. m. 2 Β. 5. ον ο F. 8. έοτιν Β. 



ELEMENTORUM LIBER X. 139 

Δ\ 1 Θι 

Ει 1— 

ι 1 1 ad numerum. itaque 
etiam EZ2:ZH2 rationem habet, quam numerus ad 
numerum. quare ΕΖ2, ZH2 commensurabilia. sunt 
£prop. V I ] . et Ε Ζ rationalis est. itaque etiam Ζ Η 
rationalis esi et quoniam ΒΑ:ΑΓ rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua-
dratum, ne EZ2 quidem ad ZH2 rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
EZ9 Ζ Η longitudine incoramensurabiles sunt [prop.IX]. 
quare ΕΖ, ZH rationales sunt potentia tantum com-
measurabiles. ergo EH ex duobus nominibus est [prop. 
X X X V I ] . dico, eandera primam esse. 

nam quoniam est ΒΑ:ΑΓ= EZ2:ZH2

7 et ΒΑ>ΑΓ, 
erit etiam EZ2>ZH2 [ V , 14]. sit igitur ΖΗ2 + Θ2 

= ΕΖ2. et quoniam est Β Α :ΑΓ>= Ε Ζ2: ΖΗ2

9 conuer-
tendo [ V , 19 coroll.] est ΑΒ: ΒΓ= ΕΖ2: Θ2, uerum 
ΑΒ:ΒΓ rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque etiam EZ2:®2 rationem 
habet, quam numerus quadratus ad nuraerum quadratum. 
quare EZ, © longitudine comraensurabiles sunt [prop. 

9. ΒΑ] mut. in Α Β V. ούκ] postea ins. F. 14. ZH — 
δννάμ,ει] m. 2 Β. είΰνν Ρ. 16. αρα] m. rec. b. 17. 6] 
in ras. m. 1 Ρ. Α Β F. 18. τό] (prms) supra scr. m. 1 P. 

μειξον F. 20. τω] corr. ex τό V. 21. ΑΒ Ρ. 25. τό?] 
om. B F b . Β Γ] Γ supra scr. V. 26. Ε Ζ ] Ζ Ε corr. ex 
ΖΒ F. 27. Θ] seq. ras. 1 litt. F. 

nalis aliqua A, et rectae Α longitudine commensura-
bilis sit EZ; itaque Ε Ζ rationalis est [def. 3]. et fiat 

| ΒΑ:ΛΓ = ΕΖ2: ZH2 

[prop. V I coroll.]. uerum 
Η Α Β: Α Γ rationem ha-

j Γ Β het, quam numerus 
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Θ μήχει* η Ε Ζ αρα της Ζ Η μείζον δύναται τφ άπο 
βνμμέτρον εαυτή, χαί είβι ρηταΐ al ΕΖ, Ζ Η, χάί 
σύμμετρος η ΕΖ τη Α μήχει. 

Ή Ε Η άρα έχ δύο ονομάτων έβτϊ πρώτη* οπερ 
5 έδει δεΐξαι. 

μδ'. 
Εύρεϊν την έχ δύο ονομάτων δευτέραν. 
Έχχείβ&ωβαν δύο άρι&μοί ol ΑΓ, ΓΒ, ω6τε τόν 

βυγκείμενον έξ αυτών τον Α Β προς μεν τον Β Γ λό
χο γον ίχειν, ον τετράγωνος αριθμός προς τετράγωνον 

άρι%μόν, προς δε τον Α Γ λόγον μη ίχειν, ον τετρά
γωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν, xal έκκείβ-
0·ω φητή η Α, xal τη Α βύμμετρος ίβτω η ΕΖ μήχει* 
φητή αρα έότϊν η ΕΖ. γεγονέτω δη χάί ως ο ΓΑ 

15 άρι&μός προς τον Α Β, ούτως τό άπο της Ε Ζ προς 
τό άπο της ΖΗ' βύμμετρον αρα έύτϊ τό άπο της Ε Ζ 
τφ άπο της ΖΗ. ρητη αρα ε6τ\ xal η ΖΗ. xal έπεί 
6 ΓΑ άρι&μος προς τον Α Β λόγον ουκ £χει9 ον τετρά
γωνος άριδμός προς τετράγωνον αριθμόν, ούδε τό 

20 άπο της ΕΖ προς τό άπο της ΖΗ λόγον £χει, ον τε
τράγωνος άριϋ-μός προς τετράγωνον άρι&μόν. ασύμ
μετρος άρα έατίν η ΕΖ τη ΖΗ μήχει* αϊ ΕΖ, ΖΗ 
άρα φηταί είβι δυνάμει μόνον όύμμετροι* έχ δύο αρα 
ονομάτων έβτϊν η ΕΗ. 

25 Αειχτέον δη, οτι χαϊ δευτέρα. 

2. είσιν ΡΒ . 3. ασύμμετρος F , ά- eras.; deinde add. 
μήκει, del. m. 1. Post μητιει del. ασύμμετροι m. 1 F. 4. 
οπερ ε"δει δείξαι] comp. Ρ, om. B F V b . 6. v' F, et sic dein-
ceps. 8. τόν] corr. ex τό m. 2 V. 11. Γ Α B V b . 12. 
τετράγωνος F. 13. Ε Ζ ] ΖΗ B V b . in ras. F, m. rec. P. 14. 
(ητή — ΕΖ] %al η ΖΗ αρα ρητή έατιν F. Ε Ζ ] ΖΗ B V b , 
m. rec. Ρ. γεγονέτω δη %αί] %αϊ Ι'στω V. δε F , supra 
ecr. δή. 15. Ε Ζ] ΗΖ F , et corr. ex Ζ Η V , ΖΗ B b , Ρ m. 
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-Γ 

-Β 

I X ] . itaque Ε Ζ2 excedit Ζ Η2 quadrato rectae sibi 
commensurabilis. et EZ9 Ζ Η rationales sunt, et ΕΖ, Α 
longitudine commensurabiles. 

Ergo EH ex duobus nominibus est prima [def. 
alt. 1]; quod erat demonstrandum. 

XLIX. 

Inuenire rectam ex duobus nominibus secundam. 
Exponantur duo nmneri ΑΓ, Γ Β eius modi, ut 

Α Β ad Β Γ rationem habeat, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum, ad Α Γ autem rationem non 
habeat, quam numerus quadratus ad numerum qua-
_ A E dratum [prop. X X V I I I lemma]. et po-

T$ natur rationalis A, et rectae Α longi-
tudine commensurabilis sit EZ\ itaque 
EZ ratioDalis est. iam fiat etiam 
ΓΑ:ΑΒ = ΕΖ2: ZH2 [prop. V I coroll.]. 
itaque EZ2

} ZH2 commensurabilia sunt 
[prop. V I ] . quare etiam Ζ Η ratio-

nalis est. et quoniara ΓΑιΑΒ rationem non habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum, ne 
EZ2 quidem ad ZH2 rationem habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum. itaque ΕΖ, Ζ Η 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. I X ] . quare 
ΕΖ, Ζ Η rationales sunt potentia tantum commensu-
rabiles. ergo EH ex duobus nominibus est [prop. 
X X X V I ] . iam- demonstrandum, eandem secundam esse. 

rec. 16. ΖΗ] ZE B P V b , m. rec. P; item lin. 17 bis, 20, 22. 
16. Ε Ζ ] HZ Βb , et corr. ex ΖΗ V. ZH F, Ρ m. rec. 17. lcxiv B. 
18. ΓΑ] in ras. V . 19. ονδ άρα Theon ( B F V b ) . 20. 

JEZ] HZ B F V , et e corr. m. 1 b. 2». Ε Ζ ] HZ B b , Ρ m. 
rec ; ΖΗ Y, ZH' F. τής b. 23. slciv B. 25. δέ Ρ. 
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Έπεί γάρ άνάπαλίν έύτιν ώς 6 ΒΑ άρι&μός προς 
τον ΑΓ, ούτως το άπο της ΗΖ προς τό άπο τής ΖΕ, 
μείζων δ\ ό ΒΑ τον ΑΓ, μείζον άρα [καϊ] τό άπο 
τής Η Ζ τον άπο τής Ζ Ε. έβτω τφ άπο τής ΗΖ ϊόα 

5 τά άπο τών ΕΖ, ©· άναΰτρέψαντι άρα έβτϊν ώς ο ΑΒ 
προς τον Β Γ, όντως τό άπο τής Ζ Η προς τό άπό 
τής Θ. αλλ9 ό ΑΒ προς τον Β Γ λόγον έχει, ον τετρά
γωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν' καϊ τό άπό 
τής Ζ Η άρα προς τό άπό τής Θ λόγον έχει, ον τετρά-

10 γωνος άρι&μος προς τετράγωνον αριθμόν, σύμμετρος 
άρα έατίν ή ΖΗ τή Θ μήκει' ωότε ή Ζ Η τής Ζ Ε 
μείζον δύναται τώ άπό βυμμέτρον εαυτή, και είόι 
φηταΐ αϊ ΖΗ, Ζ Ε δυνάμει μόνον 6ύμμετροι} καϊ τό 
ΕΖ έλαββον όνομα τή έκκειμένη φητή όύμμετρόν έότι 

15 τή Α μήκει. 
Ή Ε Η αρα έκ δύο ονομάτων έατί δευτέρα* όπερ 

έδει δεΐξαι. 
ν. 

Εύρεΐν τήν έκ δύο ονομάτων τρίτην. 
20 Έκκείΰ&ωόαν δύο άρι&μοί ot ΑΓ, ΓΒ, ωβτε τον 

όυγκείμενον έξ αυτών τον Α Β προς μϊν τον Β Γ λό
γον έχειν, ον τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον 
άρι&μόν, προς δ% τον Α Γ λόγον μή έχειν, ον τετρά
γωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν. έκκείβδω 

25 δέ τις καϊ άλλος μή τετράγωνος άρι&μός ό Α, καϊ 
προς έκάτερον τών ΒΑ, Α Γ λόγον μή έχέτω, ον τε-

1. Α Β Ρ. άρι&μός] om. b. 2. ΗΖ] ΕΖ B P V b , m; 
rec. Ρ , item lin. 4 bis. Ζ Ε] ΖΗ B F V b , m. rec. Ρ , item 
lin. 4, 11. 3. μείζων — Α Γ] mg. m. 1 Ρ (μείζον, sed corr. 
m. 1). ΒΑ] Α e corr. V. κα(] om. P. 5. ΕΖ] HZ 
B F V b , m. rec. P ; «ό] ή b φ (non F). 6. ΖΗ] EZ B F V b , \ 
m. rec. P, item lin. 9, 11 bis. 8. %ai — 10. άρι&μόν] mg. m. 
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nam quoniam e contrario est [V , 7 coroll.] ΒΑιΑΓ 
= HZ2:ZE2, et ΒΑ>ΑΓ, erit HZ2>ZE2 [V , 14]. 
sit ΗΖ2 — ΕΖ2 + Θ2. conuertendo [V , 19 coroll.] igitur 
est ΑΒ : ΒΓ = ΖΗ2: Θ2. uerum Α Β : ΒΓ rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numeruin qua-
dratum. itaque etiara ZH2:®2 rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
itaque ZH9 Θ longitudine commensurabiles sunt [prop. 
I X ] . quare ZH2 excedit ZE2 quadrato rectae sibi 
commensurabilis. et rationales sunt ΖΗ,ΖΕ potentia 

• tantum commensurabiles, et minus nomen EZ rationali 
propositae Α commensurabilis est longitudine. 

Ergo EH ex duobus nominibus secunda est [def. 
alt. 2]; quod erat demonstrandum. 

L. 

Inuenire rectam ex duobus nominibus tertiam. 
Exponantur duo numeri ΑΓ, Γ Β eius modi, ut 

AB ad ΒΓ rationem habeat, quam numerus quadratus ad 
numeruui quadratum, ad Α Fautem rationem non habeat, 

Α Γ Β 
ι 1 1 

Ε ι 1 Κ\—ι ά ι 1 

Ζ Η Θ 
I 1 1 

quam numerus quadratus ad numerum quadratum. ex-
ponatur autem etiam alius aliquis numerus non qua-
dratus A, et ad utrumque ΒΛ, Α Γ rationem ne habeat, 

1 F. 12. slaiv B. 13. Ε Ζ , ZH B F V b , m. rec. P. 14. 
Ε Ζ ] ZH B F V b , m. rec. Ρ. έλαττον B V b , comp. F. ούμ,-
μετοόν ian tfj Theon ( B F V b ) . σνμμ,ετρόν htC\ om. Theon 
( B F V b ) . 16. οπερ ϊδει δεϊ%αϊ\ comp. Ρ, om. B F V b . 20. 
•Λείΰ&ωβαν, supra scr. in, V. δύο] corr. ex of m. rec. P. 

25. άρι&μός] om. V. 
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τράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν' καί έκ-
κείσ&ω τις ρητή εν%·εΙα ή Ε, κάΙ γεγονέτω ώς 6 Α 
προς τον Α Β, όντως το άπο της Ε προς το άπο της 
Ζ Η* σύμμετρον άρα έστί το άπο της Ε τω άπο της 

5 ΖΗ. καί έστι ρητή ή Ε' ρητή αρα έστί καΐ ή ΖΗ. 
καΐ έπεί 6 Α προς τον Α Β λόγον ούκ έχει, ον τετρά
γωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν, ούδε τό 
από της Ε προς τό άπο της Ζ Η λόγον έχει, ον τετρά
γωνος αριθμός προς τετράγωνον αριθμόν ασύμμετρος 

10 άρα έστϊν ή Ε τή Ζ Η μήκει. γεγονέτω δή πάλιν ώς 
ή ΒΑ άρι&μός προς τόν Α Γ, όντως τό άπο της Ζ Η 
προς τό άπο της ΗΘ9 σύμμετρον αρα έστϊ τό άπο 
της Ζ Η τω άπο της ΗΘ. ρητή δε ή ΖΗ' φητή άρα 
καί ή ΗΘ. καί επεϊ 6 ΒΑ προς τόν Α Γ λόγον ούκ 

15 έχει, δν τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν, 
ονδε τό άπο της ΖΗ προς τό άπό της ΘΗ λόγον 
έχει, δν τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον αρι
θμόν ασύμμετρος άρα εστίν ή ΖΗ τη ΗΘ μήκει. 
at Ζ Η, ΗΘ άρα φηταί είσι δννάμει μόνον σύμμετροι* 

20 ή Ζ Θ αρα έκ δύο ονομάτων εστίν. 
Λέγω δή, οϊι καί τρίτη. 
ΈπεΙ γάρ έστιν ώς 6 Α προς τόν Α Β, όντως τό 

άπό της Ε π'ρός τό άπό της Ζ Η, ώς δε δ ΒΑ προς 
τόν Α Γ, όντως τό άπό τής ΖΗ προς τό άπό της 

25 ΗΘ, δι ίσον άρα εστίν ώς δ Α προς τόν Α Γ, όντως 
τό άπό τής Ε προς τό άπό τΐ\ς ΗΘ. ο δε Α προς 
τόν Α Γ λόγον ούκ έχει, δν τετράγωνος άρι&μός προς 
τετράγωνον άρι&μόν ούδε τό άπό τής Ε άρα προς 
τό άπό τής Η Θ λόγον έχει, δν τετράγωνος άρι&μός 

2. ξητη] m. 2 F. 3. τη Ζ Η b. 4. τό — 5. Ζ Η ] (prius) m. 
2 Β. 5. και' iazi §ητή] ρητη δέ Β. Ιστίν Β. 10. δέ V. 



ELEMENTORUM LIBER X. 145 

quam numerus quadratus ad numerum quadratum; et 
ponatur aliqua recta rationalis E, et fiat A:AB = 
E*:ZH* [prop. V I coroll.]. itaque Ε2, ZH2 commen-
surabilia sunt [prop. V I ] . et Ε rationalis est; quare 
etiam ZH rationalis est. et quouiam A:AB rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua-
dratum, ne E2 quidem ad ZH2 rationem habet, quam 
numerus quadratus ad nuinerum quadratum. itaque 
Ε, Ζ Η loDgitudine incommensurabiles sunt [prop. I X ] . 
iam rursus fiat ΒΑ:ΑΓ= ΖΗ2: Η®2 [prop. V I coroll.]. 
itaque ΖΗ2

9 ΗΘ2 commensurabilia sunt [prop. V I ] . 
uerum Ζ Η rationalis est; itaque etiam Η Θ rationalis 
est. et quoniam ΒΑιΑΓ rationem non habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum, ne ZH2 

quidem ad ΗΘ2 rationem habet, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum. itaque Zi f , ΗΘ lon-
gitudine incommensurabiles sunt [prop. IX] . quare 
ΖΗ, Η Θ rationales sunt potentia tantum commensu-
rabiles. ergo Ζ @ ex duobus nominibus est [prop. 
X X X V I ] . iam dico, eandem tertiara esse. nam quo-
niam est A:AB = E2:ZH2 et ΒΑ:ΑΓ=ΖΗ2:ΗΘ2, 
ex aequo [V, 22] erit Α: ΑΓ= Ε2: Η®2, uerum Α: ΑΓ 
rationem ηοη habet, quam numerus quadratus ad 

11. ΒΑ] AB' F. τόν] om. B. 14. Γ Α F. 16. Θ Η] 
in ras. V, ΗΘ F. 18. Ιβτίν] ίατϊ %at F. ΖΗ] θ corr. m. 2 
(ex HZ?) V. rjfl m. rec. Ρ. ΘΗ F. 19. ΗΘ] in ras. V. 

είαιν Β. 20. &βτί B V , comp. F b . 22. ώς] supra scr. 
m. 1 F. 23. ΖΗ] HZ F. ΒΑ] AB P, AB' F. 24. τόν] 
om. Ρ. ΑΓ] corr. ex Α Β m. 1 F. 25. ΗΘ] ΖΘ P, corr. 
m. rec. (euan.). 28. τετράγωνος F, corr. m. 1. 

E u c l i d e i , edd. Heiberg et Menge. III . 
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πρός τετράγωνον άρι&μόν άόύμμετρος άρα έότϊν ή 
Ε τη Η® μήκει. καϊ έπεί έότιν ώς 6 ΒΑ προς τον 
Α Γ, ούτως τό άπό τής Ζ Η προς τό άπό τής ΗΘ, 
μείζον άρα τό άπό τής Ζ Η τον άπό τής Η®, έότω 

6 ονν τώ άπό τής ΖΗ ϊόα τά άπό τών ΗΘ, Κ* άνα-
ότρέψαντι άρα [έότϊν] ώς ό ΑΒ προς τον Β Γ, όντως 
τό άπό τής ΖΗ προς τό άπό τής Κ. δ dh ΑΒ πρός 
τον Β Γ λόγον έχει, όν τετράγωνος άρι&μός πρός τε
τράγωνον αριθμόν καϊ τό άπό τής Ζ Η άρα πρός τό 

10 άπό τής Κ λόγον έχει, ον τετράγωνος άρι&μός πρός 
τετράγωνον αριθμόν* όύμμετρος αρα [έότΙν] ή ΖΗτή 
Κ μήκει. ή ΖΗ άρα τής ΗΘ μείζον δύναται τω άπό 
όνμμέτρον έαντή. και είόιν αϊ Ζ Η, ΗΘ ρηταΐ δννά-
μει μόνον όύμμετροι, καϊ ουδέτερα αυτών όύμμετρός 

15 έότι τή Ε μήκει. 
Ή Ζ® άρα έκ δύο ονομάτων έότϊ τρίτη9 όπερ 

έδει δεΐξαι. 
να. 

Ενρεϊν τήν έκ δύο ονομάτων τετάρτην. 
20 'Εκκείό&ωόαν δύο άρι&μοί ol ΑΓ, Γ Β, ωότε τον 

Α Β πρός τον Β Γ λόγον μή έχειν μήτε μην πρός τον 
ΑΓ, ον τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον αρι
θμόν, καϊ έκκείό%·ω φητή ή Α, καϊ τή Α όύμμετρος 
έότω μήκει ή ΕΖ' ρητή άρα έότϊ καϊ ή ΕΖ. καϊ γε-

25 γονέτω ώς ό ΒΑ άρ&μός πρός τον ΑΓ, όντως τό 
άπό τής ΕΖ πρός τό άπό τής ΖΗ' όύμμετρον άρα 

1. εστίν] m. 2 F, om. Β. 3. τό] (alt.) oni. b. 4. της] 
(alt.) om. b. 6. εστίν] om. Ρ. τον] om. Fb . 11. εστίν] 
om. B F V b . 12. άρα] m. 2 V. δύναται] -να- in ras. P. 

13. ασύμμετρου F, corr. m. rec; a- supra scr. F m. 2. Η θ 
άρα V. 16. Ιστιν Β. τή Ε Ιστιν F. 16. τρίτη] corr. ex 
ρητή m. rec. b ; (ητή F, mg. γρ. τρίτη m. rec. οπερ έδει 
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numerum quadratum. itaque ne E2 quidem ad ΗΘ2 

rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. quare Ε, ΗΘ longitudine incommensura-
biles sunt [prop. IX] . et quoniam est ΒΑ:ΑΓ = 
ΖΗ2:ΗΘ2, erit ΖΗ2>ΗΘ2 [ V , 14]. sit igitur 
ZH2 = H®2 + K2. itaque conuertendo [V , 19 coroll.] 
ΑΒ:ΒΓ= ZH2:K2. uerum ΑΒ: ΒΓ rationem habet, 
quaip numerus quadratus adnumenim quadratum. quare 
etiam ZH2:K2 rationem habet, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum. itaque ΖΗ, Κ longi-
tudine commensurabiles sunt. itaque ZH2 excedit H®2 

quadrato rectae sibi commensurabilis. et ΖΗ, ΗΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles, et 
neutra rectae Ε longitudine commensurabilis est. 

Ergo Ζ Θ ex duobus nominibus tertia est [def. alt. 3]; 
quod erat demonstrandum. 

L I . 

Inuenire rectam ex duobus nominibus quartam. 
Exponantur duo numeri ΑΓ, Γ Β eius 

modi, ut Α Β neque ad iJFneque ad ̂ JTratio-
nem habeat, quam numerus quadratus ad nu-
merum quadratum [prop. X X V I I I lemma]. et 
ponatur rationalis A, et rectae Α longitu-
dine commensurabilis sit EZ. itaque Ε Ζ 
rationalis est. et fiat Β Α: ΑΓ= Ε Ζ2: Ζ Η2 

1 Η [prop. V I coroll.]. itaque ΕΖ2, ΖΗ2 com-
mensurabilia sunt [prop. V I ] . itaque etiam ZH ra-

δειξαί] comp. P, om. B F V b . 21. τον ΒΓ'] εκάτερον αυτών 
Tbeon ( B F V b ) . Β Γ] corr. ex Α Γ m. 1 Ρ. μήτε — 22. 
Α Γ] om. Thjeon ( B F V b ) . 24. Ιατίν Β. 25. ΒΑ] Α"Β' F. 

άρι&μός] om. V. ΓΑ F. 26. ϋύμμετρος Ρ , corr. m. 1. 
10* 

jA -

Δ 

" Γ . 

•Β Θ 
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έότϊ τό άπό τής Ε Ζ τώ άπό τής Ζ Η* ρητή άρα έότϊ 
καϊ ή ΖΗ. καϊ έπεϊ ο ΒΑ πρός τον Α Γ λόγον ούκ 
έχει, ον τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον αριθ
μόν, ούδε τό άπό τής ΕΖ πρός τό άπό τής ΖΗ 

5 λόγον έχει, ον τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον 
άρι&μόν' άόύμμετρος αρα έότϊν ή ΕΖ τή ΖΗ μήκει. 
αϊ ΕΖ, Ζ Η άρα ρηται είόι δυνάμει μόνον όύμμετροΐ' 
ωότε ή Ε Η έκ δύο ονομάτων έότιν. 

Λέγω δή, οτι καϊ τετάρτη. 
10 Έπεϊ γάρ έότιν ώς ό ΒΑ πρός τον Α Γ, ούτως τό 

άπό τής Ε Ζ πρός τό άπό τής Ζ Η [μείζων δε ό ΒΑ 
του Α Γ], μείζον άρα τό άπό τής Ε Ζ του άπό τής 
Ζ Η. έότω ούν τώ άπό τής Ε Ζ Ιόα τά άπό τών Ζ Η, 
©· άναότρέφαντι άρα ώς ό ΑΒ άρι&μός πρός τον 

15 Β Γ, ούτως τό άπό τής Ε Ζ πρός τό άπό τής Θ. δ 6h 
Α Β πρός τον Β Γ λόγον ούκ έχει, ον τετράγωνος αριθ
μός πρός τετράγωνον αριθμόν ούδ' άρα τό άπό 
τής ΕΖ πρός τό άπό τής Θ λόγον έχει, ον τετράγω
νος άρι&μός πρός τετράγωνον αριθμόν, άόύμμετρος 

20 άρα έότϊν ή ΕΖ τή Θ μήκει' ή Ε Ζ άρα τής Η Ζ 
μείζον δύναται τώ άπό άόυμμέτρου εαυτή, και είόιν 
αϊ ΕΖ, Ζ Η §ηταϊ δυνάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ή 
ΕΖ τή Α όύμμετρός έότι μήκει. 

Ή Ε Η άρα έκ δύο ονομάτων έότϊ τετάρτη* οπερ 
25 έδει δεΐξαι. 

1. Poet Ζ Η add. ξητή δε (seq. ras. 1 litt. F) ή ΕΖ b, m. 
2 F. (ητή άρα] ή ΕΖ ξητή άρα V m. 2, (ητή έοτιν άρα b. 

ίατί] om. b, ίοτίν ΡΒ. 2. ναι] (prius) om. B F b . ΒΑ] 
Α Β Ρ. ον%] postea add. m. 1 F. 6. τή] της b. 7. είοιν Β. 

8. Ιοτί B V , comp. Fb . 9. δή] supra scr. m. 1 Ρ. και'] 
m. 2 F. 10. ΒΑ] corr. ex Α Β V. τον] οπκ B b , corr. ex 
τό m. rec. P. 11. μείζων — 12. Α Γ] mg. m. 1 in ras. P. 
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tionalis est. et quoniam ΒΑιΑΓ rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadra-
tum, ne EZ2 quidem ad ZH2 rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
EZ, ZJET longitudine incommensurabiles sunt [prop.IX]. 
itaque ΕΖ, Ζ Η rationales sunt potentia tantum com-
mensurabiles. quare EH ex duobus nominibus est 
[prop. X X X V I ] . 

Iam dico, eandem quartam esse. nam quoniam est 
ΒΑ:ΑΓ=ΕΖ2:ΖΗ2, erit EZ2>ZH2 [V, 14]. sit 
igitur EZ2 = ZH2 + ®2. itaque conuertendo [ V , 19 
coroll.] Α Β: ΒΓ= ΕΖ2: Θ2, uerum ΑΒ: ΒΓ rationem 
ηοη habet, quam numerus quadratus ad numerum qua-
dratum. itaque ne EZ2 quidem ad Θ2 rationem habet> 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare ΕΖ, Θ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
I X ] , EZ2 igitur excedit ZH2 quadrato rectae sibi in-
commensurabilis. et ΕΖ, ZH rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles, et ΕΖ, Α longitudine com-
mensurabiles sunt. 

Ergo EH ex duobus nominibus est quarta [def. 
alt. 4]; quod erat demonstrandum. 

11. ΒΑ] Α e corr. V. 12. τής] (prius) om, P. 13. τώ] 
τό F. 16. τόν] om. B F b . 18. Θ] Θ Α b. 20. Ιοτίν] οίη. 
F b . άρα] om. F. τής] corr. ex τή V. ΗΖ] corr. ex 
Z H V , E f l P, 21. ανμμετρον b, corr. m. rec , et F, corr. 
m. 2. εαυτή μήκει, F. 24. οπερ ϊδει δεΐζαι] comp. Ρ, 
om. B F V b . 
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νβ'. 

Εύρειν τήν έκ δύο ονομάτων πέμπτην. 
ΈκκεΙό%ωόαν δνο άρι%μοϊ οι ΑΓ, ΓΒ, ωότε τον 

ΑΒ πρός εκάτερον αυτών λόγον μή έχειν, όν τετρά-
6 γωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν, καϊ έκκεί-

ό%ω ρητή τις ενδεΙα ή Α, καϊ τή Α σύμμετρος έότω 
[μήκει] ή ΕΖ' ρητή άρα ή Ε Ζ. καϊ γεγονέτω ώς ο 
ΓΑ προς τον Α Β, όντως τό άπό τής ΕΖ πρός τό άπο 
τής Ζ Η. ό δε ΓΑ πρός τον Α Β λόγον ούκ έχει, ον 

10 τετράγωνος αριθμός πρός τετράγωνον άρι&μόν' ονδ^ 
τό άπό τής ΕΖ άρα πρός τό άπό τής ΖΗ λόγον έχει, 
ον τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον αριθμόν, αϊ 
Ε Ζ, Ζ Η άρα ρηται είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι* 
έκ δύο άρα ονομάτων έότϊν ή ΕΗ. 

15 Αέγω δή, οτι καϊ πέμπτη. 
Έπεϊ γάρ Ιότιν ώς ό ΓΑ προς τον ΑΒ, οϋτως 

το άπό τής Ε Ζ πρός τό άπό τής Ζ Η, άνάπαλιν ώς ό 
ΒΑ πρός τον Α Γ, ούτως τό άπό τής Ζ Η πρός τό 
άπό τής ΖΕ' μείζον άρα τό άπό τής ΗΖ του άπό 

20 τής Ζ Ε. έότω ούν τώ άπό τής Η Ζ Ιόα τά άπό τών 
ΕΖ, Θ' άναότρέψαντι άρα έότϊν ώς ό ΑΒ αριθμός 
πρός τον Β Γ, ούτως τό άπό τής ΗΖ πρός τό άπό 
τής Θ. ό δ% ΑΒ πρός τον Β Γ λόγον ούκ έχει, ον 

3. τον] corr. ex τό V. 7. μψ,ει] om. Ρ. ΕΖ] ΖΗ 
Theon ( B F V b ) , ΗΖ m. rec. Ρ. ρητή άρα ή ΕΖ] ξητή άρα 
ή ΖΗ V, mg. ρητή τή άρα ΗΖ m. 2. Ε Ζ] ΖΗ Theon ( B F b ) , 
ΗΖ Ρ m. rec. 8. ΕΖ] Ζ post ras. 1 litt. V, Ζ Η F, ΗΖ B b , 
Ρ m. rec. 9. Ζ Η] ΖΕ Theon ( B F V b ) , m. rec. Ρ. Deinde 
add. όύμμετρον άρα έοτϊ τό άπο τής ΗΖ τώ άπο τής ΖΕ' ρητή 
άρα έοτϊ *αϊ ή Ζ Ε. και έπεί Theon ( B F Y b ) , Ρ m. rec. (Ζ Η 
pro ΗΖ). δέ] om. Theon ( B F V b ) . τον] om. B F b . 11. 
τής] (prius) m. 2 Β. ΕΖ] ΗΖ F V b , m. 2 Β, m. rec. Ρ. 

L άρα] om. Β. προς τό άπό] m. 2 Β. ΖΗ] Ρ, ΖΕ B F V b , 
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-Β 

_ ΧΗ 

LII . 

Inuenire rectam ex duobus nominibus quintarn. 
Exponautur duo numeri ΑΓ, ΓΒ eius modi, ut Α Β 

ad neutrum rationem habeat, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum [prop. X X V I I I lemma], et 

ponatur recta aliqua rationalis A, et 
E rectae Α commensurabilis sit EZ. itaque 

Ε Ζ rationalis est. et fiat 
z ΓΑ:ΑΒ = ΕΖ2:ΖΗ2 

[prop. VI coroll.]. Γ Α autem ad Α Β ra-
tionem non habet, quam numerus qua-

— dratus ad numerum quadratum. itaque 
ne EZ2 quidem ad ZH2 rationem habet, 

quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare ΕΖ, ZH rationales sunt potentia tantum com-
mensurabiles [prop. IX] . ergo EH ex duobus no-
minibus est [prop. X X X V I ] . 

iam dico, eandem quintam esse. nam quoniam est 
ΓΑ:ΑΒ=ΕΖ2:ΖΗ2

} e contrario [ V , 7 coroll.] est 
ΒΑιΑΓ = ZH2:ZE2. itaque HZ2>ZE2 [ V , 14]. 
sit igitur HZ2 = ΕΖ2 + © 2 . itaque conuertendo [ V , 

m. rec. P. 12. τετράγωνος F , corr. m. 1. άρι&μόν] m. 
2 V. Deinde add. άαύμμετρος άρα ίστϊν ή ΗΖ τή ΖΕ (τή ΖΕ 
om. V ) μήκει b, mg. m. 1 F, m. 2 V . 13. είαιν Ρ Β. 14. 
άρα] om. Ρ. Ε Η] Η e corr. m. 1 b. 15. %al] m. 2 F. 

17. Ε Ζ ] Ρ; ΗΖ B V b , Ρ m. rec; ΖΗ F. Ζ Κ ] Ρ , Ζ Ε 
B F V b , Ρ m. rec. Ante ώς add. άρα m. rec. Ρ. 18. όντως] 
om. B V b . Ζ Η ] Ρ , Ε Ζ B F V b , Ρ m. rec. 19. Ζ Ε ] Ρ, 
ΖΗ B F V b , Ρ m. rec. Dein add. ό δε ΒΑ του Α Γ μείζων 
(corr. βχ μείζον) έοτίΥ; μείζον (μείζων m. rec. b ) δε τό (δ m. 
rec. b) ΒΑ του Α Γ b , in ras. F. μείζον άρα] sustulit rep. 
in F. άρα Ιατί V. τό] m. 2 F. ΗΖ] Ρ , Ε Ζ B F V b , 
Ρ m. rec; item lin. 20, 22. 20. τής] om. Ρ. Ζ Ε ] Ρ, Ζ Η 
B F V b , Ρ m. rec. τω] supra scr. m. 1 b, postea add. m. 1 V, 
corr. ex τό F m. 1. 21. Ε Ζ ] Ρ, HZ B F b , m. rec. P, in ras. V. 
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τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον αριθμόν ονδ9 

άρα το άπο τής ΖΗ προς το άπο τής Θ λόγον έχει, 
ον τετράγωνος άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν* 
ασύμμετρος άρα έστϊν ή ΖΗ τή ® μήκει9 ωστε ή 

5 Ζ Η τής Ζ Ε μείζον δύναται τω άπό ασύμμετρου εαυ
τή, καί είσιν at ΗΖ, Ζ Ε ρψαϊ δυνάμει μόνον σύμ
μετροι, καί τό ΕΖ έλαττον όνομα σύμμετρον έστι τή 
έκκειμένη ρητή τή Α μήκει. 

Ή Ε Η άρα έκ δύο ονομάτων έστϊ πέμπτη* όπερ 
10 έδει δεΐξαι. 

νγ. 
Ευρεϊν την έκ δύο ονομάτων εκτην. 
Έκκείσδωσαν δύο άρι&μοϊ ot ΑΓ, Γ Β, ωστε τόν 

Α Β προς έκάτερον αυτών λόγον μή έχειν, δν τετρά-
15 γωνος άρί&μός προς τετράγωνον άρι&μόν έστω 

καί έτερος άρι&μός ό Α μή τετράγωνος ών μηδε προς 
έκάτερον τών ΒΑ, ΑΓ λόγον έχων, δν τετράγωνος 
άρι&μός προς τετράγωνον αριθμόν * καϊ έκκείσδω τις 
ρητή εύ%εϊα ή Ε, καϊ γεγονέτω ώς ό Α προς τόν 

20 Α Β, ούτως το άπό τής Ε προς τό άπό τής Ζ Η* σύμ
μετρον άρα^τό άπό τής Ε τω άπό τής Ζ Η. καί έστι 
ρητή ή Ε' φητή άρα καϊ ή Ζ Η. καί έπεϊ ούκ έχει, 

1. τετράγωνον] corr. βχ τετράγωνος m. 1 b. 2. Ζ Η] Ρ , 
ΕΖ B P V b , Ρ m. rec; item lin. 4, 5. Θ] ras. 1 litt. V . 

4. εστίν] om. B V b . δ. της] corr. ex τη V b . ΖΕ] P, 
Ζ Η B F V b , Ρ m. rec. συμμέτρου Ρ, corr. m. 2. 6. είσι V , 
comp. Fb. α£] m. rec. P. cct H Z , Ζ Ε ] om. F V b ; at EZ, 
Ζ Η supra scr. m. 2 B. 7. Ε Ζ ] Ρ, Ζ Η B F V b , HZ m.rec.P. 

9. οπερ έδει δεϊξαι] comp. Ρ , om. B F V b . 13. Α Γ] Α, 
seq. ras. 1 litt., F. τόν] corr. ex τό m. 2 B. 16. μήτε Ρ. 

17. ΒΑ] supra scr. Γ m. 1 b, Α3 F et V, sed corr. έχειν 
V, sed corr. 18. %αέ] m. 2 F. 20. ούτως *ai V . σύμ
μετρος Theon ( B F V b ) , Ρ m. rec. 21. άρα εστίν F V . τό — 
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- Γ 

-H 

Ζ Η ] ή Ε vjj (τώ άπο τής Ρ) Ζ Η δυνάμει Theon ( B F V b ) , Ρ 
m, rec. ίοτιν Β. 22. έπεί] m. 2 Β, om. F. 

19 coroll.] ΑΒ:ΒΓ = HZ2:©2. uerum ΑΒ:ΒΓ ra-
tionem non habet, quain numerus quadratus ad nu-
merum quadratum. itaque ne ZH2 quidem ad Θ2 

rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque ZH} © longitudine incommensura-
biles sunt [prop. IX] . quare ZH2 excedit ZE2 quadrato 
rectae sibi incommensurabilis. et Η Ζ , Ζ Ε rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles, et minus nomen 
EZ rectae rationali propositae Α longitudine commen-
surabilis est. 

Ergo EH ex duobus nominibus est quinta [def. 
alt. 5]; quod erat demonstrandum. 

LIII . 

Inuenire rectam ex duobus nominibus sextam. 
Exponantur duo numeri ΑΓ, Γ Β eius modi, ut 

Α Β ad neutrum rationein habeat, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum, sit autein etiam alius 
numerus Α non quadratus neque ad alterutrum BAy 

Α Γ rationem habens, quam numerus quadratus ad 
Ά τ - numerum quadratum [prop. X X V I I I lemma]; 

et ponatur recta rationalis E9 et fiat 
A:AB = E2:ZH2 

[prop. V I corolL]. itaque Ε2, ZH2 commen-
surabilia sunt [prop. V I ] . et Ε rationalis est; 
itaque etiam Ζ Η rationalis est. et quoniam 
A:AB rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne E2 

~® quidem ad ZH2 rationem habet, quam nu-
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6 Α πρός τον Α Β λόγον, ον .τετράγωνος άρι&μός 
πρός τετράγωνον αριθμόν, ovdh τό άπό τής Ε αρα 
πρός τό άπό τής Ζ Η λόγον έχει, όν τετράγωνος αρι
θμός πρός τετράγωνον αριθμόν* άόύμμετρος άρα ή 

δ Ε τή Ζ Η μήκει. γεγονέτω δή πάλιν ώς ό ΒΑ πρός 
τον ΑΓ, όντως τό άπό τής ΖΗ πρός τό άπό τής ΗΘ. 
όύμμετρον άρα τό άπό τής ΖΗ τώ άπό τής ®Η. φη
τόν άρα τό άπό τής ΘΗ' φητή άρα ή ΘΗ. καϊ έπεϊ 
ό ΒΑ πρός τον ΑΓ λόγον ούκ έχει, ον τετράγωνος 

10 αριθμός πρός τετράγωνον άρι&μόν, ούδ% τό άπό τής 
Ζ Η πρός τό άπό τής Η Θ λόγον έχει, ον τετράγωνος 
άρι&μός πρός τετράγωνον αριθμόν άόύμμετρος αρα 
ίότϊν ή ΖΗ τή Η Θ μήκει. αϊ ΖΗ, Η Θ άρα φηταί 
είόι δννάμει μόνον όύμμετροι' έκ δύο άρα ονομάτων 

15 έότϊν ή Ζ Θ. 
Αεικτέον δή, ότι καϊ έκτη. 
Έπεϊ γάρ έότιν ώς ό Α πρός τον ΑΒ, ούτως τό 

άπό τής Ε πρός τό άπό τής Ζ Η, έότι δϊ καϊ ώς δ 
ΒΑ πρός τον ΑΓ, ούτως τό άπό τής Ζ Η πρός τό 

20 άπό τής ΗΘ, δι ϊόον άρα έότϊν ώς ό Α πρός τον Α Γ, 
ούτως τό άπό τής Ε πρός τό άπό τής Η®, ό δ% Α 
πρός τον Α Γ λόγον ούκ έχει, όν τετράγωνος άρι&μός 
πρός τετράγωνον άρι&μόν ούδΐ τό άπό τής Ε αρα 
προς τό άπό τής ΗΘ λόγον έχει9 όν τετράγωνος άρι&-

25 μός πρός τετράγωνον αριθμόν άόύμμετρος άρα εστίν ή 
Ε τή ΗΘ μήκει. έδείχδη δ\ καϊ τή ΖΗ άόύμμετρος9 

έκατέρα άρα τών Ζ Η, Η Θ άόνμμετρός έότι τή Ε μήκει. 
καϊ έπεί έότιν ώς 6 ΒΑ πρός τον Α Γ, όντως τό άπό 
τής Ζ Η πρός τό άπό τής ΗΘ, μείζον άρα τό άπό τής 

7. άονμμ,ετρον F , sed corr. Θ Η] in rae. V , Η θ F b . 
Deinde add. ξητον Sh το άπο τής ΖΗ Theon ( B F V b ) . 8. άρα 
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merus quadratus ad numerum quadratum. itaque Ε,ΖΗ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. I X ] . iam 
rursus fiat ΒΑ:ΑΓ = ΖΗ2:ΗΘ2 [prop. V I coroll.]. 
itaque ΖΗ2

9 ΘΗ2 commensurabilia sunt [prop. V I ] . 
itaque ΘΗ2 rationale est; quare Θ Η est rationalis. et 
quoniam ΒΑ:ΑΓ rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne ZH2 quidem 
ad H®2 rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque ΖΗ, Η Θ longitudine in-
commensurabiles sunt [prop. I X ] . quare ΖΗ, ΗΘ ra-
tionales sunt potentia tantum commensurabiles. itaque 
Ζ Θ ex duobus nominibus est. 

iam demonstrandum, eandem sextam esse. nam 
quoniam est A:AB = E2:ZH\ et ΒΑ:ΑΓ= ΖΗ2:ΗΘ2, 
ex aequo erit [ V , 22] Α: ΑΓ= Ε2: ΗΘ2. ueruui Α: Α Γ 
rationem ηοη habet, quam numerus quadratus ad nu-
merum quadratum. itaque ne E2 quidem ad ΗΘ2 

rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadraium. itaque Ε, ΗΘ longitudine incommensu-
rabiles sunt [prop. IX] . demonstrauimus autem, etiam 
Ε, Ζ Η incommensurabiles esse. itaque utraque ZH, 
ΗΘ rectae Ε longitudine incommensurabilis est. et 
quoniam est ΒΑ:ΑΓ= ΖΗ2:ΗΘ2, erit ΖΗ2>ΗΘ2 

[ V , 14]. iam sit ZH2 = ΗΘ2 + K2. quare conuertendo 
[ V , 19 coroll.] erit ΑΒ:ΒΓ= ΖΗ2: Κ2, uerum ΑΒιΒΓ 

%*ί Theon ( B F V b ) . ξητή — ΘΗ] mg. V. Η Θ Ρ. 9. 
ΒΑ] ΑΒ' F. 10. ουδέ] ούδ' άρα F V b , ουκ άρα Β. τό] 
τά F. 14. daiv Β. 18. έ'ατιν Β. 19. ΒΑ]ΑΒ Ρ. 21. 
δέ] m. 2 F. 23. ουδέ] ούδ' άρα Theon ( B F V b ) . άρα] 
om. Theon (BF Vb) . 26. ΗΖ F ; f 27. εκατέρα — Ε ] ή Ε 
αρα εκατέρα τών Ζ Η, Η Θ έατιν ασύμμετρος Υ . άρα] supra 
scr. F. 28. ούτως] om. b , m. 2 Β. 29. Post ΗΘ add. 
μείζων δε 6 ΑΒ του ΑΓ Υ. μείζον] bie F. 
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Ζ Η τον άπο τής Η Θ. έότω ονν τφ άπο [τής] Ζ Η 
ϊόα τά άπο τών ΗΘ, Κ' άναότρέψαντι άρα ώς ο ΑΒ 
προς Β Γ, όντως το άπο Ζ Η προς τό άπό τής Κ. 6 
6h ΑΒ πρός τον ΒΓ λόγον ούκ έχει, ον τετράγωνος 

5 άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν ωότε ούδΐ τό 
άπό Ζ Η πρός τό άπό τής Κ λόγον έχει, όν τετράγω
νος αριθμός πρός τετράγωνον αριθμόν, ασύμμετρος 
άρα έότϊν ή ΖΗ τή Κ μήκει* ή Ζ Η άρα τής ΗΘ 
μείζον δύναται τώ άπό άόνμμέτρον έαντή. και εΐόιν 

10 αί Ζ Η, ΗΘ ρηταϊ δννάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ου
δέτερα αυτών όύμμετρός έότι μήκει τή έκκειμένη 
φητή τή Ε. 

Ή Ζ Θ άρα έκ δνο ονομάτων έότϊν έκτη' όπερ 
έδει δεϊ&ι. 

15 Αήμμα. 
"Εότω δύο τετράγωνα τά ΑΒ, Β Γ καϊ κείόδωόαν 

ωότε έπ ευθείας είναι τήν Α Β τή ΒΕ' έιί εύ&είας 
άρα έότϊ καϊ ή Ζ Β τή Β Η. καϊ όνμπεπληρώό&ω τό 
Α Γ παραλληλόγραμμοι λέγω, ότι τετράγωνον έότι 

20 τό ΑΓ, καϊ ότι τών ΑΒ, ΒΓ μέόον άνάλογόν έότι τό 
Α Η, καϊ έτι τών Α Γ, Γ Β μέόον άνάλογόν έότι τό ΑΓ 

Έπεί γάρ ϊόη έότϊν ή μϊν ΑΒ τή ΒΖ, ή δ\ ΒΕ 
τή ΒΗ, όλη άρα ή Α Ε όλη τή ΖΗ έότιν ϊόη. άλλ9 

ή μ\ν Α Ε έκατέρα τών Α Θ, Κ Γ έότιν ϊόη, ή δΐ Ζ Η 
25 έκατέρα τών Α Κ, Θ Γ έότιν ϊόη' καϊ έκατέρα άρα 

τών Α®} ΚΓ έκατέρα τών ΑΚ, ΘΓ έότιν ϊόη. Ιόό-
πλενρον άρα έότϊ τό ΑΓ παραλληλόγραμμον' έότι 6h 
xal όρ&ογώνΐον τετράγωνον άρα έότϊ τό ΑΓ. 

1. Ζ Η] Ζ Θ b. τής] om. Ρ. τής] om. P b . 3. τον 
ΒΓ Υ. τής ΖΗ F V . f 4. πρός τον ΒΓ] mg. m. 1 Ρ. 6. 
τής Ζ Η F V . 7. άονμμετρα Ρ , corr. m. 1. 9. βνμ-
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rationem non habet, quam numerus quadratus ad nu-
merum quadratum. quare ne ZH* quidem ad K2 

rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque ΖΗ, Κ longitudine incommensura-
biles sunt [prop. IX] . itaque ZH* excedit H © 2 qua-
drato rectae sibi incommensurabilis. et ΖΗ, ΗΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles, et 
neutra earum rationali propositae Ε longitudine com-
mensurabilis est. 

Ergo ΖΘ recta ex duobus nominibus est sexta [def. 

v alt. 6]; quod erat demonstrandum. 

Lemma. 

Sint duo quadrata AB, Β Γ et ita ponantur, ut AB} 

Β Ε in eadem recta sint. itaque etiam Ζ ΰ , Β Η in 
κ Η r eadem sunt recta. et expleatur paral-

lelogrammum ΛΓ. dico, Α Γ quadratum 
* B E esse, et Α Η medium esse proportionale 

inter AB,BT} et praeterea Α Γ medium 
A z esse proportionale inter ΑΓ, ΓΒ. 

nam quoniam Α Β = BZ} BE=BH, erit AE=HZ, 
uerum AE = ΛΘ = ΚΓ, ΖΗ=ΛΚ = ΘΓ [ I , 34]. 
quare etiam 

ΛΘ = ΚΓ=ΛΚ = ΘΓ. 

μέτρου F , corr. m. 2. ε~αυτν μήκει F. 11. αυτών] τών 
Ζ Η , ΗΘ Theon ( B F Vb). έατιν Ρ. έγαειμένη F. 12. 
Ε ] Ε Η b, Η add. m. 2 F. 13. ή] om. b. οπερ έδει δε%αι] 
comp. Ρ , om. B F V b . 18. Ιστίν Β. 19. Ζτι το Α Γ Υ. 

έατιν Ρ. 20. το Α Γ] om. V. οτι] έτι B F , supra scr. 
οτι m. 2. 21. έατιν Ρ. 22. Ζ Β Β. 24. Post ftoj del. 
άΐΧ ή μεν ΔΕ εκατέρα m. 1 Ρ. ΗΖ B F V . 25. ΓΘ V. 

αρα] om. b. 26. Α Θ] Α postea add. V. 27. έατιν Ρ. 
έατιν Ρ Β . 28. έατιν Ρ. 
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Καϊ έπεί έότιν ώς ή Ζ Β προς τήν ΒΗ, όντως ή 
Α Β προς τήν Β Ε, άλλ9 ώς μ\ν ή Ζ Β προς τήν Β Η, 
όντως το Α Β προς τό ΑΗ, ώς δΐ ή ΑΒ προς τήν 
Β Ε, όντως το Α Η προς το Β Γ, xal ώς αρα τό Α Β 

5 πρός τό Α Η, όντως τό Α Η πρός τό Β Γ. τών Α Β, 
Β Γ αρα μέαον άνάλογόν έότι τό Α Η. 

Αέγω δή, οτι καϊ τών Α Γ, Γ Β μέόον άνάλογόν 
[έότι] τό ΑΓ. 

Έπεϊ γάρ έότιν ώς ή ΑΑ πρός τήν Α Κ, όντως 
10 ή ΚΗ πρός τήν ΗΓ ϊόη γάρ [έότιν] έχατέρα έχατέ-

ρα' xal όννδέντι ώς ή Α Κ πρός ΚΑ, όντως ή Κ Γ 
πρός ΓΗ, άλλ9 ώς μίν ή Α Κ πρός ΚΑ, όντως 
τό ΑΓ πρός τό ΓΑ, ώς δΐ ή ΚΓ πρός ΓΗ, όντως 
τό ΑΓ πρός ΓΒ, xal ώς άρα τό ΑΓ πρός Α Γ, ον-

15 τως τό ΑΓ πρός τό Β Γ τών Α Γ, Γ Β άρα μέόον 
άνάλογόν έότι τό ΑΓ' α προέχειτο δεϊζαί. 

νδΤ. 

Έάν χωρίον περιέχεται νπό ρητής xal τής 
έχ δνο ονομάτων πρώτης, ή τό χωρίον δννα-

20 μένη άλογος έότιν ή χαλονμένη έχ δνο όνο-
μάτων. 

Χωρίον γάρ τό Α Γ περιεχέό&ω νπό φητής τής 
Α Β xal τής έχ δνο ονομάτων πρώτης τής ΑΑ' λέγω, 
ότι ή τό Α Γ χωρίον δνναμένη άλογος έότιν ή χαλον-

26 μένη έχ δνο ονομάτων. 

3. τήν Β Ε — 6. Β Γ] postea ins. m. 1 F. 4. ούτω Β. τ'] 
m. 2 F. τό Β Γ] corr. ex τήν Β Γ m. 2 Β. δ. ούτω Β. 6. 
άρα] om. b. 8. έατί] om. Ρ. 10. τήν] om. B F b . έστιν] 
om. Ρ. ίηατέρα] om. Ρ. 11. τήν ΚΔ V. 12. τήν ΓΗ V. 

τήν ΚΔ V. 13. τήν ΓΗ V. 14. τό ΓΒ V , seq. ras. 
1 litt. Δ Γ] τό ΓΔ V . 15. Δ Γ] Γ Δ V. τό Β Γ] ΒΓ 
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itaque parallelogrammum Α Γ aequilaterum est; est 
autem idem rectangulum. ergo Α Γ quadratum est. 

et quoniam est ZB: BH= Α Β: BE, et ZB:BH— 
AB:AH, Α Β : BE = ΑΗι Β Γ [ V I , 1], erit etiam 
Α Β : Α Η= Α Η: Β Γ. ergo Α Η medium est pro-
portionale inter Α Β, Β Γ. 

Iam dico, Α Γ etiam medium proportionale esse 
inter ΑΓ, ΓΒ. 

nam quoniam est AA:AK=KH: Η Γ (nani 
utraque utrique aequalis est), et componendo [ V , 18] 
ΑΚ:ΚΑ = ΚΓ: ΓΗ, est autem Α Κ: ΚΑ = ΑΓ: ΓΑ, 
Κ Γ: ΓΗ= ΑΓ: ΓΒ, erit etiam ΑΓ: ΑΓ= ΑΓιΒΓ 
ergo Α Γ medium est proportionale inter ΑΓ, ΓΒ\ 
quae propositum erat demonstrare. 

Μ 

HE Ζ 

Θ Κ Λ 
Ρ 

L I V . 

Si spatium recta rationali et recta ex duobus no-
minibus prima comprehenditur, recta spatio aequalis 

quadrata irrationalis est ex duo-
bus nominibus, quae uocatur. 

Spatium enim Α Γ recta ra-
tionali Α Β et recta ex duobus 
nominibus prima Α Α compre-
hendatur. dico, rectam spatio 
Α Γ aequalem quadratam ir-
rationalem esse ex duobus n o 
minibus, quae uocatur. 

Ν 

1 C 7 

Β , ΓΒ Fb . 16. α] οπερ Theon ( B F V b ) . Post δεϊξαι 
add. o > : > — P . 18. της] m. 2 B. 22. χωρίον — 25. ονο
μάτων] mg. m. 1 F. 22. ΑΓ] ΑΒΤΔ Theon ( B F V b ) . 23. 
ΑΒ] ΑΔ F. 

\ 
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Έπεί γάρ έκ δύο ονομάτων έότί πρώτη ή Α Α, διη-
ρήόδω εις τά ονόματα κατά τό Ε, καϊ έότω τό μείζον 
όνομα τό Α Ε. φανερόν δή, ότι at Α Ε, Ε Α φηταί 
εΐόι δυνάμει μίνον όύμμετροι, καϊ ή Α Ε τής Ε Α 

δ μείζον δύναται τω άπό συμμέτρου εαυτή, καϊ ή Α Ε 
σύμμετρος έότι τή έκκειμένη φητή τή Α Β μήκει. τε-
τμήόδω δη ή Ε Α δίχα κατά τό Ζ όημεΐον. κα\ έπεί 
ή Α Ε της Ε Α μείζον δύναται τω άπό όυμμέτρου 
εαυτή, έάν άρα τω τετάρτω μέρει τον άπό τής έλάό-

10 όονος, τοντέότι τω άπό τής ΕΖ, ϊόον παρά την μείζονα 
την Α Ε παραβλη&ή έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω, είς 
σύμμετρα αυτήν διαιρεί, παραβεβλήόδω ονν παρά 
τήν ΑΕ τω άπό τής ΕΖ ϊόον τό νπό ΑΗ, ΗΕ' όύμ-
μετρος άρα έότίν ή ΑΗ τή Ε Η μήκει. καί ήχ&ωόαν 

15 άπό τών Η, Ε, Ζ όποτέρα τών Α Β, ΓΑ παράλληλοι 
ai ΗΘ, ΕΚ, ΖΑ' καϊ τω μεν Α Θ παραλληλόγραμμα) 
ϊόον τετράγωνον όννεστάτω τό ΣΝ, τω δε ΗΚ ϊόον 
τό ΝΠ, καϊ κείό&ω ωότε έιί ευθείας είναι τήν ΜΝ 
τή Ν&· έπ εύ&είας άρα έότΙ καϊ ή ΡΝ τή ΝΟ. καϊ 

20 όνμπεπληρώό&ω τό Σ Π παραλληλόγραμμον' τετρά
γωνον άρα έότΙ τό Σ Π. καϊ έπεϊ τό νπό τών ΑΗ, 
ΗΕ ϊόον έότΙ τω άπό τής ΕΖ, έότιν άρα ώς ή ΑΗ 
προς ΕΖ, όντως ή ΖΕ προς ΕΗ' καϊ ώς αρα τό Αθ 
προς Ε Α, τό Ε Α προς Κ Η* τών Α®, Η Κ άρα μέόον 

26 άνάλογόν έότι τό Ε Α. άλλα τό μεν Α Θ ϊόον έότϊ 

2. Ε ] β corr. m. rec. Ρ. 3. δή] corr. ex δε Β. 4. 
είσιν Ρ. ασύμμετροι F, eed corr. 5. ασύμμετρου b , sed 
corr.; in F supra add. ά- m. 2. καί] om. F. Ε Α F. 7. 
δη] δε V. 8. ασύμμετρου b, eed corr. 9. τετάρτω] d~ b. 

του] τώι Β. της] e corr. V. 12. σύμμετρον Ρ.' διέΐη 
V b , διέληι corr. in i i i ^ f t F , διελει Β. Dein add. μήκει Υ. 13. 
νπό τών F V . ΗΕ] ΗΘ Ρ. 14. Α Η] Η e corr. m. 1 V. 
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nam quoniam Α Α ex duobus nominibus prima est, 
in Ε in nomina diuidatur, et maius nomen sit AE. 
manifestum igitur, ΑΕ, Ε Α rationales esse potentia 
tantum commensurabiles, et AE2 excedere EA2 qua-
drato rectae sibi commensurabilis, et Α Ε ratiouali 
propositae Α Β longitudine commeusurabilem esse [def. 
alt. 1]. iam EA m Ζ puncto in duas partes aequales 
secetur. et quoniam AE2 excedit EA2 quadrato rectae 
sibi commensurabilis, si quartae parti quadrati minoris, 
hoc est quadrato EZ2

} aequale maiori Α Ε adplicatur 
parallelogrammum figura quadrata deficiens, eam in 
partes commensurabiles diuidit [prop. X V I I ] . adplicetur 
igitur rectae Α Ε quadrato Ε Ζ2 aequale ΑΗχΗΕ. 
itaque Α Η, Ε Η longitudine commensurabiles sunt. et 
ab H9 Ε, Ζ alterutri ΑΒ, Γ Α parallelae ducantur 
Η®9 ΕΚ, ZA. et parallelogrammo Α Θ aequale qua-
dratum ΣΝ construatur, et Ν Π = ΗΚ [ I I , 14], et 
ita ponantur, ut MN, NS in eadem recta sint; quare 
etiam PN9 NO in eadem sunt recta. et parallelo-
grammum ΣΠ expleatur; itaque ΣΠ quadratum est 
[u. lemma]. et quoniam est AH χ HE = EZ2, erit 
AH: EZ = ZE: EH [ V I , 17]. quare etiam 

ΑΘ : Ε Α = Ε Α : ΚΗ [VI , 1]. 

ΕΗ] ΗΕ in ras. V. 15. Η] m. 2 F. ΑΒ] Α eras. F. 
Γ Δ] in ras. V, ΒΔ F, ΔΓ Β. 16. ΕΚ] Ε postea ins. m. 

1 F. Ζ Α] mut. in AZ V, AZ B F b . παοαλληλόγοαμ,μ,ον Ρ, 
corr. m. 1. 17. ΣΝ] Σ corr. ex Ε B F b . 18. κείο&ωσαν V. 

Μ Ν] corr. ex Ν m. 1 F. 19. htsxiv Β. Ν Ρ Ρ. 20. 
ΣΠ] corr. ex ΕΠ Β, item lin. 21. 21. τό] τω V. ΑΗΕ b, 
et corr. in AHt EH m. 2 V , AH F, et B , corr. m. 2. 22. 
τφ] τό V. 23. προς τήν Υ. ΖΕ] ΕΖ Ρ. Ε Η] τήν Η, 
ante Η ras. 1 litt. V . 24. πρός τό, seq. rae. 1 litt., V. Ε Λ] 
Ε eras. V. τό ΚΗ Υ. άρα] postea add. m. 1 Ρ. 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. HL. W 
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τφ ΣΝ, το δΐ ΗΚ ϊαον τώ ΝΠ' τών Σ Ν, ΝΠ αρα 
μέύον άνάλογόν έστι τό Ε Α. έστι δΐ τών αυτών τών 
ΣΝ, ΝΠ μέσον άνάλογόν xal τό ΜΡ' Ϊ6ον άρα έστί 
τό Ε Α τώ ΜΡ' ωότε xal τφ 0& ϊαον έατίν. έότι δε 

5 xal τά ΑΘ, ΗΚ τοις ΣΝ, ΝΠ ϊαα' όλον άρα τό ΑΓ 
ϊαον έατίν όλω τφ Σ Π, τουτέατι τφ άπό τής ΜΒ τε-
τραγώνω' τό ΑΓ άρα δύναται ή MIS. 

Αέγω, ότι ή Μ% έχ δύο ονομάτων έατίν. 
Έπεϊ γάρ σύμμετρος έατιν ή Α Η τή Η Ε, σύμμε-

10 τρός έατι xal ή Α Ε έκατέρα τών Α Η, Η Ε. υπόκει
ται 6h καϊ ή ΑΕ τή ΑΒ σύμμετρος' καϊ at Α Η, Η Ε 
άρα τή ΑΒ σύμμετροι είσιν. καί έστι ρητή ή ΑΒ' 
ρητή άρα έστϊ καϊ έκατέρα τών Α Η, ΗΕ' φητόν αρα 
έστϊν έκάτερον τών Α®, Η Κ, καί έστι σύμμετρον τό 

16 Α Θ τώ Η Κ. άλλά τό μϊν ΑΘ τφ Σ Ν ϊαον εστίν, 
τό δε Η Κ τφ ΝΠ' καϊ τά Σ Ν, Ν Π άρα, τουτέατι 
τά άπό τών Μ Ν, Ν3, φητά έστι καϊ σύμμετρα, καϊ 
έπεϊ ασύμμετρος έατιν ή ΑΕ τή Ε Α μήκει, άλΧ ή 
μϊν ΑΕ τή Α Η έστι σύμμετρος, ή δΐ ΑΕ τή Ε Ζ 

20 σύμμετρος, ασύμμετρος άρα καϊ ή Α Η τή ΕΖ' ώστε 
καϊ τό ΑΘ τφ Ε Α άαύμμετρόν έατιν. άλλά το μ^ν 
ΑΘ τφ ΣΝ έατιν ϊαον, τό 6i ΕΑ τφ ΜΡ' καϊ τό 
ΣΝ άρα τφ ΜΡ άαύμμετρόν έατιν. άλλ9 ώς τό ΣΝ 

1. Σ Ν] (bis) corr. ex ΕΝ Β , item lin. 3, 5. 2. Ε Α] 
corr. ex Α m. 1 F. έατιν Ρ Β. 3. έατίν Ρ. 4. τό] corr. 
ex τω m. 1 Ρ. Μ Ρ τω Ε Α Theon ( B P V b ) . ώστε χαΐ τώ] 
άλλά τό μεν Μ Ρ τώ 03 (corr. ex 30 V ) ϊαον έατϊ (έατίν Β) 
τό δε Ε Α \ΕΔ Ρ)' τω Ζ Γ , όλον άρα τό Ε Γ τοις Μ Ρ Theon 
( B F V b ) . τώ] corr. ex τό m. 1 Ρ. έατίν] postea ine. m. 
1 F. 5. ΕΝ, Π Ν F. 6. τοντέατιν Ρ. 9. ΑΝ F , corr. 
m. 1. ΗΕ] corr. ex Ε Η m. 2 V , Ε" Η' F. 10. Ε Α έκατέ-
ρων F. 11. ανμμετρος — 12. Α Β] (prius) mg. m. 1 F. 11. %a(\ 
μήκεΐ' καί V, Β m. 2. αί] ή Ε F, in rae. Β. Ε Η Ρ. 12. ε ία ι 
V, comp. Fb . έατιν Β. 13. έατίν Ρ Β . 14. έατίν] έοτϊ %α£ V. 
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itaque Ε Α medium est proportionale inter ΣΝ, ΝΠ. 
uerum etiam MP inter eadem ΣΝ, ΝΠ medium est 
proportionale[u.lemma]. quare EA=MP. itaqueetiam 
EA=*OB[l, 43]. uerum etiam ΑΘ+ΗΚ=ΣΝ+ Ν Π. 
quare totum 1) ΑΓ— Σ Π = Μ Β2, ergo Μ& quadrata 
spatio ΑΓ aequalis est. 

dico, M% ex duobus nominibus esse. nam quoniam 
ΑΗτβοί&β Η Ε commensurabilis est, Α Ε utrique rectae 
ΑΗ, Η Ε commensurabilis est [prop. X V ] . supposui-
mus autem, etiam ΑΕ, AB commensurabiles esse. 
quare etiam AH, Η Ε rectae Α Β commensurabiles 
sunt [prop. X I I ] . et Α Β rationalis est. itaque etiam 
utraque ΑΗ, HE rationalis est. quare etiam ΑΘ, 
Η Κ rationalia sunt [prop. XIX] , et ΑΘ, Η Κ commen-
snrabilia. ueram ΑΘ = ΣΝ, HK=* ΝΠ. itaque etiam 
ΣΝ, ΝΠ, hoc est MN2, N&2, rationalia sunt et 
commensurabilia. et quoniam ΑΕ, Ε Α longitudine in-
coinmensurabiles sunt, et ΑΕ, Α Η commensurabiles, 
et ΑΕ, Ε Ζ commensurabiles, Α Η et Ε Ζ incom-
mensurabiles sunt [prop. Χ Ι Π ] . quare etiam A® et 
Ε Α incommensurabilia sunt [ V I , 1; prop. XI ] . ueruin 
A® = ΣΝ, Ε Α = Μ Ρ. quare etiam ΣΝ, Μ Ρ in-
commensurabilia sunt. est autem ΣΝ: MP= ΟΝ: NP 
[ V I , 1]. itaque ΟΝ, NP incommensurabiles sunt 

1) Nam ΕΛ = ΖΓ. 

15. Σ Ν] corr. ex ΕΝ Β, item lin. 16. 15. ίατιν ί'αον V. 
htl P B b , comp. F. 16. τά] τό F. Ν Π άρα] τω Ν Π F. 
17. ασύμμετρα Β. 18. άλλά Bb . 19. ΑΗ]' corr. ex 

ΑΒ V. Ε Ζ ] Ε Ζ Ιϋτι V. 20. καί] έατιν V . Post Ε Ζ 
add. μήκει V b , m. 2 Β. 21. ίατιν] om. B F b . 22. ΣΝ] 
ΝΣ' F. 



164 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ι. 

πρός Μ Ρ, ή ΟΝ προς τήν ΝΡ* άόύμμετρος αρα έότϊν 
ή ΟΝ τή ΝΡ ϊόη δ\ ή μέν ΟΝ τή ΜΝ, ή dh ΝΡ 
τή N&' ασύμμετρος αρα έότϊν ή ΜΝ τή Ν&. καί 
έότι το άπο τής ΜΝ όύμμετρον τφ άπο τής Ν3, καϊ 

5 ρητόν έκάτερον at ΜΝ, Ν& άρα φηταί είόι δυνάμει 
μόνον όύμμετροι. 

eH Μ& άρα έκ δύο ονομάτων έότϊ καϊ δύναται 
τό ΑΓ' όπερ έδει δεΐξ,αι. 

νε. 

10 Έάν χωρίον περιέχεται νπό φητής καϊ τής 
έκ δύο ονομάτων δεντέρας, ή τό χωρίον δν-
ναμένη άλογος έότιν ή καλονμένη έκ δνο μέ-
όων πρώτη. 

Περιεχέό&ω γάρ χωρίον τό ΑΒΓΑ νπό φητής 
15 τής Α Β καϊ τής έκ δύο ονομάτων δεντέρας τής ΑΑ' 

λέγω, ότι ή τό ΑΓ χωρίον δυναμένη έκ δύο μέόων 
πρώτη έότιν. 

Έπεϊ γάρ έκ δύο ονομάτων δευτέρα έότϊν ή Α Α, 
διηρήό&ω εις τά ονόματα κατά τό Ε, ωότε τό μείζον 

20 όνομα είναι τό Α Ε* αί Α Ε, Ε Α άρα (ίηταί είόι δυ
νάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ή ΑΕ τής Ε Α μείζον δύ
ναται τώ άπό όνμμέτρον έαντή, καϊ τό ίλαττον όνομα 
ή Ε Α όύμμετρον έότι τή ΑΒ μήκει. τετμήό%ω ή Ε Α 
δίχα κατά τό Ζ, καϊ τώ άπό τής ΕΖ ϊόον παρά τήν 

26 Α Ε παραβεβλήόδω έλλείπον εϊδει τετραγώνφ τό νπό 
τών ΑΗΕ' όύμμετρος άρα ή Α Η τή Η Ε μήκει. καϊ 

1. τό ΜΡ V . ούτως ή V. τήν] om. B F b . ΜΡ F. 
ietiv άρα F. 2. ΡΝ Ρ. ΝΜ Ρ. 4. τής] (priue) om. Fb, 

m. 2 Β. Ν&] M8 F. 6. eltiv Β. 6. uovovov Ρ. 7. i%] 
ή I* P b . 12. in] ή Ικ b. 14. Post yaq del. τό Β. 18. 
γάρ] om. F b , m. 2 B. 20. ΑΕ] (alt.) EA P , corr. in Α 
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[prop. X I ] . uerum Ο Ν = ΜΝ, Ν Ρ = Ν&. quare 
ΜΝ, Ν8 incommensurabileS sunt. et ΜΝ2, N&* 
commensurabilia sunt, et utrumque rationale. MN, 
Ν8 igitur rationales sunt potentia tantum commen-
surabiles. 

Ergo Μ8 ex duobus nominibus est [prop. X X X V I ] , 
et Μ 13* — Α Γ; quod erat demonstrandum. 

L V . 

Si spatium recta rationali et recta ex duobus no-
minibus secunda comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est ex duobus mediis prima, quae 
uocatur. 

Spatium enim ΑΒΓΑ rationali Α Β et recta ex 
duobus nominibus secunda Α Α comprehendatur. dico, 
rectam spatio Α Γ aequalem quadratam ex duobus 
mediis primam esse. 

nam quoniam Α Α ex duobus nominibus secunda 
est, in Ε in nomina diuidatur ita, ut Α Ε maius nomen 
sit. itaque ΑΕ, Ε Α rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, et Α Ε2 excedit Ε Α2 quadrato rectae 
sibi commensurabilis, et minus nomen Ε Α rectae Α Β 
longitudine commensurabile est [def. alt. 2]. iam Ε Α 
in Ζ in duas partes aequales secetur, et quadrato EZ2 

aequale rectae Α Ε adplicetur ΑΗχΗΕ figura qua-
drata deficiens. itaque AH, Η Ε longitudine commen-
surabiles sunt [prop. X V I I ] . et per Η, Ε, Ζ rectis 
ΑΒ, Γ Α parallelae ducantur ΗΘ, ΕΚ, ZA, et paral-

m. REC. utsiv P B . 21. τής EA\ MG. M. 1 P. 22. ϋλαααον 
P. COMP. P. 23. ΑΒ] Α INS. M. 1 F. 24. ΤΏ] CORR. EX 
t o M. 1 F. 25. ΤΆ] τω V . 26. Α Η, Η Ε V β 'CORR. 
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δια τών Η, Ε, Ζ παράλληλοι ήχ%ωόαν ταϊς Α Β, ΓΑ 
at Η®, ΕΚ, Ζ Α, καί τφ μεν Α Θ παραλληλογράμμφ 
ϊόον τετράγωνον όννεότάτω το ΣΝ, τφ δε ΗΚ ϊόον 
τετράγωνον το Ν Π, καϊ κείό&ω ωότε έπ' ευθείας είναι 

5 την ΜΝ τή Ν 3* έπ ευθείας άρα [έότϊ] καί ή ΡΝ 
τή Ν Ο. καϊ όνμπεπληρώόδω το Σ Π τετράγωνον* 
φανερόν δή έκ τον προδεδειγμένον, οτι το ΜΡ μέόον 
άνάλογόν έότι τών ΣΝ, Ν Π, καϊ ϊόον τω Ε Α, καϊ 
οτι το ΑΓ χωρίον δύναται ή Μ&. δεικτέον δή, οτι 

10 ή Μ& έκ δύο μέόων έότί πρώτη, έπεί άόύμμετρός 
έότιν ή Α Ε τή Ε Α μήκει, όύμμετρος δε ή Ε Α τή 
Α Β, άόύμμετρος άρα ή Α Ε τή Α Β. καϊ έπεί σύμμε
τρος έότιν ή ΑΗ τή Ε Η, σύμμετρος έότι καϊ ή Α Ε 
έκατέρα τών ΑΗ, Η Ε. άλλά ή Α Ε άόύμμετρος τή 

16 Α Β μήκει* καϊ αϊ ΑΗ, Η Ε άρα άόύμμετροί εΐόι τή 
Α Β. at ΒΑ, ΑΗ, Η Ε άρα ρηταί εΐόι δννάμει μόνον 
όύμμετροι' ωότε μέόον έότίν έκάτερον των Α®, Η Κ. 
ωότε καϊ έκάτερον τών ΣΝ, ΝΠ μέόον έότίν. καϊ 
at ΜΝ, Ν& άρα μέόαι εΐόίν. καϊ έπεί όύμμετρος ή 

20 ΑΗ τή Η Ε μήκει, όύμμετρόν έότι καί τό Α® τω ΗΚ, 
τοντέότι τό Σ Ν τφ Ν Π, τοντέότι τό άπό τής Μ Ν 

1. ΓΔ] ΒΓ, ΓΔ Ρ, corr. m. 1; ΔΓ Bb . 2. Ζ Α] mut in 
ΛΖ V , ΛΖ P b . 3. Post τετράγωνον del. το Ν Π m. 1 Ρ. 

ΕΝ Β, sed corr. δ. Ν8] mut. in Ν Ζ V . έστί] om. Ρ, 
Ιστίν Β. 8. ΝΠ] ΠΝ F et in ras. V. 9. Μ8] ΜΝ, NS 
corr. ex MN& V ; mg. m. 1 γρ. ΜΝ, Ν3 b.^ δέ^Υ. 10. 
μέαον F , corr. m. 1. inei γάρ F. 12. αρα] αρα %ai Υ, 
αρα έατιν F. Post Α Β add. μή%ει Υ. m. 2 Β. έπεί] om. Ρ. 

13. Ε Η] H E F . έατιν Β. 14. αλλά — Ιδ. κα^] %at έστι 
(έατιν Β) ρητή ή ΑΕ' (ητή αρα *αϊ εκατέρα των Α Η (ΑΕ F) , 
Η Ε. %αϊ έπεί ασύμμετρος έατιν ή Α Ε τη ΛΒ, σύμμετρος δε 
η ΑΕ έκατέρα τών ΑΗ, ΗΕ, καί (om. Β) Theon ( B F V b ) . 16. 
άρα] m. 2 F. σύμμετροι B F , sed corr. είσιν P B . 16. 
Post Α Β add. μήκει m. 2 Β. ΒΑ] om. Ρ. είσιν Β. 18. 
έστί P V , comp. Fb . 19. εΐαί V, comp. Fb . Ante ή add. 
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Θ Κ Α 

Ρ 

Μ Ν 

Ο 

Η Ε ζ Α lelogrammo Α® aequale con-
struatur quadratum ΣΝ9 par-
allelogrammo ΗΚ autem 
Ν Π, et ponantur ita, ut MN9 

Ν & in eadem recta sint; 
itaque etiam PN, Ν Ο in 
eadem sunt recta. expleatur 
quadratum ΣΠ. tum ex iis, 
quae antea demonstrata sunt 
[prop. L I I I lemma], adparet, 

Μ Ρ medium esse proportionale inter ΣΝ, Ν Π et 
— Ε Α [ρ. 162, 1], et esse Mg2 = ΑΓ [ρ. 162, 5]. 
iam demonstrandum est, Μ Β ex duabus mediis primam 
esse. quoniam ΑΕ, Ε Α longitudine incommensura-
biles sunt, et EA, Α Β commensurabiles, ΑΕ, ΑΒ 
incommensurabiles erunt [prop. X I I I ] . et quoniam 
AH, Ε Η commensurabiles sunt, etiam Α Ε utrique 
Α Η, Η Ε commensurabilis est [prop. X V ] . uerum 
ΑΕ, ΑΒ longitudine incommensurabiles sunt. quare 
etiam AH, Η Ε rectae Α Β incommensurabiles sunt 
[prop. X I I I ] . itaque Β Α et Α Η, ΗΕ rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles. quare utrumque^@ ? 

Η Κ medium est [prop. XXI] . quare etiam utrumque 
ΣΝ, Ν Π medium est. itaque etiani MN9 N& mediae 
sunt. et quoniam AH9 Η Ε longitudine commensura-
biles sunt, etiam A®9 HK, hoc est ΣΝ9 Ν Π siue 
MN2

9 N&2 commensurabilia sunt [ V I , 1; prop. XI ] . 
et quoniam ΑΕ, Ε Α longitudine incommensurabiles 
sunt, et ΑΕ, Α Η commensurabiles, et EA9 EZ com-

ίατιν B V b , m. 2 F. 
MK P, corr. m. 2. 

20. καί τό Α Θ] eras. V. τώ] zij Ρ. 
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τφ άπο τής Ν 3 [ώστε δυνάμει είσΐ σύμμετροι at ΜΝ, 
Ν3]· καί έπεί ασύμμετρος έστιν ή Α Ε τή Ε Α μήκει, 
άλλ9 ή μεν Α Ε σύμμετρος έστι τή ΑΗ, ή δε Ε Α τή 
Ε Ζ σύμμετρος, ασύμμετρος άρα ή ΑΗ τή ΕΖ' ωστε 

5 καϊ το Α Θ τφ Ε Α άσύμμετρόν έστιν, τουτέστι το Σ Ν 
τφ ΜΡ, τουτέστιν ή ΟΝ τή ΝΡ, τουτέστιν ή ΜΝ 
τή Ν3 ασύμμετρος έστι μήκει. έδείχ&ησαν δε at ΜΝ, 
Ν3 χ<ά μέσαι ουσαι Tcal δυνάμει σύμμετροι9 at ΜΝ9 

Ν3 άρα μέσαι είσΐ δυνάμει μόνον σύμμετροι, λέγω 
10 δή, ότι καϊ ρητόν περιέχουσιν. έπεί γάρ ή Α Ε υπό

κειται έκατέρα τών Α Β, Ε Ζ σύμμετρος, σύμμετρος 
άρα καϊ ή ΕΖ τή ΕΚ. καϊ ρητή έκατέρα αυτών φη-
τόν άρα τό ΕΑ, τουτέστι τό ΜΡ* τό δε ΜΡ έστι τό 
υπό τών Μ Ν3- έάν δε δύο μέσαι δυνάμει μόνον 

15 σύμμετροι σνντε%ώσι φητόν περιέχουσαι, ή όλη άλογος 
έστιν, καλείται δε έκ δύο μέσων πρώτη. 

Ή άρα Μ3 έκ δύο μέσων έστίπρώτη' οπερ έδει 
δεΙ%αι. 

νς'. 
20 9Εάν χωρίον περιέχηται νπό φητής καϊ τής 

έκ δύο ονομάτων τρίτης, ή τό χωρίον δννα-
μένη άλογος έστιν ή καλονμένη έκ δύο μέσων 
δεντέρα. 

Χωρίον γάρ τό ΑΒΓΑ περιεχέσδω νπό φητής τής 
26 Α Β καϊ τής έκ δύο ονομάτων τρίτης τής Α Α διηρη-

μένης εις τά ονόματα κατά τό Ε, ώνΛ\μεϊξόν έστι τό 

1. ωστε — 2. NS] om. Ρ. ωστε %αί F, sed corr. 3. 
άλλά V. 4. σύμμετρος] om. F V b . ασύμμετρος] corr. ex 
σύμμετρος m. 2 F. 5. ασύμμετρος F, corr. m. 2. έστι B V , 
comp. F b . ΣΝ] corr. ex ΕΝ B. 6. ΝΡ] in ras. V. 7. 
έστιν Ρ. 8. δυνάμει μόνον V. ai — 9. σύμμετροι] mg. 
m. 2 V. 9. είσιν Β. 10. ΔΕ] in ras. V . 11. ΑΒ] corr. 
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mensusabiles, Α Η et ΕΖ incommensurabiles sunt [prop. 
XIII] · quare ΑΘ, EA, hoc est ΣΝ, MP, incommen-
surabilia sunt, siue ΟΝ, NP, hoc est ΜJV, N&, lon-
gitudine incommensurabiles [ V I , 1; prop. XI] . demon-
strauimtis autem, ΜΝ, N& et medias esse et potentia 
commensurabiles. itaque MN9 N& mediae sunt po-
tentia tantum commensurabiles. iam dico, easdem 
spatium rationale comprehendere. nam quoniam sup-
posuimus, AEutnque AB9 EZ commensurabilem esse, 
etiam ΕΖ, Ε Κ commensurabiles sunt. et utraque 
rationalis est. quare EA, hoc est MPy rationale est 
[prop. X I X ] . uerum ΜΡ = Μ Ν Χ N&. sin duae 
mediae potentia tantum commensurabiles componuntur 
spatium rationale comprehendentes, tota irrationalis est, 
uocatur autem ex duabus mediis prima [prop. X X X V I I ] . 

Ergo M& ex duabus mediis prima est; quod erat 
demonstrandum. 

L V I . 

Si spatium recta rationali et recta ex duobus no-
minibus tertia comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est ex duabus mediis secunda, 
quae uocatur. 

Spatium enim ΑΒΓΑ comprehendatur rationali Α Β 
et recta ex duobus nominibus tertia Α Α in nomina 
in Ε diuisa, quorum maius est AE. dico, rectam 

ex Ε Β m. rec. F. Ε Ζ ] in ras. V. ονμμετρος] om. P. 12. 
άρα έοτέ Ρ. Ε Ζ ] mut. in Ζ Ε V , Ζ Ε P. 13. τοντέοτιν Ρ. 

14. Μ Ν, Ν 8 V. μόνον] om. B F V . 15. ανντε&ώΰΐν 
Ρ Β. ή] m. 2 F. 16. έοτι V, comp. Fb . 17. Μ8] ΜΗΖ, 
del. Ζ, F. έοτϊ] m. 2 F. 24̂ . ρητής] supra scr. F. 25. 
τρίτης] supra ecr. F. 26. ων] ων τό Ρ. ϊατω B F b . 
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ΑΕ' λέγω, ότι ή το Α Γ χωρίον δυναμένη αλογίς 
έότιν ή καλούμενη έκ δύο μέόων δευτέρα. 

Κατεόκευάό&ω γάρ τά αυτά τοις πρότερου, καϊ 
έπεϊ έκ δύο ονομάτων έότϊ τρίτη ή Α Α, αϊ ΑΕ, Ε Α 

5 άρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ή ΑΕ 
τής Ε Α μείζον δύναται τω άπό όυμμέτρου εαυτή, καϊ 
ουδέτερα τών Α Ε, Ε Α όνμμετρός [έότι] τή ΑΒ μήκει. 
ομοίως δή τοις προδεδειγμένοις δείξομεν, ότι ή Μ3 
έότιν ή τό ΑΓ χωρίον δυναμένη, καϊ al ΜΝ, Ν& 

10 μέόαι είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι9 ωότε ή Μ& έχ 
δύο μέόων έότϊν. 

Αεικτέον δή, ότι καϊ δευτέρα. 
[Καί] έπεϊ άόύμμετρός έότιν ή ΑΕ τή ΑΒ μήκει, 

τουτέότι τή ΕΚ, όύμμετρος δ% ή ΑΕ τή Ε Ζ, άόύμ-
15 μετρος άρα έότϊν ή ΕΖ τή ΕΚ μήκει. καί είόι φηταί' 

at Ζ Ε, ΕΚ άρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι. 
μέόον άρα [έότϊ] τό Ε Α, τουτέότι τό ΜΡ' καϊ περιέ
χεται υπό τών ΜΝ&* μέόον αρα έότϊ τό ύπο τών 
ΜΝ&. 

20 Ή Μ& άρα έκ δύο μέόων έότϊ δευτέρα9 όπερ έδει 
δεϊξαι. 

1. ή] supra scr. m. 1 b. 3. χατασχενάσΦω V b . γάρ] 
δέ Υ. δ. είσιν Ρ. Post Α Ε del. Ε Δ άρα ξηταί είσιν m. 
1 Ρ. 7. έστι] om. Ρ. 8. τοίς πρότερον δεδειγμένοις Theon 
( B F V b ) . ή] m. rec. Ρ. 9. ή] postea ins. Ρ. xai ότι 
at B F V . 10. είσιν Β. Μ Β] ΜΖ F V . 11. ίστί Β Υ, 
comp. Fb. 18. xa^J m. 2 BF, om. V b . έπεϊ ουν Y. 15. 
Ε Ζ ] Ζ Ε Ρ. ΕΚ] EH P. 16. είσιν P B . 17. ίστί] om. 
BF V b . τουτέστιν Ρ. 18. ΜΝ, N& b. μέσον — 19. 
ΜΝ8] mg. m. 2 F. 20. Μ3] ΜΝ, add. g m. 2 Β; MN8 
F V b . αρα] supra scr. m; 1 F. εστί] om. Ρ. όπερ ξδει 
δειξαί] om. B F V b . 
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Β Θ Κ 

Ρ 

spatio Α Γ aequalem quadratam irrationalem esse ex 
duabus mediis secundam, quae uocatur. 

Comparentur enim eadem, quae antea. et quo-
niam Α Α ex duobus nominibus tertia est, ΑΕ, Ε Α 

Λ Η Ε Ζ rationales sunt potentia tan-
tum commensurabiles. et 
AE2 excedit EA* quadrato 
rectae sibi commensurabilis, 

JJ et neutra rectarum AE9 Ε Α 
rectae Α Β longitudine com-
mensurabllis est [def. alt. 3]. 
iam eodem modo quo antea 
demonstrabimus, esse 

Ο M # 2 = ΑΓ 
MN, NS medias esse potentia 

166, 10 sq.]. quare 

Μ Ν 

et [cfr. p. 162, 5 ] , 
tantum commensurabiles [cfr. p. 
M& ex duabus mediis est. 

iam demonstrandum est, eandem secundam esse. 
quoniam ΑΕ, AB, hoe est AE9 EK, dongitudine in-
commensurabiles sunt, et ΑΕ, EZ commensurabiles, 
Ε Ζ et ΕΚ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
X I I I ] . et rationales sunt; itaque Ζϋ?, Ε Κ rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. quare EA, 
hoc est MP9 medium est [prop. XXI] . et rectis MN9 

N& comprehenditur. itaque ΜΝ Χ Ν3 medium est. 
Ergo Μ Β ex duabus mediis secunda est [prop. 

X X X V I I I ] ; quod erat deraonstrandum. 
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Έάν χωρίον περιέχηται ύπο φητής καϊ τής 
έκ δύο ονομάτων τετάρτης, ή το χωρίον δυνα
μένη άλογος έότιν ή καλούμενη μείζων. 

6 Χωρίον γάρ το Λ Γ περιεχέόδω ύπο φητής τής 
Α Β καϊ τής έκ δύο ονομάτων τετάρτης τής Α Α διη-
ρημένης εις τά ονόματα κατά τό Ε, ων μείζον έότω 
το ΑΕ' λέγω, οτι ή το ΑΓ χωρίον δυναμένη άλογος 
έότιν ή καλούμενη μείζων. 

10 Έπεί γάρ ή ΑΑ έκ δύο ονομάτων έότϊ τετάρτη, 
αϊ Α Ε, Ε Α άρα ρηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι, 
καϊ ή ΑΕ τής Ε Α μείζον δύναται τω άπό άόυμμέτρου 
εαυτή, καϊ ή ΑΕ τή Α Β όύμμετρός [έότι] μήκει. τε-
τμήό&ω ή ΑΕ δίχα κατά τό Ζ, καϊ τω άπό τής ΕΖ 

15 ϊόον παρά τήν ΑΕ παραβεβλήόδω παραλληλόγραμμον 
τό ύπο ΑΗ, ΗΕ' άόύμμετρος άρα έότϊν ή Α Η τή 
Η Ε μήκει. ήχ&ωόαν παράλληλοι τή Α Β αϊ Η θ, ΕΚ, 
Ζ Α, καϊ τά λοιπά τά αυτά τοις προ τούτου γεγονέτω' 
φανερόν δή, ότι ή τό ΑΓ χωρίον δυναμένη έότϊν ή 

20 Μ&. δεικτέον δή, ότι ή Μ3 άλογος έότιν ή καλού
μενη μείζων, έπεϊ άόύμμετρός έότιν ή ΑΗ τη ΕΗ 
μήκει, άόύμμετρόν έότι καϊ τό ΑΘ τω ΗΚ, τουτέότι 
τό ΣΝ τω ΝΠ' αϊ ΜΝ, Ν3 αρα δυνάμει είόϊν 

2. περιέχεται Ρ. 4. μείξω V, sed corr. 8. ή] om. Pb . 
Α Ε Ρ. χωρίον ή F b . 10. έατίν Ρ. 11. είαιν Ρ. 12. 

τής] τή b. τω] corr. ex τό V. αυμμέτρον, ά- add. m. 2, 
B F b . ' 13. έα'τι] om. Ρ. 16. ΑΕ] eupra Α ecr. ά b, Ε in 
ras. V . 16. υπο τών V. Α Η] corr. ex ΑΕ m. 1 F. 17. 
Ε Η Υ. 18. Ζ Α] in rae., eeq. ras. 3 litt. V, Ζ in rae. m. 1 B. 

λοιπά] supra ecr. V. τά] om. F V . αντά] om. F. 21. 
σύμμετρος F, corr. m. 2. έατιν] om. B. 22. τοντέατιτεστι Ρ, 
corr. m. 1. 23. τω] corr. ex τό F V . άρα] om. b. εία\ 
ανμμετροι V, corr. m. 2. 
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L V I I . 
Si spatium recta rationali et recta ex duobus no-

minibus quarta comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est maior, quae uocatur. 

Spatium enim Α Γ rationali Α Β coinprehendatur 
et Α Α recta ex duobus nominibus quarta in Ε in 
nomina diuisa, quoruni maius sit AE. dico, rectam 
spatio Α Γ aequalem quadratam irrationalem esse 
maiorem, quae uocatur. 

nam quoniam Α Α ex duobus nominibus quarta est; 

AE, Ε Α rationales sunt potentia tantum commensu-
rabiles, et AE2 excedit EA2 

quadrato rectae sibi incom-
mensurabilis, et AE, Α Β 

Η Ε Ζ 

Θ Κ 

Ρ 

Μ Ν 

Π 

longitudine commensurabiles 
sunt [deff. alt. 4 ] . secetur 
Α Ε in Ζ in duas partes 
aequales, et quadrato EZ2 

aequale rectae Α Ε adpli-
cetur parallelogrammum 

* u AHXHE. 
itaque AH9 HE longitudine iDCOinniensurabiles sunt 
[prop. X V I I I ] , rectae Α Β parallelae ducantur H@, EK, 
ZA, et reliqua eodem modo, quo antea [p. 166, 1 sq.] ; 

fiant. manifestum igitur est, esse M&2 =«= ΑΓ. iam demon-
strandum, M& irrationalem esse maiorem, quae uocatur. 
quoniam Α H9 Ε Η longitudine incommensurabiles sunt, 
etiam ΑΘ, HK9 hoc est ΣΝ, ΝΠ, incommensurabilia 
sunt [ V I , 1; prop. X I ] . itaque MN, NiS potentia 
incommensurabiles sunt. et quoniam AE9 Α Β loogi-
tudine commensurabiles sunt, Α Κ rationale est [prop. 
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άόύμμετροι. καϊ έπεϊ όύμμετρός έότιν ή ΑΕ τή Α Β 
μήκει, φητόν έότι τό ΑΚ' καί έότιν ϊόον τοις άπο 
τών Μ Ν, Ν 23' φητόν άρα [έότϊ] καϊ τό όυγκείμενον 
έκ τών άπό τών ΜΝ, Ν&. καί έπεϊ άόύμμετρός 

5 [έότιν] ή ΑΕ τή ΑΒ μήκει, τουτέότι τή ΕΚ, άλλά 
ή ΑΕ όύμμετρός έότι τή Ε Ζ, άόύμμετρος αρα ή ΕΖ 
τή ΕΚ μήκει. αϊ ΕΚ, ΕΖ άρα φηταί είόι δυνάμει 
μόνον όύμμετροι' μέόον άρα τό Α Ε, τουτέότι τό Μ Ρ. 
καϊ περιέχεται ύπο τών ΜΝ, Ν Β* μέόον αρα έότϊ 

10 τό υπό τών ΜΝ, Ν8- xccl φητόν τό [όυγκείμενον] 
έκ τών άπό τών ΜΝ, NS, καί είόιν άόύμμετροι at 
ΜΝ, ΝΒ δυνάμει, έάν 6i δύο εύ&εΐαι δυνάμει άόύμ
μετροι όυντε%ώόι ποιοϋόαι τό μεν όυγκείμενον έκ τών 
aii αυτών τετραγώνων φητόν, τό ό^ ύπ αυτών μέόον, 

15 ή όλη άλογος έότιν, καλείται δϊ μείζων. 
Ή Μ Β άρα άλογος έότιν ή καλούμενη μείζων, 

καϊ δύναται τό ΑΓ χωρίον όπερ έδει δεΐξαι. 

νη. 

Έάν χωρίον περιέχηται υπό φητής καϊ τής 
20 έκ δύο ονομάτων πέμπτης, ή τό χωρίον δυνα

μένη άλογος έότιν ή καλούμενη φητόν καϊ μέ
όον δυναμένη. 

Χωρίον γάρ τό Α Γ περιεχέόδω υπό φητής τής 
Α Β καϊ τής έκ δύο ονομάτων πέμπτης τής Α Α διη-

25 ρημένης εις τά ονόματα κατά τό Ε, ωότε τό μείζον 
όνομα είναι τό Α Ε* λέγω [δή], ότι ή τό ΑΓ χωρίον 

1. Ε Α Ρ. 2. έστι] έατιν Ρ, dein del. ή ΑΕ τή ΑΒ m. 1. τό] 
e corr. m. 1 V. 8. ΜΝ] Ν Μ Ρ. έατί] om! B F V b . %αί] 
om. b. δ. έατιν] om. Ρ. τοντέατιν Ρ. άλλ' F. 6. 
έατιν Ρ. r j ] τής Ρ. 7. είαιν Ρ. 8. τοντέατιν b . τό] 
corr. ex τω m. 1 F. 9. μέαον — 10. Ν&] mg. m. 1 Ρ. 10. 
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X I X ] . et AK=MN2+N82. quare etiam MN2+N82 

rationale est. et quoniam AE9 AB, hoc est AE, EK, 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. X I I I ] , et 
AE9 Ε Ζ couimensurabiles, ΕΖ, ΕΚ longitudine in-
commensurabiles sunt [prop. XIII ] . itaque ΕΚ, EZ 
rationales sunt potentia tantuui coinmensurabiles. quare 
AE, hoc est MP, medium est [prop. XXI] . et rectis 
ΜΝ, Ν3 comprehenditur. itaque ΜΝχ Ν8 medium 
est. et ΜΝ2 + N82 rationale est, et MN9 Ν8 po-
tentia incommensurabiles sunt. sin duae rectae potentia 
incommensurabiles componuntur efficientes summam 
quadratorum suorum rationaleru, rectangulum auteni 
medium, tota irrationalis est, uocatur autem maior 
[prop. X X X I X ] . 

Ergo Μ8 irrationalis est maior, quae uocatur, et 
M32 = ΑΓ; quod erat demonstrandum. 

L V I I I . 

Si spatium recta rationali et recta ex duobus no-
minibus quinta comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est spatio rationali et medio 
aequalis quadrata, quae uocatur. 

Spatium enim ΑΓ comprehendatur rationali AB 
et Α Α recta ex duobus nominibus quinta in Ε in no-
mina diuisa, ita ut Α Ε maius nomen sit. dico, rectam 
spatio Α Γ aequalem quadratam irrationalem esse 

υπό] σνγκείμενον έ% V. όυγκείμενον] om. Ρ. 11. έ% τών] 
supra ecr. F. %al έστιν ασύμμετρος ή ΜΝ τή NSJ Theon 
( B P V b ) . 13. συντε&ώσιν Ρ Β. 14. δέ comp.'F. 15. έστι 
B V , comp. Fb. 19. xai τής] bis b. 26. δή] om. Ρ. ή] 
eupra scr. m. 1 Ρ. 
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δυνάμενη άλογος έότιν ή καλούμενη ρητόν καϊ μέόον 
δυναμένη. 

Κατεόκευάό&ω γάρ τά αυτά τοις πρότερον δεδειγμέ-
νοις' φανερόν δή, οτι ή το Λ Γ χωρίον δυναμένη έότϊν 

5 ή ΜΕ. δεικτέον δή, οτι ή Μ3 έότιν ή φητόν καϊ 
μέόον δυναμένη, έπεϊ γάρ άόύμμετρός έότιν ή ΑΗ 
τή Η Ε, άόύμμετρόν άρα έότϊ καϊ το Α Θ τφ Θ Ε, τουτ
έότι το άπο τής ΜΝ τω άπο τής Ν3' at ΜΝ, Ν3 
άρα δυνάμει εΐόιν άόύμμετροι. καϊ έπεϊ ή Α Α έκ 

10 δύο ονομάτων έότι πέμπτη, καί [έότιν] έλαόόον αυτής 
τμήμα το ΕΑ, όύμμετρος άρα ή Ε Α τή ΑΒ μήκει. 
άλλά ή Α Ε τή Ε Α έότιν άόύμμετρος* καϊ ή Α Β 
άρα τή ΑΕ έότιν άόύμμετρος μήκει [αϊ ΒΑ, ΑΕ 
ρηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι]9 μέόον αρα έότϊ 

15 τό Α Κ, τουτέότι τό όυγκείμενον έκ τών άπό τών Μ Ν, 
Ν 3. καϊ έπεϊ όύμμετρός έότιν ή ΑΕ τξ Α Β μήκει, 
τουτέότι τή ΕΚ, άλλά ή ΑΕ τή Ε Ζ όύμμετρός έότιν, 
καϊ ή ΕΖ άρα τή ΕΚ όύμμετρός εότιν. καϊ φητή ή 
ΕΚ' φητόν άρα καϊ τό Ε Α, τουτέότι τό ΜΡ, τουτ-

20 έότι τό υπό MN3' cd ΜΝ, Ν3 'άρα δυνάμει άόύμ
μετροι είόι ποιοϋόαι τό μεν όυγκείμενον έκ τών άιί 
αυτών τετραγώνων μέόον, τό $ υπ αυτών φητόν. 

3. ηατασκευάσΦω V, sed corr. γάρ] ονν Υ. τοις προ-
δεδειγμένοις Theon ( B F V b ) . 5. δέ F. 7. ΗΕ] corr. ex 
Ε Η Υ. έατίν ΡΒ . 8. τής Ν&] τών Ν8 Ρ. 9. σύμ
μετροι V, corr. m. 2. AJ]Je corr. V. 10. έατιν] om. Ρ. 

12. άλλ3 F. 13. ΒΑ] mut. in ΑΒ m. 2 V , ΑΒ F. 14. 
είαιν Β. 16. ασύμμετρος Β, corr. m. 2. 17. άλλ' F. JE] 
corr. θ χ Β Γ, ut uidetur, V . έστι P B V ^ comp. F b . 18. 
Ante σύμμετρος ras. 1 litt. V . %ai ξητή] ξητή δέ B F V b . 

19. Post ΕΚ add. ρητή άρα καί ή ΕΖ Υ. Ε Α] eupra add. 
Δ m. 1 b. τοντέατιν Ρ. τουτέστιν Ρ. 20. ύπο τών FY. 

ΜΝ, Ν3 Β. 21. είσιν Ρ Β . 22. δέ F. 
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spatio raiionali et medio aequalem quadratam, quae 
uocatur. 

eomparentur enim eadem, quae in superioribus de-
monstrationibus. manifestum igitur est, esse Μ32—ΑΓ 

Α Η Ε Ζ [ρ· 1 6 2 ] > 1 Β9·]· i a i n d e -
Ι Ι monstrandum est, Μ3 esse 

rectaui spatio rationali et 
Θ Κ Λ medio aequalem quadratam. 

Ρ n nam quoniani AH9 Η Ε inr 
commensurabiles sunt fprop. 

M η * X V f f l ] , hoc est 
iVS*2, incommensura-

bilia sunt [ V I , 1; prop. X I ] . 
Σ ° itaque MN9 N3 potentia 

incommensurabiles sunt. et quoniam Α Α ex duo-
bus nominibus est quinta, et minor pars eius est 
EA9 Ε Α et Α Β longitudine commensurabiles sunt 
[deff. alt. 5]. uerum AE9 Ε Α incomniensurabiles sunt. 
quare etiam AB9 Α Ε longitudine incommensurabiles 
sunt [prop. X I I I ] . 1 ) itaque AK, hoc est ΜΝ* + Ng*, 
medium est [prop. X X I ] . et quoniam AE} AB, hoc 
est AE9 EK9 longitudine commensurabiles sunt, et 
AE9 EZ commensurabiles, etiam EZ9 EK commensu-
rabiles sunt [prop. XII ] . et EK rationalis est> itaque 
etiam EA9 hoc est MP siue MNxNS,- rationale est 
[prop. X I X ] . itaque MN9 Ν3 potentia incommen-
surabiles sunt summam quadratorum suorum mediain 
efficientes, rectangulum autem rationale. 

1) Cum lin. 13 αρα, quod edd. post Α Ε habenfc, in codd. 
omittatur, malui delere αι Β Α — lin. 14 σύμμετροι. 

K u c l i d e i , edd. Heiberg et Menge. ΙΠ. 
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Ή MtS άρα ρητόν xal μέαον δυναμένη έατί xal 
δύναται το Λ Γ χωρίον οπερ έδει δεϊζαι. 

ν&'. 

Έάν χωρίον περιέχηται υπό φητής xal τής 
δ έκ δύο ονομάτων έκτης, ή το χωρίον δυναμένη 

άλογος έότιν ή καλούμενη δύο μέόα δυναμένη. 
Χωρίον γάρ το ΑΒΓΑ περιεχέό&ω ύπο φητής τής 

Α Β καϊ τής έκ δύο ονομάτων έκτης τής Α Α διηρη-
μένης εις τά ονόματα κατά τό Ε, ωότε τό μείζον 

10 όνομα είναι τό ΑΕ' λέγω, ότι ή τό ΑΓ δυναμένη ή 
δύο μέόα δυναμένη έότϊν. 

Κατεόκευάό&ω [γάρ] τά αυτά τοις προδεδειγμένοις. 
φανερόν δή, ότι [ή] τό ΑΓ δυναμένη έότϊν ή Μ&, 
και ότι άόνμμετρός έότιν ή ΜΝ τή Ν 3 δυνάμει, καϊ 

ΐδ έπεί άόύμμετρός έότιν ή Ε Α τή ΑΒ μήκει, αΐ Ε Α, 
Α Β άρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι* μέόον 
άρα έότϊ τό ΑΚ7 τουτέότι τό όυγκείμενον έκ τών άπό 
τών Μ Ν, Ν & πάλιν, έπεί άόύμμετρός έότιν ή Ε Α 
τή ΑΒ μήκει, άόύμμετρος άρα έότϊ καί ή ΖΕ τή ΕΚ' 

20 αϊ ΖΕ, ΕΚ άρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροΐ' 
μέόον άρα έότϊ τό Ε Α, τουτέότι τό ΜΡ, τουτέότι τό 
ύπο τών Μ Ν 3» xccl έπεϊ άόύμμετρος ή ΑΕ τή ΕΖ, 
καί τό Α Κ τώ Ε Α άόύμμετρόν έότιν. άλλά τό μίν 

1. έατίν Ρ Β. 6. ή] poetea ine. Ρ. μέαας Ρ, corr. m. 1. 
7. ρητής] om. F. 10. 17 — δυναμένη] mg. m. 1 Ρ. ή] 

(alt.) αλογός έατιν ή %αλουμένη V b , θ corr.F. 11. έατίν] deL 
F, om. V b. 12. %αταοκενάα&ω V . γάρ] om. Ρ. 13. ή] 
om. P F . Ιδ. ΕΑ] ΑΕ F V b . ΕΑ] ΑΕ* F, in ras. V . 16. 
είσιν Β. 17. έατίν Ρ. "άπο τών Ί% τών F. 18. Ν8] 
mut. in &Ν V. 19. Post Α Β add. τουτέατι τή ΕΚ V. έατίν Β. 

Ζ Ε ] Ε Ζ Ρ. 20. « η καί ai B F b . είαιν Ρ. 21. Μ Ρ] 
corr. ex ΜΕ m. rec. b. τοντέατιν Ρ. 22. ή] έατιν ή ¥\. 

23. ασύμμετρος F. 

ί 
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Ergo M& recia spatio rationali et medio aequalis 
quadrata e&t [prop. X L ] , et M&2 = ΑΓ; quod erat 
demonstrandum. 

LIX. 

Si spatium recta rationali et recta ex duobus no-
minibus sexta comprehenditur, recta spatio quadrata 
aequalis irrationalis est duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata, quae uocatur. 

Spatium enim ΑΒΓΑ comprehendatur recta ra-
tionali Α Β et recta ex duobus nominibus sexta Α Α 
in Ε in nomina diuisa, ita ut maius nomen sit AE. 
dico, rectara spatio Α Γ aequalem quadratam rectam 
esse duobus spatiis mediis aequalem quadratam. 

comparentur eadem, quae in superioribus demon-
strationibus. manifestum est igitur, esse M&2 = ΑΓ, 

et MN, NS potentia in-
commensurabiles esse [p. 176, 
6 sq.]. et quoniam EA, 
Α Β longitudine incommen-
surabiles sunt [deff. alt. 6], 
Ε Α et Α Β rationales sunt 
potentia tantum coinmensu-
rabiles. itaque AK9 hoc 
est Μ Ν2 + N32 9 medium 
est [prop. X X I ] . rursus quo-

niam EA9 Α Β longitudine incommensurabiles sunt 
[deff. alt. 6], Ζ Ε et ΕΚ incommensurabiles sunt [prop. 
X I I I ] . quare ZE9 Ε Κ rationales sunt potentia tan-
tum commensurabiles. itaque EA, hoc est Μ Ρ siue 
'MN >< medium est [prop. X X I ] . et quoniam 
•ΑΕ, Ε Ζ incommensurabiles sunt, etiam AK^ Ε Λ 

Η Ε Ζ 

Β Θ Κ Λ 

Μ Ν 
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Α Κ έότι το όυγκείμενον έκ τών άπο τών Μ Ν, NS, 
το 6h Ε Α έότι το ύπο τών ΜΝ&' άόύμμετρόν αρα 
έότϊ το όυγκείμενον έκ τών άπο τών ΜΝ& τφ ύπο 
τών ΜΝ&. καί έότι μέόον έκάτερον αυτών, καϊ αϊ 

5 ΜΝ, NS δυνάμει είόΐν άόύμμετροι. 
Ή MS άρα δύο μέόα δυναμένη έότϊ καϊ δύναται 

το ΑΓ' οπερ έδει δεΐξαι. 

[Αήμμα. 

Έάν ευθεία γραμμή τμηθή εις άνιόα, τά άπο τών 
10 άνίόων τετράγωνα μείζονα έότι του δϊς ύπο τών άνί-

όων περιεχομένου ορθογωνίου. 
"Εότω ευθεία ή Α Β καϊ τετμήόθω εις άνιόα 

κατά το Γ, καϊ έότω μείζων ή ΑΓ' λέγω, οτι τά 
άπο τών ΑΓ, Γ Β μείζονα έότι του δίς υπό τών 

15 ΑΓ, ΓΒ. 
Τετμήόθω γάρ ή ΑΒ δίχα κατά το Α. έπεϊ ούν 

ευθεία γραμμή τέτμηται εις μίν ϊόα κατά το Α, εις 
δ\ άνιόα κατά το Γ, το άρα ύπο τών ΑΓ, Γ Β μετά 
του άπο ΓΑ ϊόον έότϊ τώ άπο ΑΑ' ωότε το ύπο 

20 τών Α Γ, Γ Β έλαττόν έότι τοϋ άπο ΑΑ' το αρα δίς 
υπό τών Α Γ, Γ Β έλαττον ή διπλάόιόν έότι τοϋ άπο 
Α Α. άλλά τά άπο τών Α Γ, Γ Β διπλάόιά [έότι] τών 
άπο τών Α Α, ΑΓ' τά άρα άπο τών Α Γ, Γ Β μείζονα 
έότι τοϋ δίς ύπο τών Α Γ, ΓΒ' οπερ έδει δεΐζαι."] 

25 
Το άπο τής έκ δύο ονομάτων παρά φητήν 

2. έοτι] m. 2 F. τών] om. BFb . 3. ΜΝ, Ν& Υ. τω] 
τό F V . 4. ΜΝ, Ν& m. 2 V. έατϊ Ρ. μέαον] μέν Υ. 

6. δύναμη Υ. 8. λήμμα] m. 2 Ρ. 10. ϊαων Υ, sed corr. 
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incommensurabilia sunt [ V I , 1; prop. X I ] . ueruin 
AK = MN2 + N32, EA = MNxN3. itaque MN* 
+ N82 et Μ Ν Χ Ν 3 incommensurabilia sunt. et 
utrumque medium est, et ΜΝ, N3 potentia incom-
mensurabiles sunt. 

Ergo MS recta est duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata [prop. X L I ] , et Μ3* ΑΓ\ quod erat demon-
strandum. 

[Lerama. 
Si recta linea in partes inaequales secatur, qua-

drata partium inaequalium maiora sunt duplo rectan-
TA gulo partibus iriaequalibus comprehenso. 

Sit recta Α Β et in Γ in partes inaequales 
..j secetur, et maior sit ΑΓ. dico, esse 
. . Γ ΑΓ2 + ΓΒ2 > 2 Α Γ Χ ΓΒ. 

nam ΑΒ in Α in duas partes aequales secetur. 
iam quoniam recta linea wAm partes aequales secta 

est, in Γ autem in inaequales, erit ΑΓχ ΓΒ + ΓΑ2=Α Α2 

[η,δ].%νζτβΑΓχΓΒ<ΑΑ2Λ\&φβ2ΑΙ^ΓΒ<2ΑΑ2. 
est autem Α Γ2 + ΓΒ2 — 2{ΑΑ2 + Α Γ2) [Π, 9]. ergo 
ΑΓ2 + ΓΒ2>2 ΑΓχΓΒ; quod erat demonstranduin].1) 

LX. 
Quadratum rectae ex duobus nominibus rectae ra-

1) Cum Euclides iam prop. X L I V p. 128, 17 hoc lemmate 
tacite usus sit, parum credibile est, id ab eo ipso hic demum 
additum esse. quare puto, lemma ab interpolatore adiectum 
esse, quem fugerit, id iam antea usurpatum esse. facile ad-
paret res ipsa ex II, 7. 

EICI V . άνισων τής Ζλης τμημάτων Υ. 12. έστω γάρ F. 13. 
μείζον τό Α Γ Ρ. 16. Δ] corr. βχ Β F. 17. γραμμή ή ΑΒ V. 

19. άηο τής V b . ΓΔ] in ras. V , Δ Γ Ρ. της ΑΔ V. 
20. έλασσον Ρ, comp. Fb . τής Α Δ V. 22. τής Α Δ Υ. 
§οτι] om. Ρ. 24. τών] om. Ρ. 26. ν&\ corr. m. 2, F. 
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παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν έκ δνο ονο
μάτων πρώτην. 

"Εότω έκ δύο ονομάτων ή ΑΒ διηρημένη εις τά 
ονόματα κατά τό Γ, ωότε τό μείζον όνομα είναι τό 

6 ΑΓ, καϊ έκκεία&ω φητή ή Α Ε, καϊ τφ άπό τής Α Β 
ϊόον παρά τήν Α Ε παραβεβλήό&ω τό ΑΕΖΗ πλάτος 
ποιούν τήν Α Η* λέγω, όχι ή ΑΗ έκ δύο ονομάτων 
έότϊ πρώτη. 

Παραβεβλήό&ω γάρ παρά τήν ΑΕ τώ μ\ν άπό 
10 τής ΑΓ ϊόον τό ΑΘ, τώ δϊ άπό τής ΒΓ ϊόον τό 

ΚΑ% λοιπόν άρα τό δϊς ύπο τών ΑΓ, ΓΒ ϊαον έότϊ 
τώ ΜΖ. τετμήα&ω ή ΜΗ δίχα κατά τό Ν, καϊ παρ-
άλληλος ήχ&ω ή NS [έκατέρα τών ΜΑ, Η Ζ], έκά-
τερον άρα τών Μ&, ΝΖ ϊόον έότϊ τω άπα% νπό τών 

15 ΑΓΒ. καϊ έπεϊ έκ δύο ονομάτων έότϊν ή ΑΒ διηρη
μένη εις τά ονόματα κατά τό Γ, αϊ Α Γ, Γ Β άρα φη
ταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι' τά αρα άπό τών 
Α Γ, Γ Β φητά έότι καϊ όύμμετρα άλλήλοις' ωότε καί 
τό όυγκείμενον έκ τών άπό τών Α Γ, Γ Β [όύμμετρον 

20 έότι τοϊς άπό τών Α Γ, ΓΒ' φητόν άρα έότϊ τό όυγ
κείμενον έκ τών άπό τών Α Γ, Γ Β], καί έότιν ϊόον 
τώ ΑΑ' φητόν άρα έότϊ τό Α Α. καϊ παρά φητήν τήν 
Α Ε παράκειται' φητή άρα έότϊν ήΑΜκαΙ όύμμετρος 
τή ΑΕ μήκει. πάλιν, επεϊ ai ΑΓ, Γ Β φηταί είόι 

25 δυνάμει μόνον όύμμετροι, μέόον αρα έότϊ τό δΙς νπό 
τών Α Γ, Γ Β, τουτέότι τό Μ Ζ. καί παρά φητήν τήν 
ΜΑ παράκειται' φητή άρα καϊ ή ΜΗ έότι καί άόύμ-

6. τώ] corr. ex τό m. 1 F. Α Β] Α θ corr. Β. 9. τώ] 
corr. ex τό m. 1 F. 10. τό] mut. in τφ m. 1 F. Λ Θ] θ 
θ corr. V. τώ] corr. ex τό m. 1 F. 11. Ιστί] m. 2 F. 12. 
δίχα] m. 2 V . ' 13. Ν Β] Ν eras. F, 8 b. ίχατίρα — ΗΖ] 
om. "Ρ. 14. Post άρα del. τών Α Η Υ. ΝΖ] corr. ex Ν$Ι 
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tionali adplicatum latitudinem efficit rectam ex duobus 
nominibus primam. 

Sit Α Β recta ex duobus nominibus in Γ in nomina 
diuisa, ita ut maius nomen sit Α Γ, et ponatur ratio-
Δ KM Ν Η nalis Α Ε, et quadrato Α Β9 

aequale rectae Α Ε adplicetur 
1 ΑEZH latitudinem efficiens AH. 

Ε ΘΑ 8 Ζ ^ico, rectam esse ex duobus 
Α Γ Β norainibus primani. 
nam rectae Α Ε adplicetur ΑΘ=\ΑΓ2 et ΚΑ=ΒΓ\ 

itaque reliquum [II , 4] 2ΑΓχΓΒ = ΜΖ. iam MH 
in Ν in duas partes aequales secetur, et N& parallela 
ducatur. itaque M% — ΝΖ=*ΑΓχ Γ Β. et quoniam 
Α Β ex duobus nominibus est in Γ in nomina diuisa, 
ΑΓ, Γ Β rationales sunt potentia tantum coinmensu-
rabiles [prop. X X X V I ] . itaque ΑΓ2, ΓΒ2 rationalia 
sunt et commensurabilia. quare etiam ΑΓ* + ΓΒ2 

[ p r o p . X V ] . et ΑΓ2 + ΓΒ2 = ΑΑ. itaque etiam Α Α 
rationale est. et rectae rationali Α Ε adplicatuni est; 
qaare Α Μ rationalis est et rectae AE longitudine 
commensurabilis [prop. X X ] . rursus quoniam ΑΓ, 
ΓΒ rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
2ΑΓχΓΒ, hoc est M Z , inedium est [prop. X X I ] . 
et rectae rationali Μ Α adplicatum est. itaque MH 
rationalis est et rectae MA, hoc est AE, longitudine 

m. 1 F. 15. ΑΓ, Γ Β in ras. V. 16. a f ] καί ctt V. 18. 
έστι] sfoiBFb. κοα'] (alt.) om. V. 19. Post Γ Β del. HCCL εατιν 
ϊαον F. ανμμετρον — 20. ΓΒ] mg. m. 1 P. 20. ρητόν — 
21. ΓΒ] om. Ρ. 22. ΔΑ] Λ e corr. F V , ΔΑ Ρ. τό] τω F. 

ΔΑ] corr. ex ΔΑ m. rec. Ρ. 23. Δ Μ] corr. ex Δ Η m. 
2 F. 27. άρα Ιατί B F V b . *αί] om. V. iau] om. B F V b . 

σύμμετρος F, corr. m. 2. 
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μετρος τή ΜΑ, τουτέότι τή Α Ε, μήκει. έότι δ\ καί 
ή ΜΑ ρητή καϊ τή ΑΕ μήκει όύμμετρος' άόνμμετρος 
αρα έότϊν ή Α Μ τή ΜΗ μήκει.) καί είόι φηταί' αϊ 
Α Μ, ΜΗ αρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροΐ' 

5 έκ δύο άρα ονομάτων έότϊν ή ΑΗ. 
Αεικτέον δή, ότι καϊ πρώτη. 
Έπεϊ τών άπό τών Α Γ, ΓΒ μέόον άνάλογόν έότι 

τό ύπο τών ΑΓΒ, καϊ τών ΑΘ, ΚΑ βρα μέόον ανά-
λογόν έότι τό ΜΕ. έότιν άρα ώς τό ΑΘ πρός τό 

10 ΜΕ, ούτως τό ΜΕ πρός τό ΚΑ, τουτέότιν ώς ή Α Κ 
πρός τήν ΜΝ, ή Μ Ν πρός τήν Μ Κ* τό αρα ύπο 
τών Α Κ, Κ Μ ϊόον έότϊ τώ άπό τής Μ Ν. καϊ έπεϊ 
όύμμετρον έότι τό άπό τής ΑΓ τώ άπό τής Γ Β, όύμ
μετρον έότι καϊ τό ΑΘ τώ ΚΑ' ωότε καϊ ή Α Κ τή 

15 ΚΜ όύμμετρός έότιν. καϊ έπεϊ μείζονα έότι τά άπό 
τών Α Γ, Γ Β τοϋ δϊς ύπο τών Α Γ, ΓΒ, μείζον αρα 
καϊ τό ΑΑ τοϋ ΜΖ' ωότε καϊ ή Α Μ τής ΜΗ μείζων 
έότϊν. καί έότιν ϊόον τό ύπο τών Α Κ, Κ Μ τώ άπό 
τής ΜΝ, τουτέότι τώ τετάρτω τοϋ άπό τής ΜΗ, καϊ 

20 όύμμετρος ή ΑΚτή Κ Μ. έάν 6h ώόι δύο εύδεϊαι ανι-
όοι, τώ δΐ τετάρτω μέρει τοϋ άπό τής έλάόόονος ϊόον 
παρά τήν μείζονα παραβλη&ή έλλεϊπον εϊδει τετ ραγών ω 
καϊ εις όύμμετρα αυτήν διαιρή, ή μείζων τής έλάόόονος 
μείζον δύναται τώ άπό όύμμετρον εαυτή' ή Α Μ αρα 

25 τής ΜΗ μείζον δύναται τώ άπό όυμμέτρου έαντή. 
καί είόι φηταϊ αί Α Μ, ΜΗ, καϊ ή Α Μ μείζον όνομα 
ονόα όύμμετρός έότι τή έκκειμένη φητή τή ΑΕ μήκει. 

1. ΜΑ] Α Μ in ras. V. έατιν Ρ Β . 8. JM] Μ 4 Ρ. 
%α£ εΐαι] e corr. V. είαιν Β. 4. JM, ΜΗ άρα] e 

corr. V . 5. άρα] supra scr. F, om. P. 7. Poet inei add. 
γάρ B V b , Ρ m. 2. 8. ΑΓ, ΓΒ m. 2 V. 10. ΔΚ] Κ 
in ras. V . 13. ΓΒ] ΒΓ in ras. V. 16. ΚΜ μήκει σνμ· 
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incommensnrabilis [prop. XXII] . neruin Μ Α rationalis 
est et rectae Α Ε longitudine commensurabilis. itaque 
AM, Μ Η longitudine incomraensurabiles sunt [prop. 
X I I I ] . et sunt rationales. itaque AM, MH rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. ergo AHex duo-
bus nominibus est [prop. X X X V I ] . iam demonstrandum, 
eandem primam esse. quoniam ΑΓΧ ΓΒ medium est pro-
portionale inter ΑΓ2, ΓΒ2 [cfr.prop. XXIlemma], etiam 
M& medium est proportionale inter ΑΘ, KA. itaque 
A@:M!S=M8:KA,hoce$t[YI,l] AK:MN= ΜΝ:MK. 
itaque AKx ΚΜ = ΜΝ2 [ V I , 17]. et quoniam 
ΑΓ2, ΓΒ2 commensurabilia sunt, etiam ΑΘ, Κ Α com-
mensurabilia sunt. quare etiam AK, KM comraen-
surabiles sunt [ V I , 1; prop. X I ] . et quoniam est 
ΑΓ2 + ΓΒ2 > 2ΑΓΧ ΓΒ [u. ad lemma], erit AA>MZ. 
quare etiam AM>MH [ V I , 1; V, 14]. et 

Α Κ Χ ΚΜ = ΜΝ2 = \ΜΗ2, 
et Α Κ, Κ Μ commensurabiles sunt. sin datae sunt 
duae rectae inaequales, et quartae parti quadrati mi-
noris aequale spatium maiori adplicatur figura qua-
drata deficiene et eam in partes commensurabiles 
diuidit, maior quadrata minorem excedit quadrato rectae 
sibi commensurabilis [prop. X V I I ] . itaque AM2 ex-
cedit MH2 quadrato rectae sibi commensurabilis. et 
Α M9 Μ Η rationales sunt, et maius nomen Α Μ 
rectae rationali propositae Α Ε longitudine commensu-
rabilis eet. 

μετράς έστι V. Post έατιν add. μήκει m. 2 Β. 16. τον 
— Γ Β ] supra scr. Ρ. 18. έατί P V b , comp. Ρ. 20. Post 
ΚΜ add. μή*ει V , ID. 2 Β. ωαιν Ρ Β . 23. διαιρεί b. 

24. Ante μείζον rae. 1 litt. F. 25. τώ] τό V. 26. καϊ ή — 
27. έατι] in ras. Ρ. 26. JM] ΜΗ t>, Η Μ Fb. 
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eH ΑΗ άρα έκ δύο ονομάτων έότϊ πρώτη' οπερ 
έδει δεϊξαι. 

Τό άπό τής έχ δνο μέόων πρώτης παρά φη-
5 τήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν έχ δνο 

ονομάτων δεντέραν. 
Έότω έχ δνο μέόων πρώτη ή ΑΒ διηρημένη είς 

τάς μέόας χατα τό Γ, ων μείζων ή Α Γ, xal έχκείό&ω 
ρητή ή Α Ε, xal παραβεβλήό&ω παρά τήν ΑΕ τώ άπό 

10 τής Α Β ϊόον παραλληλόγραμμον τό Α Ζ πλάτος ποιούν 
τήν ΑΗ' λέγω, ότι ή Α Η έχ δνο ονομάτων έότϊ δεντέρα. 

Κατεόχενάό&ω γάρ τά αυτά τοις προ τούτον, xal 
έπεϊ ή Α Β έχ δύο μέόων έότϊ^πρώτη διηρημένη χατά 
τό Γ, αι ΑΓ, Γ Β άρα μέόαι είόΙ δννάμει μόνον 

15 όύμμετροι ρητόν περιέχονόαι' ωότε xal τά άπό τών 
Α Γ, Γ Β μέόα έότϊν. μέόον άρα έότϊ τό Α Α. xal παρά 
φητήν τήν Α Ε παραβέβληται' φητή άρα έότϊν ή Μ Α 
xal άόνμμετρος τή ΑΕ μήχει. πάλιν, έπεϊ φητόν έότι 
τό δϊς ύπο τών Α Γ, Γ Β, φητόν έότι xal τό Μ Ζ. xal 

20 παρά φητήν τήν ΜΑ παράκειται' φητή άρα [έότϊ] καϊ 
ή ΜΗ καϊ μήκει όύμμετρος τή ΜΑ, τοντέότι τή ΑΕ' 
άόνμμετρος άρα έότϊν ή Α Μ τή ΜΗ μήκει. καϊ είόι 
φηταί' αϊ Α Μ, ΜΗ άρα φηταί είόι δννάμει μόνον 
όύμμετροι9 έκ δύο άρα ονομάτων έότϊν ή Α Η. 

1. όνομάτω b. οπερ έδει δειξαϊ] om. B F Vb,'comp. Ρ. 3. 
£{Γ F. 4. ρητής Β, eed corr. 7. ϊατω] β corr. m. 2 Ρ. 9. 
παρά τήν ΔΕ παραβεβλήο&ω Ρ. 10. Α Β] corr. ez Α Δ m. 
1 b. ϊαον τό Ρ. 12. κατασκευασθώ V. 14. α£] in rae. 
m. 2 Β. εϊαΐν Β. 16. έατίν] έοτϊ Ρ Β , comp. P b , slai Υ. 

17. παράκβιται Theon ( B F V b ) . 19. έοτϊ] om. Β. 20. Αι, 
supra scr. τήν Ρ. έατί] οτο. B P V b . 21. ανμμετρος μήχει Υ. 

ΜΑ] Μ e corr, V. 22. έατίν] om. Υ. μη%ει τή ΜΗ Υ. 
είαιν Β. 
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Ergo AH ex duobus nominibus prima est [deff. 
alt. 1]; quod erat demonstrandum. 

LXI. 

Quadratum rectae ex duabus mediis primae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit rectam ex 
duobus nominibus secundam. 

Sit Α Β recta ex duabus mediis prima ίη Γ in 
medias diuisa, quaruui maior sit ΑΓ, et ponatur ra-
/1 KM Ν Η tionalis Α Ε, et rectae Α Ε adpli-

I cetur quadrato AB2 aequale par-
i allelogrammum Α Ζ latitudinem 

Ε ' Θ Λ 8 Ζ e f f i c i e i l f e J H t d i c o > 4 H e x duo-

A Γ Β bus nominibus secundam esse. 
nam comparentur eadem, quae in priore propositione. 

et quoniam Α Β ex duabus mediis prima est in Γ 
diuisa, ΑΓ, Γ Β mediae sunt potentia tantum com-
mensurabiles spatium rationale comprehendentes [prop. 
X X X V I I ] . quare etiam ΑΓ2, ΓΒ2 media sunt [prop. 
X X I ] . itaque Α Λ medium est. et rectae rationali Α Ε 
adplicatum est. itaque Μ Α ratiooalis est et rectae 
Α Ε longitudine incommensurabilis [prop.XXII]. rursus 
quoniam 2 ΑΓχΓΒ rationale est, etiam Μ Ζ rationale 
esl et rectae rationali Μ Α adplicatum est. itaque 
etiam MH rationalis est et rectae Μ Α longitudine 
commensurabilis [prop. X X ] , boc est rectae AE. itaque 
AM9 MH longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
X I I I ] . et sunt rationales. itaque AMy Μ Η rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. ergo Α Η ex 
duobus nominibus est [prop. X X X V I ] . 
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Αειχτέον δή, ότι χαί δευτέρα. 
Έπεϊ γάρ τά άπο τών Α Γ, ΓΒ μείζονα έότι τον 

δϊς ύπο τών Α Γ, ΓΒ, μείζον άρα χαϊ το Α Α του 
ΜΖ* ωότε χαϊ ή Α Μ τής ΜΗ. χαϊ έπεϊ όύμμετρον 

5 έότι το άπο τής ΑΓ τώ άπο τής ΓΒ, όύμμετρον έότι 
χαϊ το ΑΘ τω ΚΑ' ωότε χαϊ ή ΑΚ τή ΚΜ όνμμε-
τρός έότιν. χαί έότι τό ύπο τών ΑΚΜ ϊόον τφ άπο 
τής ΜΝ* ή Α Μ άρα τής ΜΗ μείζον δύναται τω άπο 
όυμμέτρου εαυτή, χαί έότιν ή ΜΗ όύμμετρος τή ΑΕ 

10 μήχει. 
Ή Α Η άρα έχ δύο ονομάτων έότϊ δευτέρα. 

ν. 
Τό άπό τής έχ δύο μέόων δευτέρας παρά 

φητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν έχ 
15 δύο ονομάτων τρίτην. 

Έότω έχ δύο μέόων δευτέρα ή ΑΒ διηρημένη είς 
τάς μέόας χατά τό Γ, ωότε τό μείζον τμήμα είναι τό 
Α Γ, ρητή δέ τις έότω ή Α Ε, χαϊ παρά τήν* Α Ε τφ 
άπό τής Α Β ϊόον παραλληλόγραμμον παραβεβλήόδω 

20 τό Α Ζ πλάτος ποιούν τήν ΑΗ' λέγω, οτι ή Α Η έχ 
δύο ονομάτων έότϊ τρίτη. 

Κατεόχευάό&ω τά αυτά τοις προδεδειγμένοις. χαί 
έπεϊ έχ δύο μέόων δευτέρα έότϊν ή Α Β διηρημένη 
χατά τό Γ, αί Α Γ, Γ Β άρα μέόαι είόϊ δυνάμει μόνον 

25 όύμμετροι μέόον περιέχουόαι" ωότε χαϊ τό όυγχείμενον 

3. Α Γ] Γ in ras. m. 1 Ρ. 7. ίοτιν] faxi B V , comp. Pb. 
Ιστί] ίστιν Ρ. ΔΚΜ] Κ corr. exM m. 1 P; JK, Κ Μ corr. 

ex JK, NM Y. 8. ΜΗ] corr. ex MN m. 1 b. άνναται 
μείζον Υ. 12. ξβ'] corr. ex ξγ' Ρ. 16. ονομάτων] corr. ex 
μέαων m. 2 Β. τρίτην] in ras. m. 1 Β. 16. έστω] in rae. 
m. 1 Β. 18. έατω] γεγονέτω Υ. JE] in rae. m. 1 Β. τήν] 
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iam demonstrandum est, eandem secundam esse. 
nam quoniam ΑΓ2 + ΓΒ2 > 2ΑΓχΓΒ [prop. 

L I X lemma], erit etiam AA> Μ Ζ. quare etiam 
AM> ΜΗ. et quoniam ΑΓ2, ΓΒ2 commensurabilia 
sunt, etiam ΑΘ, Κ Λ commensurabilia sunt. quare 
etiam AK9 Κ Μ comraensurabiles sunt [ V I , 1; prop. 
X I ] . et AKxKM=MN2 [cfr. p. 184, 7 sq.]. itaque 
AM2 excedit MH2 quadrato rectae sibi commensu-
rabilis [prop. X V I I ] ; et MH, Α Ε longitudine com-
mensurabiles sunt. 

Ergo Α Η ex duobus nominibus secunda est [deff. 
alt. 2]. 

LXII . 

Quadratum rectae ex duabus mediis secundae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit rectam ex duo-
bus nominibus tertiam. 

Sit AB ex duabus mediis secunda in Γ in medias 
diuisa, ita ut maior pars sit ΑΓ7 rationalis autem sit 
4 Κ Μ Ν Η Α Ε, et rectae Α Ε quadrato Α Β2 

aequale parallelogrammum Α Ζ 
1 adplicetur latitudinem efficiens 

1Γ~ Θ Λ Β Ζ j H d i c o ^ j H e x ^uobus nomi-

Α Γ Β nibus tertiam esse. 
comparentur eadem, quae in superioribus demon-

strationibus. et quoniam Α Β ex duabus mediis se-
cunda est in Γ diuisa, ΑΓ} Γ Β mediae sunt potentia 
tantum commeDSurabiles spatium medium comprehen-

(ητήν τήν F. τω] corr. ex τό m. 1 F . 20. τήν] corr. ex 
το m. 1 Β, τό F. 22. καί κατεβκευάσΦω, del. κα/, F; κατα-
σκενάο&ω γάρ Υ. γ,αί] postea ins. F. 23. έοτϊ δευτέρα Ρ. 

24. Γ Β] Γ in ras. V . μέσαι αρα Υ. είοΐν Ρ Β. 
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έχ τών άπό τών Α Γ, Γ Β μέόον έότϊν. χαί έότιν 
ϊόον τώ ΑΑ' μέόον άρα χαί τό Α Α. χαϊ παράχειται 
παρά φητήν τήν ΑΕ' φητή άρα έότϊ χαϊ ή ΜΑ χαί 
άόνμμετρος τή ΑΕ μήχει. διά τά αυτά δή χαϊ ή 

5 ΜΗ ρητή έότι χαϊ άόνμμετρος τή ΜΑ, τοντέότι τή 
Α Ε, μήχει* ρητή άρα έότϊν έχατέρα τών Α Μ, ΜΗ 
χαί άόνμμετρος τή Α Ε μήχει. χαί έπεϊ άόύμμετρός 
έότιν ή Α Γ τή ΓΒ μήχει, ώς δΐ ή ΑΓ πρός τήν ΓΒ, 
όντως τό άπό τής Α Γ πρός τό νπό τών Α Γ Β, άόνμ-

10 μετρον άρα χαί τό άπό τής ΑΓ τώ νπό τών ΑΓΒ. 
ωότε χαί τό όνγχείμενον έχ τών άπό τών ΑΓ, Γ Β 
τώ δίς νπό τών ΑΓΒ άόύμμετρόν έότιν, τοντέότι τό 
Α Α τω ΜΖ' ωότε χαϊ ή Α Μ τή ΜΗ άόύμμετρός 
έότιν. χαί είόι φηταί· έχ δύο άρα ονομάτων έότϊν 

ΐδ ή ΑΗ. 
Αειχτέον [δη], ότι χαϊ τρίτη. 
"Ομοίως δή τοϊς προτέροις έπιλογιούμε&α, οτι μεί

ζων έότϊν ή Α Μ τής ΜΗ, χαϊ όύμμετρος ή Α Κ τή 
Κ Μ. χαί έότι τό ύπό τών ΑΚΜ ϊόον τώ άπό τής 

20 ΜΝ' ή Α Μ άρα τής ΜΗ μείζον δύναται τφ άπό 
όνμμέτρον έαντή. χαϊ ουδέτερα τών Α Μ, ΜΗ όνμ-
μετρός έότι τή ΑΕ μήχει. 

eH Α Η άρα έχ δύο ονομάτων έότϊ τρίτη' όπερ 
έδει δεΐξαι. 

1. Ικ τών] om. Fb , m. 2 Β. εστίν] Ι σ τ / P B V b , comp. F. 
2. παράχειται] om. V. 3. τήν Δ Ε ρητήν Ρ. εστίν Β. χαί] 

om. Β. ΔΜ Ρ. 4. δια\ καί διά F. 6. ξητή — 7. μήχει] 
mg. m. 2 V . 6. Μ Ν V. 8. τή Γ Β — ή Α Γ] eupra scr. 
m. 2 F. 9. τής] τών Β. Α Γ, ΒΑ Β. όύμμετρον Β, corr. 
m. 2. 10. το] corr. ex τω V. τώ] corr. ex τό m. 2 Ρ. 

ΑΓ, ΓΒ V. 11. ΓΒ] om. Ρ. 12. *ΑΒΓ Ρ. Ιστι P B F V , 
comp. b. τό] τω F. 13. ΔΑ] ΔΑ F et, eras. Α, b. χαί] 
om. Β. 14. έστι P B V , comp. Fb. 16. δ ή] om. Ρ. 17. 
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dentes [prop. X X X V I I I ] . quare etiam ΑΓ2 + ΓΒ2 

medium est. est autem ΑΓ2 + ΓΒ2 = AA. itaque 
etiain Α Α mediuui est. et rectae rationali Α Ε ad-
plicatum est. itaque Μ Α rationalis est et rectae Α Ε 
longitudine incommensurabilis [prop. X X I I ] . eadem 
de causa etiam MH rationalis est et rectae MA, hoc 
est AE, longitudine incommensurabilis. itaque utraque 
AM, MH rationalis est et rectae Α Ε longitudine in-
commensurabilis. et quoniam ΑΓ, ΓΒ longitudine in-
commensurabiles sunt, et ΑΓ:ΓΒ = ΑΓ2:ΑΓχΓΒ 
[prop. X X I lemma], etiam ΑΓ2 et ΑΓχΓΒ incom-
mensurabilia sunt [prop. XI] · quare etiam ΑΓ2 + ΓΒ2 

et 2 ΑΓχΓΒ, hoc est Α Α et MZ, incommensura-
bilia sunt. quare etiam Α Μ, ΜΗ incommensurabiles 
sunt [ V I , 1; prop. X I ] . et sunt ratiooales. ergo Α Η 
ex duobus nominibus est [prop. X X X V I ] . 

demonstrandum, eandem tertiam esse. 
eodem igitur modo, quo antea [p. 188, 2 seq.], con-

cludemus, esse Α Μ > ΜΗ, et Α Κ, ΚΜ commensu-
rabiles esse. et A K x Κ Μ = ΜΝ2. itaque Α Μ2 

excedit ΜΗ2 quadrato rectae sibi commensurabilis 
[prop. X V I I ] . et neutra rectarum AM, MH rectae 
Α Ε longitudine commensurabilis est. 

Ergo Α Η ex duobus nominibus tertia est [deff. 
alt. 3 ] ; quod erat demonstrandura. 

δή] δέ V. πρότερον B F b . οτι] corr. ex τι m. rec. P. 19. 
JKM] J β corr. V , corr. ex Λ m. rec. P. 21. συμμέτρου] 
α in ras. V. 22. έστιν P V . 23. οπερ έδει δεί^αι] comp. Ρ. 
om. B F V b . 
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%7· 
Τό άπό τής μείζονος παρά ρητήν Λαραβαλ-

λόμενον πλάτος ποιεί την έχ δνο ονομάτων 
τετάρτην. 

5 Έότω μείζων ή ΑΒ διηρημένη χατά τό Γ, ωότε 
μείζονα είναι τήν ΑΓ τής ΓΒ, φητή δΐ ή Α Ε, χαϊ 
τω άπό τής Α Β ϊόον παρά τήν Α Ε παραβεβλήό&ω 
τό Α Ζ παραλληλόγραμμον πλάτος ποιούν τήν ΑΗ' 
λέγω, ότι ή ΑΗ έχ δνο ονομάτων έότϊ τετάρτη. 

10 Κατεόχενάόδω τά αυτά τοις προδεδειγμένοις. χαϊ 
έπεϊ μείζων έότϊν ή ΑΒ διηρημένη χατά τό Γ, αϊ Α Γ, 
ΓΒ δννάμει είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι τό μϊν όνγ-
χείμενον έχ τών άπ αυτών τετραγώνων φητόν, τό 61 
νπ αυτών μέόον. έπεϊ ονν φητόν έότι τό όνγχείμενον 

ΐδ έχ τών άπό τών ΑΓ, ΓΒ, φητόν άρα έότϊ τό ΑΑ' 
φητή άρα χαϊ ή Α Μ χαϊ όύμμετρος τή ΑΕ μήχει. 
πάλιν, έπεϊ μέόον έότϊ τό δϊς νπό τών ΑΓ, ΓΒ, 
τοντέότι τό ΜΖ, χαϊ παρά φητήν έότι τήν ΜΑ, φητή 
άρα έότϊ χαϊ ή ΜΗ χαϊ άόνμμετρος τή Α Ε μήχει' 

20 άόνμμετρος άρα έότϊ χαϊ ή Α Μ τή ΜΗ μήχει. αϊ 
Α Μ, ΜΗ άρα φηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροι* 
έχ δύο άρα ονομάτων έότϊν ή Α Η. 

Αειχτέον [δή], ότι χαϊ τετάρτη. 
"Ομοίως δή δείξομεν τοϊς πρότερον, ότι μείζων έότϊν 

1. |ό" F, et eic deincepe. 6. (η supra scr. τή V . δέ 
τις V. 7. παρά — 8. Δ Ζ] mg. m. 1 F. 8. ΔΗ] corr. ex 
ΔΕ m. 1 F. 9. ή ΔΗ] corr. ex Α Η F. 10. κατασκευασθώ 
V. Dein add. νάρ F V . προδεδειμένοις F, corr, m. 2; πσο-
δεδιδαγμένοις r , mg. m. 1 γρ. προδεδειγμένοις. 12. ΓΒ 
άρα V. εΐοϊ σύμμετροι Β, corr. m. 2. μέν] supra scr. m. 
1 F. 13. δ' B F V. Ιδ. ΔΑ] corr. ex ΔΤΑ m. rec. P. 16. 
ΔΜ] ΜΔ B V b , "Δ 'Μ F. 17. ΑΓΒ Ρ. 18. έστι] om. 
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LXin. 
Quadratum maioris rectae rationali adplicatum la-

titudinem efficit rectam ex duobus nominibus quartam. 
Sit maior Α Β in Γ diuisa, ita ut sit ΑΓ> ΓΒ9 

et rationalis sit AE, et quadrato AB2 aequale rectae 
Α ΚΜ Ν Η Α Ε adplicetur parallelogrammum 

Α Ζ latitudinem efficiens Α Η. 
dico, ΑΗ ex duobus nominibua 

Ε ΘΑ 8 Ζ q u a r t a m 6 8 8 β β 

Α Γ Β comparentur eadem, quae in 
superioribus demonstrationibus. et quoniam Α Β maior 
est in Γ diuisa, ΑΓ, Γ Β potentia suut incommensu-
rabiles efficientes summam quadrafbrum rationalem, 
rectangulum autem medium [prop. X X X I X ] . iam quon-
iam ΑΓ2 + rationale est ; Α Α rationale est. 
quare Α Μ rationalis est et rectae Α Ε longitudine 
commensurabilis [prop. X X ] . rursus quoniam 2ΑΓΧΓΒ 
medium est, hoc est MZ, et rectae rationali Μ Α ad-
plicatum est, etiam Μ Η rationalis est et rectae Α Ε 
longitudine incommensurabilis [prop. X X I I ] . itaque 
AM9 Μ Η longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
Χ Π Ι ] . quare AM, Μ Η rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. ergo Α Η ex duobus nominibus est 
[prop. X X X V I ] . 

demonstrandum, eandem quartam esse. 
iam eodem modo, quo antea, demonstrabimus, esse 

Theon ( B F V b ) . ΜΑ] corr. ex MJ m. rec. b , MJ BF. 
Deinde add. παοάκειται Theon ( B F V b ) . 19. έατίν V. 20. 
έατίν Ρ. JM~\ Μ β corr. m. 1 F. Ante at del. *cc£ F. 21. 
α ρ α ] om. P. 23. δή] om. P. 24. δή τοις ποότερον έπι-
λογιονμ£&«9 οτι Theon ( B F V b ) . 

Euc l ides , edd. Heiberg et Menge. ΠΙ . 



194 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ C. 

ή Α Μ τής ΜΗ, χαϊ οτι το ύπο ΑΚΜ ϊόον έότϊ τφ 
άπο τής ΜΝ. έπεϊ ονν άόύμμετρόν έότι τό από τής 
ΑΓ τφ άπό τής ΓΒ, άόύμμετρόν αρα έότϊ χαϊ τι 
ΑΘ τφ ΚΑ' ωότε άόνμμετρος χαϊ ή ΑΚ τή ΚΜ 

6 έότιν. έάν δΐ ωόι δύο εύδεϊαι άνιόοι, τω δ\ τετάρτω 
μέρει τοϋ άπό τής έλάόόονος ϊόον παραλληλόγραμμων 
παρά τήν μείζονα παραβληδή έλλεϊπον εϊδει τετρα-
γοίνφ χαϊ εις άόύμμετρα αυτήν διαιρή, ή μείζων τής 
έλάόόονος μείζον δννήόεται τφ άπό άόνμμέτρον έαντή 

10 μήχει * ή Α Μ άρα τής ΜΗ μείζον δύναται τω άπό 
άόνμμέτρον έαντή. χαί είόιν αϊ Α Μ, ΜΗ φηταί δυ
νάμει μόνον όύμμετροι, χαϊ ή Α Μ όύμμετρός έότι 
τή έχχειμένη φητή τή Α Ε. 

"Η Α Η άρα έχ δύο ονομάτων έότϊ τετάρτη· οπερ 
15 έδει δεϊζαι. 

ΙδΤ. 
Τό άπο τής φητόν χαϊ μέόον δυναμένης πα

ρά φητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεϊ την έχ 
δύο ονομάτων πέμπτην. 

20 "Εότω φητόν χαϊ μέόον δυναμένη ή ΑΒ διηρημένη 
εις τάς εύ&είας χατά τό Γ, ωότε μείζονα είναι τήν 
ΑΓ, χαϊ έχχείόδω φητή ή Α Ε, χαϊ τφ άπό τής Α Β 
ϊόον παρά τήν Α Ε παραβεβλήό&ω τό Α Ζ πλάτος 
ποιούν τήν ΑΗ' λέγω, ότι ή Α Η έχ δύο ονομάτων 

26 έότϊ πέμπτη. 

1. τής] τή V ? ΜΝ ΒΥ. / ύπο τών9 Υ. ΔΚΜ] supra 
add. Κ Υ. 3. τό] corr. βχ τά? F. 4. ασύμμετρος] om. 
Theon ( B F V b ) . ΚΜ ασύμμετρος έστιν Theon ( B F V b ) . . 

5. ωσιν BF . 6. Fost ϊσον del. παρά τήν μείζονα F. παρ-
αλληλόγραμμον] om. V . 7. παρά τήν μείζονα] om. F b , m. 
2 Β. 8. διαιρεί F , άχαιρεΓ μήχει Υ. 10. Δ Μ] corr. ex 
ΔΗ Υ. 11. συμμέτρου F. 13. ΔΕ] corr. βχ ΔΗ F. 14. 
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Α Μ > ΜΗ, et ΑΚχΚΜ^ΜΝ*. iam quoniam 
ΑΓ2, ΓΒ2 incommensurabilia sunt, etiam ΑΘ, ΚΑ 
incommensurabilia sunt. quare AK, Κ Μ incommen-
surabiles sunt [ V I , 1; prop. ΧΓ). sin datae sunt duae 
rectae inaequales, et quartae parti quadrati minoris 
aequale parallelogrammum maiori adplicatur figura 
quadrata deficiens et eam in partes incommensurabiles 
diuidit, maior quadrata minorem excedit quadrato 
rectae sibi incommensurabilis [prop. X V I I I ] . itaque 
AM2 excedit MH2 quadrato rectae sibi incommensu-
rabilis. et AM, Μ Η rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, et Α Μ rationali propositae Α Ε 
eommensurabilis est. 

Ergo AH ex duobus nominibus quarta est [deff. 
alt. 4]; quod erat demonstrandum. 

L X I V . 

Quadratum rectae spatio rationali et medio aequalis 
quadratae rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus quintam. 

Sit Α Β recta spatio rationali et medio aequalis 
quadrata in Γ in rectas diuisa, ita ut Α Γ maior sit, 
Δ KM Ν Η et ponatur Α Ε rationalis, et qua-

1 drato Α Β2 aequale rectae Α Ε 
adplicetur Α Ζ latitudinem effi-

E Θ Λ Χ Ζ c i e n g j υ <jico, e x d u o b u s 

Α Γ Β nominibus quintam esse. 

οπερ ξδει δε%αι\ comp. Ρ, om. B F V b . 17. ηαί] postea ins. 
m. 1 F. 20. (ητή F, sed corr. ή Α Β] m. 2 V. 
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Κατεόχευάόδω τα αύτα τοις προ τούτον, έπεϊ ονν 
φητόν χαί μέόον δυναμένη έότϊν ή ΑΒ διηρημένη 
χατα το Γ, at ΑΓ, ΓΒ αρα δννάμει είόϊν άόνμμετροι 
ποιοϋόαι το μίν όυγκείμενον έχ τών άπ αυτών τετρα-

5 γώνων μέόον, το δ9 ύπ αυτών ρητόν. έπεϊ ονν μέ
όον έότϊ τό όυγχείμενον έχ τών άπό τών Α Γ, ΓΒ, 
μέόον άρα έότϊ τό ΑΑ' ωότε φητή έότιν ή Α Μ χαϊ 
μήχει άόύμμετρος τή Α Ε. πάλιν, έπεϊ φητόν έότι τό 
δϊς ύπο τών Α Γ Β, τουτέότι τό Μ Ζ, φητή αρα ή ΜΗ 

10 χαϊ όύμμετρος τή Α Ε. άόύμμετρος άρα ή Α Μ τή 
ΜΗ' αϊ Α Μ, ΜΗ άρα φηταί είόι δυνάμει μόνον 
όύμμετροΐ' έχ δύο άρα ονομάτων έότϊν ή Α Η. 

Αέγω δή, ότι χαϊ πέμπτη. 
"Ομοίως γάρ δειχ&ήόεται, ότι τό ύπο τών ΑΚΜ 

15 ϊόον έότϊ τώ άπό τής ΜΝ, χαϊ άόύμμετρος ή Α Κ τή 
Κ Μ μήχει' ή Α Μ άρα τής ΜΗ μείζον δύναται τφ 
άπό άόυμμέτρου εαυτή, χαί είόιν αϊ Α Μ, ΜΗ [φη
ταί] δυνάμει μόνον όύμμετροι, χαϊ ή έλάόόων ή ΜΗ 
όύμμετρος τή Α Ε μήχει. 

20 "Η Α Η άρα εχ δύο ονομάτων εότϊ πέμπτη' οπερ 
έδει δεΐζαι. 

Τό άπό τής δύο μέόα δυναμένης παρά φη
τήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν έχ δνο 

25 ονομάτων έχτην. 
"Εότω δύο μέόα δυναμένη ή ΑΒ διηρημένη χατά 

τό Γ, φητή 6h έότω ή ΑΕ, χαϊ παρά τήν ΑΕ τώ 

1. κατασκευασθώ V. Deinde add. γάρ P V . προ τούτον] 
πρότερον, corr. m. 2, F. 4. τετράγωνον F, corr. m. 2. 6. 
δε F. 7. καί τό b. 8. τή] ή b. 9. ΑΓ, ΓΒ Β et corr. 
in ΑΒΓ V . 10. Post JE add. μήκει m. 2 Β. 11. ΛΜ] 
in ras. V . 17. ανμμέτρον, sed corr., B F b . ξηταί] om. P, 
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comparentur eadem, quae antea. iam quoniam 
Α Β recta est spatio rationali et medio aequalis qua-
drata in Γ diuisa, ΑΓ9 ΓΒ potentia incommensurabiles 
sunt efficientes summam quadratorum mediam, rect-
angulum autem rationale [prop. X L ] . iam quoniam 
ΑΓ2 + ΓΒ2 medium est, Α Α medium est. itaque 
Α Μ rationalis est et rectae Α Ε longitudine incommen-
surabilis [prop. Χ Χ Π ] . rursus quoniam 2 ΑΓΧ Γ Β, 
hoc est MZ, rationale est, MH rationalis est et rectae 
Α Ε commensurabilis [prop. X X ] . itaque AM9 Μ Η 
incommensurabiles sunt [prop. X I I I ] . quare AM9 MH 
rationales sirnt potentia tantum commensurabiles. ergo 
Α Η ex duobus nominibus est [prop. X X X V I ] . 

iam dico, eandem quintam esse. 
nam similiter demonstrabimus, esse AKxKM= 

MN2 et AK, KM longitudine incommensurabiles. itaque 
AM2 excedit MH2 quadrato rectae sibi commensura-
bilis [prop. X V I I I ] . et AM, Μ Η potentia tantum 
commensurabiles sunt, et minor MH rectae Α Ε lon-
gitudine commensurabilis est. 

Ergo Α Η ex duobus nominibus est quinta [deff. 
alt. 5 ] ; quod erat demonstrandum. 

L X V . 

Quadratum rectae duobus spatiis mediis aequalis qua-
dratae rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus sextam. 

Sit Α Β recta duobus spatiis mediis aequalis qua-

m. 2 P. 20. JH] JMFBb, JH in ras. V , mut. in JM 
m. 2 P. onsa ttei δειξαι] comp. P, om. B V b . 27. δ' b. 

τήν~\ ξηττν xry F. τω] corr. ex τό m. 1 F. 
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άπό τής Α Β ϊόον παραβεβλήό&ω το Α Ζ πλάτος 
ποιούν τήν ΑΗ' λέγω, ότι ή ΑΗ έχ δύο ονομάτων 
έότϊν έκτη. 

Κατεόκευάόδω γαρ τά αυτά τοις πρότερον. xal 
5 έπεί ή ΑΒ δύο μέόα δυναμένη έότί διηρημένη χατά 

τό Γ, αϊ Α Γ, Γ Β άρα δυνάμει εΐόίν άόνμμετροι 
ποιοϋόαι τό τε όυγκείμενον έκ τών άπ αυτών τετρα
γώνων μέόον καϊ τό υπ αυτών μέόον καϊ έτι άόνμ-
μετρον τό εκ τών άπ αυτών τετραγώνων όυγκείμενον 

10 τω υπ αυτών ωότε κατά τά προδεδειγμένα μέόον 
εότΙν έκάτερον τών Α Α, ΜΖ. καϊ παρά φητήν τήν 
ΑΕ παράκειται' ρητή άρα εότϊν έκατέρα τών ΑΜ, 
ΜΗ καϊ άόύμμετρος τή Α Ε μήκει. καϊ επεί άόύμμε-
τρόν εότι τό όυγκείμενον εκ τών άπό τών Α Γ, Γ Β 

15 τφ δίς υπό τών Α Γ, ΓΒ, άόύμμετρον άρα έότί τό 
Α Α τψ ΜΖ. άόύμμετρος άρα καϊ ή Α Μ τή ΜΗ' 
α[ Α Μ, ΜΗ άρα φηταί εΐόι δυνάμει μόνον όύμμε
τροι9 έκ δύο άρα ονομάτων έότΙν ή Α Η. 

Αέγω δή, ότι καϊ έκτη. 
20 Όμοίως δή πάλιν δείξομεν, οτι τό υπό τών ΑΚΜ 

ϊόον εότί τφ άπό τής ΜΝ, καϊ ότι ή Α Κ τή Κ Μ 
μήκει έότΙν άόύμμετρος' καϊ διά τά αυτά δή ή Α Μ 
τής ΜΗ μείζον δύναται τω άπό άόυμμέτρου εαυτή 
μήκει. καί ουδέτερα τών Α Μ, ΜΗ όύμμετρός έότι 

25 τή έκκειμένη φητή τή ΑΕ μήκει. 

1. ϊσον] ϊσον παραλληλόγραμμον V . 4. *ατασκευάσ&ω V , 
sed corr. 5. δύο] δ corr. ex μ F. β. Α Γ] ΓΑ F. 9. 
τό όυγκείμενον Ικ τών άπ' αυτών τετραγώνων Tneon ( B F V b ) . 

10. τω] τω Ικ τών Ρ. τά] om. b. προδεδειδαγμένα r , 
corr. m. 1. 12. παράν,εινται Ρ. εστίν] έστϊ %α£ B F V b . 

15. Ιστίν Ρ. 16. ΜΖ] corr. βχ ΜΓ m. 1 F. 17. Δ Μ] 
corr. ex Α Μ m. rec. Ρ. 19. δή] οηι. -BV. 20. δή] γάρ 
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Δ KM Ν Η drata in Γ diuisa, AE autem 
rationalis sit, et rectae Α Ε qua-

I drato AB2 aequale adplicetur Α Ζ 

| | ι latitudinem efficiens AH. dico, Α Η 
Α Γ Β ex duobus nominibus sextam esse. 
comparentur enim eadem, quae antea. et quoniam 

Α Β recta est duobus spatiis mediis aequalis quadrata 
in Γ diuisa, ΑΓ, Γ Β potentia incommensurabiles sunt 
efficientes summam quadratorum mediam et rectangulum 
medium et praeterea summam quadratorum rectangulo 
incommen8urabilem [prop. X L I ] . quare ex iis, quae 
antea demonstrata sunt, AAet Μ Ζ media sunt. et 
rectae rationali Α Ε adplicata sunt. quare utraque 
AM, Μ Η rationalis est et rectae Α Ε longitudine in-
commensurabilis [prop. X X I I ] . et quoniam ΑΓ2 + ΓΒ2 

et 2 ΑΓχΓΒ incommensurabilia sunt, Α Α et MZ 
incommensurabilia sunt. quare etiam AM, Μ Η in-
commensurabiles sunt [ V I , 1; prop. X I ] . itaque AM, 
MH rationales sunt potentia tantum commensurabiles. 
ergo AH ex duobus nominibus est [prop. X X X V I ] . 

iam dico, eandem sextam esse. 
iam rursus similiter demonstrabimus, esse AKxKM 

= MN2, et AK, Κ Μ longitudine incommensurabiles 
esse. eadem igitur de causa AM2 excedit MH2 qua-
drato rectae sibi longitudine incommensurabilis [prop. 
XVni]. et neutra rectarum AM9 Μ Η rectae rationali 
propositae Α Ε longitudine commensurabilis est. 

Theon ( B F V b ) . ηάλιν] om. V. Deinde add. τοις ποό τούτον 
Theon ( B F V b ) . οτι] supra scr. F. 21. ΚΜ] Μ Η F, corr. 
in KMH m. 2. 22. δια ταύτα B V . 23. συμμέτρου BF , 
eed corr. 
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Ή ΑΗ άρα έχ δύο ονομάτων έότϊν έκτη* οπερ 
έδει δεΐξαι. 

W. 
Ή τη έκ δνο ονομάτων μήκει όύμμετρος χαϊ 

5 αντή έχ δνο ονομάτων έότϊ χαϊ τή τάξει ή 
αυτή. 

"Εότω έχ δνο ονομάτων ή ΑΒ, χαϊ τή ΑΒ μήχει 
όνμμετρος έότω ή ΓΑ' λέγω, οτι ή ΓΑ έχ δνο ονο
μάτων έότϊ χαϊ τή τάξει ή αντή τή Α Β. 

10 Έπεϊ γάρ έχ δνο ονομάτων έότϊν ή Α Β, διηρήό&ω 
εις τά ονόματα χατά τό Ε, χαϊ έότω μείζον όνομα το 
ΑΕ' αϊ ΑΕ, Ε Β άρα φηταί είόι δννάμει μόνον όύμ
μετροι. γεγονέτω ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, όντως ή 
Α Ε πρός τήν ΓΖ' χαϊ λοιπή άρα ή Ε Β πρός λοιπήν 

15 τήν Ζ Α έότιν, ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ. όύμμετρος 
δ\ ή ΑΒ τή ΓΑ μήχεί' όύμμετρος άρα έότϊ χαϊ ή μ%ν 
ΑΕ τή ΓΖ, ή δ\ ΕΒ τή Ζ Α. χαί είόι φηταϊ αϊ ΑΕ, 
Ε Β* φηταϊ άρα είόϊ χαϊ at Γ Ζ, Ζ Α. χαϊ [έπεί] έότιν 
ώς ή ΑΕ πρός ΓΖ, ή Ε Β πρός Ζ Α. εναλλάξ αρα 

20 έότϊν ώς ή ΑΕ πρός ΕΒ, ή ΓΖ πρός Ζ Α. αΐ δ\ 
Α Ε, ΕΒ δννάμει μόνον [είόϊ] όύμμετροι' χαϊ αί ΓΖ, 
Ζ Α άρα δννάμει μόνον είόϊ όύμμετροι. χαί είόι φηταί* 
έχ δύο άρα ονομάτων έότϊν ή ΓΑ. 

Αέγω δή, ότι τή τάξει έότϊν ή αυτή τή Α Β. 

1. όπερ έδει δεβαι] comp. Ρ , om. B F V b . δ. εστίν Ρ. 
ή] m. 2 Β. 7.7) — 8. ονομάτων] mg. m. 2 Β. 11. όνομα] 

om. V . 14. Γ Ζ ] mut. in JBZ b. %α£] in ras. V. Ιδ. 
ZJ] JZ ¥Ύ. Γ Δ] corr. ex Ε Δ F. σύμμετρος — 16. 
μήηεί] m. 2 Β. 16. εστί] om. b , m. 2 B. 17. ΖΔ] corr. 
ex ΔΖ Y. at ΑΕ, ΕΒ] mg. m. 2 V. 18. είσιν Β. έπεί] 
om. Ρ. 19. πρός ΓΖ — 20. ΑΕ] mg. m. 2 Β. 19. τήν ΓΖ 
B V . Γ Ζ — πρός] supra scr. F. τήν Ζ Δ V . άρα] om. Ρ. 
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Ergo AH ex duobus nominibus sexta est [deff. 
alt. 6]; quod erat demonstrandum. 

L X V I . 

Recta rectae ex duobus nominibus longitudine com-
mensurabilis et ipsa ex duobus nominibus est et ordine 
eadem. 

Sit Α Β ex duobus nominibus, et Γ Α rectae Α Β 
Α Ε Β longitudine commensura-
I ' , ' , bilis sit. dico, ΓΑ βχ 

Γ Ζ Δ ( j u o | ) u g nominibus esse et 
ordine eandem ac AB. 

nam quoniam Α Β ex duobus nominibus est, in Ε 
in nomina diuidatur, et maius nomen sit AE. itaque 
ΑΕ, Ε Β rationales sunt potentia tantum commensu-
rabiles[prop.XXXVI]. fiat[VI, 12] ΑΒ:ΓΑ = ΑΕ:ΓΖ. 
itaque etiam EB: Ζ Α = ΑΒ: ΓΑ [V , 16; V , 19 coroll.]. 
uerum Α Β, ΓΑ longitudine commensurabiles sunt. 
itaque etiam ΑΕ, Γ Ζ et EB, Ζ Α longitudine com-
mensurabiles sunt [prop. X I ] . et ΑΕ, Ε Β rationales 
sunt. itaque etiam JTZ, Ζ Α rationales sunt. est 
autem ΑΕιΓΖ = EB: Ζ Α [ V , 11]. itaque permu-
tando [ V , 16] ΑΕ:ΕΒ = ΓΖ:ΖΑ. uemm AE} Ε Β 
potentia tantum commensurabiles sunt. itaque etiam 
Γ Ζ , Ζ Α potentia tantum commensurabiles sunt [prop. 
X I ] . et sunt rationales. ergo Γ Α ex duobus nomi-
nibus est [prop. X X X V I ] . 

iam dico, eam ordine eandem esse ac AB. 

20. όντως ή ΓΖ V . 21. om. Ρ. 23. ΓΔ] Δ in 
ras. V. 24. δή] om. V. οτι] οτι *α£ B F V . 



202 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ί. 

Ή γάρ Α Ε τής Ε Β μείζον δύναται ήτοι τφ άπο 
συμμέτρου εαυτή ή τφ άπο ασύμμετρου, εΐ μεν ουν 
ή Α Ε τής Ε Β μείζον δύναται τφ άπο συμμέτρου 
εαυτή, καϊ ή ΓΖ τής Ζ Α μείζον δυνήσεται τφ άπο 

δ συμμέτρου εαυτή, καϊ εΐ μεν σύμμετρος έστιν ή ΑΕ 
τή έκκειμένη §ητή, καϊ ή ΓΖ σύμμετρος αυτή έσται, 
καϊ δια τούτο έκατέρα τών Α Β, ΓΑ έκ δύο ονομάτων 
έστϊ πρώτη, τουτέστι τή τάξει ή αυτή. εΐ δε ή Ε Β 
σύμμετρος έστι τή έκκειμένη §ητή, καϊ ή Ζ Α όνμ-

10 μετρός έστιν αυτή, καϊ διά τούτο πάλιν τή τάξει ή 
αυτή έσται τή Α Β* έκατέρα γάρ αυτών έσται έκ δύο 
ονομάτων δευτέρα, ει δε ουδέτερα τών Α Ε, Ε Β σύμ
μετρος έστι τή έκκειμένη $ητή, ουδέτερα τών ΓΖ, Ζ Α 
σύμμετρος αυτή έσται, καί έστιν έκατέρα τρίτη, εί δε 

1δ ή Α Ε τής Ε Β μείζον δύναται τω άπο ασύμμετρου 
εαυτή, καϊ ή ΓΖ τής Ζ Α μείζον δύναται τφ άπο ασύμ
μετρου εαυτή, καϊ εί μεν ή ΑΕ σύμμετρος έστι τή 
έκκειμένη φητή, καϊ ή ΓΖ σύμμετρος έστιν αυτή, και 
έστιν έκατέρα τετάρτη, εί δε ή ΕΒ, καϊ ή Ζ Α, καϊ 

20 έσται έκατέρα πέμπτη, εί δε ουδέτερα τών Α Ε, Ε Β, 
καϊ τών ΓΖ, Ζ Α ουδέτερα σύμμετρος έστι τή έκκει
μένη φητή, καϊ έσται έκατέρα έκτη. 

™£1στε ή τή έκ δύο ονομάτων μήκει σύμμετρος έκ 

1. ΑΕ] corr. ex Α Β m. 2 F. τής] corr. βχ τή m. 2 F. 
2. ασύμμετρου] corr. ex συμμέτρου m. 2 Β. εί] corr. ex 

η V . 3. τής] corr. ex τή m. 2 F. ασύμμετρου b, a- snpra 
add. m. 2 F. 4. τής] corr. ex t j m. 2 V. Δ Ζ V . δυ-
νήσηται b. 6. ασύμμετρου Fb . 7. ΓΔ] postea add. F, dein 
del. ΒΓ. ^ 8. εί] postea ins. F. 9. J Z P b . 10. Post 
έστιν del. ή m. 1 r . τοϋτο] corr. ex του m. 2 F. 11. έσται] 
(alt.) έστι b, om. V. 12. έστι δευτέρα V. δ' F. 13. ονδε 
ουδέτερα BF. 14. τρίτη] ξητή b. εί δε ή] ή δέ b. 15. 
τής] corr. βχ τή m. 2 F. συμμέτρου B F , eed corr. 16. Ζ Δ] 
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nam AE% excedit EB2 aut quadrato rectae sibi 
commensurabilis aut incommensurabilis. iam si AE2 

excedit EB2 quadrato rectae sibi commensurabilis, 
etiam ΓΖ2 excedet ZA2 quadrato rectae sibi commen-
surabilis [prop. X I V ] . et siue Α Ε rationali propositae 
commensurabilis est, etiam ΓΖ ei commensurabilis 
erit [prop. X H ] ; quare utraque ΑΒ, Γ Α ex duobus 
nominibus prima est [deff. alt. 1 ] , hoc est ordine 
eadem. siue EB rationali propositae commensura-
bilis est, etiam Ζ Α ei commensurabilis est [prop. X I I ] ; 
quare rursus ordine eadem erit ac AB\ nam utraque 
earum ex duobus nominibus secunda erit [defif. alt. 2]. 
siue neutra rectarum AE> Ε Β rationali propositae 
commensurabilis est, neutra rectarum F Z , Ζ Α ei com-
mensurabilis est [prop. X I I I ] , et utraque tertia est 
[deff. alt 3]. sin AE2 excedit EB2 quadrato rectae 
sibi incommensurabilis, etiam ΓΖ2 excedit ZA2 qua-
drato rectae sibi incommensurabilis [prop. X I V ] . et 
eiue Α Ε rationali propositae commensurabilis est, 
etiam ΓΖ ei commensurabilis est [prop. Χ Π ] , et utraque 
quarta est [deff. alt. 4]. siue EB9 etiam Ζ Α commen-
surabilis est, et utraque quinta est [deff. alt. 5 ] . siue 
neutra rectarum ΑΕ,ΕΒ, etiam neutra rectarum Γ Ζ , 
Ζ Α rectae rationali propositae commensurabilis est, 
et utraque sexta est [defif. alt. 6]. 

Quare recta rectae ex duobus nominibus longitu-

JZ F. δυνησεται Theon ( B F V b ) . ονμ,μ,έτοον B F , sed 
corr. 17. έστι — 18. $ητ%] β corr. F. 19. έατιν] supra 
ftcr. m. 1 Ρ , ϊαται F V b . r)] (priue) m. 2 Ρ. χαί ϊαται 
έκατέρα πέμπτη] mg. m. 1 Ρ. 
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Ή τή έκ δύο μέόων μήκει όνμμετρος χαϊ 
5 αντή έχ δνο μέόων έότϊ καί τή τάξει ή αντή. 

"Εότω έχ δνο μέόων ή Α Β, χαϊ τή ΑΒ όνμμετρος 
έότω μήχει ή ΓΑ' λέγω, οτι ή ΓΑ έχ δύο μέόων έότϊ 

Έπεϊ γάρ έχ δύο μέόων έότϊν ή ΑΒ, διηρήό&ω 
10 εις τάς μέόας χατά το Ε* at ΑΕ, Ε Β άρα μέόαι είόϊ 

δννάμει μόνον όύμμετροι. χαϊ γεγονέτω ώς ή ΑΒ 
προς ΓΑ, ή Α Ε πρός ΓΖ* χαϊ λοιπή άρα ή Ε Β 
πρός λοιπήν τήν Ζ Α έότιν, ώς f ΑΒ πρός ΓΑ. 
όύμμετρος δΐ ή Α Β τή ΓΑ μήχει* όύμμετρος αρα 

15 καϊ έκατέρα τών Α Ε, Ε Β έκατέρα τών ΓΖ, Ζ Α. 
μέόαι δϊ αΐ Α Ε, ΕΒ' μέόαι άρα καϊ at Γ Ζ, Ζ Α. χαϊ 
έπεί έότιν ώς ή Α Ε πρός ΕΒ, ή ΓΖ πρός ΖΑ, ai 
δε Α Ε, Ε Β δννάμει μόνον όύμμετροι είόιν, καϊ αϊ 
Γ Ζ, Ζ Α [ α ρ α ] δννάμει μόνον όύμμετροι είόιν. έδείχ-

20 %ηόαν δ\ καϊ μέόαι· ή ΓΑ άρα έκ δύο μέόων έότϊν. 
Αέγω δή, ότι καϊ τή τάξει ή αύτη έότι τή Α Β. 
Έπεϊ γάρ έότιν ώς ή ΑΕ πρός ΕΒ, ή Γ Ζ πρός 

ΖΑ, καϊ ώς άρα τό άπό τής Α Ε πρός τό νπό τών 
ΑΕΒ, όντως τό άπό τής ΓΖ πρός τό ύπο τών ΓΖΑ' 

25 εναλλάξ ώς τό άπό τής Α Ε προς τό άπό τής Γ Ζ, 

1. onso έδει δεϊξαί] om. B F V b . 3. ΙΠ f in ras. F. 4. 
τή] m. 2 Β. χαί αυτή] om. Theon ( B F V b ) . 7. ή ΓΔ 
μή%ει V . 8. ΑΒ] ΒΔ Ρ. 9. διηρημένη Theon ( B F V b ) . 

10. είς] ές Υ. ΑΕ\ ΕΑ Ρ. είσΙν Ρ. 12. τήν ΓΑ Υ. 

ασύμμετρος δέ b, sed corr. 15. χαί ή μ\ν ΑΕ τή ΓΖ ( Ζ Γ F) , 
ή δε ΕΒ τή ΖΔ (corr. ex ΔΖ Υ) Theon ( B F V b ) . 16. μέσαι 
δέ] %αί είσι μέσαι Theon ( B F V b ) . χαί αΓ] %ai\>. 17. ΑΕ] 

καϊ τή τάξει ή αυτή τή Α Β. 

τήν ΓΖ Υ. τήν ΓΔ Υ. 14. 



ELEMENTORUM LIBER X. 205 

dine commensurabilis ex duobus nominibus est et 
ordine eadem; quod erat demonstrandum. 

L X V I I . 

Recta rectae ex duabus mediis longitudine com-
mensurabilis et ipsa ex duabus mediis est et ordine 
eadem. 

Sit Α Β ex duabus mediis, et rectae Α Β longitu-
dine commensurabilis sit ΓΑ. dico, Γ Α ex duabus 
mediis esse et ordine eandem ac AB. 
j Ε £ n a m quoniam Α Β ex duabus mediis est, 

1 1 1 in Ε in medias diuidatur. ΑΕ. Ε Β igitur 
Γ Ζ Δ mediae sunt potentia tantum commensura-
biles. et fiat ΑΒ : Τ Α = ΑΕ: Γ Ζ [ V I , 12]. itaque 
etiam [ V , 19 coroll.; V , 16] ΕΒ : Ζ Α — ΑΒ : ΓΑ. 
uerum ΑΒ, ΓΑ lougitudine commensurabiles sunt; 
itaque etiam utraque ΑΕ,ΕΒ utrique Γ Ζ , Ζ Α com-
mensurabilis est [prop. XI ] . uerum ΑΕ, Ε Β mediae 
STint. itaque etiam ΓΖ, Ζ Α mediae sunt [prop. Χ Χ Ι Π ] . 
et quoniam est ΑΕ: ΕΒ = ΓΖ: ZA, et ΑΕ, Ε Β po-
tentia tantum commensurabiles sunt, etiam Γ Ζ , Ζ Α 
potentia tantum commensurabiles sunt [prop. X I ] . 
demonstrauimus autem, easdem medias esse. ergo Γ Α 
ex duabus mediis est. 

iam dico, etiam ordine eam eandem esse ac AB. 
nam quoniam est AE:EB = ΓΖ:ΖΑ9 erit etiam 

[prop. X X I lemma] ΑΈ?: ΑΕχΕΒ = ΓΖ2 ιΓΖχΖΑ. 

Α Β Β. τήν Ε Β V . τήν Ζ Δ V . 18. εΐαϊ ανμμετροι B P V b . 
19. άρα] om. Ρ. εΐοϊ ονμ,μ,ετροι B F V b . 20. Δ Γ Ρ. ϊοτί 

B V b , comp. F. 22. τήν ΕΒ B V . ούτως ή F. Γ Ζ ] 
Γ Δ F. 23. τήν Ζ Δ V, Ζ Α F. 24. Γ Ζ ] Ζ Γ F. Γ Ζ Λ ] 
eupra scr. Ζ m. 2 Υ . 25. ώς] άρα ώς F. 
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όντως το νπό των ΑΕΒ πρός τό νπο τών ΓΖΑ. 
ύύμμετρον δε το άπο τής ΑΕ τφ άπο τής ΓΖ* σύμ
μετρον άρα καί το νπό τών ΑΕΒ τφ νπό τών Γ Ζ Α. 
εϊτε ονν §ητόν έστι τό νπό τών ΑΕΒ, καϊ τό νχο 

5 τών ΓΖΑ §ητόν έστιν [καί δια τούτο έστιν έχ δύο 
μέσων πρώτη], εϊτε μέσον, μέσον, καί έστιν έκατέρα 
δευτέρα. 

Καϊ δια τούτο έσται ή ΓΑ τή ΑΒ τή τάξει ή 
αύτή' όπερ έδει δεϊξαι. 

10 ξη'. 

Ή τή μείζονι σύμμετρος καϊ αυτή μείζων 
εστίν. 

"Εστω μείζων ή ΑΒ, καϊ τή ΑΒ σύμμετρος έστω 
ή ΓΑ' λέγω, ότι ή ΓΑ μείζων εστίν. 

15 Αιηρήσ%ω ή ΑΒ κατά τό Ε* αί ΑΕ, Ε Β αρα 
δυνάμει είσΙν ασύμμετροι ποιούσαι τό μεν όυγκείμενον 
έκ τών άπ9 αυτών τετραγώνων ζητόν, τό δ9 ύπ9 αντών 
μέσον καϊ γεγονέτω τά αυτά τοϊς πρότερον. καϊ έπεί 
έστιν ώς ή ΑΒ προς τήν ΓΑ, όντως ή τε Α Ε προς 

20 τήν Γ Ζ καϊ ή Ε Β προς τήν Ζ Α, καϊ ώς άρα ή ΑΕ 
προς τήν ΓΖ, όντως ή Ε Β προς τήν Ζ Α. σύμμετρος 
δε ή ΑΒ τή ΓΑ' σύμμετρος άρα καί έκατέρα τών 
Α Ε, Ε Β έκατέρα τών Γ Ζ, Ζ Α. καϊ έπεί έστιν ώς ή 
Α Ε προς τήν ΓΖ, όντως ή Ε Β προς τήν Ζ Α, καί 

25 εναλλάξ ώς ή ΑΕ προς ΕΒ, όντως ή Γ Ζ προς ZAy 

καϊ σννδέντι άρα εστίν ώς ή ΑΒ πρός τήν ΒΕ, όντως 

1. ΓΖ4] J in ras. m. 1 b; ΤάΖ Ρ, γρ. ΤΖά mg. m. 1. 
2. δέ] corr. ex άρα m. 2 F. τό — 3. άρα] mg. m. 2 F. 4. 

έατιν Β. 6. έ'σται B F b . %ai— 6. πρώτη] om. Ρ. 6. έστιν] 
comp. post rae. 1 litt. F, έσται Υ. 6. είτε μέσον τό νπό τών 
ΑΕΒ, μέσον καί τό νπό τών rZd Theon ( B F V b ) . 8. έσται] 
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permutando [V, 16] *ήϊΑΈ?:ΓΖ2=ΑΕχΕΒ:ΓΖχΖΑ. 
uerum ΑΕ2, ΓΖ2 commensurabilia sunt itaque etiam 
AEX ΕΒ, Γ Ζ XZA commensurabilia sunt [prop. 
XI]. itaque siue A E x E B rationale est, etiam 
ΓΖχΖΑ rationale est; siue medium, medium est 
[prop. XXTTT coroll.], et utraque secunda est [prop. 
XXXVII—XXXVIII]. 

Ea de causa Γ Α ordine eadem erit ac AB\ quod 
erat demonstrandum. 

LXVni. 
Recta maiori commensurabilis et ipsa maior erit. 
Sit Α Β maior, et rectae Α Β commensurabilis sit 

TA. dico, ΓΑ maiorem esse. 
diuidatur Α Β in Ε. itaque Α Ε, Ε Β potentia in-

commensurabiles sunt efficientes summam quadratorum 
rationalem, rectangulum autem medium [prop. X X X I X ] , 

j r et fiant eadem, quae antea. et quoniam est 
ΑΒ: Γ Α = ΑΕ: ΓΖ et ΑΒιΓΑ = ΕΒ:ΖΑ 

. -ζ [cfr. ρ. 204,11 sq.], erit etiam ΑΕ: ΓΖ—ΕΒ: Ζ Α 
_ ^ [V, 11]. uerum Α Β, ΓΑ commensurabiles 

suni quare etiam utraque Α Ε, Ε Β utrique 
ΓΖ, Ζ Α commensurabilis est [prop. X I ] . et 

om. Vb. καϊ ή B F V b . ΓΔ] ΑΔ b. 9. οπερ έδει δε££αι] 
comp. Ρ, om. B F V b . 10. ξη'] | seq. ras. 1 litt. F. 11. 
μείζονι] ο eras. b. 14. οτι %a£ B F b . Τά] d post ras. 1 
litt. b. ΙΰτΙ P V , comp. F b ; Ιατϊ %αί B. 16. ΑΕ] corr. ex 
AB F. 9 ΕΒ] m. rec. Ρ. αρα] m. 2 F. 17. δ'] δέ F. 

ύπ' αυτών] corr. ex υπο τών m. 1 Ρ. 18. %a\ γεγονέτω] 
γεγονέτω γάρ Ρ. 19. τ ε] om. F. 20. ΕΒ] ΒΕ' F. τήν] 
om. Ρ. %αϊ ώς αρα] έατιν άρα %αϊ ώς in ras. V. ή Α Ε — 21. 
ΖΔ] in ras. V. 21. Γ Ζ ] ΕΒ V. Ε Β] ΓΖ V. τήν] om. 
B b . 22. Α Β] corr. ex ΕΒ m. 2 F. 24. τήν] (alt.) om. Ρ. 

26. τήν ΕΒ Υ. τήν Ζ Δ V . 



208 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ί. 

ή ΓΑ προς τήν ΑΖ' καϊ ώς άρα το άπο τής ΑΒ 
προς τό άπο τής Β Ε, όντως τό άπό τής ΓΑ πρός το 
άπό τής Α Ζ. ομοίως δή δείξομεν, οτι καϊ ώς τό άπο 
τής Α Β πρός τό άπό τής Α Ε, όντως τό άπό τής ΓΑ 

5 πρός τό άπό τής ΓΖ. χαϊ ώς άρα τό άπο τής Α Β 
πρός τά άπό τών ΑΕ9 ΕΒ, όντως τό άπό τής ΓΑ 
πρός τά άπό τών ΓΖ, ΖΑ' χαϊ εναλλάξ αρα έότϊν 
ως τό άπο τής Α Β πρός τό άπό τής ΓΑ, όντως τά 
άπό τών Α Ε, ΕΒ πρός τά άπό τών ΓΖ, Ζ Α. όνμ-

10 μετρον δε τό άπό τής ΑΒ τφ άπό τής ΓΑ' σύμμετρα 
άρα χαϊ τά άπό τών Α Ε, Ε Β τοϊς άπό τών Γ Ζ, Ζ Α. 
χαί έότι τά άπό τών Α Ε, Ε Β άμα φητόν, χαϊ τά άπό 
τών ΓΖ, Ζ Α άμα φητόν έότιν. ομοίως δε χαϊ τό δις 
νπο τών Α Ε, Ε Β όύμμετρόν έότι τω δϊς νπό τών 

15 ΓΖ, Ζ Α. χαί έότι μέόον τό δϊς νπό τών Α Ε, ΕΒ' 
μέόον άρα χαϊ τό δϊς νπό τών ΓΖ, Ζ Α. αί ΓΖ, Ζ Α 
άρα δυνάμει άόύμμετροί είόι ποιονόαι τό μεν όυγκεί
μενον έχ τών άπ9 αυτών τετραγώνων άμα §ητόν, τό 
δε δϊς νπ9 αυτών μέόον* ολη άρα ή ΓΑ άλογος έότιν 

20 ή χαλονμένη μείζων. 
Ή άρα τή μείζον ι όύμμετρος μείζων έότιν" οπερ 

έδει δείξαι. 

6 » ' . 

Ή τή ρητόν χαϊ μέόον δνναμένη όύμμετρος 
25 [χαϊ αυτή] φητόν χαϊ μέόον δνναμένη έότιν. 

1. τήν ΔΖ] ΔΒ mut. in ΔΖ m. rec. Ρ; τήν ΖΔ F V . 3. 
Δ Ζ] Ζ Δ F. 4. τό άπό τής ΓΔ πρός] m. rec.P. δ. τό] (alt.) 
e corr. V. 6. τά] τό Fb , et Β, corr. m. 2. 7. τά] το P F b , 
et Β, sed corr. ΓΖ] ΓΔ F. 8. τά] τό F, et Β, sed corr. 

9. τά] τό F, et Β, eed corr. ΓΖ] Ε Ζ b , et F, sed. corr.; 
Γ in ras. B. 11. ΑΕ] Α e corr. b. Γ Ζ ] Ε Ζ b, et F, sed 
corr. 12. τά] τό F. τά] τό PF. 13. έαται Υ. 16. %α£ 
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quoniam est Α Ε: ΓΖ = ΕΒ: Ζ Α et permutando [ V , 16] 
ΑΕιΕΒ = ΓΖ:ΖΑ} etiam componendo erit [ V , 18] 
ΑΒ:ΒΕ=ΓΑ:ΑΖ. quare etinmAB2:BE2=rA2:AZ2 

[ V I , 20]. iam similiter demonstrabimus, esse etiam 
ΑΒ2: ΑΕ2 — Γ Λ 2 : Γ Ζ 2 . 

quare etiani ΑΒ2: ΑΕ2 + Ε Β 2 — ΓΑ2: ΓΖ2 + ZA2. 
permutando igitur [ V , 16] 

ΑΒ2: ΓΑ2 = ΑΕ2 + ΕΒ2 : ΓΖ2 + ZA2. 
uerum AB2

9 ΓΑ2 commensurabilia sunt. itaque etiara 
ΑΕ2 + EB2 et ΓΖ2 + Z ^ / 2 commensurabilia sunt 
[prop. X I ] . et ΑΕ2 + EB2 rationale est, et 1 ) ΓΖ2 

-\-ZA2 rationale. eodem modo etiam 2 ΑΕχ Ε Β 
et 2ΓΖΧΖΑ commensurabilia sunt. et 2 AExEB 
medium est. itaque etiam 2ΓΖΧΖΑ medium est 
[prop. XXIII coroll.]. itaque Γ Ζ , Ζ Α potentia incom-
meneurabiles sunt [prop.XIII; cfr. p. 206, 15 et 22] effi-
cientes summaiu quadratorum rationalem, rectangulum 
autem medium. itaque tota Γ Α irrationalis est maior, 
quae uocatur [prop. X X X I X ] . 

Ergo recta maiori commensurabilis maior est; quod 
erat demonstrandum. 

LXIX. 

Recta rectae spatio rationali et medio aequali qua-
dratae commensurabilis ipsa spatio rationali et medio 
quadrata aequalis est. 

1) Post ZJ lin. 13 Augustus non male addidit αρα. 

&ΰτι μέαον] μέαον δέ Υ. 16. ΓΖ] supra add. Ε b. Γ Ζ ] 
Γ in ras. m. 2 Ρ, supra scr. Ε b. 17. slalv άανμμετροι B P V b . 

είαιν Ρ. 19. ή ολη V b . 21. οπερ έδει δειξαι] comp. Ρ, 
om. B P V b . 24. ξητόν] -ον in ras. Β. 26. %α\ αντή] om. Ρ. 

E n c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. Π Ι . W 
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"Εότω φητόν καϊ μέόον δυναμένη ή ΑΒ, χαί τή 
ΑΒ όύμμετρος έότω ή ΓΑ' δεικτέον, οτι χαϊ ή ΓΑ 
§ητόν χαϊ μέόον δυναμένη έότιν. 

Αιηρήό&ω ή Α Β εις τάς εύ&είας χατά τό Ε' αϊ 
5 Α Ε, ΕΒ άρα δυνάμει είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι τό 

μϊν όυγκείμενον έχ τών άπ αυτών τετραγ 'νων μέόον, 
τό δ' υπ αυτών φητόν χαϊ τά αυτά κατεόκενάό&ω 
τοις πρότερον. ομοίως δή δείξομεν, ότι καϊ at ΓΖ, 
Ζ Α δυνάμει είόϊν άόύμμετροι, καϊ όύμμετρον τό μεν 

10 όυγκείμενον έκ τών άπό τών Α Ε, Ε Β τφ όυγκειμένψ 
έκ τών άπό τών ΓΖ, Ζ Α, τό δε υπό Α Ε, Ε Β τφ υπό 
ΓΖ, ΖΑ' ωότε καϊ τό [μεν] όυγκείμενον έκ τών άπό 
τών Γ Ζ, Ζ Α τετραγώνων έότϊ μέόον, τό δ9 υπό τών 
Γ Ζ, Ζ Α ρητόν. 

16 *Ρητόν άρα καϊ μέόον δυναμένη έότϊν ή ΓΑ' οπερ 
έδει δεΐξαι. 

ο'. 

Ή τή δύο μέόα δυναμένη όύμμετρος δύο 
μέόα δυναμένη έότϊν. 

20 "Εότω δύο μέόα δυναμένη ή ΑΒ, καϊ τή Α Β 
όύμμετρος ή ΓΑ' δεικτέον, ότι χαϊ ή ΓΑ δύο μέόα 
δυναμένη έότϊν. 

Έπεϊ γάρ δύο μέόα δυναμένη έότϊν ή ΑΒ, βιη-
ρήόδω εις τάς ευθείας χατά τό Ε' αί Α Ε, ΕΒ αρα 

26 δυνάμει είόϊν άόύμμετροι ποιούόαι τό τε όυγκείμενον 

1. καϊ τή Α Β] supra scr. m. 1 F. 2. δεικτέον] λέγω V. 
3. έστί Β, comp. Fb . 7. δέ F. κατασκευασθώ b. 8. 

αΐ] ή V . 11. δ9 Ρ. τών ΑΕ V. 12. τών ΓΖ (corr. ex 
ΓΗ) V. μεν] om. Ρ. 13. τετράγωνον Ρ. δέ F. 16. 
οπερ ε"δει δειξαι] comp. Ρ , om. B F V b . 17. ο'] seq. rae. 1 
litt. F. 18. καϊ αύτη δύο V. ( 21. ή] έστω ^ V . δεικτέον] 
λέγω V. δή οτι Β. 24. κατά τό Ε είς τάς εύ&είας V . εν-
&είας] m. 2 Β. 
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Sit Α Β spatio rationali et medio aequalis quadrata, 
et rectae Α Β commensurabilis sit ΓΑ. demonstranduni, 
etiam ΓΑ spatio rationali et medio aequalem esse 
quadratam. 
-Α - Γ diuidatur Α Β in rectas in E; itaque AE, 

Ε Β potentia incommensurabiles sunt effi-
- z cientes summaiu quadratorum mediam, rect-

..jg angulum autem rationale [prop. X L ] ; et coin-
parentur eadem, quae antea. iam similiter 
demonstrabimus, Γ Ζ , Ζ Α potentia incommen-

surabiles esse et ΑΕ2 + EB2

} ΓΖ2 + ZA2 commen-
surabilia et AExEB, ΓΖχΖΑ commensurabilia. 
quare etiam Γ Ζ 2 + ZA2 medium est, TZxZA autem 
rationale. 

Ergo Τ Α spatio rationali et medio aequalis est 
quadrata; quod erat demonstrandum. 

L X X . 

Recta rectae duobus spatiis mediis aequali quadratae 
commensurabilis ipsa duobus spatiis mediis quadrata 
est aequalis. 

Sit Α Β duobus spatiis mediis aequalis quadrata, 
et rectae Α Β commensurabilis ΓΑ. demonstranduni, 
etiam Γ Α duobus spatiis mediis aequalem esse qua-
dratam. 
-Α -Γ n a m qUoniam Α Β duobus spatiis mediis 

aequalis est quadrata, in Ε in rectas diuidatur. 
itaque AE9 Ε Β potentia incommensurabiles 
sunt efficientes summam quadratorum mediam 
et rectangulum medium et praeterea ΑΕ2 + EB2, 

~B AExEB incommensurabilia [prop. X L I ] ^ 
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έκ τών άπ αυτών [τετραγώνων] μέόον καϊ το ύπ9 

αυτών μέόον καϊ έτι άόύμμετρόν το όυγκείμενον έχ 
τών άπο τών Α Ε, Ε Β τετραγώνων τφ ύπο τών Α Ε, 
ΕΒ' καϊ κατεόκευάόδω τά αυτά τοις πρότερον. ομοίως 

5 δή δείξομεν, οτι καϊ at Γ Ζ, Ζ Α δυνάμει είόΐν άόύμ-
μετροι καϊ όύμμετρον το μεν όυγκείμενον έκ τών άπΐ 
τών Α Ε, ΕΒ τώ όυγκειμένφ έκ τών άπο τών ΓΖ, 
Ζ Α, το δϊ ύπο τών Α Ε, Ε Β τώ ύπο τών ΓΖ, ΖΑ' 
ωότε καϊ το όυγκείμενον έχ τών άπο τών ΓΖ, Ζ Α 

10 τετραγώνων μέόον έότϊ και το ύπο τών ΓΖ, Ζ Α μέόον 
καί έτι άόύμμετρόν το όυγκείμενον έκ τών άπο τών 
Γ Ζ, Ζ Α τετραγώνων τώ ύπο τών Γ Ζ, Ζ Α. 

*Η άρα ΓΑ δύο μέόα δυναμένη έότϊν οπερ £δει 
δεΐξαι. 

16 οα'. 
*Ρητοϋ καί μέόου όυντιδεμένου τέόόαρες 

άλογοι γίγνονται ίτοι έκ δύο ονομάτων η έχ 
δύο μέόων πρώτη ή μείζων ή φητόν χαϊ μέόον 
δυναμένη. 

20 "Εότω ρητόν μ\ν το Α Β, μέόον δ\ το ΓΑ' λέγω, 
οτι ή το Α Α χωρίον δυναμένη ήτοι έχ δύο ονομάτων 
έότϊν ή έχ δύο μέόων πρώτη ή μείζων ή ρητον χαϊ 
μέόον δυναμένη. 

Το γάρ Α Β τοϋ ΓΑ ήτοι μείζον έότιν ή έλαόόον. 
25 έότω πρότερον μείζον χαϊ έκκείό&ω ρητή ή ΕΖ, χαϊ 

παραβεβλήόδω παρά τήν Ε Ζ τώ Α Β ϊόον τό Ε Η 
πλάτος ποιούν τήν ΕΘ' τώ δΐ Α Γ ϊόον παρά τήν ΕΖ 

1. τετραγώνων] om. Ρ. ύπ'] mut. in άπ' m. 2 Ρ, άπ b. 3. 
Α Ε] (prius) corr. ex ΑΒ m. 2 F. 6. Γ Ζ ] in rae. m. 1 P. 8. 
το δέ] ωστε καί το Ρ. 9. Γ Δ, ΔΖΈ. 12. τώ] τό V . 13. ΤΔ 
άρα Β. ΤΔ] Δ postea ins. V. όπερ έδει δειξαί] comp. Ρ, om. 
B P V b . 15. οβ', β eras. F. 17. γίγνονται] γίνονται B F V b et, 
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et comparentur eadem, quae antea. iam similiter de-
monstrabimus, Γ Ζ , Ζ Α potentia incommensurabiles 
esse, et ΑΕ2 + ΕΒ2, ΓΖ2 + ZA2 commensurabilia, 
et AExEB, ΓΖχΖΑ commensurabilia. quare 
etiam ΓΖ2 + ZA2 medium est et ΓΖ XZA medium 
et praeterea Γ Ζ 2 -f- ZA2, Γ Ζ Χ Ζ Α incommensu-
rabilia. 

Ergo ΓΑ duobus spatiis mediis aequalis est qua-
drata; quod erat demonstrandum. 

L X X L 

Spatiis rationali et medio compositis quattuor ir-
rationales oriuntur, aut recta ex duobus nominibus 
aut ex duabus mediis prima aut maior aut spatio ra-
tionali et medio aequalis quadrata. 
Α Γ Ε Θ Κ Sit Α Β rationale, ΓΑ 

autem medium. dico, rectam 
spatio Α Α aequalem qua-

| dratam aut ex duobus nomi-
| nibus esse aut ex duabus 

Ζ Η I mediis primam aut maiorem 
£ 4 aut spatio rationali et medio 

aequalem quadratam. 
est enim aut AB> Γ Α aut Α Β < ΓΑ. sit prius 

Α Β > ΓΑ. et ponatur rationalis EZ} et rectae Ε Ζ 
spatio Α Β aequale adplicetur Ε Η latitudinem efficiens 
ΕΘ; spatio autem ^JTaequale rectae EZ adplicettir ΘΙ 
latitudinem efficiens ΘΚ. et quoniam Α Β rationale est 

supra add. γ m. 1, Ρ. ήτοι] corr. in ή τε m. rec. P, corr. ex ό 
vij V , ex ή F; η τε Β. 21. ή] m. 2 F. Αά] Α e corr. V. 

ήτοι] ή Υ. 27. τω] corr. βχ τό m. 1 F. Post Ε Ζ add. 
Theon: τουτέστι τήν Θ Η ( B F V b ) . 



214 ΣΤΟΙΧΕΙ&Ν ι. 

παραβεβλήσ&ω τό ΘΙ πλάτος ποιούν τήν Θ Κ. καϊ 
έπεί §ητόν έστι το Α Β χαί έστιν Ισον τφ Ε Η, ρητόν 
άρα χαϊ το ΕΗ. χαϊ παρά \$ητήν] τήν ΕΖ παραβέ-
βληται πλάτος ποιούν τήν ΕΘ' ή ΕΘ άρα ρητή έότι 

5 χαϊ σύμμετρος τή ΕΖ μήχει. πάλιν, έπεί μέσον έστί 
το ΓΑ χαί έστιν ίσον τφ ΘΙ, μέσον άρα έστϊ χαϊ 
τό ΘΙ. χαϊ παρά ρητήν την ΕΖ παράχειται πλάτος 
ποιούν τήν ΘΚ' $ητή άρα εστίν ή ΘΚ χαί ασύμμετρος 
τή ΕΖ μήχει. χαϊ έπεϊ μέσον έστϊ τό ΓΑ, φητόν δε 

10 τό ΑΒ, άσύμμετρον άρα έστϊ τό ΑΒ τφ ΓΑ' ωστε 
χαϊ τό ΕΗ άσύμμετρον έστι τφ ΘΙ. ώς δε τό ΕΗ 
πρός τό ΘΙ, όντως έστϊν ή ΕΘ πρός τήν ΘΚ* ασύμ
μετρος άρα έστϊ χαϊ ή ΕΘ τή ΘΚ μήχει. χαί είσιν 
άμφότεραι ρηταί' αϊ ΕΘ, Θ Κ άρα φηταί είσι δυνάμει 

15 μόνον σύμμετροι" έχ δύο άρα ονομάτων έστϊν ή ΕΚ 
διηρημένη χατά τΐ Θ. χαϊ έπεϊ μείζον έστι τό Α Β 
του ΓΑ, Ισον δε τό μεν ΑΒ τφ ΕΗ, τό δε ΓΑ τώ 
ΘΙ, μείζον άρα χαϊ τό Ε Η του ΘΙ' χαϊ ή ΕΘ αρα 
μείζων έστϊ τής ΘΚ. ήτοι ουν ή ΕΘ τής ΘΚ μείζον 

20 δύναται τώ άπό συμμέτρου εαυτή μήχει ή τφ άπο 
ασύμμετρου, δυνάσ&ω πρότερον τώ άπο συμμέτρου 
έαυτή' χαί έστιν ή μείζων ή Θ Ε σύμμετρος τή έκκει
μένη $ητή τή ΕΖ' ή άρα ΕΚ έκ δύο ονομάτων έστί 

1. ΘΙ] mut. in Θ Η F, I eras. V . 3. %αί] (priue) m. 2 F. 
ξητήν] om. Ρ. 4. ΕΘ] (prius) ΘΕ F. ρητή αρα έστϊν ή 

Ε Θ Theon ( B F V b ) . έατιν Ρ. 6. ΘΙ] I in ras. F. 7. 
ΘΙ] I in ras. F. Post παράκειται add. Theon: τοντέότι 
{-ιν V ) τήν ΘΗ ( B F V b ) . 8. άρα] corr. ex έσται F. 9. 
Ε Ζ] Ζ postea ins. m. 1 V. ΓΔ] eras. V. 11. Ε Η] ΖΗ 
e corr. V. ΘΙ] corr. ex Θ Γ Ρ , I in ras. F. 12. θ Ι] I 
in ras. F. 13. έστιν Β. 15. ΕΚ] corr. ex Ε Θ m. rec. b. 

16. Post Θ ras. 1 litt. Β. μείζων V, sed corr. 18. 91] 
I e corr. F. %αί] m. 2 F. ΘΙ] I in rae. F. 20. έαντή μήηει] 
om. V . 21. άσύμμετρον] σνμμέτρω F, corr. m. 2; συμμέτρου Β, 
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et Α Β = ΕΗ, etiam ΕΗ rationale est. et rectae Ε Ζ 
adplicatum est latitudinem efficiens ΕΘ. itaque E® 
rationalis est et rectae EZ longitudine commensurabilis 
[prop.XX]. rursus quoniam Fz/ medium est et ΓΑ—ΘΙ, 
etiam ΘΙ medium est. et rectae rationali Ε Ζ adpli-
catum est latitudinem efficiens ΘΚ. itaque Θ Κ ra-
tionalis est et rectae EZ longitudiue incommensurabilis 
[prop. XXII ] . et quoniam Γ Α medium est, Α Β autem 
rationale, Α Β et ΓΑ incommensurabilia sunt. quare 
etiam ΕΗ, ΘΙ incommensurabilia sunt. uerum 
ΕΗ.ΘΙ = ΕΘ:ΘΚ [ V I . 1]. quare etiam ΕΘ, ΘΚ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. X I ] . et 
utraque ratioualis est. itaque ΕΘ, ΘΚ rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles. ergo EK ex duobus 
nominibus est in @ diuisa [prop. X X X V I ] . et quoniam 
ΑΒ > Γ Α et ΑΒ = ΕΗ, ΓΑ=®Ι, erit etiam ΕΗ> ΘΙ. 
itaque etiam ΕΘ > ΘΚ [ V , 14]. iam E&* excedit 
ΘΚ2 quadrato rectae aut sibi commensurabilis aut 
incommensurabilis. prius excedat quadrato rectae sibi 
commensurabilis; et maior ΘΕ rationali propositae 
EZ commensurabilis est. ergo EK ex duobus no-
minibus est prima [deff. alt. 1]. EZ autem rationalis 
est. sin spatium recta rationali et recta ex duobus 
nominibus prima comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata ex duobus nominibus est [prop. L I V ] . itaque 
recta spatio ΕI aequalis quadrata ex duobus nominibus 
est; quare etiam recta spatio Α Α aequalis quadrata 
ex duobus nominibus est. iam uero E®2 excedat ΘΚ2 

quadrato rectae sibi incommensurabilis; et maior ΕΘ 

corr. m. 2. 22. έατιν η] Ιατι Β. Ε Θ F. 23. η] m. 2 Ρ. 
Ιχ] supra scr. b. 
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πρώτη. §ητή δε ή ΕΖ' έάν δε χωρίον περιέχηται νπό 
ρητής καϊ τής έκ δύο ονομάτων πρώτης, ή τό χωρίον 
δυναμένη έκ δύο ονομάτων έότϊν. ή άρα το ΕΙ δυνα
μένη έκ δύο ονομάτων έότϊν ωότε καϊ ή το Α Α 

5 δυναμένη έκ δύο ονομάτων έότϊν. άλλά δη δυνάόδω 
ή ΕΘ τής Θ Κ μείζον τώ άπό άόυμμέτρου έαυτή' καί 
έότιν ή μείζων ή ΕΘ όύμμετρος τή έκκειμένη φητή 
τή Ε Ζ μήκει' ή άρα ΕΚ έκ δύο ονομάτων έότί τε
τάρτη. $ητή δε ή ΕΖ' έάν δε χωρίον περιέχηται νπό 

10 φητής καί τής έκ δύο ονομάτων τετάρτης, ή τό χωρίον 
δνναμένη άλογος έότιν ή καλονμένη μείζων, ή άρα τό 
ΕΙ χωρίον δνναμένη μείζων έότϊν* ωότε καϊ ή τό Α Α 
δνναμένη μείζων έότϊν. 

Άλλά δή έότω έλαόόον τό ΑΒ τον ΓΑ' καϊ τό 
16 ΕΗ άρα έλαόόον έότι τον ΘΓ ωότε καϊ ή ΕΘ έλάόόων 

έότί τής ΘΚ. ήτοι δε ή ΘΚ τής ΕΘ μείζον δύναται 
τφ άπό όνμμέτρον έαντή ή τώ άπό άόνμμέτρον. δν-
νάό&ω πρότερον τω άπό όνμμέτρον έαντή μήκει* καί 
έότιν ή έλάόόων ή ΕΘ όύμμετρος τή έκκειμένη φητή 

20 τή Ε Ζ μήκει' ή άρα ΕΚ έκ δύο ονομάτων έότϊ δεν-
τέρα. $ητή δε ή ΕΖ' έάν δε χωρίον περιέχηται νπο 
φητής καϊ τής έκ δύο ονομάτων δεντέρας, ή τό χωρίον 
δνναμένη έκ δύο μέόων έότϊ πρώτη, ή άρα τό ΕΙ 
χωρίον δνναμένη έκ δύο μέόων έότϊ πρώτη* ωότε καϊ9 

26 ή τό Α Α δνναμένη έκ δύο μέόων έότϊ πρώτη, άλλά 

2. ξητών Υ. 3. έχ] ή έ% F. ioti Ρ. ή αρα] corr. 
ex παρα m. 2 Ρ. Ε Ι ] I in ras. F. 5. δνναμένη] corr. ex 
άδνναμένη Υ. 6. Ante ή ras. 3 litt. F. ΘΚ] corr. ex ΟΣ 
m. 2 F. μείζων b. όνμμέτρον Β , sed corr. 7. έατιν] 
έατιΛ eupra ecr. ω, Β; έατω Ρ. ή] (priue) om. Β. 11. μείζον 
V, sed corr. 12. ΕΙ] I in ras. F. 15. ΘΙ] ΘΚ b et corr. 
ex Θ Γ F. Ε Θ αρα b. έλαααον b. 17. ανμμέτρον — άπό] mg. 

p^yn. 1 Ρ. ανμμέτρον] άανμμέτρον Υ, sed α eras. άόνμμέτρον] 
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Θ 

ανμμέτςον B V , eed corr. 19. ή] (prius) m. 2 F, om. B. 21. 
di] (alt.) m. 2 Ρ. περιέχεται Ρ. 23. Ε Ι ] I in ras. Ρ. 24. 
χωρίον] om. V. 25. AJ χωρίον B P b . 

rationali propositae Ε Ζ longitudine commensurabilis 
est. itaque EK ex duobus nominibus est quarta [deff. 
alt. 4]. EZ autem rationalis est. sin spatium recta 
rationali et recta ex duobus nominibus quarta com-
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata irrationalis 
est maior, quae uocatur [prop. L V I I ] . itaque recta 
spatio EI aequalis quadrata maior est. ergo etiam 
recta spatio Α Α aequalis quadrata maior est. 

iam uero sit ΑΒ<ΓΑ. quare etiam EH<®I. 
itaque etiam ΕΘ < ®K [ V I , 1; V , 14]. uerum ©K2 

excedit ΕΘ2 quadrato rectae aut sibi commensurabilis 
aut incommensurabilis. prius excedat quadrato rectae 
sibi longitudine commensurabilis. et minor ΕΘ ra-
tionali propositae EZ longitudine commensurabilis est. 
itaque Ε Κ ex duobus nominibus est secunda [deff. 
alt. 2]. Ε Ζ autem rationalis est. sin spatium recta 
ratiouali et recta ex duobas nominibas secunda com-
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata ex duabus 

A r mediis est prima [prop. L V ] . 
itaque recta spatio EI aequalis 
quadrata ex duabus mediis est 
prima. ergo etiam recta spatio 

Ε Ζ Α Α aequalis quadr ata ex duabus 
H mediis prima est. iam uero ΘΚ2 

excedat ΘΕ2 quadrato rectae 
sibi incommensurabilis; et minor ΕΘ rationali pro-
positae EZ commeusurabilis est. itaque EK ex duobus 
nominibus est quinta [deff. alt. 5 ] . EZ autem ratio-
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δή ή ΘΚ τής θ Ε μείζον δυνάόδω τώ άπο άόνμμέτρον 
έαντή. χαί έότιν ή έλάόόων ή ΕΘ όύμμετρος τή έχ-
χειμένη ρητή τή ΕΖ' ή άρα ΕΚ έχ δύο ονομάτων 
έότϊ πέμπτη, φητή δε ή ΕΖ' έάν δε χωρίον περιέχηται 

6 νπό φητής χαϊ τής έχ δύο ονομάτων πέμπτης, ή τΐ 
χωρίον δνναμένη ρητον xal μέόον δνναμένη έότιν. 
ή άρα το ΕΙ χωρίον δνναμένη ρητον xal μέόον δυ
ναμένη έότϊν' ωότε χαϊ ή το Λ Λ χωρίον δνναμένη 
ρητον xal μέόον δνναμένη έότϊν. 

10 'Ρητον άρα χαί μέόον όυντι%εμένου τέόόαρες άλογοι 
γίγνονται ήτοι έχ δύο ονομάτων ή έχ δύο μέόων πρώτη 
ή μείζων ή φητόν χαί μέόον δυναμένη' οπερ έδει δεΐξαι. 

οβ'. 

Αύο μέόων άόυμμέτρων άλλήλοις όυντι&ε-
16 μένων αϊ λοιπαϊ δύο άλογοι γίγνονται ήτοι έχ 

δύο μέόων δευτέρα ή [ή] δύο μέόα δυναμένη. 
Συγχεϊόδω γάρ δύο μέόα άόύμμετρα άλλήλοις τά 

Α Β, ΓΑ' λέγω, οτι ή το Α Α χωρίον δυναμένη ήτοι 
έχ δύο μέόων έότί δευτέρα ή δύο μεόα δυναμένη. 

20 Τό γάρ Α Β του ΓΑ ήτοι μείζον έότιν ή έλαόόον. 
έότω, εί τύχοι, πρότερον μείζον το Α Β του ΓΑ' χάί 

1. Θ Ε] supra ecr. η b , ΘΗ e corr. F, ΕΘ Υ (Ε in ras.). 
συμμέτρου F, et Β, eed corr. m. 2. 2. ή] (prius) om. B. 4. 

IfftidpoBtea ins. F , έατιν Ρ. 7. δυναμένη — 8. χωρίον] in 
rae. F. 9. ξτμόν — δυναμένη'] mg. m. 2 Β. έστί P B b . 

10. ανάλογοι Ρ, sed corr. m. rec. 11. γίνονται F V b . ήτοι' 
ή Υ. 12. ή (ητόν] m. 2 V . οπερ έδει δεΐξαι] comp. Ρ, 
ora. B F V b . 13. ογ', eed corr. m. 2, F. 14. συμμέτρων, 
corr. m. 2, F. συντε&έντων Theon ( B F V b ) ; συντιθεμένων 
iupra icr. m. 2 B. 16. Poet δυο ras. 2 litt. V. γίνονται 
Fb, et lupra ecr. y, V. έ%] ή έ% Υ. 16. ή] deleo. 17. 
ϋνγη§ίσ&ω F V . τά] τό b. 18. Α Δ] corr. ex ΤΑ m. 2 F. 

. 19. ή ή Ρ. 21. εί τύχοι] om. Theon ( B F V b ) . 
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ualis est. sin spatiuin recta rationali et recta ex 
duobus nominibus quinta comprehenditur, recta spatio 
aequalis quadrata recta spatio rationali et medio ae-
qualis quadrata est [prop. L V I I I ] . itaque recta spatio 
EI aequalis quadrata recta spatio rationali et medio 
aequalis quadrata est. quare etiam recta spatio Α Α 
aequalis quadrata recta spatio rationali et medio ae-
qualis quadrata est. 

Ergo spatiis rationali et medio compositis quattuor 
irratiouales oriuntur, aut recta ex duobus nominibus 
autex duabus mediis prima aut maior aut spatio ra-
tionali et medio aequalis quaftata; quod erat demon-
strandum. 

L X X H . 

Duobus mediis sibi incommensurabilibus compositis 
reliquae duae irrationales oriuntur. aut recta ex duabus 
mediis secunda aut duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata. 

Componantur enim duo media sibi incommensurabilia 
AB9 ΓΑ. dico, rectam spatio Α Α aequalem quadratam 
aut ex duabus mediis secundam esse aut duobus spatiis 
mediis aequalem quadratam. 

nam aut AB> Γ Α aut AB< ΓΑ. sit uerbi gratia 
prius ΑΒ>ΓΑ, et ponatur recta rationalis EZ, et 

A JT spatio Α Β aequale rectae EZ 
adplicetur EH latitudinem effi-
ciens ΕΘ, spatio autem ΓΑ ae-

B J quale ΘΙ latitudinem efficiens 
ΘΚ. et quoniam utrumque AB} 

Η ΓΑ medium est, etiam utrumque 
1 ΕΗ, ΘΙ medium est. et rectae 

Ε 
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έχκε(ό&ω φητή ή ΕΖ, καϊ τώ μίν ΑΒ ϊόον παρά τήν 
ΕΖ παραβεβλήό&ω το ΕΗ πλάτος ποιούν τήγ ΕΘ, 
τώ ΓΑ ϊόον το ΘΙ πλάτος ποιούν τήν ΘΚ. καϊ 
έπεϊ μέόον έότϊν έκάτερον τών Α Β, ΓΑ, μέόον αρα 

5 καί έκάτερον τών ΕΗ, ΘΙ. καϊ παρά ρητήν τήν ΖΕ 
παράκειται πλάτος ποιούν τάς ΕΘ, ΘΚ* έκατέρα άρα τών 
ΕΘ, Θ Κ φητή έότι καϊ άόύμμετρος τή ΕΖ μήκει. καί έπεί 
άόύμμετρόν έότι τό Α Β τώ ΓΑ, καί έότιν ί'όον το 
μέν ΑΒ τώ ΕΗ} τό δ\ ΓΑ τώ ΘΙ, άόύμμετρόν άρα 

10 έότϊ καϊ τό ΕΗ τφ ΘΙ. ώς 6h τό ΕΗ πρός τό ΘΙ, 
ούτως έότϊν ή ΕΘ πρός ΘΚ' άόύμμετρος άρα έότϊν ή 
ΕΘ τή ΘΚ μήκει. αϊ ΒΘ, ΘΚ άρα φηταί είόι δυνάμει 
μόνον όύμμετροι' έκ δύο άρα ονομάτων έότϊν ή ΕΚ. 
ήτοι oh ή ΕΘ τής ΘΚ μείζον δύναται τω άπό όυμ-

15 μέτρου εαυτή ή τφ άπό άόυμμέτρου. δυνάό&ω πρό
τερον τφ άπό όυμμέτρου εαυτή μήκει* καϊ ουδέτερα 
τών ΕΘ, ΘΚ όύμμετρός έότι τή έκκειμένη φητή τή 
ΕΖ μήκει* ή ΕΚ άρα έκ δύο ονομάτων έότϊ τρίτη, 
φητή δ\ ή ΕΖ* έάν δ\ χωρίον περιέχηται υπό φητής 

20 καί τής έκ δύο ονομάτων τρίτης, ή τό χωρίον δυνα
μένη έκ δύο μέόων έότϊ δευτέρα* ή άρα τό ΕΙ, τουτ
έότι τό ΑΑ, δυναμένη έκ δύο μέόων έότϊ δευτέρα, 
άλλα δή ή ΕΘ τής Θ Κ μείζον δυνάό&ω τφ άπο 
άόυμμέτρου εαυτή μήκει* καϊ άόύμμετρός έότιν έκα-

26 τέρα τών ΕΘ, ΘΚ τή Ε Ζ μήκει* ή άρα ΕΚ έκ δύο 
ονομάτων έότϊν έκτη. έάν δ% χωρίον περιέχηται ύπο 
φητής καϊ τής έκ δύο ονομάτων έκτης, ή τό χωρίον 

1. τις ρητή F. τφ] corr. ex τό m. 2 Ρ. 2. Ε Η] ΕΖ b. 
3. Post ϊαον add. παρά τήν ® i f V, del. m. 2. 4. ίπεί — 

άρα %α£] om. b. 6. τών] corr. ex τό m. 2 b. Ε Η ] supra 
add. Θ b. ΘΙ] Θ Γ, supra add. Η, b. *αί] m. 2 Ρ. 6. 
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rationali EZ adplicata sunt latitudiues efficientia ΕΘ, 
ΘΚ. itaque utraque ΕΘ, ΘΚ rationalis est et rectae 
EZ longitudine incommensurabilis [prop. Χ Χ Π ] . et 
quoniam ABy Γ Α incommensurabilia sunt, etAB=EH, 
Γ Α = ΘI, etiam ΕΗ, ΘΙ incommensurabilia sunt. 
uerum ΕΗ: ©I = ΕΘ : Θ Κ [ V I , 1]. itaque etiam 
ΕΘ} ΘΚ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XI ] . quare ΕΘ, Θ Κ rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. ergo EK ex duobus nominibus est 
[prop. X X X V I ] . uerum ΕΘ2 excedit ΘΚ2 quadrato 
rectae aut sibi commensurabilis aut iucommensurabilis. 
prius excedat quadrato rectae longitudine commensura-
bilis. et neutra rectarum ΕΘ, ΘΚ rectae rationali propo-
sitae Ε Ζ longitudine commensurabilis est. itaque Ε Κ 
ex duobus nominibus est tertia [deff. alt. 3]. uerum EZ 
rationalis est. sin spatium recta rationali et recta ex 
duobus nominibus tertia comprehenditur, recta spatio 
aequalis quadrata ex duabus mediis est secunda [prop. 
L V I ] . itaque recta spatio EI, hoc est AA} aequalis 
quadrata ex duabus mediis est secunda. iam uero 
ΕΘ2 excedat ΘΚ2 quadrato rectae sibi incommensu-
rabilis; et utraque ΕΘ, Θ Κ rectae ΕΖ longitudine 
incommensurabilis est. itaque EK ex duobus nominibus 
est sexta [deff. alt. 6]. sin spatium recta ratiouali et 
recta ex duobus nominibus sexta comprehenditur, recta 

παράχειτα Ρ, ηαράκεινται V . ποιονντα V b . Ί. ΘΚ αρα V . 
έατιν Ρ. 8. άανμαετρος Ρ, corr. m, rec. έατιν Ρ. ΑΒ~\ 

eupra add. Η V . έατιν] m. 2 Ρ. 10. ηρός] m. 2 F. τό] 
τω Ρ. 11. πρός τήν V. 12. είαιν Ρ. 14. ασύμμετρου V, 
eed corr. 15. συμμέτρου B V , corr. m. 2. 16. ασύμμετρου 
V, eed corr.; ά- eupra add. b m. 1. 17. έατιν Ρ. 18. τρίτη] 
corr. ex ξητή m. rec. b. 25. τή] corr. ex τής Β. ix] m. 
rec. P. 
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δυναμένη ή δύο μέόα δυναμένη έότιν* ωότε καί ή το 
Α Α χωρίον δυναμένη ή δύο μέόα δυναμένη έότϊν. 

[Όμοίως δή δείξομεν, οτι καν έλαττον ή τό ΑΒ 
του ΓΑ, ή τό Α Α χωρίον δυναμένη ή έκ δύο μέόων 

5 δευτέρα έότϊν ήτοι δύο μέόα δυναμένη]. 
Αύο αρα μέόων άόυμμέτρων άλλήλοις όυντ&εμένων 

αϊ λοιποί δύο άλογοι γίγνονται ήτοι έκ δύο μέόων 
δευτέρα ή δύο μέόα δυναμένη. 

Ή έκ δύο ονομάτων καϊ αί μετ αυτήν άλογοι ούτε 
10 τή μέόη ούτε άλλήλαις είόϊν αί αύται, τό μεν γάρ 

άπό μέόης παρα φητήν παράβαλλα μεν ον πλάτος ποιεί 
φητήν καϊ άόύμμετρον τή παρ9 ήν παράκειται μήκει. 
τό δε άπό τής [έκ δύο ονομάτων παρα φητήν παρα-
βαλλόμενου πλάτος ποιεί τήν έκ δύο ονομάτων πρωτην. 

16 τό δε άπό τής έκ δύο μέόων πρώτης παρά φητήν παρα-
βαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν έκ δύο ονομάτων δ ευ-
τέραν. τό δε άπό τής έκ δύο μέόων δευτέρας παρά 
φητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν έκ δύο ονο
μάτων τρίτην. τό δε άπό τής μείζονος παρά φητήν 

20 παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν έκ δύο ονομάτων 
τετάρτην. τό δε άπό τής φητόν καϊ μέόον δυναμένης 
παρά φητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν έκ δύο 
ονομάτων πέμπτην. τό δε άπό τής δύο μέόα δυνα
μένης παρά φητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεϊ τήν 

1. ή δύο] δύο Β V. ωστε %αϊ ή] ή αρα Υ. 2. Α Β b. χω
ρίον] om. Υ. ή] om. B F V . δύο] β Ρ, flvom.rec. μέσας Ρ. 

3. ομοίως — 6. δυναμένη] om. Ρ. 4. τό Α Δ χωρίον] τό 
χωρίον τό Α Δ Υ. ή] om. F. 5. ήτοι δύο μέσα] ή ξτητον 
καί μέσον Β. 6. ή δυο F. 7. γίνονται P F V b . ήτοι η Υ. 

S. ή] ή ή Υ. δύο] in ras. m. 1 Ρ. 9. ογ', γ in rae., F. 
αί] supra scr. b. 11. άπο τής F. 12. τή] corr. βχ 
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spatio aequalis quadrata recta est duobus spatiis mediis 
aequalis quadrata [prop. L I X ] . quare recta spatio Α Α 
aequalis quadrata recta duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata est. 

Ergo duobus spatiis mediis sibi incommensura-
bilibus compositis reliquae duae irrationales oriuntur. 
aut recta ex duabus mediis secunda aut duobus spatiis 
mediis aequalis quadrata. 

Recta ex duobus nominibus et irrationales ab ea 
deriuatae neque mediae neque inter se eaedem sunt. 
nam quadratum mediae rectae rationali adplicatum 
latitudinem efficit rationalem et rectae. cui adplicatuin 
est, longitudine incommensurabilem [prop. XXII ] . qua-
dratum autem rectae ex duobus nominibus ratiouali 
adplicatum latitudinem efficit rectam ex duobus no-
minibus primam [prop. L X ] . quadratum autem rectae 
ex duabus mediis primae rationali adplicatum latitu-
dinem efficit rectam ex duobus uominibus secundam 
[prop. L X I ] . quadratum autem rectae ex duabus mediis 
secundae rationali adplicatum latitudinem efficit rectam 
ex duobus nominibus tertiam [prop. L X I I ] . quadratum 
autem maioris rationali adplicatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus quartam [prop. L X I I I ] . 
quadratum autem rectae spatio rationali et medio ae-
qualis quadratae rationali adplicatum latitudiuem efficit 
rectanL ex duobus nominibus quintam [prop. L X I V ] . 

τήν V . ήν] corr. ex ήι F. 13. δέ] δ' Ρ. παραβαλό-
μενον Ρ. 15. τό δέ — 19. τρίτην] mg. m. 2 V. 16. ποιεϊ] 
om. V. 17. δέ] δ' Ρ. 19. δέ) δ' Ρ. 21. δέ] δ' Ρ. 23. 
τό] θ corr. V. δέ] δ' Ρ. 24. πλάτος] corr. ex πάτος m. 1 Ρ. 
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έκ δνο ονομάτων έκτην. τά δ' είρημένα πλάτη δια
φέρει τον τ ε πρώτον καϊ αλλήλων, τον μϊν πρώτον, 
οτι φητή έότιν, αλλήλων δέ, οτι τή τάξει ούκ εΙόΧν 
αίανταί' ωότε καϊ αύταί αί άλογοι διαφέρονόιν αλλήλων. 

5 ογ'. 

Έάν άπο φητής φητή αφαιρετή δννάμει 
μόνον όύμμετρος ονόα τή ολη, ή λοιπή άλογος 
έότιν καλείό%·ω 6h άποτοιιή. 

Άπό γάρ φητής τής Α Β φητή άφηρήό&ω ή ΒΓ 
10 δννάμει μόνον όνμμετρος ονόα τή όλη' λέγω, οτι ή 

λοιπή ή ΑΓ άλογος έότιν ή καλονμένη άποτομή. 
Έπεϊ γάρ άόύμμετρός έότιν ή ΑΒ τή ΒΓ μήκει, 

καί έότιν ώς ή ΑΒ πρός τήν Β Γ, όντως τό άπό τής 
Α Β πρός τό νπό τών Α Β, Β Γ, άόνμμέτρον άρα έότϊ 

15 τό άπό τής ΑΒ τφ νπό τών ΑΒ, Β Γ άλλά τω μ\ν 
άπό τής ΑΒ όύμμετρά έότι τά άπό τών ΑΒ, ΒΓ τε
τράγωνα, τώ δ^ νπό τών Α Β, Β Γ όύμμετρον έότι τό 
δίς ύπο τών ΑΒ, Β Γ καί έπειδήπερ τά άπό τών 
ΑΒ, ΒΓ ϊόα έότϊ τώ δίς νπό τών ΑΒ, ΒΓ μετά τον 

20 άπό ΓΑ, καϊ λοιπώ άρα τώ άπό τής ΑΓ άόύμμετρά 
έότι τά άπό τών Α Β, Β Γ. φητά δΐ τά άπο τών Α Β, 

1. τά δ'] έπεϊ ονν τά Theon ( B F V b ) . είρημέναλεΐ- θ 
corr. V. 3. τή] om. F. 4. ώστε] δήλον ώς Theon (BF V b ) . 

5. Seq. δ ε ντάρα τάξις έτερων λόγων (om. b) τών κατά άωαί-
ρεσιν P B V b (uidetur fuisse in F , sed sust. reparatio); αρχή 
τών %ατ άφαίρεσιν εξάδων m. 2 Β. ογ'] postea add. F (ab 
initio haec prop. a praecedentibus dirempta αοη erat). 7. 
τή] om. b. η λοιπή] λοιπήι F. 8. έστι B V , comp. Fb . 

δέ] δή Β. 9. ρητής] διττής F. Β Γ] ΓΒ F. 11. ή 
καλονμένη] καλεΐσ&ω δέ V. 12. ασύμμετρος] corr. ΘΧ αρα 
σύμμετρος m. rec. Ρ , θχ σύμμετρος m. 2 Β. ή ΑΒ τή ΒΓ 
ασύμμετρος έστι V. 13. τήν] τάς F. 14. άσνμμετρον] -ον 
e corr. V , corr. ex -ος m. rec. Ρ. 16. σύμμετρα — τών] 
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quadratum autem rectae duobus spatiis mediis aequalis 
quadratae rationali adplicatum latitudinem efficit rectain 
ex duobus nominibus sextam [prop. L X V ] . latitudines 
autem, quas significauimus, differunt et a prima et 
inter se; a prima, quia ea rationalis est, inter se autem, 
quia ordine non sunt eaedeni. ergo etiam ipsae rectae 
irrationales inter se differunt. 

LXXIII . 

Si a recta rationali rationalis aufertur potentia 
tantum toti commensurabilis, reliqua irrationalis est, 
uocetur autem apotome. 

A. rationali enim Α Β rationalis auferatur Β Γ po-
tentia tantum toti commensurabilis. dico, reliquam 
Α Γ irrationalem esse apotomen, quae uocatur. 

, j , nam quoniam ΑΒ, Β Γ longi-
A Γ B tudine incommensurabiles sunt, et 
est Α Β : Β Γ = AB2:AB Χ ΒΓ [prop. X X I lemma], 
etiam Α Β2, ΑΒχΒΓ incommensurabilia sunt [prop. 
X I ] . uerum Α Β2 et Α Β2 + Β Γ2 commensurabilia 
sunt [prop. X V ] , et ΑΒχΒΓ, 2ΑΒχΒΓ commen-
surabilia [prop. V I ] . et quoniam est [II, 7] 

ΑΒ2 + ΒΓ2 = 2ΑΒΧΒΓ+ ΓΑ2, 
etiani Α Γ2, Α Β2 + Β Γ2 incommensurabilia sunt [prop. 
XIII , X V I ] . uerum ΑΒ2 + ΒΓ2 rationale est. ergo 

mg. m. 2 B. 17. τω] το* corr. ex τά m. 1 b. τό] τω b. 
18. Β Γ ] e corr. V. καί ίπειδήπεο τά\ τά άρα TlieoD 

( B F V b ) . 19. ΙΌα] άονμμ,ετρα Theon ( B F V b ) . μετά τοϋ 
άπο ΓΑ] om. Theon ( B F V b ) . 20. καΓ| in ras. V". σύμ
μετρα Β, corr. m. 2. 21. Post Β Γ add. Theon: έπεϊ καί τά 
άπό τών ΑΒ, Β Γ ΐσα ίστί τώ 81ς νπο τών ΑΒ, Β Γ ιιετά τον 
από (τον add. V ) ΓΑ ( B F V b ) . 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. ΙΠ. 
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ΒΓ* άλογος άρα έότϊν ή ΑΓ* χαλείόδω δε απότομη, 
οπερ έδει δείξαι. 

οδ'. 

Έάν άπο μέόης μέόη αφαιρετή δυνάμει 
5 μόνον όύμμετρος ούόα τή όλη, μετά δε τής 

όλης φητόν περιέχουόα, ή λοιπή άλογος έότιν* 
ijfjU}. καλείό&ω δε μέόης άποτομή πρώτη. 
9α %U/fcd/ Άπό γαρ μέόης τής Α Β μέόη άφηρήόδω ή ΒΓ 

δυνάμει μόνον όύμμετρος ούόα τή ΑΒ, μετά δε τής 
10 Α Β φητον ποιούόα τό υπό τών ΑΒ, Β Γ* λέγω, οτι 

ή λοιπή ή ΑΓ άλογος έότιν χαλείό&ω δ\ μέόης άπο-
τομή πρώτη. 

Έπεϊ γάρ αί ΑΒ, Β Γ μέόαι είόίν, μέόα έότϊ xal 
τά άπό τών Α Β, Β Γ. φητόν 6h τό δίς υπό τών Α Β, 

ίβ ΒΓ* άόύμμετρα άρα τά άπό τών ΑΒ, ΒΓ τώ δίς νπο 
τών Α Β, ΒΓ* χαϊ λοιπώ άρα τώ άπό τής ΑΓ άόύμ-
μετρόν έότι τό δίς υπό τών ΑΒ, Β Γ, έπεϊ καν τό 
όλον ένΐ αυτών άόύμμετρον ή, χαί τά έ% αρχής μεγέ&η 
άόύμμετρα έόται. φητόν δε τό δϊς υπό τών Α Β, Β Γ* 

20 άλογον άρα τό άπό τής Α Γ* άλογος άρα έότϊν ή ΑΓ' 
χαλείόδω δ\ μέόης άποτομή πρώτη. 

οε. 

Έάν άπό μέόης μέόη άφαιρε&ή δυνάμει 
μόνον όύμμετρος ούόα τή όλη, μετά δε τής 

1. άλογον in raa. V. έστιν άρα b. έστϊν ή Α Γ] %αϊ 
το άπο τών ΑΓ' ωστε %αϊ 17 ΑΓ να ras. m. 2 V. 2. οπερ 
έδει δείξαι] comp. Ρ , om. B P V b . 3. οδ'] corr. ex οε' F. 

6. περιέχω Theon ( B V b , περιέχει F). έστι P B V , comp. 
F b . 7. μέση V (seq. ras. 1 litt.) et P, corr. m. rec. 10. 
ποιον σα] P F V b , περιέχουσα Β et mg. m. 1 F b , add. γρ. Poet 

• ^ o r t add. %ai b, m. 2 F. 11. έστι B V , comp. F. καλείται Ρ. 
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Α Γ irrationalis est [def. 4 ] ; uocetur autem apotome; 
quod erat demonstrandum. 

L X X I V . 

Si a recta media aufertur media potentia tantum 
commensurabilis toti, cum tota autem spatium rationale 
comprehendens, reliqua irrationalis est; uocetur autem 
prima apotome mediae. 

Α media enim Α Β media auferatur Β Γ potentia 
tantum rectae Α Β commensurabilis, cum Α Β autem 
spatium rationale comprehendens ΑΒχΒΓ [prop. 
X X V I I ] . dico. reliquam Α Γ irrationalem esse; uocetur 
autem prima apotome mediae. 
-B nam quoniam AB9 Β Γ mediae sunt, etiam 

ΑΒ2, ΒΓ2 media sunt. uerum 2AB Χ ΒΓ ra-
tionale est. itaque ΑΒ2 + ΒΓ2 et 2 ΑΒ Χ ΒΓ 
iucomniensurabilia sunt. quare etiam 2 Α Β Χ Β Γ 

Γ reliquo [cfr. Π , 7] Α Γ2 incommensurabile est, 
quoniam. si totum alterutri incommensurabile est, 

~ A etiam magnitudines ab initio sumptae incommen-
surabiles erunt [prop. X V I ] . uerum 2ΑΒχΒΓ ra-
tionale est. quare ΑΓ2 irrationale est. ergo Α Γ 
irrationalis est [def. 4]; uocetur autem prima apotome 
mediae. 

L X X V . 

Si a media media aufertur poteutia tantum toti 
commensurabilis, cum tota autem spatium medium 

μ,έοη seq. ras. 1 litt. V, supra scr. ς F. 13. είσί V , comp. 
Fb. iotf] m. 2 F. 14. Ante 9έ del. τό Ρ. 16. άρα 
έβτί b. τώ — 16. Β Γ] mg. m. 1 Ρ. 17. ίστι] corr. ex 
άρα F. των] om. Ρ. 21. δέ] δή Ρ. μέση F b . 22. 
ος' F, sed corr. 

1δ* 
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ολης μέόον περιέχουόα, ή λοιπή άλογος έότιν 
}^Λφ£χαλε£ό&ω δε μέόης απότομη δευτέρα. 
^Ut&d Άπο γαρ μέόης τής Α Β μέόη άφηρήΰ&ω ή Γ Β 

.δυνάμει μόνον όύμμετρος ούόα τή όλη τή Α Β, μετά 
5 δε τής όλης τής Α Β μέόον περιέχουόα τό υπό τών 

Α Β, ΒΓ' λέγω, ότι ή λοιπή ή ΑΓ άλογος έότιν' κα-
λείό&ω δε μέόης απότομη δευτέρα. 

Έχχείό^ω γάρ ρητή η ΑΙ, χαί τοις μεν άπό τών 
ΑΒ, Β Γ ϊόον παρά τήν ΑΙ παραβεβλήό&ω τό Α Ε 

10 πλάτος ποιούν τήν Α Η, τώ δε δίς υπό τών Α Β, Β Γ 
ϊόον παρά τήν ΑΙ παραβεβλήό&ω τό Α® πλάτος 
ποιούν τήν ΑΖ' λοιπόν άρα τό ΖΕ ϊόον έότϊ τώ άπό 
τής ΑΓ. χαϊ έπεϊ μέόα χαϊ όύμμετρά έότι τά άπό τών 
ΑΒ, ΒΓ, μέόον άρα χαϊ τό Α Ε. χαϊ παρά φητήν τήν 

15 ΑΙ παράχειται πλάτος ποιούν τήν ΑΗ' §ητή άρα έότϊν 
ή Α Η χαϊ άόύμμετρος τή ΑΙ μήχει. πάλιν, έπεϊ μέόον 
έότϊ τό υπό τών Α Β, Β Γ, χαϊ τό δϊς άρα υπό τών 
Α Β, Β Γ μέόον έότϊν. χαί έότιν ϊόον τώ ΑΘ' χαϊ 
τό Α® άρα μέόον έότϊν. χαϊ παρά ρητήν τήν ΑΙ 

20 παραβέβληται πλάτος ποιούν τήν Α Ζ* φητή άρα έότϊν 
ή ΑΖ χαϊ άόύμμετρος τή ΑΙ μήχει. χαϊ έπεϊ αί ΑΒ, 

1. περιέχω Theon ( B F b , περιέχει F) . έατι B V , comp. 
Fb . 2. μέση V , Ρ (corr. m. rec), F (supra scr. σ m. 2). 3. 
μέση] supra scr. m. 1 V. Γ Β ] e c o r r - V. δ. δε τής] δέ Ρ. 

6. ότι ή] οτι %αί V . έστι r B V , comp. b. 7. μέση Ρ 
(corr. m. rec), F (corr. m. 2), e corr. V. 8. Δ Κ b , et F V , 
sed corr. 9. ΔΙ] I in ras. Β, ΔΚ F V b (in V corr.). ΔΕ] 
Ε in ras. B. 10. ΔΗ] corr. ex ΗΔ m. 2 F. 11. ΔΚ 
F V b , sed corr. * Ante Δ Θ del. ΔΕ πλάτος ποιονν τήν ΔΗ 
(corr. ex Η Δ m. 2), τω δε δϊς υπό τών ΑΒ, ΒΓ (supra scr. 
m. 2) ί'σον παρά τήν Δ Κ (corr. ex ΔΙ) παραβεβλήσδω F. 12. 
Δ Ζ] Ζ in ras. F. Ζ Ε ] ΖΘ F. έστί] om. F. 13. καί 
σύμμετρα] om. Theon (BF V b). έστιν Ρ. 14. καί] (alt.) postea 
ins. m. 1 F. 15. ΔΙ] Δ Κ F V b , sed corr. παράχειται] 
ora. b. Ante Δ Η del. Ζ F. 16. Post Δ Η del. Ζ F. Δ1] 
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comprehendens, reliqua irrationalis est; uocetur autem 
mediae apotome secunda. 

Α media enim Α Β media auferatur Γ Β potentia 
tantum toti Α Β commensurabilis, cum tota autem Α Β 
niedium cornprehendens Α Β Χ ΒΓ [prop. X X V I I I ] . 
dico, reliquam Α Γ irrationalem esse, uocetur autem 
mediae apotome secunda. 

ponatur enim rationalis AI, et quadratis ΑΒ2-\-ΒΓ2 

aequale rectae ΑI adplicetur Α Ε latitudinem efficiens 
A ρ B Α Η, spatio autem 2 Α Β Χ ΒΓ 

1 1 1 aequale rectae ΑΙ adplicetur 
J latitudinem efficiens Α Ζ. 

itaque reliquum ΖΕ=ΑΓ* 
[II , 7]. et quoniam ΑΒ2, ΒΓ2 

media sunt et commensura-
I Θ Ε bilia, etiam Α Ε medium est.1) 
et rectae rationali AI adplicatum est latitudinem ef-
ficiens AH. itaque Α Η rationalis est et rectae AI 
longitudine incommensurabilis [prop. X X I I ] , rursus 
quoniam ΑΒχΒΓ medium est, etiani 2 Ά Β Χ Β Γ 
medium est [prop. XXIII coroll.]. et est = ΑΘ. itaque 
etiam Α Θ niedium est. et rationali AI adplicatum 
est latitudinem efficiens AZ. quare Α Ζ rationalis est 
et rectae AI longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII ] , et quoniam ΑΒ, Β Γ potentia tantum com-

1) Sequitur ex prop. X V et prop. X X I I I coroll. ceterum 
idem tacite usurpatur p . 226, 13 sq. 

J J C F V b , sed corr. 17. %αϊ τό — 18. Β Γ] in ras. Ρ . 18. 
έοτίν] ίατί P B V , comp. b ; cum proximis sustulit rep. in F . 

19. ίΰτί P B V , comp. F b . ΔΚ F V b , sed corr. 20. naqa-
xfiTffi F . ΔΗ F , corr. m. 2. 21. Δ Η F . ΔΙ] ΔΚ b, 
et V , eed corr.; corr. ex ΔΙ m. 2 F . 
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Β Γ δυνάμει μόνον όύμμετροι είόιν, άόύμμετρος άρα 
ίότϊν ή ΑΒ τή ΒΓ μήκει* άόύμμετρόν άρα καϊ τό 
άπό τής Α Β τετράγωνον τω νπό των ΑΒ, ΒΓ άλλά 
τω μεν άπό τής Α Β όύμμετρά έότι τά άπό τών Α Β, 

δ Β Γ, τφ δ$ ύπο τών ΑΒ, Β Γ όύμμετρον έότι τό δίς 
ύπό τών ΑΒ, ΒΓ' άόύμμετρόν άρα έότϊ τό δίς 
νπό τών ΑΒ, ΒΓ τοις άπό τών ΑΒ, Β Γ. ϊόον δ\ 
τοϊς μ\ν άπό τών ΑΒ, ΒΓ τό ΑΕ, τώ δ\ δίς νπό τών 
Α Β, ΒΓ τό Α Θ* άόύμμετρόν άρα [έότϊ] τό ΑΕ τω 

10 Α Θ. ώς δϊ τό Α Ε πρός τό Α Θ, ούτως ή Η Α πρός 
τήν Α Ζ* άόύμμετρος άρα έότϊν ή Η Α τή Α Ζ. καϊ 
εΐόιν άμφότεραι φηταί* αϊ άρα ΗΑ, Α Ζ φηταί είόι 
δννάμει μόνον όύμμετροι* ή ΖΗ άρα άποτομή έότιν. 
ρητή δε ή ΑΙ* τό δε ύπό φητής καϊ άλόγον περι-

15 εχόμενον άλογόν έότιν, καϊ ή δνναμένη αυτό άλογος 
έότιν. καϊ δύναται τό ΖΕ ή Α Γ* ή Α Γ άρα άλογος 
έότιν* καλείόδω δ\ μέόης άποτομή δεντέρα. όπερ 
έδει δείξαι. 

0<5. 

20 Έάν άπό εύ&είας εύ&εΐα άφαιρε&ή δννάμει 
άόύμμετρος ονόα τή ολη, μετά δ$ τής όλης 
ποιονόα τά μ\ν άπ αυτών άμα ρητόν, τό δ9 νπ9 

αντών μέόον, ή λοιπή άλογος έότιν* καλείό&ω 
ύϊΛ- δϊ έλάόόων. 

25 9Από γάρ εύδείας τής Α Β εύ&εϊα άφηρήό&ω ή ΒΓ 

1. Β Γ] ΓΒ F. ασύμμετρος] σύμμετρος b. 2. χαί 
Ρ. 3. της Α Β] om. b. 4. Ιστιν r. ^ δ. τω] corr. ex 

το m. 1 F. 6. ασύμμετρα άρα ίστϊ (om. V ) τά άπο τών Α Β, Β Γ 
τώ δίςυπό τών ΑΒ,ΒΓ Theon ( B F V b ) . 7. ύπό] ν- in ras. m. 
1 Ρ. ϊσον — 8. Β Γ] mg. m. 2 Β. 8. τό] τώ F. 9. Ιστί] 
om. B F V b . 11. ΚΔ] JΗ Ρ. άΖ] corr. ex Ζά V. 12. 
είσϊ] είσιν Β. 13. Ιστι B V , comp. Fb . 1*4. άΐ] JK F V b , 
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mensurabiles sunt, ΑΒ, Β Γ longitudine incommen-
surabiles sunt. itaque etiam AB2

9 ΑΒχΒΓ incom-
mensurabilia sunt [prop. X X I lemma, prop. X I ] . uerum 
ΑΒ2, ΑΒ2 + ΒΓ2 commensurabilia sunt [prop. X V ] 
et ΑΒχΒΓ, 2ΑΒχΒΓcommensurabilia [prop.VI] . 
itaque 2ΑΒχΒΓ et ΑΒ2-\-ΒΓ2 incominensurabilia 
sunt [prop. XIII"]. est autem AE = ΑΒ2 + ΒΓ2, 
ΑΘ = 2AB Χ ΒΓ. itaque ΑΕ, Α Θ incommensura-
bilia sunt. uerum Α Ε: ΑΘ = Η Α : Α Ζ [ V I , 1]. 
itaque ΗΑ, ΑΖ incommensurabiles sunt [prop. X I ] . 
et utraque rationalis est. itaque HA, Α Ζ rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. quare Ζ Η 
apotome est [prop. L X X I I I ] . uerum ΑI rationalis est. 
spatiuni autem recta rationali et irrationali compre-
hensum irrationale est [prop. X X ] , et recta ei aequalis 
quadrata irrationalis est. et ΑΓ2 = ZE. ergo Α Γ 
irrationalis est [def. 4]; uocetur autem mediae apotome 
secunda; quod erat demonstrandum. 

L X X V I . 

Si a recta aufertur recta potentia incommensura-
bilis toti et cum tota efficiens summam quadratorum 
rationalem, rectanguluin autem medium, reliqua irratio-
nalis est; uocetur autem minor. 

, , , Α recta enim Α Β recta au-
A Γ B feratur Β Γ potentia toti incom-

sed corr. 15. iati P V T comp. P b . άρα αυτό Theon ( B F V b ) . 
16. Ιατιν] lezi P B V , comp. Fb . ή Α Γ] (alt.) m. 2 F. 
17. iati P B V , comp. F b . δέ] δε έκ F. μέαη Ρ, et V , 

corr. m. 2. οπερ ε"δει δεϊξαι] comp. Ρ , om. B F V b . 22. 
δέ F. 23. έστι B V , comp. F b . 



232 ΣΤΌΙΧΕΙ&Ν ι. 

1. ούαα άαύμμετρος V. τά προκείμενα] μετά τής όλης 
τής Α Β τό όυγκείμενον έκ τών άπό τών ΑΒ, Β Γ αμα ξητόν, 
το δε δϊς υπό τών ΑΒ, ΒΓ άμα μέαον Theon ( B P V b ) . 4. 
μέν] m. 2 V. ΑΒ] Β in ras. m. 2 Ρ. 5. Β Γ] ΓΒ Ρ. 

τετραγώνων] • erae. V. έατι P B V , comp. P b . δε δίς] 
δ' V. 6. τών]^ m. rec. Ρ. Α Β] in ras. m. 1 Ρ. 8. 
άαύμμετρά έατι τα άπό τών ΑΒ, ΒΓ (m. 2 F) τφ άπό τής Α Γ 
(haec 4 uerba om. F) Theon ( B F V b ) . 9. Mg! γρ. ξητον δε 

δυνάμει άόύμμετρος ούόα τή όλη ποιοϋόα τά προκεί
μενα, λέγω, οτι ή λοιπή ή Α Γ άλογος έότιν ή κα
λούμενη έλάόόων. 

Έπεϊ γάρ το μεν όυγκείμενον έκ τών άπό τών Α Β, 
5 Β Γ τετραγώνων φητόν έότιν, τό δε δίς υπό τών Α Β, 

Β Γ μέόον, άόύμμετρα άρα έότϊ τά άπό τών ΑΒ, ΒΓ 
τώ δίς υπό τών Α Β, ΒΓ' καϊ άναότρέψαντι λοιπψ 
τφ άπό τής Α Γ άόύμμετρα έότι τά άπό τών Α Β, Β Γ. 
ρητά δε τά άπό τών Α Β, ΒΓ' άλογον άρα τό άπό 

10 τής ΑΓ' άλογος άρα ή ΑΓ' καλείόδω δε έλάόόων. 
οπερ έδει δεΐξαι. 

οξ'. 
Έάν άπο ευθείας εύ&εΐα άφαιρε&ή δυνάμει 

άόύμμετρος ούόα τή όλη, μετά δε τής όλης 
15 ποιοϋόα τό μ\ν όυγκείμενον έκ τών άπ αυτών 

τετραγώνων μέόον, τό δε δίς υ π9 αυτών ρητόν, 
C^hfkhSt^^ άλογος έότιν' καλείόδω δε ^j^Ju^znv 

vgiftkt μεόον το όλον ποιοϋόα. 
γάρ εύδείας τής Α Β εύ&εΐα άφηρήό&ω ή Β Γ 

20 δυνάμει άόύμμετρος ούόα τή ΑΒ ποιοϋόα τά προκεί-
μενα' λέγω, ότι ή λοιπή ή ΑΓ άλογος έότιν ή προει-
ρημένη. 

Έπεί γάρ τό μεν όυγκείμενον έκ τών άπό τών 
ΑΒ, ΒΓ τετραγώνων μέόον έότϊν, τό δε δίς υπό τών 
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mensurabilis et proposita efficiens [prop. XXXIII ] . dico, 
reliquam Α Γ irrationalem esse minorem, quae uocatur. 

nam quoniam ΑΒ2-\-ΒΓ2 rationale est, et 2ΑΒΧΒΓ 
medium, incommensurabilia sunt ΑΒ2 -\- ΒΓ2 et 
2ΑΒχΒΓ. et e contrario reliquo [II , 7] ΑΓ2 in-
commensurabile est ΑΒ2 + ΒΓ2 [prop. X V I ] . uerum 
ΑΒ2-\-ΒΓ2 rationale est. itaque ΑΓ2 irrationale est. 
ergo Α Γ irrationalis est [def. 4]; uocetur autem minor; 
quod erat demonstrandum. 

L X X V I I . 

Si a recta aufertur recta potentia incommensura-
bilis toti, cum tota autem efficiens summam quadra-
torum mediam, duplum autem rectangulum rationale, 
reliqua irrationalis est; uocetur autem recta cum 
rationali totuni medium efficiens. 

Α recta enim Α Β auferatur recta Β Γ potentia 
rectae AB incommensurabilis proposita efficiens [prop. 
X X X I V ] . dico, reliquam Α Γ irrationaleni esse, quam 
significauimus. 

nam quoniam ΑΒ2 + ΒΓ2 medium est, 2AB ΧΒΓ 

τό όυγκείμενον Fb . άρα] έστι Ρ. 10. άλογος — Λ Γ Ί ο η ι . Ρ. 
11. οπερ έδει δείξαι] comp.P, om. B F V b . 12. οη Ρ. 17. 

έστι P B V , comp. P b . δε ή] δέ B P V b . Supra μετά scr. άπο 
comp. m. 1 b. 19. Α Β] corr. βχ Α Γ m. 2 Ρ. 20. ασύμ
μετρος ούσα δυνάμει V. τή ολη τή Theon ( B F V b ) . τά 
προκείμενα] το μεν όυγκείμενον έ% τών άπο τών ΑΒ, Β Γ τε
τραγώνων μέσον, το δε δϊς υπό τών ΑΒ, Β Γ ρητόν Theon 
( B F V b ) . 21. έστι B V , comp. Ρ. ή προειρημένη] καλείσδω 
(•Λαλείται Β) δε ή (om. V b ) μετά (ητοϋ μέσον το ολον ποιούσα 
Theon ( B F V b ) . 24. έστι P B V , comp. P b . 
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ΑΒ, ΒΓ φητόν, άόύμμετρα άρα έότϊ τά άπο τών Α Β, 
ΒΓ τω δϊς υπό τών ΑΒ, ΒΓ* καί λοιπόν άρα το άπί 
τής Α Γ άόύμμετρόν έότι τώ δϊς νπο τών Α Β, Β Γ. 
χαί έότι τό δίς υπό τών Α Β, Β Γ φητόν* τό άρα άπό 

6 τής Α Γ άλογον έότιν* άλογος άρα έότϊν ή ΑΓ' χα~ 
λείόδω δε ή μετά φητον μέόον τό όλον ποιούόα. 
οπερ έδει δεΐζαι. 

οη'. 

Έάν άπό εύ&είας εύ&εΐα άφαιρε&ή δυνάμει 
10 άόύμμετρος ούόα τή όλη, μετά δε τής όλης 

ποιοϋόα τό τε όυγκείμενον έκ τών άπ9 αυτών 
^.ΑΨ9.1ξίΛ9α?^νων μέόον τό τε δϊς ύπ' αυτών μέόον 
*JLt*tyjtl έτι τά άπ αυτών τετράγωνα άόύμμετρα 
tStetf τώ δίς υπ' αυτών, ή λοιπή άλογος έότιν* κα-

15 λείό&ω δε ή μετά μέόου μέόον τα όλον ποιούσα. 
Άπό γάρ ένδειας τής Α Β εύδεία άφηρήό&ω ή 

Β Γ δυνάμει άόύμμετρος ουόα τή ΑΒ ποιούόα τά προ
κείμενα* λέγω, ότι ή λοιπή ή ΑΓ άλογος έότιν ή κα
λούμενη ή μετά μέόου μέόον τό όλον ποιονόα. 

20 Έκκείόδω γάρ ρητή ή ΑΙ, καί τοϊς μεν άπό τών 
ΑΒ, Β Γ ϊόον παρά τήν ΑΙ παραβεβλήόδω τό ΑΕ 
πλάτος ποιούν τήν Α Η, τφ δε δϊς υπό τών ΑΒ, ΒΓ 
ϊόον άφηρήό&ω τό ΑΘ [πλάτος ποιούν τήν ΑΖ\ 
λοιπόν άρα τό ΖΕ ϊόον έότϊ τφ άπό τής Α Γ ωότε 

2. Β Γ τετράγωνα B F b . Β Γ] Β m. 2 V. %αί] om. Ρ. 
3. όνμμέτρον Ρ. 4. %αί — δίς] ζητον δε τό V. ξητόν] 

om. V. 6. δε ή] δέ b. 7. Ζπερ έδει δε%αι] om. B P V b , 
comp. Ρ. 8. otf Ρ. 10. δέ] om. Ρ. 11. τε] ia ras. V, 
μέν B P b . άπ] άπό τών V. 12. τε] in ras. V , δέ B F b . 

13. καί έτι] έτι τε Theon ( B P V b ) . 14. ή] λέγω Ιτι ή V . 
έατι B V , comp. F b . 15. η] om. P V b . 17. τά προκεί

μενα] τό μεν όυγκείμενον έκ τών άπό τών ΑΒ, ΒΓ τετραγώνων 
μέσον, τό δε δϊς ύπο τών ΑΒ, ΒΓ μέαον έτι τε (om. V , m. 2 F) 
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_ A autem rationale, ΑΒ2 + ΒΓ2 et 2 ^ Χ ΰ Γ ί η -
commensurabilia sunt. itaque etiam reliquum [Π, 7] 
ΑΓ2 et2 ΑΒχΒΓincommensurabilia sunt [prop. 
X V I ] . β ί 2 ^ Χ ΰ Γ rationale est. itaque ΑΓ2 

•Γ irrationale est. ergo Α Γ irrationalis est [def. 4] ; 
uocetur autem recta cum rationali totum medium 

~ B efficiens; quod erat demonstrandum. 

L X X V I I I . 

Si a recta aufertur recta potentia incommensurabilis 
toti, cum tota autem efficiens et summam quadratorum 
mediam et duplum rectangulum medium praetereaque 
summam quadratoruni duplo rectangulo incommensura-
bilem, reliqua irrationalis est; uocetur autem recta 
cum medio totum medium efficiens. 

Α recta enim Α Β recta auferatur Β Γ potentia 
rectae Α Β incommensurabilis proposita efficiens [prop. 
X X X V ] . dico, reliquam Α Γ irrationalem esse, quae 
uocetur recta cum medio totum medium efficiens. 

ponatur enim rationalis AI9 et quadratis AB2-\- ΒΓ2 

aequale rectae ΑI adplicetur Α Ε latitudinem efficiens 
AH9 spatio autem 2ΑΒΧΒΓ 
aequale auferatur A@. itaque 
reliquum ΖΕ = ΑΓ2 [ I I , 7]. 
quare Α Γ spatio Ζ Ε quadrata 
aequalis est. et quoniam AB2 

τά άπό των ΑΒ, ΒΓ άονμμετρα τω δϊς νπό των ΑΒ, ΒΓ Theon 
( B F V b ) . 18. έατι B V , comp. F. ή καλούμενη] %αλεέα&ω 
δέ Theon ( B F V b ) . 19. μέαον] supra scr. F. 20. ΔΙ] ΔΚ 
in ras. V . item lin. 21. 21. ϊαον] ϊαον τό ΔΕ V. τήν] 
corr. ex οητήν m. 1 Ρ, ξητήν τήν V , m. 2 Β. τό ΔΕ] om. V. 

23. πλάτος — Δ Ζ] om. Ρ. 

Θ 

Η 

Ε 
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Τή άποτομή μία [μόνον] προόαρμόξει εύδεϊα 
φητή δυνάμει μόνον,όύμμετρος ουόα τή όλη. 

1. Α Γ] ΑΓ μείζον b. %αί ] m. 2 Ρ. 3. έστι] om. Ρ. 
4. ΔΙ] ΔΚιη ras. V , itemlin. δ, 8, 9; ΔΗ Ρ. 6. σύμμετρος 

Β, corr. m. 2. 7. τω] corr. ex τό m. 1 Ρ. έστϊν] έοτϊ P B V , 
comp. P b . 9. εστίν ΡΒ . %αί] (prius) om. Β. 10. ασύμμετρος F. 

έατιν Ρ. 11. τό] corr.ex τώ m. 2 Ρ. τώ] corr. βχ τό m. 
2 Ρ. 12. Δ Θ] (alt.) Θ, add.' Ζ m. 2, F. έατίν Ρ Β. %αϊ] 
om. Ρ. 13. τήν] om. Ρ. ΔΗ] Δ in ras. V, Η Δ F b . 14. 
άρα] m. 2 F. Ιδ. είσιν Ρ. 16. Ζ Θ] Δ Κ in ras. V. δέ] δ' Ρ. 

ή ΑΓ δύναται τό Ζ Ε. χαί έπεϊ το όυγκείμενον έκ 
τών άπο τών ΑΒ, ΒΓ τετραγώνων μέόον έότϊ καί 
έότιν ϊόον τφ ΑΕ} μέόον αρα [έότϊ] τό Α Ε. καϊ 
παρά φητήν τήν ΑΙ παράκειται πλάτος ποιούν τήν ΑΗ9 

5 ρητή άρα έότϊν ή Α Η καϊ άόύμμετρος τή ΑΙ μήκει. 
πάλιν, έπεϊ τό δϊς ύπό τών ΑΒ, ΒΓ μέόον έότϊ καί 
έότιν ϊόον τω Α Θ, τό άρα Α Θ μέόον έότϊν. καϊ παρά 
ρητήν τήν ΑΙ παράκειται πλάτος ποιούν τήν ΑΖ' 
ρητή άρα έότϊ καϊ ή Α Ζ καϊ άόύμμετρος τή ΑΙ μήκει. 

10 καϊ έπεϊ άόύμμετρά έότι τά άπό τών Α Β, Β Γ τώ δϊς 
ύπό τών ΑΒ, Β Γ, άόύμμετρόν άρα καϊ τό Α Ε τώ 
Α Θ. ώς δ\ τό Α Ε πρός τό ΑΘ, ούτως έότϊ καϊ ή 
Α Η πρός τήν ΑΖ' άόύμμετρος άρα ή Α Η τή Α Ζ. 
καί είόιν άμφότεραι ρηταί' αϊ Η Α, Α Ζ άρα ρηταί 

15 είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι. άποτομή άρα έότϊν ή 
ΖΗ' ρητή δϊ ή Ζ Θ. τό δε ύπό ρητής καϊ απότομης 
περιεχόμενον [όρ&ογώνιον] άλογόν έότιν, τιαϊ ή δυνα
μένη αυτό άλογος έότιν. καϊ δύναται τό Ζ Ε ή ΑΓ' 
ή ΑΓ άρα άλογος έότιν καλείόδω δϊ ή μετά μέόον 

20 μέόον τό όλον ποιούόα. όπερ έδει δεΐξαι. 
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+ ΰ Γ 2 medium est et = AE, Α Ε medium est. et 
rationali AI adplicatum est latitudinem efficiens AH. 
itaque AH rationalis est et rectae AI longitudine 
incommensurabilis [prop. X X I I ] . rursus quoniam 
2 ΑΒχΒΓ medium est et = ΑΘ, Α Θ medium est. 
et rationali AI adplicatum est latitudinem efficiens 
AZ. itaque AZ rationalis est et rectae AI longi-
tudine incommensurabilis [prop. X X I I ] . et quoniam 
ΑΒ2 -\- ΒΓ2 et 2ΑΒχΒΓ incommensurabilia sunt, 
etiam Α Ey Α Θ incominensurabilia sunt. ueruni 
Α Ε: ΑΘ = Α Η : Α Ζ [ V I , 1]. itaque Α Η, Α Ζ in-
coinmensurabiles sunt [prop. X I ] . et utraque rationalis 
est. itaque HA, Α Ζ rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. quare Ζ Η apotome est [prop. 
L X X U I ] . ΖΘ autem rationalis est. spatiuni autem 
recta rationali et apotome comprehensum irrationale 
est [prop. X X ] , et recta ei potentia aequalis irrationalis 
est. est autem ΑΓ2=ΖΕ. ergo ΑΓ irrationalis esfc; 
uocetur autem recta cum medio totum medium efficiens. 
quod erat demonstrandum. 

LXXIX. 

Apotomae una tantum congruit recta rationalis 
potentia tantum toti commensurabilis. 

17. ooftoymviov] om. P. ian P B V , comp. Fb. 18. 
ίστι P B V , comp. F b . 19. iati B V , comp. Fb. ή] om. P. 

20. οπερ ϊδει δεϊξαι] comp. Ρ, om. B P V b . 21. οθ'] corr. 
ex π m. 2 F. 22. μόνον] om. Ρ , μόνη V et F supra scr. 
ov m. 1. 
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Έότω άποτομή ή ΑΒ, προόαρμόξουόα δε αυτή ή 
ΒΓ' αϊ ΑΓ, Γ Β άρα φηταί εΐόι δυνάμει μόνον βύμ-
μετροι' λέγω, ότι τή ΑΒ ετέρα ον προόαρμόξει ρητή 
δυνάμει μόνον όύμμετρος ούόα τή όλη. 

5 ΕΙ γάρ δυνατόν, προόαρμοξέτω ή ΒΑ' καί αϊ 
Α Α, Α Β άρα ρηταί εΐόι δυνάμει μόνον όύμμετροι. 
καϊ έπεί, ω υπερέχει τά άπό τών ΑΑ, Α Β του δϊς 
υπό τών Α Α, Α Β, τούτω υπερέχει καϊ τά άπο τών 
Α Γ, Γ Β του δϊς υπό τών Α Γ, ΓΒ' τφ γάρ αύτω τώ 

10 άπό τής Α Β αμφότερα ύπερέχει' εναλλάξ άρα, ω υπερ
έχει τά άπό τών ΑΑ, Α Β τών άπό τών ΑΓ, Γ Β, 
τούτφ υπερέχει [καϊ] τό δίς υπό τών Α Α, Α Β του 
δίς υπό τών Α Γ, ΓΒ. τά δε άπό τών Α Α, Α Β τών 
άπό τών Α Γ, Γ Β υπερέχει ρητώ' §ητά γάρ αμφότερα. 

ΐδ καϊ τό δίς άρα υπό τών Α Α, ΑΒ του δίς υπό τών 
Α Γ, ΓΒ υπερέχει φητώ' όπερ έότϊν αδύνατον μέόα 
γάρ αμφότερα, μέόον δε μέόου ούχ υπερέχει φητώ. 
τή άρα Α Β έτερα ού προόαρμόξει §ητή δυνάμει μόνον 
όύμμετρος ούόα τή όλη. 

20 Μία άρα μόνη τή άποτομή προόαρμόξει φητή δυ
νάμει μόνον όύμμετρος ούόα τή όλη' όπερ έδει δεΐζαι. 

π'. 

Τή μέόης άποτομή πρώτη μία μόνον προό
αρμόξει ευθεία μέόη δυνάμει μόνον όύμμετρος 

3. ρητή] τα. 2 F. 6. προοαρμοζέο&ω b. %α£] om. Β. 
6. ζ /Β] ΒΔ F. 9 ; τώ άπο τής^τό F. 10. Α Β — υπερ

έχει] άπ αμφοτέρων ̂ νπεροψις τω απο τής ΑΒ B F b ; in Β del. 
m. 2, mg. τώ γάρ αύτω — υπερέχει m. 2. ω]ώς\>. 11. ΑΔ, 
Δ Β] Α Γ, Γ Β F, corr. ηί. 2. άπό — 12. υπερέχει] in ras. F. 12. 
%αί] om. Ρ. Δ Β] m. 2 F. 14. ξητά] corr. ex ρητή V et 
m. rec. Β. Post γαρ add. είαιν F V b , έατιν Β. 16. τό] corr. 
θχ τώ m. 1 F. άρα] om. V. 17. Post γάρ add. είαιν V b , 
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_ A Sit Α Β apotome, ei autem congruens ΒΓ. 
itaque ΑΓ, Γ Β rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles [prop. L X X I I I ] . dico, nullam 

"B aliam rationalem potentia tantum toti commen-
surabilem rectae Α Β congruere. 

uam si fieri potest. congruat BA. itaque etiam 
-Γ AA9 Α Β rationales sunt potentia tantum com-
~ J mensurabiles [prop. L X X I I I ] . et quoniam 
(AA2 + AB2) - r - 2 Α Α xAB = {ΑΓ2+ΓΒ2)-^2ΑΓχ ΓΒ 
(nam utrumque excedit eodem spatio ΑΒ2 [II , 7J), per-
mutando erit 
(ΑΑ2+ΑΒ2)-Ϊ-(ΑΓ2+ΓΒ2)=2ΑΑΧΑΒ-Τ-2 ΑΓχΓΒ. 
uerum Α Α2 + Α Β2 excedit Α Γ2 + Γ Β2 spatio rationali; 
nam utraque rationalia sunt. itaque etiam 2AAXAB 
excedit 2ΑΓχΓΒ spatio rationali; quod fieri non 
potest; nam utrumque medium est [prop. X X I ] , me-
dium autem non excedit medium spatio rationali [prop. 
X X V I ] . itaque rectae Α Β nulla alia rationalis po-
tentia tantum toti commensurabilis congruit. 

Ergo una tantum recta rationalis poteutia tantum 
toti commensurabilis apotomae congruit; quod erat 
demonstrandum. 

L X X X . 

Mediae apotomae primae una tantum congruit recta 
media potentia tantum toti commensurabilis, cum tota 
autem spatium rationale comprehendens. 

έατιν B F . 18. τ#] corr. ex τά m. 2 F. ρητήι V. 20. 
μία — 21. όλη] bis F, sed corr. 20. μόνον B F b . προα-
αρμόαει B F V b . 21. οπερ έδει δειξαι] comp. Ρ, om. B F V b . 

22. πα' F, et sic deinceps. 23. μεαης] corr. ex μέαηι m. 
rec. Ρ, μέαηι B F V , μέαη b. μία] om. b. 
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ονόα τή ολη, μετά δε τής όλης φητόν περί-
έχονόα. 

"Εότω γάρ μέόης άποτομή πρώτη ή ΑΒ, καϊ τή 
Α Β προόαρμοζέτω ή ΒΓ' αι ΑΓ, Γ Β άρα μέόαι είόϊ 

5 δννάμει μόνον όύμμετροι ρητόν περιέχονόαι τό νπό 
τών Α Γ, ΓΒ' λέγω, ότι τή ΑΒ έτερα ού προόαρμόξει 
μέόη δννάμει μόνον όύμμετρος ονόα τή όλη, μετά δε 
τής όλης ρητόν περιέχονόα. 

ΕΙ γάρ δννατόν, προόαρμοζέτω καί ή ΑΒ' at αρα 
10 ΑΑ, Α Β μέόαι είόϊ δννάμει μίνον όύμμετροι φητόν 

περιέχονόαι τό νπό τών Α Α, Α Β. καϊ έπεί, ω υπερ
έχει τά άπό τών ΑΑ} Α Β τον δίς νπό τών ΑΑ, ΑΒ, 
τούτω υπερέχει καϊ τά άπό τών Α Γ, Γ Β τον δίς νπό 
τών Α Γ, ΓΒ' τώ γάρ αύτώ [πάλιν] ύπερέχονόι τώ 

15 άπό τής Α Β* εναλλάξ άρα, φ υπερέχει τά άπό τών 
ΑΑ, ΑΒ τών άπό τών Α Γ, Γ Β, τούτω υπερέχει καϊ 
τό δϊς νπό τών Α Α, Α Β τού δίς νπό τών Α Γ, Γ Β. 
τό δ^ δϊς νπό τών Α Α, Α Β τού δίς νπό τών Α Γ, 
Γ Β υπερέχει φητώ' φητά γάρ αμφότερα, καί τά άπό 

20 τών ΑΑ, ΑΒ άρα τών άπό τών ΑΓ, Γ Β [τετραγώνων] 
υπερέχει φητώ' όπερ έότϊν αδύνατον μέόα γάρ έότιν 
αμφότερα, μέόον δϊ μέόον ούχ υπερέχει φητώ. 

Τή άρα μέόης άποτομή πρώτη μία μόνον προό
αρμόξει εύ&εΐα μέόη δννάμει μόνον όύμμετρος ονόα 

25 τή όλη, μετά δε τής όλης φητόν περιεχονόα' όπερ έδει 
δεΐζαι. 

3. μέση B V b , om. F. 4. προσαρμόζει F, corr. m. 2. α£ ] 
corr. ex εί m. 1 F. άρα ΑΓ, Γ Β B F V b . είσιν Β. 5. 
σύμμετρος V, corr. m. 1. 6. προσαρμόσει V. 8. περιέχονόαι 
V, corr. m. 1. 10. Α Δ] m. 2 F. είσιν L B . 12. τά] corr. 
ex τό m. 2 F. τον] τώι F. ΑΓ, ΓΒ F. 13. νπερειχε b, 
corr. m. 1. 14. τω] corr. ex τό V. πάλιν] om. Ρ. νπερ-
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TA Sit eniin Α Β mediae apotoine priina, et rectae 
Α Β congruat Β Γ. itaque ΑΓ} Γ Β mediae sunt 
potentia tantum commensurabiles spatium rationale 
comprehendentes ΑΓχΓΒ [prop. L X X I V ] . dico, 
rectae Α Β nullam aliaui mediam potentia tantum 

-Γ toti commensurabileiii congruere cum tota spatium 
-4 rationale comprehendentem. 

nam si fieri potest, etiam Α Β congruat. ΑΑ,ΑΒ 
igitur mediae sunt potentia tantum commensurabiles 
spatiurn rationale comprehendentes Α Α Χ Α Β [prop. 
L X X I V ] . et quoniam est 
(ΑΑ2 +ΑΒ2)+2ΑΑχΑΒ~(ΑΓ2+ΓΒ2)-+-2ΑΓχΓΒ 
(nain eodem spatio AB2 excedunt [II , 7]), permutando 
erit 
(ΑΑ2+ΑΒ2)+(ΑΓ2+ΓΒ2)=2ΑΑχΑΒ-ί-2ΑΓχΓΒ. 
uerum 2AA Χ Α Β excedit 2ΑΓΧ Γ Β spatio rationali; 
nam utrumque rationale est. itaque etiam ΑΑ2 + AB2 

excedit ΑΓ2 + ΓΒ2 spatio rationali; quod fieri non 
potest; nam utraque media sunt [prop. X X I V ] , medium 
autem non excedit medium spatio rationali [prop. X X V I ] . 

Ergo mediae apotomae primae una tantum recta 
media congruit potentia tantum toti commensurabilis, 
cum tota autem spatium rationale comprehendens; 
quod erat demonstrandum. 

έχουαιν L B F . τώ] τά b. 16. τά] καί τά L B . 17. τό] 
τά Ρ. 18. τό 8Β — 19. ΓΒ] %αί V. 20. τετραγώνων] om. Ρ. 

21. νπερέξει Ρ, ξ supra scr. Β. 22. δέ] γάρ L. 23. μέαη 
uel μ,έστι L B F V b . 26. ΰπερ έδει δεϊ£αι] comp. Ρ, om. 
L B F V b . 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. Κ Ι . 



242 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ι. 

πα'. 

Τή μέόης άποτομή δευτέρα μία μόνον προό
αρμόξει εύ&εΐα μέόη δυνάμει μόνον όύμμετρος 
τή όλη, μετά τής όλης μέόον περιέχουόα. 

δ "Εότω μεόης άποτομή δευτέρα ή ΑΒ χαί τή Α Β 
προόαρμόξουόα ή ΒΓ' αί άρα ΑΓ, Γ Β μέόαι είόΐ 
δυνάμει μόνον όύμμετροι μέόον περιέχουόαι τό νπο 
τών Α Γ, ΓΒ' λέγω, ότι τή ΑΒ έτερα ού προόαρμόόει 
εύδεϊα μέόη δννάμει μόνον όύμμετρος ούόα τή δλη9 

10 μετά δε τής όλης μέόον περιέχονόα. 
ΕΙ γάρ δννατόν, προόαρμοξέτω ή ΒΑ* χαϊ αί Α Α, 

Α Β άρα μέόαι είόΐ δυνάμει μόνον όύμμετροι μέόον 
περιέχουόαι τό υπό τών ΑΑ, ΑΒ. χάί έχχείό&ω φητή 
ή Ε Ζ, χαί τοις μεν άπό τών ΑΓ, Γ Β ϊόον παρά τήν 

15 ΕΖ παραβεβλήό&ω τό ΕΗ πλάτος ποιούν τήν ΕΜ* 
τφ δε δίς υπό τών Α Γ, ΓΒ ϊόον άφηρήό&ω τό Θ Η 
πλάτος ποιούν τήν ΘΜ' λοιπόν άρα τό Ε Α ϊόον έότϊ 
τώ άπό τής ΑΒ' ωότε ή ΑΒ δύναται τό Ε Α. πάλιν 
δή τοις άπό τών ΑΑ, ΑΒ ϊόον παρά τήν Ε Ζ παρα-

20 βεβλήόδω τό ΕΙ πλάτος ποιούν τήν ΕΝ* έότι δε χαϊ 
τό Ε Α ϊόον τώ άπό τής Α Β τετραγώνφ* λοιπόν άρα 
τό ΘΙ ϊόον έότί τώ δϊς υπό τών Α Α, Α Β. χαϊ έπεί 
μέόαι είόϊν αί Α Γ, Γ Β, μέόα άρα έότϊ χαϊ τά άπό τών 
ΑΓ, Γ Β. χαί έότιν ϊόα τώ ΕΗ' μέόον άρα χαϊ τό 

25 ΕΗ. χαϊ παρά ρητήν τήν ΕΖ παράχειται πλάτος ποιούν 

2. μέση uel μέσ% L B F V b . μόνη Υ. 5. μέση uel 
μέστ] L B F b , β corr. V. δευτέρα] om. b. Α Β] Β in ras. 
m. 1 Ρ. καϊ τή Α Β] om. V. 6. ή] δΐ ή Υ. αϊ] supra 
ecr. m. rec. b. είσιν L B P . 7. το] τά L? 8. τών] om. b. 

προσαρμόζει L B b . 11. Δ Β F. %αί] om. Β. 12. είσιν 
L B . 16. Α Β, Β Γ b. 20. ΕΙ] supra scr. Ζ F. έστιν L . 

21. καϊ λοιπόν Υ. 22. ϊσον — 24. τώ Ε Η] mg. m. 1 F. 
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L X X X L 

Mediae apotomae secundae una tantum recta media 
congruit potentia tantum toti commensurabilis, cum 
tota autem spatium medium comprehendens. 
Α Β Γ J Sit Α Β mediae apotorae 

secunda et rectae AB congruens 
ΒΓ. itaque ΑΓ} Γ Β mediae 
sunt potentia tantum commen-
surabiles medium comprehen-
dentes ΑΓχΓΒ [prop. L X X V ] . 
dico, rectae Α Β nullam aliam 
rectam mediam congruere po-
tentia tantum toti commensu-

rabilem, cum tota autem medium comprehendentem. 
nam si fieri potest, congruat BA. itaque etiam 

ΑΑ,ΑΒ mediae sunt potentia tantum commensurabiles 
medium comprehendentes A A x A B [prop. L X X V ] . 
et ponatur rationalis EZ, et quadratis ΑΓ2 + ΓΒ2 

aequale rectae EZ adplicetur EH latitudinem efficiens 
EM; spatio autem 2 ΑΓχΓΒ aequale auferatur ©H 
latitudinem efficiens ©M. itaque reliquum EA = AB2 

[Π , 7]. itaque Α Β spatio Ε Α aequalis est quadrata. 
iam rursus quadratis AA2 + ^ - B 2 aequale rectae Ε Ζ 
adplicetur ΕΙ latitudinem efliciens EN. est autein 
Ε Α = Α Β2, itaque reliquum ®I=2AAxAB [Π , 7]. 
et quoniam ΑΓ, Γ Β mediae sunt, etiam ΑΓ2 + ΓΒ2 

niedia sunt. et Α Γ2 + Γ Β2 = ΕΗ. quare etiam Ε Η 
medium est. et rectae rationali EZ adplicatum est 
latitudinem efficiens EM. itaque EM rationalis est 

22. έατιν L. Post έπεϊ del. m. 1: ϊαον έατϊ τώ δίς Ρ. 23. 
έατιν L, είαί Fb . 24. Ε Η] seq. ϊαον έατϊ τφ Ε Η Υ. 
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τήν ΕΜ' φητή άρα έότϊν ή ΕΜ καϊ άόύμμετρος τή 
Ε Ζ μήκει. πάλιν, έπεϊ μέαον έότϊ το νπό τών Α Γ, 
ΓΒ, καϊ το δϊς ύπο τών Α Γ, ΓΒ μέόον έότϊν. καί 
έότιν ϊόον τφ ΘΗ* καί το ΘΗ άρα μέόον έότίν. καϊ 

5 παρά φητήν τήν ΕΖ παράκειται πλάτος ποιούν τήν 
ΘΜ'. $ητή άρα έότί καί η ΘΜ καί άόύμμετρος τή ΕΖ 
μήκει. καϊ έπεϊ αί Α Γ, Γ Β δυνάμει μόνον όύμμετροι 
είόιν, άόύμμετρος άρα έότϊν ή ΑΓ τή ΓΒ μήκει. ώς 
δε ή ΑΓ προς τήν ΓΒ, ούτως έότϊ το άπο τής Α Γ 

10 προς το νπο τών Α Γ, ΓΒ' άόύμμετρον άρα έότϊ το 
άπο τής ΑΓ τώ νπο τών Α Γ, Γ Β. άλλά τώ μεν άπο 
τής Α Γ όύμμετρά έότι τά άπο τών Α Γ, ΓΒ, τώ δε 
ι πι τών Α Γ, Γ Β όνμμέτρον έότι το δϊς νπό τών 
Α Γ, ΓΒ' άόύμμετρα άρα έότϊ τά άπο τών Α Γ, Γ Β 

15 τώ δϊς νπο τών Α Γ, ΓΒ. καί έότι τοις μεν άπο τών 
ΑΓ, ΓΒ ϊόον το ΕΗ, τώ δε δϊς νπο τών ΑΓ, ΓΒ 
ϊόον το ΗΘ' άόύμμετρον άρα έότϊ το Ε Η τώ Θ Η. 
ώς δε τό Ε Η πρός τό Θ Η, όντως έότϊν ή ΕΜ πρός 
τήν ΘΜ' άόύμμετρος άρα έότϊν ή ΕΜ τή ΜΘ μήκει. 

20 καί είόιν άμφότεραι φηταί' αί ΕΜ, ΜΘ άρα φηταί 
είόι δννάμει μόνον όύμμετροΐ' άποτομή άρα έότϊν ή 
ΕΘ, προόαρμόξονόα δε αυτή ή ΘΜ. ομοίως δή δεί-
ζομεν, ότι καϊ ή Θ Ν αυτή προόαρμόξει* τή άρα άπο
τομή άλλη καϊ άλλη προόαρμόξει εύ&εϊα δννάμει μόνον 

25 όύμμετρος ούόα τή όλη' όπερ έότϊν αδύνατον. 
Τή άρα μέόης άποτομή δεντέρα μία μόνον προό-

1. Ε Μ] (alt.) ΕΝ L?, ΜΕ b. 2. έατιν L. 3. άϊς αρα Υ. 
έατιν] L , comp. F b , έατϊ P B V . 4. τώ Θ Η] οτα. L , m. 

2 Β. έατιν] L , cpmp. F b , έατϊ P B V . ' 6. έατιν L. 7. 
Γ Β] ia ras. V. ασύμμετροι F, sed corr. 9. έατιν L, άρα 
έατϊ Β. 10. άόνμμέτρον — 11. ΓΒ] τα. 2 V. 10. έατϊ 
καί Β. 11. ΑΓ] (prius) φ (ηοη F, habuit Β). 12. έατιν Ρ. 
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et rectae EZ longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII ] . rursus quoniam ΑΓχ ΓΒ medium est, etiam 
2ΑΓχΓΒ medium est [prop. Χ Χ Ι Π coroll.]. 
Θ Η = 2 ΑΓχ Γ Β. itaque etiam Θ Η medium est. 
et rectae rationali EZ adplicatum est latitudinem ef-
ficiens ΘΜ. itaque Θ Μ rationalis est et rectae EZ 
longitudine incommensurabilis [prop. Χ Χ Π ] . et quon-
iam ΑΓ, Γ Β potentia tantum commensurabiles sunt 
Α Γ et Γ Β longitudine incommensurabiles sunt. uerum 
ΑΓ:ΓΒ = ΑΓ2: ΑΓχ ΓΒ [prop. X X I coroll.]. quare 
ΑΓ2 et ΑΓχ Γ Β incommensurabilia sunt [prop. XI ] . 
uerum ΑΓ2, ΑΓ2+ΓΒ2 commensurabilia, etATxrB, 
2ΑΓχΓΒ commensurabilia. quare ΑΓ2 + ΓΒ2, 
2 ΑΓχΓΒ incommensurabiKa sunt [prop. XIII ] . est 
autem ΕΗ=ΑΓ2 + ΓΒ2, ΗΘ = 2 ΑΓχ ΓΒ. itaque 
Ε Η, Θ Η incommensurabilia sunt. est autem ΕΗ: Θ Η 
= ΕΜ:ΘΜ [ V I , 1]. itaque Ε Μ, ΜΘ longitudine in-
commensurabiles sunt [prop. XI ] . et utraque rationalis 
est. quare ΕΜ, ΜΘ rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. itaque ΕΘ apotome est [prop.LXXIII}, 
ei autem congruens ΘΜ. iam similiter demonstrabimus, 
etiam ΘΝ ei congruere. itaque apotomae rectae di-
uersae congruunt potentia tantum toti commensurabiles; 
quod fieri non potest [prop. L X X I X ] . 

Ergo mediae apotomae secundae una tantum recta 

Ιδ. έατιν Ρ. 17. Η Θ] in ras. V . Ε Η] mut. in Η Ε m. 
1 V, ΗΕ B b . 18. τό] (a l t ) om. b. 19. ΜΘ] in ras. m. 
1 ΘΜ P. 20. αρα] postea ins. m. 1 V . 21. siai] om. φ. 

σύμμετροι] -οι e corr. Ρ. 23. Θ Ν] Ν in ras. V . προσ-
αρμόττει V. άποτομή τή ΕΘ Υ. 24. μόνον] supra scr. 
m. 1 Ρ. 26. οπερ έατϊν αδύνατον] om. V. 26. μέαν 
B F V b . 
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αρμόζει εύ&εΐα μέόη δννάμει μόνον όύμμετρος ονόα 
τή όλη, μετά δϊ τής όλης μέόον περιέχονόα' όπερ έδει 
δείζαι. 

πβ'. 

δ Τή έλάόόονι μία μόνον προόαρμόζει εν&εΖα 
δννάμει άόνμμετρος ονόα τή όλη ποιονόα μετά 
τής όλης τό μ\ν έκ τών άπ αυτών τετραγώνων 
φητόν, τό δϊ δίς ύπ αντών μέόον. 

"Εότω ή έλάόόων ή Α Β, xal τή ΑΒ προόαρμόζονόα 
10 έότω ή ΒΓ' αί άρα Α Γ, Γ Β δννάμει είόϊν άόύμμετροι 

ποιοϋόαι τό μέν όυγκείμενον έκ τών άπ αντών τετρα
γώνων φητόν, τό δ\ δίς ύπ αντών μέόον λέγω, ότι 
τή Α Β έτερα εύ&εϊα ον προόαρμόόει τά αυτά ποιονόα. 

ΕΙ γάρ δννατόν, προόαρμοζέτω ή ΒΑ' καί αί Α Α, 
16 ΑΒ άρα δννάμει είόϊν άόνμμετροι ποιοϋόαι τά προ-

ειρημένα. καϊ έπεί, ω υπερέχει τά άπό τών ΑΑ, ΑΒ 
τών άπό τών Α Γ, ΓΒ, τούτω υπερέχει καϊ τό δίς 
νπό τών Α Α, Α Β τον δϊς ύπό τών Α Γ, Γ Β, τά 6h 
άπό τών Α Α, Α Β τετράγωνα τών άπό τών Α Γ, Γ Β 

20 τετραγώνων υπερέχει φητώ' φητά γάρ έόχιν άμωότερα' 
καϊ τό δίς νπό τών Α Α, Α Β αρα τοϋ δϊς ύπό τών 
Α Γ, ΓΒ υπερέχει φητώ' οπερ έότϊν αδύνατον μέόα 
γάρ έότιν αμφότερα. 

Τή άρα έλάόόονι ιμία μόνον προόαρμόζει εύ&εΐα 
25 δννάμει άόύμμετρος ονόα τή όλη καϊ ποιονόα τά μϊ^ 

1. εΰ&εΐα — μόνον] om. Ρ. 2. οπερ έδει δεΐζαι] comp. 
Ρ, om. B P V b . 4. πβ'] corr. ex πγ' Ρ. 5. μόνη V, μόνη F. 

9·, ή] (pnus) ins. m. 2 F. 10. άρα] supra scr. m. 1 V . 
σύμμετροι Ρ. 13. τη] corr. ex ή m. 2 F. έτέραι εν~ 

δείαι Ρ. προσαρμόζει b. 14. ιιαί] om. Β. αΓ] om. b. 
15. Ante είσιν ras. 4 litt. V. τά] τό V, et F, corr. m. 2. 
προειρημένα]^ μεν άπό των AJ, JB (m. 2 Ρ) τετράγωνα 

(-γώνων F V ) άμα ξητόν, τό δε δϊς νπό τών AJ, JB μέσον 
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media congruit potentia tantum toti coramensurabilis, 
cum tota autem spatium medium comprehendens; quod 
erat demonstrandum. 

LXXXn. 
Rectae minori una tantum recta potentia toti in-

commensurabilis congruit cum tota efficiens summam 
quadratorum rationalem, rectangulum autem duplum 
medium. 

Sit Α Β minor, et rectae Α Β congruat Β Γ. itaque 
ΑΓ, Γ Β potentia incommensurabiles sunt efficientes 

A B r J s u m m a m quadratorum ratio-
, 1 1 1 naiem, rectangulum aatem du-
plum medium [prop. L X X V I ] . dico, rectae Α Β nullam 
aliam rectam congruere eadem efficientem. 

nam si fieri potest, congruat BA. itaque etiam 
ΑΑ, AB potentia incomniensurabiles sunt efficientes, 
quae diximus [prop. L X X V I ] . et quoniam est [II , 7; 
cfr. p. 238, 7 sq.] 
(ΑΑ2+ΑΒ2)-+-(ΑΓ2+ΓΒ2) = 2ΑΑχΑΒ-τ-2 ΑΓχΓΒ, 
et Α Α2 + ΑΒ2 excedit ΑΓ2 + ΓΒ2 spatio rationali 
(nam utraque rationalia sunt), etiam 2 Α Α χ Α Β 
excedit 2 ΑΓχ ΓΒ spatio rationali; quod fieri ηοη 
potest [prop. XXVI]; nam utrumque medium est. 

Ergo rectae minori una tantum recta congruit po-
tentia toti incommensurabilis et cum tota efficiens 

Theon ( B F V b ) . 16. τά] in ras. m. 1 P. 17. τό] τά Β; 
τω F , sed corr. m. 1. 18. νπό — δέ] mg. m. 2 Β. τον 
— 19. 4Β] e corr. m. 1 F. 19. Ad] Λ e corr. m. 1 V . 20. 
νπερέχει] m. 2 Β. είαιν b. 21. άρα] m. 2 Β , om. F V b . 

23. έατιν] m. 2 F. 24. άρα] om. P. Ante μία del. τή 
Α Β m. 2 V. μόνη V. 26. δννάμει μόνον F V b . ανμ-
μετρος F V b , et Β, corr. m. 2. καί] om. V. τά] τό P F V . 
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άπ9 αυτών τετράγωνα άμα ρητόν, τό δε δϊς υπ αυτών 
μέόον' όπερ έδει δεΐξαι. 

πγ'. 

Τή μετά ρητοϋ μέόον τό όλον ποιούόη μία 
6 μόνον προόαρμόξει, εύ&εϊα δυνάμει άόνμμετρος 

ουόα τή όλη, μετά δε τής όλης ποιοϋόα τό μεν 
όυγκείμενον έκ τών άπ αυτών τετραγώνων 
μέόον, τό δε δίς υπ αυτών φητόν. 

"Εότω ή μετά φητου μέόον τό όλον ποιοϋόα ή Α Β, 
10 καί τή Α Β προόαρμοξέτω ή ΒΓ' αϊ άρα ΑΓ, ΓΒ 

δυνάμει είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι τά προκείμενα* 
λέγω, ότι τή Α Β έτερα ον προόαρμόόει τά αυτά 
ποιοϋόα. 

ΕΙ γάρ δυνατόν, προόαρμοξέτω ή ΒΑ' καϊ αί ΑΑ, 
16 Α Β άρα εύ&εΐαι δυνάμει είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι 

τά προκείμενα, έπεϊ ούν, ω υπερέχει τά άπό τών Α Α, 
Α Β τών άπό τών ΑΓ, ΓΒ, τούτω υπερέχει καϊ τό 
δϊς υπό τών ΑΑ, ΑΒ τοϋ δϊς υπό τών ΑΓ, ΓΒ 
ακολούθως τοϊς προ αυτού, τό δε δϊς υπό τών Α Α, 

20 Α Β τοϋ δϊς υπό τών Α Γ, Γ Β υπερέχει φητώ' §ητά 
γάρ έότιν αμφότερα' καϊ τά άπό τών Α Α, Α Β άρα 
τών άπό τών Α Γ, ΓΒ υπερέχει φητώ' όπερ έότϊν 
αδύνατον μέόα γάρ έότιν αμφότερα, ούκ άρα τή ΑΒ 
έτερα προόαρμόόει εν&εΐα δυνάμει άόύμμετρος ούόα 

1. τετράγωνον Ρ, τετραγώνων V, et F, corr. m. 2. Post 
ρητόν add. μετά τής όλης V. 2. οπερ έδει δειξαί] comp. Ρ, 
om. B F V b . 3. πδ' Ρ. 4. μετά τον V . Post ξητον add. 
%αί m. 2 Ρ. 6. μόνη Υ. 10. καί τή Α Β] om. Β. προΰ-
αρμόξονοα V b , προααρμόξονσα δέ Β , αραόζονσα F. 11. τά 
προκείμενα] το μεν ονγκείμενον έτι τών απο τών Α Γ, Γ Β τε
τραγώνων μέσον, τό δε δϊς νπό τών Α Γ, Γ Β ρητόν Theon 
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summam quadratorum rationalein, rectangulum autem 
dupluin medium; quod erat demonstrandum. 

L X X X I I I . 

Rectae cum rationali totum mediuui efficienti una 
tantum recta congruit potentia toti incomraensurabilis, 
cum tota autem summam quadratorum mediam efficiens, 
rectangulum autem duplum rationale. 

Sit Α Β recta cum rationali totum mediuni efficiens, 
et rectae Α Β congruat Β Γ. itaque ΑΓ, Γ Β potentia 

Α Β r J i n c o m m e n s u r a k i l e s sunt propo-
ι 1 1 — ι sita efficientes [prop. L X X V I I ] . 
dico, rectae Α Β nullam aliam congruere eadem effi-
cientem. 

nam si fieri potest, congruat BA. itaque etiam 
ΑΑ, AB rectae potentia incommensurabiles sunt pro-
posita efficientes [prop. L X X V I I ] . iaiii quoniam, sicut 
in priore propositione [p. 246, 16 sq.] 
(ΑΑ2+ΑΒ2)-+-(ΑΓ2+ΓΒ2) = 2ΑΑχΑΒ-+-2ΑΓχΓΒ, 
et 2 Α Α χ Α Β excedit 2 Α Γ Χ ΓΒ spatio rationali 
(nam utrumque rationale est), etiam ΑΑ2 -\- AB2 ex-
cedit ΑΓ2 + ΓΒ2 spatio rationali; quod fieri non 
potest; nam utraque media sunt [prop. X X V I ] . itaque 
rectae Α Β nulla alia recta congruet potentia toti in-
conimensurabilis, cum tota autem efficiens, quae dixi-

( B F V b ) . 12. λέγω — 16. προκείμενα] om. Ρ. 12. ταύτα V. 
14. AJ]Je corr. m. 1 b. 16. τά προκείμενα] τό μεν όυγ

κείμενον ίκ τών άπό τών AJ, JB τετραγώνων μέαον, τό δε 
δϊς νπο τών ΑΔ, JB (ΑΒ, ΒΔ φ) ξητόν Theon ( B F V b ) . τά] 
corr. ex το F. 18. Post ΓΒ uacat una linea et spat. 6 litt. b. 

21. έατιν] om. Y, m. 2 F. 23. γάρ είαιν V. 
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τή όλη} μετά δε τής όλης ποιονόα τά προειρημένα9 

μία αρα μόνον προόαρμόόει* όπερ έδει δειξαι. 

πδ'. 

Τή μετά μέόον μέόον τό όλον ποιούόη μία 
6 μόνη προόαρμόζει εν&εϊα δννάμει άόνμμετρος 

ονόα τή όλη, μετά δϊ τής όλης ποιονόα τό τε 
όνγχείμενον έχ τών άπ αντών τετραγώνων 
μέόον τό τε δϊς νπ αντών μέόον χαί έτι άόνμ
μέτρον τω όνγχειμένω έχ τών άπ9 αντών. 

10 "Εότω ή μετά μέόον μέόον τό όλον ποιονόα ή ΑΒ, 
προόαρμόξονόα 6h αντή ή ΒΓ' αί άρα ΑΓ, ΓΒ δν
νάμει είόϊν άόνμμετροι jrotot^iu τά προειρημένα. λέγω, 
ότι τή ΑΒ έτερα ον προόαρμόόει ποιονόα τά προει
ρημένα. 

15 ΕΙ γάρ δννατόν, προόαρμοζέτω ή ΒΑ, ωότε χαϊ 
. τάς ΑΑ, ΑΒ δννάμει άόνμμέτρονς είναι ποιούόας τά 

τε άπό τών Α Α, Α Β τετράγωνα άμα μέόον χαϊ τό 
δϊς νπό τών ΑΑ, ΑΒ μέόον χαϊ έτι τά άπό τών Α Α, 
Α Β άόνμμετρα τω δϊς νπό τών Α Α, ΑΒ' χαϊ έχχείό&ω 

20 ρητή ή ΕΖ, χαϊ τοις μέν άπό τών ΑΓ, ΓΒ ϊόον παρά 
τήν ΕΖ παραβεβλήό&ω τό ΕΗ πλάτος ποιούν τήν 

1. τά προειρημένα] τό μεν όυγκείμενον Ιχ τών άπ αυτών 
τετραγώνων μέσον, τό δε δϊς ύπ αυτών (ητόν Theon ( B P V b ) . 

2. μία άρα"} τή άρα μετά ρητού μέσον τό όλον ποιούσγ μία 
B V b et F, om. μία. προσαρμόζει V b , Χαί τά εξής F. οπερ 
έδει δειξαί] comp. Ρ, om. B F V b . 3. πδ'] sic m. 2 Ρ. 5. 
μόνον B F b . Post δυνάμει deL μόνον m. 1 Ρ. 8. τότε] 
χαί τό Theon ( B F V b ) . νπο τών b. ασύμμετρος F , sed 
corr. 9. τό όυγκείμενον έκ τών άπ9 αυτών τώ δϊς υπ* αυτών 
Theon ( B F V b ) i 11. αυτή] om. Theon ( B F V b ) . 12. τά 
προειρημένα] τό τε {μέν F) όυγκείμενον έκ τών άπ' αυτών τε
τραγώνων μέσον χαί τό δίς υπό τών ΑΓ, Γ Β (υπ9 αντών V ) 
μέσον, $τι (corr. ΘΧ έστι F) δε τά άπο τών ΑΓ, ΓΒ τετράγωνα 
{τά add. Ρ) ασύμμετρα τώ δϊς ύπό τών Α Γ, Γ Β Theon ( B F V b ) . 
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mus. ergo una tantum congruet; quod erat demon-
strandum. 

L X X X I V . 

Bectae cuui medio totum medium efficienti una 
tantum congruit recta potentia toti incommensurabilis, 
cum tota autem efficiens summam quadratorum mediam 
et duplum rectangulum medium praetereaque summae 
quadratorum incommensurabile. 

A „ „ A Sit Α Β recta cuui medio 
Α Β Γ J 
ι 1 1 — totum medium efficiens, ei 

Ε ® M N autem congruens ΒΓ. itaque 
ΑΓ, Γ Β potentia incom-
mensurabiles sunt efficien-
tes, quae diximus [prop. 

z Λ H ι L X X V I H ] . dico. rectae Α Β 
nullam aliam congruere efficientem, quae diximus. 

nam si fieri potest, coogruat BA, ita ut etiam 
AAy Α Β potentia incommensurabiles sint efficientes 
AA2-\-AB2 medium et 2 A A x A B medium et prae-
terea ΑΑ2 + ΑΒ2, 2AAX Α Β incommensurabilia 
[prop. L X X V I I I ] . et ponatur rationalis EZ, et qua-
dratis ΑΓ2 + ΓΒ2 aequale rectae Ε Ζ adplicetur Ε Η 
latitudinem efficiens Ε Μ, spatio autem 2 ΑΓχΓΒ ae-
quale rectae EZ adplidetur ΘΗ latitudinem efficiens ΘΜ. 

13. Post προσαρμόσει add. Theon: δυνάμει ασύμμετρος ουσα 
τή oXy, μετά δε τής όλης ( B F V b ) . προειρημενα] -ει- in ras. 
m. 1 Ρ, προκείμενα Theon ( B F V b ) . 16. είναι ασύμμετρους 
B F V , είαιν άσυμμ. b. τά τε] τό τε Ρ , τά μεν B F b , τό τε 
όυγκείμενον e corr. V . 17. άπο] Ικ V. AJ,dB]in ras. V. 

τετραγώνων Ρ et V (supra -ων ras. est). αμα] supra ecr. Υ . 
τό] supra scr. V. 18. υπό — ΔΒ] υπ' αυτών V. τά] 

om. Ρ. 19. Post JB del. m. 2 τετράγωνα V. άσύμμετρον Ρ. 
20. τοις] corr. θχ τους m. 1 V. 
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Ε Μ, τφ δε δϊς ύπό τών ΑΓ, ΓΒ ϊόον παρά τήν ΕΖ 
παραβεβλήόδω το Θ Η πλάτος ποιούν τήν Θ Μ* λοιπόν 
άρα το άπο τής Α Β ϊόον έότϊ τω ΕΑ' ή άρα Α Β 
δύναται τό Ε Α. πάλιν τοις άπό τών Α Α, Α Β ϊόον 

6 παρά τήν ΕΖ παραβεβλήό&ω τό ΕΙ πλάτος ποιούν 
τήν ΕΝ. έότι δ\ καϊ τό άπό τής Α Β ϊόον τώ ΕΑ' 
λοιπόν άρα τό δϊς ύπό τών Α Α, Α Β ϊόον [έότϊ] τφ 
Θ Ι. καϊ έπεϊ μέόον έότϊ τό όυγκείμενον έκ τών άπό 
τών Α Γ, Γ Β καί έότιν ϊόον τώ ΕΗ, μέόον άρα έότϊ 

10 καϊ τό ΕΗ. καϊ παρά φητήν τήν ΕΖ παράκειται πλάτος 
ποιούν τήν ΕΜ' φητή άρα έότϊν ή Ε Μ καϊ άόύμ-
μετρος τή ΕΖ μήκει. πάλιν, έπεϊ μέόον έότϊ τό δϊς 
ύπό τών Α Γ, Γ Β καί έότιν ϊόον τώ Θ Η, μέόον άρα 
καϊ τό Θ Η. καϊ παρά ρητήν τήν Ε Ζ παράκειται 

15 πλάτος ποιούν τήν Θ Μ* ρητή άρα έότϊν ή Θ Μ καϊ 
άόύμμετρος τή ΕΖ μήκει. καϊ έπεϊ άόύμμετρά έότι 
τά άπό τών Α Γ, Γ Β τώ δϊς ύπό τών ΑΓ} Γ Β, άόύμ
μετρόν έότι καϊ τό ΕΗ τώ ΘΗ' άόύμμετρος άρα έότϊ 
καϊ ή ΕΜ τή ΜΘ μήκει. καί είόιν άμφότεραι φηταί' 

20 αί άρα Ε Μ, ΜΘ φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι* 
άποτομή άρα έότϊν ή Ε Θ, προόαρμόξουόα δΐ αυτή ή 
Θ Μ. ομοίως δή δείζομεν, ότι ή ΕΘ πάλιν άποτομή 
έότιν, προόαρμόζουόα δ^ αυτή ή ΘΝ. τή άρα άποτομή 
άλλη καϊ άλλη προόαρμόζει ρητή δυνάμει μόνον όύμ-

25 μετρος ούόα τή όλη' όπερ έδείχδη αδύνατον, ούκ αρα 
τή ΑΒ έτερα προόαρμόόει εύ&εϊα. 

1. παρά — 2. παραβεβλήσ&ω] άφίβρήσ&ω V . 2. Η Θ Β. 
Μ Θ in ras. V, ΘΝ F. λοιπόν — 6. ΕΝ] mg. m. 1 Ρ. 4. 

τοις μεν Ρ. 6. τήν] bis V. 7. ίστί] έατίν Ρ , om. P V b , 
m. 2 Β. 9. τω] τό F. μέαον — 10. Ε Η] mg. m. 2 V t 

om. %αί. 13. τω] corr. ex τό V, τό F. Θ Η] ΗΘ' Ρ. 16. 
ρητή — Θ Μ] mg. m. 1 Ρ (έατϊ τή). 17. άαύμμετρόν — 18. 
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itaque reliquum [Π, 7] AB2 = EA. quare Α Β spatio 
Ε Α aequalis est quadrata. rursus quadratis ΑΑ2 + AB2 

aequale.rectae EZ adplicetur EI latitudinem efficiens 
EN. uerum etiam ΑΒ2 — EA. itaque reliquum [II, 7] 

2ΑΑχΑΒ = ΘΙ. 
et quoniam ΑΓ2+ΓΒ2 niedium est, et ΑΓ2 + ΓΒ2=ΕΗ} 

etiam EH mediuin est. et rectae rationali EZ adpli-
catum est latitudinem efficiens EM. itaque Ε Μ ra-
tionalis est et rectae EZ longitudine incommensura-
bilis [prop. X X I I ] . rursus quoniam medium est 
2 ΑΓχ ΓΒ, et 2 ΑΓχ ΓΒ = Θ Η, etiam Θ Η medium 
est. et rationali ΕΖ adplicatum est latitudinem efficiens 
ΘΜ. itaque ΘΜ rationalis est et rectae EZ longi-
tudine incommensurabilis [prop. X X I I ] . et quoniain 
ΑΓ2 + ΓΒ2 et 2ΑΓχΓΒ incommensurabilia sunt, 
etiani ΕΗ, ΘΗ incommensurabilia sunt. itaque etiam 
ΕΜ, ΜΘ longitudine incommensurabiles sunt [VI , 1; 
prop. X I ] , et utraque rationalis est. itaque EMy ΜΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. quare 
ΕΘ apotome est [prop. L X X I I I ] et ΘΜ ei congruens. 
iam similiter demonstrabimus, rursus E® apotomen 
esse, ei autem congruentem @N. itaque apotomae 
diuersae rectae congruunt potentia tantum toti com-
mensurabiles; quod demonstratum est fieri non posse 
[prop. L X X I X ] . itaque rectae Α Β nulla alia recta 
congruet. 

ΘΗ] mg. m. 1 V. 18. άρα ioxt B F b . ΘίΓ] ΗΘ' F. hzCv 
P B . 19. μήκει] om. b. 21. προσαρμόττοναα V . 22. Θ Μ] 
ΗΘ b, et F, corr. ex ΜΘ. 23. έστι P B V , comp.Fb. 24. καί 
άλλη ρητή Β. $ητή] m. 2 Β. 26. αδύνατον έδείχ&η V. 

26. Post Α Β del. ευ&εια m. 1 V. προσαρμόζει b. 
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1 μόνη V . προσαρμόσει B F V . 3. τ ά ] om. b , τό Ρ. 
τετράγωνον Ρ. μέσα V. 4. καί έτι] έτι τε B P V b . 6. 

δίς] om. b. αυτών] eras. Β. όπερ εδει δειξαι] om. B V . 
6. όροι τρίτοι] P V , mg. m. 2 Β, om. F; πε' b, mg. m. 2 Β. 

numeros om. codd. 7. ή] om. B. 8. δύναται φ. ασύμ
μετρου B V , sed corr. 9. ή] supra scr. m. 1 b, om. V. 11. 
εί V. 12. %al ή — 13. εαυτή] om. Fb, mg. m. 2 B. 12. 

Τή άρα Α Β μία μόνον προόαρμόζει εύδεΐα δυνάμει 
άόύμμετρος ούόα τή όλη, μετά δε τής όλης ποιοϋόα 
τά τε άπ αυτών τετράγωνα άμα μέόον καϊ τό·δϊς ύπ 
αυτών μέόον καί έτι τά άπ* αυτών τετράγωνα άόύμ-

5 μέτρα τώ δίς ύπ' αυτών όπερ έδει δεΐζαι. 

"Οροι τρίτοι, 
α. 'Τποκειμένης φητής καϊ απότομης, έάν μϊν ή όλη 

τής προόαρμοζούόης μείζον δύνηται τφ άπό όυμμέτρου 
εαυτή μήκει, καϊ ή όλη όύμμετρος ή τή έκκειμένη 

j 1Q 9VTV μήχείί χαλείό&ω άποτομή πρώτη. 
^Ί'ψ· β\ Έάν δέ ή προόαρμόξουόα όύμμετρος ή τή έκ

κειμένη §ητή μήκει, καϊ ή όλη τής προόαρμοζούόης 
μείζον δύνηται τω άπό όυμμέτρου εαυτή, καλείό%ω 
άποτομή δευτΑρα. 

15 γ'. Έάν δε μηδετέρα όύμμετρος ή τή έκκειμένη 
ρητή μήκει, ή δε όλη τής προόαρμοζούόης μείζον δύ
νηται τώ άπό όυμμέτρου εαυτή, καλείό&ω άποτοαν 

£ , τρίτη. 
δ'. Πάλιν, έάν ή όλη τής προόαρμοζούόης μείζον 

20 δύνηται τώ άπό άόυμμέτρου εαυτή [μήκει], έάν μϊν 
ή όλη όύμμετρος ή τή έκκειμένη §ητή μήκει, καλείό%ω 

fi£<yi. άποτομή τετάρτη. 
^fs^.* Β. Έάν δε ή προόαρμόζουόα, π£[ΐπχαμ^ 
' Α ^ . ς', Έάν μηδετέρα, έκτη. 
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Ergo rectae Α Β una tantum congruit recta potentia 
toti incommensurabilis. cum tota autem efficiens sum-
mam quadratorum mediam et duplum rectangulum me-
dium praetereaque summam quadratorum duplo rectan-
gulo incommensurabilem; quod erat demonstrandum. 

Def ini t iones tertiae. 

1. Datis recta rationali et apotome, si tota qua-
drata congruentem excedit quadrato rectae sibi com-
mensurabilis, et tota rationali propositae longitudine 
commensurabilis est, uocetur apotome prima. 

2. Sin congruens rationali propositae longitudine 
commensurabilis est, et tota quadrata congruentem 
excedit quadrato rectae sibi commensurabilis, uocetur 
apotome secunda. 

3. Sin neutra rationali propositae longitudine com-
mensurabilis est, et tota quadrata congruentem excedit 
quadrato rectae sibi commensurabilis, uocetur apotome 
tertia. 

4. Rursus si*tota quadrata congruentem excedit 
quadrato rectae sibi incommensurabilis, si tota rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, uocetur 
apotome quarta. 

5. Sin congruens ei commensurabilis est, quinta. 
6. Sin neutra, sexta. 

x a t ] supra scr. m. 1 V. 13. δύναται P V . Post καλεία&ω 
ras. 2 litt. V. 16. ΒΪΥ. 16. ή δε ολη — 17. εαυτή] om. 
Fb, m. 2 Β. 16. δύναται V. 19. ή] m. 2 Β. τήι προσ-
αρμοξούαηι Β, sed corr. (ante τήι rae. 1 litt.). 20. συμμέτρου 
Β, corr. m. 2. μήκει] om. Ρ. μέν] supra scr. m . l Ρ. 21. 
ή] m. 2 Β. 24. -ρα ?- in ras. m. 1 Ρ. 
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πε . 
Εύρεϊν τήν πρώτην άποτομήν. 
'Εκχείβ&ω ρητή ή Α, καϊ τή Α μήκει όύμμετρος 

έότω ή ΒΗ' ρητή αρα έότϊ καϊ ή Β Η. καϊ έκκείό&ωόαν 
5 δύο τετράγωνοι άρι&μοϊ οι Α Ε, Ε Ζ, ών ή υπεροχή 6 

Ζ Α μή έότω τετράγωνος* ούδ' άρα 6 Ε Α προς τον 
Α Ζ λόγον έχει, ον τετράγωνος άρι&μός προς τετρά
γωνον άρι&μόν. καϊ πεποιήό^ω ώς ό Ε Α προς τόν 
Α Ζ, ούτως τό άπό τής Β Η τετράγωνον προς τό άπό 

10 τής ΗΓ τετράγωνον αύμμετρον άρα έότϊ τό άπό τής 
Β Η τω άπό τής ΗΓ φητόν δε τό άπό τής ΒΗ' 
ρητόν άρα καϊ τό άπό τής ΗΓ' ρητή άρα έότϊ καί ή 
ΗΓ καϊ έπεϊ ό Ε Α πρός τόν Α Ζ λόγον ουκ έχει, 
ον τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν, ούδ9 

15 άρα τό άπό τής Β Η πρός τό άπό τής Η Γ λόγον έχει, 
ον τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν 
άόύμμετρος άρα έότϊν ή Β Η τή ΗΓ μήκει. καί είόιν 
άμφότεραι ρηταί' αί Β Η, ΗΓ άρα §ηταί είόι δυνάμει 
μόνον όύμμετροι' ή άρα Β Γ άποτομή έότιν. 

20 Αέγω δή, ότι καϊ πρώτη. · 
Τ£1ι γάρ μείζον έότι τό άπό τής Β Η τοϋ άπό τής 

ΗΓ, έότω τό άπό τής Θ. καί έπεί έότιν ώςοΕΑ 
πρός τόν Ζ Α, ούτως τό άπό τής Β Η πρός τό άίτο 
τής ΗΓ, καί άναότρέψαντι άρα έότϊν ώς ό Α Ε πρός 

25 τόν ΕΖ, ούτως τό άπό τής Η Β πρός τό άπό τής ®. 

1. πε'] om. B F b . 3. ρητή] m. 2 Β. μψ,ει] om. V . 4. 
έστω] ϊ'αται F, corr. m. 1; έστω μήκει Υ. εστίν Ρ. Β Η] 
corr. ex ΗΒ Υ. δ. ή] m. 2 F. 6. Δ Ζ B V b . ονχ F V . 

7. Δ Ζ] "ΖΔ' F. 8. πεποιείσ&ω F. ό] m. 2 F. 10. 
τετράγωνον] om. V. σύμμετρος V , corr. m. 1. εστίν Υ. 

11. ΗΒ F. Η Γ] supra scr. Θ b; ΘΓ F, sed corr. (?). 
ρητόν — BH]m. 2 Β. 13. Η Γ] in ras. V , corr. ex ΓΔ 

m. 1 b. 14. άρι&μός] om. V. αρι&μόν] om. V. ovds 
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L X X X V . 
Inuenire apotomen primam. 
Ponatur rationalis A9 et rectae Α longitudine com-

mensurabilis sit BH. itaque etiam Β Η rationalis est. 
et ponantur duo numeri quadrati AE9 EZ9 quorum 

Β Γ Η differentia Ζ Α quadratus 
Αι 1 ι 1 1 . , Γ 

Φ ( ( | ( numerus ηβ sit [prop. 
' Ε Ζ Δ Χ Χ ν ί Π lemma I ] . itaque 

ΕΑ:ΑΖ rationem ηοη habet, quam numerus quadratus 
ad numeruni quadratum. et fiat Ε Α :AZ = BH2: ΗΓ2 

[prop. V I coroll.]. itaque BH2

9 ΗΓ2 commensurabilia 
sunt [prop. V I ] . uerum BH2 rationale est. itaque 
etiam ΗΓ2 ratipnale est. quare etiam Η Γ rationalis 
est. et quoniam Ε Α : Α Ζ rationem ηοη habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum, ne BH2 

quidem ad ΗΓ2 rationem habet, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum. itaque BH9 ΗΓ lon-
gitudine incommensurabiles sunt. et utraque rationalis 
est. itaque BH9 Η Γ rationales sunt potentia tantuin 
commmeneurabiles. ergo JSJTapotome est[prop.LXXIII]. 

Iam dico, eandem primam esse. 
sit enim Θ 2 = ΒΗ2+ΗΓ2 [prop. Χ Π Ι lemma]. et 

quoniam est 
EA:ZA = ΒΙΡ.ΗΓ2, 

etiam conuertendo [ V . 19 coroll.] est 
AE:EZ = ΗΒ2: Θ 2 . 

uerum ΑΕ: Ε Ζ rationem habet, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum; nam uterque quadratus 
F V b . 15. άρα] supra scr. m. 1 V. ΗΓ] e corr. V. 17. 
Β Η ] Η Β φ. 18. sluv Ρ. 19. Ιατι V , comp. b, slai comp. φ. 

22. Θ] in spat. 2 litt. φ. Ε Δ] ΔΕ V. 23. τόν] τό b. 
J Z B V b . 24. ΔΕ] in ras. m. 1 Ρ. 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. Ι Π . V{ 
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ό ΑΕ πρός τον ΕΖ λόγον έχει, όν τετράγωνος 
άρι&μός προς τετράγωνον άρι&μόν έκάτερος γάρ τε
τράγωνος έότιν χαϊ τό άπό τής ΗΒ άρα προς τό 
άπό τής Θ λόγον έχει, όν τετράγωνος αριθμός πρός 

5 τετράγωνον άρι&μόν όνμμετρος άρα έότϊν ή Β Η τή 
Θ μήκει. καϊ δύναται ή Β Η τής Η Γ μείζον τω άπό 
τής Θ' ή Β Η άρα τής ΗΓ μείζον δύναται τω άπό 
όνμμέτρον έαιπή μήκει. καί έότιν ή όλη η Β Η όύμ
μετρος τή έκκειμένη φητή μήκει τή Α. ή ΒΓ αρα 

10 άποτομή έότι πρώτη. 
Ενρηται αρα ή πρώτη άποτομή ή ΒΓ' όπερ έδει 

ενρεϊν. 
πς'. 

Ενρεϊν τήν δεντέραν άποτομήν. 
15 Έκκείό&ω φητή ή Α χαϊ τή Α όνμμετρος μήκει 

ή ΗΓ φητή άρα έότϊν ή ΗΓ. καϊ έκκείόδωόαν δύο 
τετράγωνοι άρι&μοί οί Α Ε, ΕΖ, ων ή υπεροχή ό Α Ζ 
μή έότω τετράγωνος, καϊ πεποιήό&ω ώς ό Ζ Α πρός τον 
Α Ε, ούτως τό άπό τής ΓΗ τετράγωνον πρός τό άπό τής 

20 ΗΒ τετράγωνον. όύμμετρον άρα έότϊ τό άπό τής ΓΗ τε
τράγωνον τώ άπό τής ΗΒ τετ ραγών ω. φητόν δ\ τό άπό 
τής ΓΗ. φητόν άρα [έότϊ] καϊ τό άπό τής ΗΒ' φητή άρα 
έότϊν ή ΒΗ. καί έπεϊ τό άπό τής Η Γ τετράγωνον πρός τό 
άπό τής ΗΒ λόγον ούκ έχει, ον τετράγωνος άρι&μός πρός 

25 τετράγωνον άρι&μόν, άόύμμετρός έότιν ή ΓΗ τή ΗΒ 
μήκει. καί είόιν άμωότεραι φηταί' αϊ ΓΗ, ΗΒ άρα 

1. Ε Ζ ] in ras. V. Poat λόγον del. ουκ F. 2. τετράγωνος] 
τετράγωνον F, sed corr. 3. έστι Ρ Β V, comp. F b . άρα] om. φ. 

4. @] Η Θ b. 5. Β Η] Η Β Ρ. 6. τής] τή b. 7. Θ. η] 
ΘΗ b; ΗΘ. ή F. 8. ασύμμετρου Ρ , et eras. ά- V. η] 
(prius) om. B V b . 9. μήκει] om. F. τή Α μήκει B V . 13. 
πς'] om. F, in figura πε . 14. τήν] eupra scr. m. 1 P. 15. 
ασύμμετρος Ρ , corr. m. rec; σύμμετρος ϊστω V. 16. έστϊν 
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est. itaque etiam HB2: &* rationem habet, quam nu-
merus quadratus ad numerum quadratum. quare ΒΗ7Θ 
longitudine commensurabiles sunt [prop. I X ] . est 
autem BH2 Η Γ * = Θ*. itaque Β Η quadrata ex-
cedit ΗΓ quadrato rectae sibi longitudine couimensu-
rabilis. et tota Β Η rationali propositae Α commen-
surabilis est. itaque Β Γ apotome prima est [deff. 
tert. 1]. 

Ergo inuenta est ΒΓ apotome prima; quod erat in-
ueniendum. 

L X X X V I . 

Inuenire apotomen secundam. 
Ponatur rationalis Α et rectae Α longitudine com-

mensurabilis ΗΓ. itaque ΗΓ rationalis est. et po-
nantur duo numeri quadrati AE9 EZ, quorum differentia 
Α Ζ numerus quadratus ne sit [prop. X X V I I I lemma I ] , 
et fiat Ζ Α: Α Ε = ΓΗ2: Η Β2 [prop. V I coroll.]. itaque 
ΓΗ2, Η Β2 commensurabilia sunt [prop. V I ] uerum 
ΓΗ2 rationale est. quare etiam HB* rationale est. 
itaque etiam Β Η rationalis est. et quoniam ΗΓ2: HB2 

Α rationem non habet, quam 
ι ' numerus quadratus ad nume-

f f f rum quadratum, ΓΗ et HB 
Θ longitudine incommensurabiles 

^ ^ Δ sunt [prop. I X ] . et utraque 
• 1 1 rationalis est. itaque ΓΗ9 HB 

%al ί Ρ. 17. τετράγωνοι] om. Ρ, ins. m. 2 ante δυο. ο] 
ή V. 18. πεποιείαΦω Ρ. JZ P V b . 20. σύμμετρος Ρ, 
corr. m. rec. 21. τετραγώνω] om. V . 22. έστί] om. B P V b . 

25. έατιν] άρα + έατιν (sic) b, άρα έατιν Υ \ άρα add. m. 2 F. 
Η Β] Β Η ΒΡ . 26. μήκει] e corr. V . ΗΒ] Β e corr. V. 
άρα] om. Ρ φ. 

17* 
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φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι* ή ΒΓ άρα άπο
τομή έότιν. 

Λέγω δή, ότι χαϊ δευτέρα. 
τ£1ι γάρ μείζον έότι τό άπό τής Β Η τοϋ άπό τής 

6 ΗΓ, έότω τό άπό τής Θ. έπεϊ ούν έότιν ώς τό άπό 
τής Β Η πρός τό άπό τής Η Γ, ούτως 6 Ε Α αριθμός 
πρός τον Α Ζ άριδμόν, άναότρέψαντι άρα έότϊν ώς 
τό άπό τής Β Η πρός τό άπό τής Θ, ούτως ό ΑΕ 
πρός τον ΕΖ. χαί έότιν έχάτερος τών Α Ε, ΕΖ τε-

10 τράγωνος* τό άρα άπό τής Β Η πρός τό άπό τής Θ 
λόγον έχει, όν τετράγωνος άριδμός πρός τετράγωνον 
αριθμόν όύμμετρος άρα έότϊν ή Β Η τή Θ μήχει. χαϊ 
δύναται ή Β Η τής Η Γ μείζον τώ άπό τής Θ' ή Β Η 
αρα τής ΗΓ μείζον δύναται τφ άπό όυμμέτρου εαυτή 

16 μήχει. χαί έότιν ή «ροόαρμόζουόα ή ΓΗ τή έχχειμένη 
φητή όύμμετρος τή Α. ή ΒΓ άρα άποτομή έότι δευτέρα. 

Ευρηται άρα δευτέρα άποτομή ή Β Γ* όπερ έδει 
δεϊ%αι. 

πζ'; 

20 ΕύρεΙν τήν τρίτην άποτομήν. 
Έχχείό&ω φητή ή Α, χαϊ έχχείό&ωόαν τρεις άρι&μοϊ 

οι Ε, Β Γ, ΓΑ λόγον μή έχοντες πρός αλλήλους, όν 
τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν, ό δ\ 
Γ Β πρός τον Β Α λόγον έχέτω, όν τετράγωνος άρι&μός 

2. έστι P B V , comp. Fb . 3. δή] om. V. 6. άρι&μός] 
om. V. 7. αριθμόν] om. V . 8. όντως] 8 τών (corr. ex 
τό) F. ό] supra scr. F. ΔΕ] EJ F. 12; έατίν] έοτϊ 
μηκει Υ. μή%ει] om. F V b , m. 2 Β. καί δύναται] m. 2 
supra scr. Β, -ύνα- inras. V, καί έατιν Fb, Bm. 1. 13. μείζων 
F b et Β, sed corr. m. 2; eeq. ras. 6 litt. V . τω] in ras. m. 
1 Β , τον b. τής] om. V . ή Β Η — 14. συμμέτρου] mg. 
m. 1 V (συμμέτρου etiam in textu). 14. ασύμμετρου b, corr. 
m. rec. 15. σύμμετρος τή έκκειμένη ξητή Theon ( B F V b ) . 
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rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
Β Γ apotome est [prop. L X X I Q ] . 

Iam dico, eandem secundam esse. 
sit enim @2=ΒΓ*-+-ΗΓ2 [prop. Χ Π Ι lemma]. iam 

quoniam est β Η 2 . Η Γ 2 = E / j . 

conuertendo [ V , 19 coroll.] erit 5 i i 2 : © 2 = AExEZ. 
et uterque AE9 Ε Ζ quadratus est. itaque BH2 : Θ 2 

ratiouem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque Β Η , Θ longitudine commensurabiles 
sunt [prop. IX] . et BH2 -:- ΗΓ2 = Θ 2 . quare BH 
quadrata excedit ΗΓ quadrato rectae sibi longitudine 
commensurabilis. et congruens Γ Η rationali propositae 
Α commensurabilis est. itaque Β Γ apotome est se-
cunda [deff. tert. 2]. 

Ergo inuenta est apotome secunda ΒΓ; quod erat 
dem onstrandum. 

L X X X V I L 
Inuenire apotomen tertiam. 
Ponatur rationalis A, et ponantur tres numeri E, 

ΒΓ, Γ Α raiionem inter se non habentes, quam nu-

A merus quadratus ad numerum 
ι 1 quadratum, Γ Β autem ad Β Α 

f f ? rationem habeat, quam numerus 
ι {χ quadratus ad numerum quadra-
, , Ε tum ; et fiat Ε : Β Γ = Α 2 : Ζ Η2 

Β j Γ [ Ρ Γ 0 Ρ · X X V I I I lemma I ] , et 
' ' ' ΒΓ: ΓΑ = Ζ Η 2 : Η&2. iam quon-

16. μήτιει τή Α B b . τή Α μήκει V. άρα] αρα ξητή Ρ. 
έατιν Ρ Β. 17. άρα η V. Β Γ] φ (de Ρ ηοη liquet). οπερ 

έδει δεΐξαι] φ et comp. Ρ, οπερ έδει ενρειν V, om. B b . 19. 
πς' Ρ (enan.). 21. 17 ξψή ή Ρ. 22. ΓΔ] corr. ex Δ m. 2 F. 

24. Γ Β ] corr. ex ΓΔ m. rec. b. 
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προς τετράγωνον άρι&μόν, καϊ πεποιήόδω ώς μεν δ Ε 
προς τον Β Γ, όντως το άπο τής Α τετράγωνον προς 
το άπο τής ΖΗ τετράγωνον, ώς dh ο ΒΓ προς τον 
ΓΑ, όντως το άπο τής Ζ Η τετράγωνον προς το άπο 

6 τής ΗΘ. έπεϊ ονν έότιν ώς 6 Ε προς τον Β Γ, όντως 
το άπο τής Α τετράγωνον προς το άπο τής Ζ Η τε-
τράγωνον, ανμμέτρον άρα έότϊ το άπο τής Α τετρά
γωνον τφ άπο τής Ζ Η τετραγώνφ. φητόν δε το άπο 
τής Α τετράγωνον. §ητόν άρα καϊ το άπο τής Ζ Η* 

10 φητή άρα έότϊν ή Ζ Η. χαϊ έπεϊ 6 Ε προς τον Β Γ 
λόγον ούκ έχει, ον τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον 
άριδμόν^ ούδ' άρα τό άπό τής Α τετράγωνον πρός τό 
άπό τής ΖΗ [τετράγωνον] λόγον έχει, όν τετράγωνος 
άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν' άόύμμετρος άρα 

15 έότϊν ή Α τή ΖΗ μήκει. πάλιν, έπεί έότιν ώς 6 ΒΓ 
πρός τόν ΓΑ, όντως τό άπό τής Ζ Η τετράγωνον πρός 
τό άπό τής ΗΘ, όνμμέτρον άρα έότϊ τό άπό τής Ζ Η 
τώ άπό τής ΗΘ. φητόν δε τό άπό τής ΖΗ' φητόν 
άρα καϊ τό άπό τής ΗΘ9 φητή άρα έότϊν ή Η®, καϊ 

20 έπεϊ ό ΒΓ πρός τόν ΓΑ λόγον ουκ έχει, ον τετρά
γωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν, [ούδ' άρα 
τό άπό τής Ζ Η πρός τό άπό τής Η® λόγον έχει, ον 
τετράγωνος αριθμός πρός τετράγωνον αριθμόν άόνμ-
μετρος άρα έότϊν ή ΖΗ τή ΗΘ μήκει. καί είόιν άμ-

25 φότεραι ρηταί' αί ΖΗ, ΗΘ άρα ρηταί είόι δννάμει 
μόνον όύμμετροι9 άποτομή άρα έότϊν ή Ζ Θ. 

Αέγω δή, ότι καϊ τρίτη. 
Έπεϊ γάρ έότιν ώς μεν 6 Ε πρός τόν Β Γ, όντως 

τό άπό τής Α τετράγωνον πρός τό άπό τής Ζ Η, ώς 

1. πεποιείσ&ω F. 4. Ζ Η ] corr. ex Α Η F. 6. Α τετρά
γωνον] Α V. 7. ίβτί] om. V. τετράγωνον] om. V. 8. τε-
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iam est Ε:ΒΓ = A2:ZH}} A2 et ZH* commensura-
bilia sunt [prop. V I ] . uerum A2 rationale est. itaque 
etiam ZH2 rationale esi. quare ZH rationalis esi. 
et quoniam Ε:ΒΓ rationem non habet. quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne A2 quidem ad 
ZH2 rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque Α, ZH longitudine in-
commensurabiles sunt [prop. I X ] . rursus quoniam est 

ΒΓ.ΓΑ^ΖΗ2.Η®\ 
Ζ Η2 et Η®2 commen8urabilia sunt [prop. V I ] . uerum 
ZH2 rationale est; itaque etiam H&* rationale est. 
quare Η Θ rationalis est. et quoniam Β Γ: ΓΑ rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum, ne ZH2 quidem ad H ® 2 rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare ΖΗ, H® longitudine incommensurabiles sunt 
[prop. I X ] . et utraque rationalis est. itaque ZH7 H® 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
Z@ apotome est [prop. L X X I I I ] . 

Iam dico. eandem tertiam esse. 
nam quoniam est Ε\ΒΓ= A2:ZH\ ΒΓ: Γ Α = 

ΖΗ2: ΘΗ2, ex aequo [ V , 22] Ε: ΓΑ = Α2: ΘΗ2. 

τραγώνω] om. V. 9$\ iati, add. δέ m. 2, V . 9. τετρά
γωνον] om. V. 12. ουδέ b. 13. τετράγωνον] om. Ρ. 15. 
τή] corr. ex τής Β , τής Ρ. 16. τόν] om. Β. 17. ΗΘ] e 
corr. Ρ. 18. τφ] προς τό P b . (ητόν — Ζ Η] mg. m. 1 V. 

19. άρα καί] in ras. V. ξητή — ΗΘ] mg. m. 1 Ρ. εστίν] 
om. b. 21. ουδέ b. 22. τό] (alt.) supra scr. m. 1 F. ΗΘ] 
Η eras. V. 24. ΖΗ] HZ F. 26. at — είσι] mg. m. 2 B, 
in textu αΓ είσι. είσιν Ρ. 27. τρίτη] corr. ex ρητή m. 1 Ρ. 

28. ούτω Β. 
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δε ο ΒΓ πρός τόν ΓΑ, ούτως τό άπό τής Ζ Η πρός 
τό άπό τής Θ Η, δ ν9 ϊόον άρα έότϊν ώς ο Ε πρός τόν 
ΓΑ, όντως τό άπό τής Α προς τό άπό τής Θ Η. ό 
δε Ε πρός τόν ΓΑ λόγον ούκ έχει, ον τετράγωνος 

δ άρι&μός πρός τετράγωνον αριθμόν ούδ9 άρα τό άπό 
τής Α πρός τό άπό τής ΗΘ λόγον έχει, ον τετράγωνος 
αριθμός πρός τετράγωνον αριθμόν άόύμμετρος άρα 
ή Α τή ΗΘ μήκει. ουδέτερα άρα τών ΖΗ, ΗΘ όνμ-
μετρός έότι τή έκκειμένη φητή τή Α μήκει. ω ονν 

10 μείζον έότι τό άπό τής Ζ Η τον άπό τής ΗΘ, έότω 
τό άπό τής Κ. έπεϊ ονν έότιν ώς ό ΒΓ πρός τόν ΓΑ, 
όντως τό άπό τής Ζ Η πρός τό άπό τής ΗΘ, άναότρέ-
ψαντι άρα έότϊν ώς ό ΒΓ πρός τόν ΒΑ, όντως τό 
άπό τής ΖΗ τετράγωνον πρός τό άπό τής Κ. ό δΐ 

16 Β Γ πρός τόν ΒΑ λόγον έχει, ον τετράγωνος άρι&μός 
πρός τετράγωνον αριθμόν καϊ τό άπό τής Ζ Η άρα 
πρός τό άπό τής Κ λόγον έχει, ον τετράγωνος άρι&μός 
πρός τετράγωνον αριθμόν, όύμμετρός άρα έότϊν ή ΖΗ 
τή Κ μήκει, καϊ δύναται ή Ζ Η τής ΗΘ μείζον τω 

20 άπό όνμμέτρον έαντή. καϊ ουδέτερα τών Ζ Η, Η Θ 
όνμμετρός έότι τή έκκειμένη φητή τή Α μήκει' ή Ζ Θ 
άρα άποτομή έότι τρίτη. 

Ενρηται άρα ή τρίτη άποτομή ή ΖΘ' όπερ έδει 
δεΐζαι. 

2δ Λγ1 · 
Ενρεϊν τήν τετάρτην άποτομήν. 

9Εκκείό&ω φητή ή Α καϊ τή Α μήκει όύμμετρος 
ή ΒΗ' ρητή άρα έότϊ καϊ ή ΒΗ. καϊ έκκείόδωόαν 

1. τόν] om. Ρ. οντω Β. 3. ΘΗ] corr. ex ΗΘ V . 4. 
τόν ΓΔ] corr. ex Γ m. 2 Ρ. 9. ίστιν V . 11. Β Γ] ras. 2 
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uerum Ε:ΓΑ rationem non habet, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum; itaque ne A2 quidem 
ad ΗΘ2 rationem habet, quam numerus quadratus ad 
nuinerum quadratum. quare Α, H® longitudine in-
commensurabiles sunt [prop. IX] . itaque neutra recta-
rum ΖΗ, ΗΘ rationali propositae Α commensurabilis 
est longitudine. iam sit ZH2-+-H&* = K2 [prop. Χ Π Ι 
lemma]. quoniam igitur β8ΪΒΓ:ΓΑ=ΖΗ2:ΗΘ2, conuer-
tendo [ V , 19 coroll.] est ΒΓ:ΒΑ = ΖΗ2:Κ2. uerum 
ΒΓ:ΒΑ rationem habet, quam numems quadratus ad 
numerum quadratum. itaque etiam ΖΗ2: K2 rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare ZH7 Κ longitudine commensurabiles sunt [prop. 
I X ] , et Ζ Η quadrata excedit ΗΘ quadrato rectae sibi 
commensurabilis. et neutra rectarum ZH7 ΗΘ rationali 
propositae Α longitudine commensurabilis est. itaque 
Z@ apotome est tertia [deff. tert. 3]. 

Ergo inuenta est apotome tertia ΖΘ] quod erat 
demonstrandum. 

L X X X V H I . 
Inuenire apotomen quartam. 
Ponatur rationalis Α et rectae Α longitudine com-

mensurabilis BH. itaque etiani Β Η ratioualis est. 

litt. V , corr. ex BE Ρ. τόν] om. Ρ. Τά] eras. V , corr. 
ex Γ Γ m. 1 b. 12. τό] (alt.)supra scr. m. 1 b. 13. Β Γ Ί 
corr. ex ΓΒ V . 16. πρός] πρόν Ρ. 16. αρά] supra scr. Ρ. 

19. τή Κ — ή ( Ζ Η ] mg. m. 1 Ρ. Post μείζον add. Theon: 
τω άπο της Κ. ή αρα Ζ Η τής ΗΘ μείζον δύναται ( B V b , Ρ 
mg. m. 1). 28. ή] om. P V . τρίτη] om. F. οπερ έδει 
δειξαι] comp. Ρ, om. Bb. 24. δειξαι] ενρειν Υ φ. 26. πξ' 
Ρ , et sic deinceps. 27. μή**1 b. 28. αρ Ρ , corr. m. 2. 

εοτίν P B V . καί] (prius) corr. ex %a P, om. P V . 
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δύο αριθμοί οί Α Ζ, ΖΕ, ωότε τον Α Ε όλον προς 
έκάτερον τών Α Ζ, ΕΖ λόγον μή έχειν, όν τετράγωνος 
άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν. καϊ πεποιήόδω 
ώς ό ΑΕ πρός τόν ΕΖ, ούτως τό άπό τής Β Η τε-

5 τράγωνον πρός τό άπό τής ΗΓ' ΰνμμετρον άρα έατϊ 
τί άπό τής Β Η τω άπό τής Η Γ. ρητόν δε *ίό άπό 
τής ΒΗ' φητόν άρα και τό άπό τής ΗΓ' ρητή άρα 
έότϊν ή ΗΓ. καϊ έπεϊ ό ΑΕ προς τόν ΕΖ λόγον ούκ 
έχει, ον τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν, 

10 ούδ9 άρα τό άπό τής Β Η πρός τό άπό τής Η Γ λόγον 
έχει, ον τετράγωνος αριθμός πρός τετράγωνον άρι&μόν' 
άόύμμετρος άρα έότϊν ή Β Η τή ΗΓ μήκει. καί είόιν 
άμφότεραι φηταί' at ΒΗ, ΗΓ άρα φηταί είόι δννάμει 
μόνον όύμμετροι' άποτομή άρα ίότίν ή Β Γ. 

15 [Αέγω δή, ότι καϊ τετάρτη]. 
Τ£1ι ονν μείζον έότι τό άπό τής Β Η τον άπό τής 

ΗΓ, έότω τό άπό τής Θ. έπεί ονν έατιν ώς ό ΑΕ 
πρός τόν ΕΖ, όντως τό άπό τής Β Η πρός τό άπό 
τής ΗΓ, καϊ άναότρέψαντι άρα έατίν ώς ό Ε Α πρός 

20 τόν Α Ζ, ούτως τό άπό τής Η Β πρός τό άπό τής Θ. 
ό δε Ε Α πρός τόν Α Ζ λόγον ούκ έχει, δν τετράγωνος 
άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν' ούδ9 άρα τό άπό 
τής ΗΒ πρός τό άπό τής Θ λόγον έχει, δν τετράγωνος 
άριδμός πρός τετράγωνον άρι&μόν' άαύμμετρος άρα 

25 έατίν ή ΒΗ τή Θ μήκει. καί δύναται ή ΒΗ τής Η Γ 
μείζον τώ άπό τής Θ' ή άρα Β Η τής Η Γ μείζον δύ
ναται τφ άπό άόύμμετρον έαντή. καί έατιν όλη ή ΒΗ 

2. Ε Ζ] eras. V . μή] om. φ. 4. τόν] mg. m. 1 Ρ. δ. 
πρός] om. φ. Η Γ] Β Γ eupra scr. Η b. εστίν Ρ , et V 
del. ν. 8, Ιστίν] έστϊ %αί P V . 9. πρός — 10. τής (priue)] 
om. φ lacuna relicta. 9. άρι&μόν] om. V. 10. ουδέ b. 

11. άρι&μός] om. V . αριθμόν] om.V. 12. εστίν] om. F V . 
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Λ ' 1 ^ £ — ^ et ponantur duo numeri AZ, 
~ Z2£, ita ut totus ΑΈ ad 
Θ ι 1 ι 1 1 9 

Δ Ζ Ε utrumque Α Ζ, Ε Ζ rationem 
ηοη habeat, quain numerus quadratus ad numerum 
quadratum. et fiat ΑΕιΕΖ = ΒΗ2:ΗΓ2 [prop. V I 
coroll.]. itaque BH2, ΗΓ2 commensurabilia sunt 
[prop. V I ] . uerum BH2 rationale est. itaque etiam 
ΗΓ2 rationale est. quare ΗΓ rationalis est. et 
quoniam Α Ε: ΕΖ rationem ηοη habet. quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne BH2 quidem 
ad ΗΓ2 rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. quare BH, Η Γ longitudine in-
commensurabiles sunt [prop. IX] . et utraque ratio-
nalis est. itaque BH} ΗΓ rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles. ergo ^Fapotome est [prop. 
L X X I I I ] . iam sit Θ2 = ΒΗ2 + ΗΓ2 [prop.XIIIlemma]. 
quoniamigitur est ΑΕ:EZ = BH2:ΗΓ2, etiam conuer-
tendo [V , 19 coroll.] est Ε Α: Α Ζ = ΒΗ2:®2. uerum 
ΕΑ: ΑΖ rationem ηοη habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. itaque ne Β Η2 quidem ad ® 2 

rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. quare ΒΗ, ® longitudine incommensura-
biles sunt [prop. I X ] . est autem BH2 -s- ΗΓ2 = Θ 2 . 
itaque Β Η quadrata excedit Η Γ quadrato rectae sibi 

ΒΗ] μη φ. μήκει] om. FV. καί — 13. ξηταί] mg. m. 
1 V. 13. είαιν Ρ. 14. όύμμετρον ούκ φ. ΒΓ] Β e corr. φ, 
Β Η Ρ. 15. λέγω — τετάρτη] om. Ρ Β, καί φ. ^ δή] om. V. 

17. έστιν] ora. V . 18. προς τον ΕΖ] τον άπο τής ΕΖ b, 
corr. mg. m. 1. προς τό] τον b. 19. Η Γ] Η in ras. m. 
1 Β. άναστρέψαι φ. 20. τον] om. Ρ, τό b. Β Η V. 21. 
Ε Δ] Δ in ras. m. 1 Β. 22. ουδέ V b . 24. άρι&μόν] om. V. 

άρα] in ras. V. 25. Β Η] (alt.) mut. in Η Β V, Η Β B P b . 
27. συμμέτρου b, corr. m. rec. εαυτή μήκει Β. ή ολη ή V. 
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αύμμετρος τή έκκειμένη φητή μήκει τή Α. ή αρα Β Γ 
άποτομή έότι τετάρτη. 

Ενρηται άρα ή τετάρτη άποτομή' οπερ έδει δείζαι. 

5 Εύρείν τήν πέμπτην άποτομήν. 
Έκκεία^ω φητή ή Α, καϊ τή Α μήκει αύμμετρος 

έατω ή ΓΗ' $ητή άρα [έατίν] ή ΓΗ. καϊ έκκεία&ωααν 
δύο άρι&μοί ot ΑΖ,ΖΕ, ωατε τον Α Ε προς έκάτερον 
τών Α Ζ, Ζ Ε λόγον πάλιν μή έχειν, δν τετράγωνος 

10 άριδμος προς τετράγωνον άρι&μόν' καί πεποιήα%·ω 
ώς ο ΖΕ προς τον Ε Α, ούτως το άπο τής ΓΗ προς 
το άπό τής Η Β: ρητόν άρα καϊ τό άπό τής ΗΒ' 
ρητή άρα έατϊ καϊ ή Β Η. καϊ έπεί έατιν ώς ό ΑΕ 
πρός τόν ΕΖ, ούτως τό άπό τής Β Η πρός τό άπό τής 

45 ΗΓ, ό δε Α Ε πρός τόν Ε Ζ λόγον ούκ έχει, δν τε-
τράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν, ούδ9 

άρα τό άπό τής Β Η πρός τό άπό τής Η Γ λόγον έχει, 
δν τετράγωνος αριθμός πρός τετράγωνον αριθμόν 
άαύμμετρος άρα έατίν ή ΒΗ τή Η Γ μήκει. καί είαιν 

20 άμφότεραι φηταί' αί Β Η, Η Γ άρα φηταί είαι δυνάμει 
μόνον αύμμετροι' ή ΒΓ άρα άποτομή έατιν. 

Αέγω δή, ότι καϊ πέμπτη. 
Τ£1ι γάρ μείζον έατι τό άπό τής Β Η του άπό τής 

ΗΓ, έατω τό άπό τής Θ. έπεϊ ούν έατιν ώς τό άπό 
26 τής ΒΗ πρός τό άπό τής ΗΓ, ούτως ό ΑΕ πρός τόν 

1. Β Γ αρα Β. 2. Ιοτιν Ρ. 3. ή] καί ή¥, ή Β Γ Β. οπερ 
εδει δείξαί] comp. Ρ , om. B F V b . 7. εστίν] om. Ρ. 8. 
Ζ Ε] ΕΖ Ρ. ΔΕ] ΑΕ in ras. V. 9. των] τον φ. πάλιν] 
om. Fb. 10. πεποιείσ&ω Ρ. 11. τόν] oro. Ρ. 12. Post 
Η Β add. ανμμέτρον αρα Ιστϊ τό άπό τής ΗΓ (ΓΗ Υ) τω άπό 
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Α Τ Γ 

Η 

incommensurabilis. et tota Β Η rationali propositae 
Α commensurabilis est longitudine. itaque Β Γ apo-
tome est quarta [deff. tert. 4], 

Ergo inuenta est quarta apotome; quod erat de-
monstrandum. 

LXXXIX. 
Inuenire apotomen quintam. 
Ponatur rationalis A} et rectae Α longitudine com-

mensurabilis sit ΓΗ. itaque ΓΗ rationalis est. et 
ponantur duo numeri AZ, ZE, ita ut 
Α Ε rursus ad neutrum numerorum z / Z , 
Ζ Ε rationem habeat, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum. et fiat 
ΖΕ: Ε Α = ΓΗ2 :HB2. itaque etiani HB2 

rationale est [prop. V I ] . quare etiam 
Θ ** Β Η rationalis est. et quoniam est 

ΑΕιΕΖ = ΒΗ2:ΗΓ2, et AE.EZ rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua-
dratum, ne ΒΉ2 quidem ad ΗΓ2 rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
ΒΗ, ΗΓ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
IX] . et utraque rationalis est. quare ΒΗ, Η Γ ra-
tionales sunt potentia tautum commensurabiles. ergo 
Β Γ apotome est [prop. L X X I I I ] . 

Iam dico, eandem quintam esse. 
sit enim 0 2 = ΒΗ2 + ΗΓ2 [prop. XIII lemma]. 

quoniam igitur est 
ΒΗ2:ΗΓ2 = ΑΕ: ΕΖ, 

τής Β Η. (ητον δε τδ άπο τής ΓΗ b, mg. F V . ξητόν — Η Β] 
mg. V. f ^άρα 13. (ητή] om. Ρ. Ιδ. Η Γ] Γ in ras. V. 

16. ονδ' άρα] ουδέ Ρ. 18. τετράγωνον] τετράγωνος b, sed corr. 
21. έστι Β V, comp. F b . 26. Η Γ — p. 270, 1. Ε Ζ] in ras. F. 
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ΕΖ, άναότρέψαντι αρα έότϊν ώς 6 Ε Α προς τόν Α Ζ, 
όντως τό από τής ΒΗ προς τό άπό τής Θ. ό ΕΑ 
πρός τόν Α Ζ λόγον ούκ Εχει, όν τετράγωνος άρι&μος 
πρός τετράγωνον αριθμόν ούδ9 άρα τό άπό τής Β Η 

6 πρός τό άπό τής Θ λόγον έχει, όν τετράγατνος άρι&μός 
πρός τετράγωνον αριθμόν άόύμμετρος άρα έότϊν ή 
ΒΗ τή Θ μήκει. καϊ δύναται ή ΒΗ τής ΗΓ μείζον 
τώ άπό τής Θ' ή ΗΒ άρα τής ΗΓ μείζον δύναται 
τω άπό άόνμμέτρον έαντή μήκει. καί έότιν ή προό-

10 αρμόζονόα ή ΓΗ όύμμετρος τή έκκειμένη ρητή τή Α 
μήκει' ή άρα Β Γ άποτομή έότι. πέμπτη. 

Ενρηται άρα ή πέμπτη άποτομή ή ΒΓ' όπερ έδει 
δεΐ£αι. 

Q'. 

ΐδ Ενρεϊν τήν έκτην άποτομήν. 
'Εκκείό&ω ρητή ή Α καϊ τρεις άρι&μοϊ οί Ε, ΒΓ9 

ΓΑ λόγον μή έχοντες πρός άλλήλονς, ον τετράγωνος 
άρι&μός πρός τετράγωνον αριθμόν έτι δε καϊ ό Γ Β 
πρός τόν ΒΑ λόγον μή έχέτω, όν τετράγωνος αριθμός 

20 πρός τετράγωνον άρι&μόν καϊ πεποιήό&ω ώς μεν δ 
Ε πρός τόν Β Γ, ούτως τό άπό τής Α πρός τό άπό 
τής ΖΗ, ώς δ^ ό ΒΓ πρός τόν ΓΑ, ούτως τό άπό 
τής Ζ Η πρός τό άπό τής ΗΘ. 

Έπεϊ ονν έότιν ώς ό Ε πρός τόν Β Γ, ούτως τό 
25 άπό τής Α πρός τό άπό τής Ζ Η, όύμμετρον άρα τό 

άπό τής Α τώ άπό τής Ζ Η. φητόν δε τό άπί τής 
Α' ρητόν άρα καϊ τό άπό τής ΖΗ' §ητή άρα έότϊ καί 

1. άναστρέ'ψαντι — 2. Ε Α] θ corr. F. 1. Ιστίν] om. 
B F b . ΕΔ] ΔΕ Ρ. 4. ΗΒ F. 7. ΘΙ ΗΘ F. Β Η] 
ΗΒ B F V . μειξον\ om. Ρ. 8. άρα ΗΒ V. Β Η Ρ. δύ
ναται] om. V. 9. άσύμμετρον] ά· in ras. V , m. 2 Β. εαυτή 
δύναται V. 10. Post ΓΗ eras. καί ά- V. 11. ΒΓ άρα i. 
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conuertendo [V , 19 coroll.] est EA:AZ = BH2:®2. 
uerum Ε Α: Λ Ζ rationem ηοη habet, quain numerus 
quadratus ad numerum quadratum. itaque ne BH2 

qaidem ad Θ2 rationem habet, quam numerus quadratas 
ad numerum quadratum. quare ΒΗ, Θ longitudine 
incommensurabiles sunt [prop. I X ] . est autem 

ΒΗ2
 - τ - ΗΓ2 = Θ2. 

itaqne HB quadrata excedit ΗΓ quadrato rectae sibi 
incommensurabilis. et congruens ΓΗ rationali pro-
positae Α longitudine commensurabilis est. itaque 
Β Γ apotome est quinta [deff. tert. 5]. 

Ergo inuenta est apotome quinta ΒΓ; quod erat 
demonstrandum. 

XC. 

Inuenire apotomen sextam. 
Ponatur rationalis Α et tres numeri Ε, ΒΓ, Γ Α 

inter se rationem non habentes, quam numerus qua-
j { ι dratus ad numerum quadratum; et 

ι 1 1 praeterea ne Γ Β quidem ad Β Α 
z ® H rationem habeat, quam numerus 

"^1 1 quadratus ad numerum quadra-
E j ' ( tnm. et fiat Ε: ΒΓ = Α2: ΖΗ2, 

Β Α Γ ΒΓ: ΓΑ = ΖΗ2: Η©2. 
iam quoniam est Ε:ΒΓ=Α2:ΖΗ2, erunt Α2, 

ΖΗ2 commen8urabilia [prop. V I ] . nerum Α2 rationale 
est. itaque etiam ZH2 rationale est. quare etiam 

12. οπερ έδει δείξαι] comp. Ρ, oui. B F V b . 16. σνγκείσ&ω 
Β , corr. m. 2. Post Ε eras. Β Ρ. 18. Γ Β] supra add. 
Γζί Β; Β Γ Υ. 19. ΒΔ] corr. βχ Β Γ m. rec. Ρ. 20. πε-
ποήβ&ω Ρ, eed corr.; πεποιείσ&ω Ρ. μεν ο] δ μεν Υ. 22. 
τόν] om. Β. 23. ΗΘ] Θ Η b. 26. ρητόν — 27. ΖΗ] 
mg. V . 27. ναέ] έοτϊ καί B F b . εστίν Ρ Β . 
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ή Ζ Η. χαϊ έπεϊ 6 Ε πρός τον Β Γ λόγον ούχ έχει, 
όν τετράγωνος αριθμός προς τετράγωνον άρι&μόν, 
ούδ9 άρα τό άπό της Λ πρός τό άπό τής Ζ Η λόγον 
έχει, όν τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον αριθμόν 

δ άόύμμετρος άρα έότϊν ή Α τή ΖΗ μήχει. πάλιν, έπεί 
έότιν ώς ό ΒΓ πρός τον ΓΑ, ούτως τό άπό τής Ζ Η 
πρός τό άπό τής ΗΘ, όύμμετρον άρα τό άπό τής Ζ Η 
τώ άπό τής Η®, φητόν δ^ τό άπό τής ΖΗ' φητόν 
άρα χαϊ τό άπό τής ΗΘ' φητή άρα χαϊ ή ΗΘ. χαϊ 

ίο έπεϊ ό ΒΓ πρός τον ΓΑ λόγον ούχ έχει, ον τετράγωνος 
αριθμός πρός τετράγωνον άρι&μόν, ούδ9 άρα τό άπό 
τής Ζ Η πρός τό άπό τής ΗΘ λόγον έχει, όν τετρά
γωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άριϋ·μόν' άόύμμετρος 
άρα έότϊν ή ΖΗ τή ΗΘ μήχει. χαί είόιν άμωότεραι 

15 φηταί' αί ΖΗ, ΗΘ άρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμ
μετροι" ή άρα'ΖΘ άποτομή έότιν. 

Αέγω δή, ότι χαϊ έκτη. 
9Επεϊ γάρ έότιν ώς μέν 6 Ε πρός τον Β Γ, ούτως 

' τό άπό τής Α πρός τό άπό τής ΖΗ, ώς 6h δ ΒΓ 
20 πρός τον ΓΑ7 ούτως τό άπό τής Ζ Η πρός τό άπό τής 

ΗΘ, δι9 ί'όου άρα έότϊν ώς ό Ε πρός τον ΓΑ, ούτως 
τό άπό τής Α πρός τό άπό τής ΗΘ. ό δΐ Ε πρός 
τον ΓΑ λόγον ούχ έχει, ον τετράγωνος άρι&μός προς 
τετράγωνον άρι&μόν' ούδ9 άρα τό άπό τής Α πρός 

25 τό άπό τής ΗΘ λόγον έχει, όν τετράγωνος άρι&μός 
πρός τετράγωνον αριθμόν άόύμμετρος άρα έότϊν ή 
Α τή ΗΘ μήχει* ουδέτερα άρα τών ΖΗ, ΗΘ όύμ
μετρός έότι τή Α φητή μήχει. φ ούν μείζον έότι 

1. Η Ζ Ρ. 3. ουδέ V b . δ. έοτϊ V . Α] Κ φ. τή] 
τής F. f 6. ή Β Γ πρός τήν Β. 7. άρα έοτϊ V. 11. ονδέ Υ. 

Ιδ. σύμμετροι μόνον V. 16. έστι B V , comp. Fb . 17. δήΐ] 



ELEMENTORUM LIBER X. 273 

Ζ Η rationalis est. et quoniam Ε.ΒΓ rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua-
dratum, ne A2 quidem ad ZH2 rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
Α, ZH longitudine incommensurabiles sunt [prop. I X ] , 
rursus quoniam est 

ΒΓ:ΓΑ = ΖΗ2:ΗΘ2, 
Ζ Η2 et Η Θ 2 commensurabilia sunt [prop. V I ] . uerum 
ZH2 rationale est; quare etiam H& rationale est 
itaque ΗΘ rationalis est. et quoniam ΒΓιΓΑ ra-
tioneni non habet, quam numerus quadratus ad nu-
merum quadratum, ne Z f i 2 quidem ad H © 2 rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
itaque ZH} Η Θ longitudine incommensurabiles sunt 
[prop. I X ] . et utraque rationalis est. itaque ZH9 H@ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
ΖΘ apotome est [prop. LXXIII ] . 

Iam dico, eandem sextam esse. nam quoniam est 
Ε'.ΒΓ— Α2 : ΖΗ2, ΒΓιΓΑ = ΖΗ2ιΗΘ2, ex aequo 
[V,22] est Ε:ΓΑ = Α2:ΗΘ2. uerum ΕιΓΑ rationem 
ηοη habet, quam numerus quadratus ad numerum qua-
dratum. itaque ne A2 quidein ad H ® 2 rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. quare 
Α, H® longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX] , 
ergo neutra rectarum Ζ Η, Η® rationali Α commensu-
rabilis est longitudine. iam sit Κ2 = ΖΕΡ-^ΗΘ2 [prop. 

supra scr. m. 1 P. 21. Ιστίν άρα F. 24. ουδ' — 26. 
άρ&μόν] mg. m. 2 Β. 24. ούδ' αρά] ονδέ b. Α] Α αρα b. 

25. Η Θ] mut. in ΘΗ m. 2 V, ΘΗ b. 27. ουδέτερα αρά] 
καί ουδέτερα B V b . 28. τή Α ξητή] τη έκκειμέντ] ρητή τή Α 
b et β corr. F (post Α del. ξητή). φ] ώς b. ' ονν] ον Ρ, 
corr. m. 2. 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. III . \ & 
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τό άπο της Ζ Η τον άπο τής ΗΘ, έότω το άπο τής Κ. 
έπεϊ ονν έότιν ώς ο ΒΓ προς τον ΓΑ, όντως το άπο 
τής Ζ Η προς το άπο τής ΗΘ, άναότρέψαντι άρα έότϊν 
ώς 6 Γ Β προς τον ΒΑ, όντως το άπο τής ΖΗ προς 

δ τό άπο τής Κ. δ δε ΓΒ προς τον ΒΑ λόγον ούκ 
έχει, όν τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν' 
ούδ9 άρα τό άπό τής Ζ Η πρός τό άπό τής Κ λόγον 
έχει, όν τετράγωνος άρι&μός πρός τετράγωνον άρι&μόν 
άόνμμετρος άρα έότϊν ή ΖΗ τή Κ μήχει. χαί δύναται 

10 ή ΖΗ τής ΗΘ μείζον τώ άπό τής Κ' ή Ζ Η άρα χής 
ΗΘ μείζον δύναται τώ άπό άόνμμέτρον έαντή μήχει. 
χαϊ ουδέτερα τών Ζ Η, ΗΘ όνμμετρός έότι τή έκκει
μένη φητή μήκει τή Α. ή άρα ΖΘ άποτομή έότιν έκτη. 

Εύρηται άρα ή έκτη άποτομή ή ΖΘ* όπερ έδει 
15 δεΐξαι. 

9Εάν χωρίον περιέχηται νπό $ητής καϊ από
τομης πρώτης, ή τό χωρίον δνναμένη άποτομή 
έότιν. 

20 Περιεχέό&ω γάρ χωρίον τό ΑΒ νπό ρητής τής Α Γ 
καϊ απότομης πρώτης τής ΑΑ' λέγω, ότι ή τό ΑΒ 
χωρίον δνναμένη άποτομή έότιν. 

9Επεϊ γάρ άποτομή έότι πρώτη ή ΑΑ, έότω αύττ} 
προόαρμόξουόα ή Α Η* αί Α Η, Η Α άρα φηταί είόι 

25 δννάμει μόνον όύμμετροι. καί όλη ή ΑΗ όνμμετρός. 
έότι τή έκκειμένη $ητή τή Α Γ, καϊ ή ΑΗ τής Η Α 
μείζον δύναται τφ άπό όνμμέτρον εαυτή μήκει' έάν 

3. αρα] om. F. 4. ΓΒ] ΒΓ F B . ΒΔ] supra add. Γ 
m. 1 ΔΒ corr. ex ΒΔ uel ΒΓ V. f δ. τής] τον φ. 8. 
έχει] ουκ έχει Ρ. 10. τω] corr. ex τό m. 1 F. in ras. 
m. 1 Ρ. 11. ανμμέτρον Β, corr. m. 2. 13. τή Α μήκει V . 

14. όπερ έδει δείξαί] comp. Ρ, om. B F V b . Seq. demonstr. 
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XIII lemma]. quoniam igitur est ΒΓιΓΑ — ΖΗ*:ΗΘ2, 
conuertendo [ V 7 19 coroll.] est 

ΓΒ : Β Α = ΖΗ2: Κ2. 
uerum Γ Β : ΒΑ rationem ηοη habet, quam numerus 
quadratus ad nnmerum quadratum. itaque ne ZH2 

quidem ad K2 rationem habet, quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum. quare ZH9 Κ longi-
tudine incoinmensurabiles sunt [prop. IX] . est autem 
ΖΗ2 + ΗΘ2 = Κ2, itaque ΖΗ quadrata excedit ΗΘ 
quadrato rectae sibi incommensurabilis. et neutra 
rectarum ZH9 ΗΘ rationali propositae Α commensu-
rabilis est longitudine. itaque Z® apotome est sexta 
[deff. tert. 6]. 

Ergo inuenta est apotome sexta Z © ; quod erat 
demonstrandum. 

XCI. 
Si spatium comprehenditur recta rationali et apo-

tome prima, recta spatio aequalis quadrata apotome est. 
Spatium enim Α Β ratio-

nali Α Γ et apotome prima 
Α Α comprehendatur. dico, 
rectam spatio Α Β aequalem 
quadratam apotomen esse. 

nam quoniam Α Α apo-
tome est prima, ei congruens 
sit AH. itaque ΑΗ, Η Α 
rationales sunt potentia tan-
tum commensurabiles [prop. 

alt., u. app. 16. q' P, Q0' B V b , et sic deinceps. 19. Ιστι 
B V , comp. Fb. 20. τό] τφ V. 21. η] m. 2 F. 23. γάρ] 
om. b. m. 2 Β. πρώτη εστίν B F V . 24. Α Η, ΚΑ] in ras. 
m. 2 V. 27. ασύμμετρου F, et V , sed corr. 

Θ 

Η 

/x 

i 
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άρα τώ τετάρτω μέρει τον άπο τής ΑΗ ϊόον παρά 
τήν Α Η παραβλη&ή έλλεϊπον είδε ι τετράγωνα), είς 
όνμμετρα αυτήν διαιρεί, τετμήό&ω ή Α Η δίχα κατά 
το Ε, καϊ τφ άπο τής ΕΗ ΐβον παρά τήν Α Η παρα-

5 βεβλήό&ω έλλεϊπον εϊδει τετραγώνφ, καϊ έότω το νπο 
τών ΑΖ, ΖΗ' όνμμετρος άρα έατίν ή ΑΖ τή ΖΗ. 
καϊ διά τών Ε, Ζ, Η όημείων τή Α Γ παράλληλοι 
ήχ%ωόαν αί ΕΘ, ΖΙ, Η Κ. 

Καί έπεϊ όνμμετρός έότιν ή ΑΖ τή ΖΗ μήκει, 
10 καϊ ή ΑΗ άρα έκατέρα τών ΑΖ, ΖΗ όνμμετρός έότι 

μήκει. άλλά ή ΑΗ όνμμετρός έότι τή ΑΓ' καϊ έκα
τέρα άρα τών ΑΖ, Ζ Η όνμμετρός έότι τή ΑΓ μήκει. 
καί έότι φητή ή ΑΓ' §ητή άρα καϊ έκατέρα τών Α Ζ, 
ΖΗ' ωότε καϊ έκάτερον τών ΑΙ, Ζ Κ ρητόν έότιν. 

15 καϊ έπεϊ όνμμετρός έότιν ή ΑΕ τή Ε Η μήκει, καί ή 
Α Η άρα έκατέρα τών Α Ε, Ε Η όνμμετρός έότι μήκει. 
$ητή δε ή Α Η καί άόνμμετρος τή ΑΓ μήκει' ρητή 
άρα καϊ έκατέρα τών Α Ε, Ε Η καϊ άόνμμετρος τή ΑΓ 
μήκει' έκάτερον άρα τών Α Θ, ΕΚ μέόον έότιν. 

20 Κείό&ω δή τφ μεν ΑΙ ϊόον τετράγωνον τό Α Μ, 
τώ δε Ζ Κ ϊόον τετράγωνον άφηρήό&ω κοινήν γωνίαν 
έχον αντφ τήν νπό ΑΟΜ τό Ν&' περί τήν αντήν 
άρα διάμετρόν έότι τά Α Μ, Ν& τετράγωνα, έότω 
αντών διάμετρος ή ΟΡ, καί καταγεγράφ&ω τό όχημα. 

25 έπεϊ ονν ϊόον έότϊ τό νπό τών ΑΖ, ΖΗ περιεχόμενον 

1. μέρει] -ερ- in ras. Β. τον άπο] m. 2 F. 2. τήν] 
corr. ex τής m. 2 F. Α Η] Α in ras. F. 3. διαίρει] snpra 
add. μή%ει m. 2 V , διελει B F , διέλη b. 4. τω] τό F. 6. 
Ζ Η] (alt.) Η Ζ F. 8. ήχ&ωααν] ήχ&ω- in ras. m. 1 Ρ. ΖΙ] 
mut. in Ζ Η m. 2 F. 9. τή] τής F. 11. aW F. Α Γ] Γ θ 
corr. m. 1 F. 13. έατιν Ρ. 14. ΑΙ] Α Γ Ρ , I in ras. V. 

έατιν] έατι B V , comp. Fb . 15. %aC] (alt.) om. V . 19. 
l < m ' P B V , comp. Fb . 20. καί %ε£α&ω V. 22. AO, OM 
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L X X I I I ] . et tota AH rationali propositae ΑΓ com-
mensurabilis est, et ^if quadrata excedit Η Α quadrato 
rectae sibi longitudine commensurabilis [deff. tert. 1]· 
itaque si quartae parti quadrati AH2 aequale rectae 
Α Η adplicatur spatium figura quadrata deficiens, in 
partes commensurabiles eam diuidit [prop. X V I I ] . 
secetur Α Η in duas partes aequales in E9 et quadrato 
EH2 aequale rectae Α Η adplicetur spatium figura 
quadrata deficiens, et sit AZxZH. itaque AZ, Ζ Η 
commensurabiles sunt. et per puncta Ε, Ζ , Η rectae 
ΑΓ parallelae ducantur ΕΘ, ZI9 HK. 

et quoniam AZ, Ζ Η longitudine commensurabiles 
sunt, etiam Α Η utrique Α Ζ, Ζ Η commensurabilis est 
[prop. X V ] . uerum ΑΗ, ΑΓ commensurabiles sunt. 
quare etiam utraque AZ7 Ζ Η rectae Α Γ longitudine 
commensurabilis est [prop. X I I ] · et Α Γ rationalis 
est. quare etiam utraque AZ, ZH rationalis est. 
itaque etiam utrumque ΑΙ, Ζ Κ rationale est [ V I , 1; 
prop. X I ] . et quoniam ΑΕ, EH longitudine commen-
surabiles sunt, etiam Α Η utrique Α Ε, Ε Η longitudine 
commensurabilis est [prop. X V ] . uerum Α Η rationalis 
est et rectae ^riongitudine incommensurabilis. quare 
etiam utraque AE9 Ε Η rationalis est et rectae Α Γ 
longitudine incommensurabilis [prop. Χ Π Ι ] . ergo 
utrumque Α θ, ΕΚ medium est [prop. X X ] . 

ponatur igitur quadratum AM<=*AI, et spatio 
Ζ Κ aequale auferatur quadratum NtS communem an-
gulum habens AOM. itaque quadrata AM, N& 

PF, των AO, OM Bb . 23. έστι] είσι V . τετράγωνα] om. V. 
26. τό] in ras. V. των] m. 2 F. περιεχόμενον] -ον in 

ras. V. 
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ορθογώνιου τώ άπο τής Ε Η τετραγώνω, έότιν αρα 
ώς ή ΑΖ προς τήν Ε Η, όντως ή Ε Η προς τήν Ζ Η. 
αλλ9 ώς μεν ή ΑΖ προς τήν ΕΗ, όντως το ΑΙ προς 
τό ΕΚ, ώς δ$ ή Ε Η πρός τήν Ζ Η, όντως έότϊ τό 

5 ΕΚ πρός το Κ Ζ' τών αρα ΑΙ, Κ Ζ μέόον άνάλογόν 
έότι τό ΕΚ. έότι δε καί τών Α Μ, Ν 3 μέόον άνά
λογόν τό ΜΝ, ώς έν τοϊς έμπροό&εν έδείχ&η, καί 
έότι τό [μεν] ΑΙ τώ Α Μ τετραγώνφ ϊόον, τό 6h Κ Ζ 
τφ Ν3' καϊ τό ΜΝ άρα τώ ΕΚ ϊόον έότίν. άλλά 

10 τό μεν ΕΚ τφ Α Θ έότιν ϊόον, τό δε ΜΝ τφ Α 3' 
το άρα Α Κ ϊόον έότϊ τώ ΤΦΧ γνώμονι καϊ τφ Ν β. 
έότι δε καϊ τό Α Κ ϊόον τοις Α Μ, Ν3 τετραγώνοις* 
λοιπόν άρα τό Α Β ϊόον έότϊ τώ ΣΤ. τό δε ΣΤ τό 
άπό τής ΑΝ έότι τετράγωνον τό άρα άπό τής ΑΝ 

16 τετράγωνον ϊόον έότϊ τφ ΑΒ* ή ΑΝ άρα δύναται 
τό ΑΒ. 

Αέγω δή, οτι ή ΑΝ άποτομή έότιν. 
9Επεϊ γάρ φητόν έότιν έκάτερον τών ΑΙ, Ζ Κ, καί 

έότιν ϊόον τοις Α Μ, Ν3, καϊ έκάτερον άρα τών Α Μ, 
20 Ν 3 $ητόν έότιν, τοντέότι τό άπό έκατέρας τών Α Ο, 

Ο Ν* καϊ έκατέρα άρα τών ΑΟ, Ο Ν φητή έότιν. 
πάλιν, έπεϊ μέόον έότϊ τό Α® καί έότιν ϊόον τώ Α&, 
μέόον άρα έότϊ καϊ τό Α έπεϊ ονν τό μεν Α 3 
μέόον έότίν, τό δε Ν3 §ητόν, άόύμμετρον άρα έότϊ 

25 τό Α3 τω Ν3' ώς δε τό Α 3 π;ρός τό Ν39 ούτως 
έότϊν ή ΑΟ πρός τήν Ο Ν* άόύμμετρος άρα έότϊν ή 

2. τήν] (prius) om. Ρ. 6. Post άνάλογόν ras. 3 litt. V. 7. 
Ν Μ Β. 8. μ,έν] om. B P V b . 9. τό] τω b. ΜΝ] ΕΚ 
in ras. V. ΕΚ] Μ Ν in ras. V ; έστιν ϊσον V. . 10. τό] 
(prius) τω V . τω] ϊσον ίστϊ τό Υ. τω ζ / Θ ] in raa. m. 
1 Ρ. ^ έστιν ϊσον^οια. V , ϊσον εστίν Ρ. ' τω δ\ Μ Ν ϊσον 
ίστϊ τό AS' ϊσον αρα τό ΔΚ τω V. 12. ϊσον] om. V (supra 
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circum eandem diametrum posita sunt [ V I , 26]. sit 
Ο Ρ diainetrus eorum, et describatur figura [cfr. uol. I 
p. 137 not.]. iam quoniam est ΑΖ Χ ΖΗ — EH2, 
erit [ V I , 17] AZ:EH=* EH-.ZH. uerum AZ.EH 
= AI:EK et ΕΗ: ΖΗ — ΕΚ: KZ [ V I , 1]. itaque 
Ε Κ medium proportionale est inter Al, KZ. est 
autem etiam Μ Ν medium proportionale inter AM} Ν 8, 
sicuti supra [prop. L I I I lemma] demonstratuin est, 
et AI=AM9 KZ = N&. itaque etiain Μ Ν = ΕΚ. 
est autem ΕΚ = ΑΘ, ΜΝ = A8 [ I , 43]. itaque 
ΑΚ=ΤΦΧ+Ν8. uerum etiam AK = AM+ Ng. 
itaque reliquum ΑΒ = ΣΤ. est autem ΣΤ= AN2. 
quare ΑΝ2 = AB. ergo Α Ν quadrata spatio Α Β 
aequalis est. 

Iam dico, Α Ν apotoinen esse. 
nam quoniam utrumque AI9 Ζ Κ rationale est, et 

A I = AM, ZK=N8, 
etiam utrumque AM, N89 hoc est A02

9 ON2

9 ra-
tionale est. quare etiam utraque A09 Ο Ν rationalis 
est. rursus quoniam Α Θ medium est, et Α Θ = Α 8, 
etiam A8 medium est. iam quoniam A8 medium est, 
Ν 8 autem rationale, A& et Ν 8 incommensurabilia 
sunt. uerum Α 8: Ν 8 = Α Ο : ΝΟ [ V I , 1], itaque 
Α09 ΟΝ longitudine incomraensurabiles sunt [prop. 
XI ] . et utraque rationalis est; itaque AO, Ο Ν ra-

est ras.). 13. ΣΤ] corr. ex Β Γ V. τό δ\ ΣΤ] supra scr. 
m. 1 Ρ. τό] corr. θχ. τω F V . Ιδ. έατϊ] postea ins. Ρ. 

τω] τό F. 17. καί ή Ρ. 19. έατι V . ϊαον] Γσα B b , 
om/ V. NS Γσα V. 20. έατι B V , comp. Fb. 21. έατι 
P B V , comp. P b . 23. έατι] έατίν Ρ, om. V. 24. έατίν] έατϊ 
P B V b , comp. F. 2δ. Ν 8] (prius) corr. ex Ν Κ m. 1 b. τό] 
(tert.) in ras. m. 1 P. 
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Α Ο τή Ο Ν μήχει. χαί είόιν άμφότεραι ^ηταί' αί 
ΑΟ, Ο Ν αρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι* 
άποτομή άρα έότϊν ή ΑΝ. χαϊ δύναται το Α Β χωρίον* 
ή άρα τό ΑΒ χωρίον δυναμένη άποτομή έότιν. 

δ Έάν άρα χωρίον περιέχηται υπό ρητής χαϊ τά έ£ής. 

<#'. 
Έάν χωρίον περιέχηται υπό φητής χαϊ από

τομης δευτέρας, ή τό χωρίον δυναμένη μέόης 
άποτομή έότι πρώτη. 

10 Χωρίον γάρ τό ΑΒ περιεχέό^ω υπό $ητής τής 
Α Γ χαϊ απότομης δευτέρας τής ΑΑ' λέγω, ότι ή τό 
ΑΒ χωρίον δυναμένη μέόης άποτομή έότι πρώτη. 

Έότω γάρ τή Α Α προόαρμόξουόα ή ΑΗ' αί αρα 
Α Η, Η Α φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ή 

1δ προόαρμόξουόα ή Α Η όύμμετρός έότι τή έχχειμένη 
$ητή τή Α Γ, ή δε όλη ή ΑΗ τής προόαρμοζούβης 
τής Η Α μείζον δύναται τώ άπό όυμμέτρου εαυτή μήχει. 
έπεϊ ουν ή ΑΗ τής Η Α μείζον δύναται τώ άπό όυμ
μέτρου εαυτή, έάν άρα τω τετάρτω μέρει του άπό τής 

20 Η Α ϊόον παρά τήν Α Η παραβλη&ή έλλεϊπον εϊδει 
τετραγώνω, εις όύμμετρα αυτήν διαιρεί, τετμήό&ω 
ούν ή Α Η δίχα χατά τό Ε' χαϊ τώ άπό τής ΕΗ ϊόον 
παρά τήν Α Η παραβεβλήό&ω έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω, 

2. Ο Ν] Ν Ο e corr. V. είσιν V, sed ν del. 4. τό Α Β 
αρα V . 5. καί τά ε&ής] καί απότομης πρώτης, ή τό χωρίον 
δνναμένη άποτομή έστιν Theon ( B F V b ) . 8. μέση B F V b 
et Ρ, eed corr. m. 1. 11. ΑΔ] AB b; δε ΑΔ Ρ, corr. m. 1. 

12. ΑΒ] corr. ex ΑΔ V . μέση B F b , et V, corr. m. 2. 14. 
ΗΔ] Δ Η F. δνναμένη V , corr. m. 2. 16. τής] om. F. 

17. ΗΔ] eras. V . Ante ανμμέτρον ras. 1 litt. V. 18. 
ΑΗ] Η in ras. V. τής] corr. ex τή m. 2 V. 19. τον] 
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tionales sunt potentia tantum commensurabiles. quare 
Α Ν apotome est [prop. L X X I I I ] . et quadrata spatio 
Α Β est aequalis. itaque recta spatio Α Β aequalis 
quadrata apotome est. 

Ergo si spatium comprehenditur recta rationali, 
et quae sequuntur. 

Si spatium recta rationali et apotome secunda com-
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata mediae 
apotome est prima. 

Spatium enim Α Β recta rationali Α Γ et apotome 
secunda Α Α comprehendatur. dico, rectam spatio Α Β 
aequalem quadratam mediae apotomen primam esse. 

nam Α Η rectae Α Α congruens sit. itaque AH, 
Η Α rationales sunt potentia tantum commensurabiles 

Λ Δ Ε Ζ „ [prop. L X X I I I ] , et congruens 

surabilis, si \HA2 aequale rectae AH adplicatur spatium 
figura quadrata deficiens, in partes commensurabiles 
eam diuidit [prop. X V I I ] . iam Α Η in puncto Ε m 
duas partes aequales secetur. et quadrato EH2 aequale 

XCIL 

Γ Β Θ I 

Α Η rationali propositae Α Γ 
commensurabilis est, tota au-
tem Α Η quadrata excedit 
congruentem HA quadrato 
rectae sibi commensurabilis 
longitudine [deff. tert. 2]. iam 
quoniam AH2 excedit HA2 

qnadrato rectae sibi commen-

τώ b. 20. ΑΗ] Η e corr. V. 21. duM Theon ( B P V b ) . 
l)ein add. μήκει V. 22. ΔΗ] e corr. m. 2 V. Ε Η] ΘΗ Ρ. 
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καϊ έότω τό ύπο τών ΑΖ9 ΖΗ· όύμμετρος άρα έότϊν 
ή Α Ζ τή ΖΗ μήχει. χαϊ ή ΑΗ αρα έκατέρα τών Α Ζ, 
ΖΗ όύμμετρός έότι μήχει. φητή δε ή ΑΗ καϊ άόύμ-
μετρος τή ΑΓ μήκεΐ' καϊ έκατέρα αρα τών Α Ζ, ΖΗ 

5 φητή έότι χαϊ άόύμμετρος τή ΑΓ μήκει' έκάτερον αρα 
τών ΑΙ9 Ζ Κ μέόον έότιν. πάλιν9 έπεϊ όύμμετρός 
έότιν ή ΑΕ τή ΕΗ, καϊ ή Α Η άρα έκατέρα τών Α Ε, 
ΕΗ όύμμετρός έότιν. άλλ9 ή Α Η όύμμετρός έότι τή 
Α Γ μήκει [φητή άρα καί έκατέρα τών ΑΕ9 Ε Η χαί 

10 όύμμετρος τή ΑΓ μήχει]. έκάτερον άρα τών ΑΘ9 ΕΚ 
φητόν έότιν. 

Σννεότάτω ονν τφ μέν ΑΙ ϊόον τετράγωνον τό 
ΑΜ9 τω δ\ Ζ Κ ϊόον άωηρήό&ω τό Ν 3 περί τήν 
αύτην γωνϊαν όν τφ Α Μ τήν νπό τών ΑΟΜ' περί 

15 τήν αυτήν άρα έότϊ διάμετρον τά ΑΜ9 Ν3 τετράγωνα. 
.—έότω αυτών διάμετρος ή ΟΡ9 καϊ καταγεγράφ&ω τό 
r "ΧήΡ*- ^πε^ °νν ™ ΑΙ9 Ζ Κ μέόα έότϊ καί έότιν ϊόα 

τοις άπό τών Α09 ΟΝ9 καϊ τά άπό τών Α09 Ο Ν 
[άρα] μέόα έότϊν καϊ αί Α09 Ο Ν άρα μέόαι είόϊ 

20 δννάμει μόνον όύμμετροι. καϊ έπεϊ τό νπό τών ΑΖ9 

ΖΗ ϊόον έότϊ τφ άπό τής ΕΗ9 έότιν άρα ώς ή Α Ζ 
πρός τήν ΕΗ9 ούτως ή ΕΗ πρός τήν ΖΗ' άλλ9 ώς 
μ\ν ή ΑΖ πρός τήν ΕΗ9 ούτως τό ΑΙ πρός τό ΕΚ' 
ώς δϊ ή ΕΗ πρός τήν ΖΗ9 ούτως [έότϊ] τό ΕΚ πρός 

26 τό Ζ Κ* τών άρα ΑΙ9 Ζ Κ μέόον άνάλογόν έότι τό 

1. ασύμμετρος b , sed corr. 2. Post μήκει add. καϊ διά 
τών Ε, Ζ, Η οημείων τή ΑΓ παράλληλοι ήχ&ωσαν αί Ε Θ, ZJ, 
Η Κ (corr. ex Ζ Κ V ) . καϊ έπεϊ σύμμετρος έστιν ή ΑΖ τή Ζ Η 
μήκει b, V mg. m. 1, F mg., sed euan. 4. άρα] om. P v . 6. 
ΑΙ] mut. in AZ F, AZ b. ZH b, et e corr. F. έστι B V , 
comp. F b . 7. ή ΔΗ] ΗΔ F. 8. έστι] m. 2 Β. 9. ρητή 
— 10. ρ,ήκεί] om. Ρ. 9. ΔΕ, Ε Η] Ε bis in rae. V . 10. 
καϊ έκάτερον b. 11. έστι P B V , comp. F b . 12. τω] corr. 
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rectae Α Η spatium adplicetur figura quadrata deficiens, 
et sit ΑΖ X ZH. itaque ΑΖ, ZH longitudine com-
mensurabiles sunt. itaque etiam Α Η utrique Α Ζ, Ζ Η 
longitudine commensurabilis est [prop. X V ] . uerum 
Α Η rationalis est et rectae Α Γ longitudine incom-
mensurabilis. itaque etiam utraque ΑΖ,ΖΗ rationalis 
est et rectae Α Γ longitudine incommensurabilis [prop. 
XII I ] . quare utrumque ΑΙ, ZK medium est [prop. 
X X ] . rursus quoniam AE7 EH commensurabiles sunt, 
etiam Α Η utrique Α Ε, ΕΗ commensurabilis est 
[prop. X V ] . 1 ) uerum ΑΗ, Α Γ longitudine commen-
surabiles sunt. ergo utrumque Α®, Ε Κ rationale est. 

iam construatur quadratum AM=AI, et spatio 
Ζ Κ aequale auferatur N& in eodem angulo AOM 
positum, quo AM. itaque quadrata AM9 N& circum 
eandem diametrum posita sunt [ V I , 26]. sit Ο Ρ 
eorum diametrus, et describatur figura [cfr. uol. I 
p. 137 not.]. iam quoniam AI9 Ζ Κ media sunt et 
AI = A02

9 ZK = ON2

9 etiam A02

9 ON2 media sunt. 
quare etiam A09 Ο Ν mediae sunt potentia tantum 
commensurabiles. et quoniam AZxZH= EH2

9 erit 
[ V I , 17] AZ:EH= EH:ZH. uerum Α Ζ: EH= ΑΙ: ΕΚ 

1) Hoc promptius ex prop. V I concludi poterat; nam 
4H=24E = 2EH. 

ex 6 V , τό F. 14. όν τφ Α Μ] θ corr. F. τήν] τώ Ρ. τών] 
om. V. 15. έατιν άρα V. 17. Post έστί acld. Theon: καί 
σύμμετρα άλλήλοις ( B F V b ; in V post κα^ ras. 1 litt.). ϊαον F. 

19. άρα] om. Ρ. μέσαι εΐαί ν, sed corr. έστί P B , comp. 
F b . κα^Ι corr. ex δν- V. αί 20. δυ-lmg. m. 2 V. 

19. είσί] εισϊν λέγω οτι κα/Ρ. 20. μόνον] eras. ν. σύμμετρα 
V, corr. m. 2. καί έπεί] έπεϊ γάρ Ρ. 21. έστί] supra scr. 
m. 1 F. έστιν] corr. ex ϊσον m. 1 F. 23. ΑΙ] Α Η Ρ. 24. 
έστί] om. Ρ. 2δ. ΖΚ] (alt.) Ζ corr. βχ Κ m. 1 V . 



284 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ι'. 

ΕΚ. έότι δε καϊ τών Α Μ, Ν 3 τετραγώνων μέόον 
άνάλογόν τό ΜΝ' καί έότιν ϊόον τό μεν ΑΙ τώ ΑΜ9 

τό δε ΖΚ τφ Ν3' καϊ τό ΜΝ άρα ϊόον έότϊ τώ ΕΚ. 
άλλά τφ μεν ΕΚ ϊόον [έότί] τό ΑΘ, τώ δε ΜΝ ϊόον 

5 τό Α 3' όλον άρα τό Α Κ ϊόον έότϊ τω ΤΦΧ γνώμονι 
καϊ τω Ν3· έπεί ονν όλον τό Α Κ ϊόον έότϊ χοϊς 
Α Μ, Ν 3, ων τό Α Κ ϊόον έότϊ τώ ΤΦΧ γνώμονι 
καϊ τώ Ν39 λοιπόν άρα τό Α Β ϊόον έότϊ τφ Τ Σ. 
τό δε Τ Σ έότι τό άπό τής ΑΝ' τό άπό τής ΑΝ άρα 

10 ϊόον έότϊ τφ ΑΒ χωρίφ' ή ΑΝ άρα δύναται τό ΑΒ 
χωρίον. 

Αέγω [δή], ότι ή ΑΝ μέόης άποτομή έότι πρώτη. 
Έπεϊ γάρ φητόν έότι τό ΕΚ καί έότιν ϊόον τω 

Α39 ρητόν άρα έότϊ τό Α39 τοντέότι τό νπό τών 
16 Α Ο, ΟΝ. μέόον 6h έδείχ&η τό Ν3' άόύμμετρον άρα 

έότϊ τό Α3 τφ Ν3' ώς δε τό Α3 προς τό Ν3, 
ούτως έότϊν ή ΑΟ πρός ΟΝ' αί ΑΟ, Ο Ν άρα άόύμ
μετροι είόι μήκει. αί άρα Α Ο, ΟΝ μέόαι είόϊ δννάμει 
μόνον όύμμετροι φητόν περιέχονόαι' ή ΑΝ άρα μέόης 

20 άποτομή έότι πρώτη' καϊ δύναται τό ΑΒ χωρίον. 
Ή άρα τό ΑΒ χωρίον δνναμένη μέόης άποτομή 

έότι πρώτη' όπερ έδει δεϊξαι. 

Q / . 

Έάν χωρίον περιέχηται νπό §ητής καί άπο-

1. ΕΚ]Εΐ¥. Ν&] Μ Ν F, sed corr. 8. Ζ Κ] corr. ex 
KZm. I V . 4. τω] τ ό ν . έστί]οιη.Τ?. t O ] t c 5 V . ta5] toV. 

ϊαον έστί B b . 5. τό] (prius) τφ Υ φ. 7. ων] ον φ.' έστϊ] 
m. 2 F. 8. Τ Σ] in ras. Υ. 9. τό δε Τ Σ έστϊ] τουτέστι Β. 

10. εστίν Ρ. τό] τό άπό τής Ρ; τό άπό τής ΑΝ mg. m. 
1 b. 12. δή] om. Ρ. μέση P B F b , μέσης φ, θ corr. m. 2 V . 

έστιν Ρ. 18. τό ΕΚ — 14. τω ΑΙΞ}] in rae. F. 18. έστιν] 
έστι b. Poet ϊσον add. τω (τό F) Ν Μ τουτέστι Fb , m. 2 V . 
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[ V I , 1] et [id.] ΕΗ: ZH= ΕΚ: ZK. quare EK me-
dium est proportionale inter ΑΙ, ZK. uerum etiam 
MN medium est proportionale inter AM, NS [prop. 
L I I I lemma]. et AI<=*AM, ZK = NS. quare etiam 
Μ Ν = ΕΚ uerum ΑΘ = ΕΚ, Α8 = ΜΝ [ I , 43]. 
quare ΑΚ= ΤΦΧ-\-Ν3. iam quoniam ΑΚ=ΑΜ-\-ΝΕ, 
quorum ΑΚ= ΤΦΧ+Ν&, erit reliquum ΑΒ=ΤΣ. 
sed ΤΣ= ΑΝ2* itaque ΑΝ2 = ΑΒ. ergo ΑΝ qua-
drata spatio Α Β aequalis est. 

Iam dico, Α Ν mediae esse apotomen primam. 
nam quoniam Ε Κ rationale est, et EK = A&, etiam 
Α Β rationale est, hoc est AOxON. demonstrauimus 
autem, Ν8 medium esse [u. p. 282, 18]. quare Α 8, 
N& incommensurabilia sunt. est autem 

Ag:NS= AOiON 
[ V I , 1]. quare AO, Ο Ν longitudine incommensura-
biles sunt [prop. X I ] . itaque AO, Ο Ν mediae sunt 
potentia tautum commensurabiles spatium rationale 
comprehendentes. itaque AN mediae apotome est prima 
[prop. L X X I V ] . et est AN2 = AB. 

Ergo recta spatio Α Β aequalis quadrata mediae 
apotome est prima; quod erat demonstrandum. 

XCIIL . 

Si spatium recta rationali et apotome tertia coni-

16. εστίν Ρ. τω IVJSfJ m. 2 Β. ώς δέ] %al ώς άρα Β. 
17. έατίν] om. V. προς τήν P V . άρα — 18. μήκει] δυ

νάμει εΐαϊ μόνον σύμμετροι in ras. Υ , mg. add. m. rec: άρα 
μήκει είσϊν ασύμμετροι* τά δε άπ' αυτών τετράγωνα σύμμετρα* 
αί ΛΟ, Ο Ν άρα. 17. σύμμετροι F. 19. ΑΝ] Ο Ν b, 
Α Η Ρ. μέση B P V b . 21. ή — χωρίον] om. φ. δυνα-] 
in spatio 9 litt. F. μέση B P b . 22. οπερ ε*δει δειξαι] comp. 
Ρ, om. B P V b . 
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τομής τρίτης, ή το χωρίον δυνάμενη μέόης 
άποτομή έότι δευτέρα. 

Χωρίον γάρ το Α Β περιεχέό&ω υπό ρητής τής Α Γ 
καϊ απότομης τρίτης τής ΑΑ' λέγω, οτι ή τό ΑΒ 

5 χωρίον δυναμένη μέόης άποτομή έότι δευτέρα. 
"Εότω *γάρ τή ΑΑ προόαρμόξουόα η ΑΗ' αί ΑΗ, 

Η Α άρα φηταί είΰι δυνάμει μόνον όύμμετροι, καϊ 
ουδέτερα τών ΑΗ, Η Α όνμμετρός έότι μήκει τή έκ
κειμένη φητή τή ΑΓ, ή δε όλη ή Α Η τής προόαρμο-

10 ζούόης τής ΑΗ μείζον δύναται τω άπό όυμμέτρου 
εαυτή, έπεϊ ούν ή ΑΗ τής Η Α μείζον δύναται τω 
άπό όυμμέτρου εαυτή, έάν άρα τώ τετάρτω μέρει του 
άπό τής ΑΗ ϊόον παρά τήν ΑΗ παραβλη&ή έλλεϊπον 
εϊδει τετραγώνω, εις όύμμετρα αυτήν διελεΐ. τετμήό&ω 

15 ούν ή ΑΗ δίχα κατά τό Ε, καϊ τώ άπό τής Ε Η ϊόον 
παρά τήν ΑΗ παραβεβλήό&ω έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω, 
καϊ έότω τό υπό τών Α Ζ, Ζ Η. καϊ ήχ&ωόαν διά τών 
Ε, Ζ, Η όημείων τή ΑΓ παράλληλοι αί Ε®, ΖΙ, ΗΚ' 
όύμμετροι άρα είόϊν αί Α Ζ, Ζ Η* όύμμετρον άρα καί 

20 τό ΑΙ τώ ΖΚ. καϊ έπεϊ αί ΑΖ, Ζ Η όύμμετροι είόι 
μήκει, καϊ ή ΑΗ άρα έκατέρα τών ΑΖ, ΖΗ όύμ-
μετρός έότι μήκει. $ητή δε ή ΑΗ καί άόύμμετρος 
τή ΑΓ μήκει' ωότε καϊ αί ΑΖ,ΖΗ. έκάτερον άρα τών 

1. μέαη BF V b . 5. μέαη B F b , et V, corr. m. 2. εστίν Ρ . 
9. -αρμοζ-] r a s - V. 10. ασύμμετρου b. 11. insi — 12. 

ίαυτή] punctis notat. V. 11. HJ] JH P. 12. του] corr. 
ex τώ m. 1 b. 14. διελεΐ μήχει V. 15. τώ] τό φ. 18. 
Η] om. V. ΖΙ] mut. in ΙΖ V. 19. είσιν] εί- θ corr. V . 

20. είσιν Ρ. 23. ώστε καί αΓ ΑΖ, Ζ Η] καί έκατέρα αρα 
(supra scr. m. 1 V) τών ΑΖ, ΖΗ ξητή ε*στι καί ασύμμετρος τ% 
ΑΓ μήκει- χαί Theon ( B F V b ) . 
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prehenditur, recta spatio aequalis quadrata mediae 
apotome est secimda. 

Spatium enim AB recta rationali AT et apotome 
tertia Α Α comprehendatur. dico, rectam spatio Α Β 
aequalem quadratam mediae apotomen esse secuudam. 

nam Α Η rectae Α Α congruens sit. itaque AH, 
Η Α rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 

A j Ε Ζ e * aeutra rectarum ΑΗ, Η Α 
Ι rationali propositae Α Γ lon-

gitudine commensurabilis est, 
Β Θ I tota autem Α Η congruentem 

Α Ν Ο Α Η excedit quadrato rectae 
sibi commensurabilis [deff. 

/Bf tert. 3]. quoniam igitur AH2 

excedit AH2 quadrato rectae 
sibi commensurabilis, ai^AH2 

W aequale rectae AH adplicatur 
spatium figura quadrata deficiens, in partes commen-
surabiles eam diuidet [prop. X V I I ] . iam Α Η in Ε 
in duas partes aequales secetur, et quadrato EH2 

aequale rectae Α Η adplicetur spatium figura quadrata 
deficiens, et sit Α Ζ Χ Ζ Η. et per puncta Ε, Ζ , Η 
rectae Α Γ parallelae ducantur ΕΘ, ΖΙ, Η Κ. itaque 
ΑΖ, ΖΗ commensurabiles sunt. quare ΑΙ, Ζ Κ com-
mensurabilia sunt [ V I , 1; prop. XTJ. et quoniam AZ, 
ZH longitudine commensurabiles sunt, etiam AH 
utrique ΑΖ,ΖΗ longitudine commensurabilis est [prop. 
X V ] . uerum Α Η rationalis est et rectae Α Γ longi-
tudine incommensurabilis. quare etiam ΑΖ,ΖΗ [prop. 
XIII ] . itaque utrumque ΑΙ, Ζ Κ medium est [prop. 
X X ] . rursus quoniam ΑΕ, Ε Η longitudine commen-

$ / 

Y2 
τ 
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ΑΙ, Ζ Κ μέσον εστίν, πάλιν, έπεϊ σύμμετρος έστιν ή 
ΑΕ τή Ε Η μήκει, καϊ ή ΑΗ άρα έκατέρα τών Α Ε, 
ΕΗ σύμμετρος έστι μήκει. ρητή δε ή Η Α καϊ ασύμ
μετρος τή Α Γ μήκει' ρητή άρα καϊ έκατέρα τών Α Ε, 

5 ΕΗ καί ασύμμετρος τή Α Γ μήκει' έκάτερον άρα τών 
Α®, ΕΚ μέόον έότίν. καί έπεϊ αί Α Η, Η Α δυνάμει 
μόνον σύμμετροι είσιν, ασύμμετρος άρα έστϊ μήκει ή 
ΑΗ τή Η Α. άλλ' ή μεν ΑΗ τή Α Ζ σύμμετρος έστι 
μήκει, ή δε ΑΗ τή ΕΗ' ασύμμετρος άρα έστϊν ή ΑΖ 

10 τή ΕΗ μήκει. ώς δε ή ΑΖ πρός τήν ΕΗ, ούτως έστϊ 
τό ΑΙ πρός τό ΕΚ* άσύμμετρον άρα έστϊ τό ΑΙ 
τώ ΕΚ. 

Συνεστάτω ούν τώ μεν ΑΙ ϊσον τετράγωνον τό 
Α Μ, τώ δε Ζ Κ ϊσον άφηρήσ&ω τό Ν& περϊ τήν αντήν 

15 γωνίαν όν τώ Α Μ* περϊ τήν αυτήν άρα διάμετρόν 
έστι τά Α Μ, Ν8. έστω αυτών διάμετρος ή Ο Ρ, καϊ 
καταγεγράφ&ω τό σχήμα, έπεϊ ούν τό υπό τών Α Ζ, 
Ζ Η ϊσον έστϊ τώ άπό τής ΕΗ, έστιν άρα ώς ή ΑΖ 
πρός τήν Ε Η, ούτως ή Ε Η πρός τήν Ζ Η. άλλ' ώς 

20 μεν ή ΑΖ πρός τήν Ε Η, ούτως έστϊ τό ΑΙ πρός τό 
ΕΚ* ώς δε ή ΕΗ πρός τήν ΖΗ, ούτως έστϊ τό ΕΚ 
πρός τό ΖΚ' καϊ ώς άρα τό ΑΙ πρός τό ΕΚ, όντως 
τό ΕΚ πρός τό ΖΚ' τών άρα ΑΙ, ΖΚ μέσον άνά
λογόν έστι τό ΕΚ. έστι δε καϊ τών Α Μ, Ν& τετρα-

25 γώνων μέσον άνάλογόν τό ΜΝ' καί έστιν ϊσον το 
μεν ΑΙ τώ ΑΜ, τό δε ΖΚ τώ ΝΗ' καϊ τό ΕΚ αρα 

1. Ιστίν] ίστίΤΒΥ, comp. F b . Ιστιν] ίστι Υ. 3. μήκει] 
om. Β. J J i F , Η Δ in ras. V. 4. ρητή — 5. μήκει] m. 
2 Β. 6. καί έκάτερον Υ. 6. ΕΚ] ΘΚ Ρ. f ίστί "ΒV, 
comp. P b . δυνάμει, c euan., V. 7. είΰϊ σύμμετροι Υ. 

Ιστίν Υ. μήκει] om. V. 8. Λ Η] Η in ras. V , deinde 
add. μήκει m. 2. Η Δ] Δ Κ Ρ. άλλ' — 9. τή Ε Η] mg. 
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surabiles sunt, etiam ΑΗ utrique Α Ε, Ε Η longitudine 
coramensurabilis est [prop. X V ; cfr. p. 283 not.]. 
uerum Η Α rationalis est et rectae Α Γ longitudine 
incommensurabilis. quare etiam utraque ΑΕ, Ε Η 
rationalis est et rectae Α Γ longitudine incommensu-
rabilis [prop. XII I ] . itaque utrumque ΑΘ, EK medium 
est [prop. X X ] . et quoniam ΑΗ, Η Α potentia tantum 
commensurabiles sunt, Α Η etHA longitudine inconi-
mensurabiles sunt; uerum ΑΗ, Α Ζ et AH9 Ε Η lon-
gitudine commensurabiles sunt. quare AZ, Ε Η lon-
gitudine incommensurabiles sunt [prop. X I I I ] . est 
autem AZ:EH = ΑΙ: ΕΚ [ V I , 1]. ergo ΑI, ΕΚ 
incommensurabilia sunt [prop. X I ] . 

construatur igitur quadratum Α Μ = ΑΙ, et au-
feratur spatio Ζ Κ aequale N& in eodem angulo po-
situm, quo AM. itaque AM, NtS circum eandem 
diametrum posita sunt [ V I , 26]. sit Ο Ρ eorum dia-
metrus, et figura describatur [cfr. uol. I p. 137 not.]. iam 
quoniam est AZxZH=EH2, erit AZ:EH=EH:ZH 
[VI , 17]. est autem AZ: EH= ΑΙιΕΚ [ V I , 1], et 
ΕΗ: ZH= ΕΚ: ZK [id.]. quare etiam ΑΙ: EK= ΕΚ: ZK. 
itaque Ε Κ medium est proportionale inter ΑΙ,'ΖΚ. 
uerum etiam MN medium est proportionale inter qua-
drata AM, Ν8 [prop. L I I I lemma]. et AI=AM, 

m. 1 P. 8. Post aiv ras. 1 litt. V. Α Ζ μήκει V . ianv V. 
9. μήκει] om. V. άρα] supra ecr. m. 1 Ρ. ^ 10. ΑΖ] 

eupra scr. J b. ΕΗ] in ras. V. 11. τό] (pr.J τό άπο τής Ρ. 
τό] τήν b. ΕΚ] Ε Α supra scr. Κ b. ασνμμετοον — 12. 
ΕΚ] om. Ρ. 11. iou τό] m. 2 F. 13. τφ] corr. ΘΧ τό m. 
1 F. τετραγώνων Ρ, sed corr. 15. ον] supra scr. m. 1 F. 

τώ] τό Ρ. 17. ύπό] άπό b. 22. καί ώς — 23. τό Ζ Κ] 
mg.' m. 2 Β. 23. τό ΖΚ] ΖΚ ΡΒ . 

E u c l i d e s , edd. Heiherg et Menge. HL. Vb 
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ϊόον έότϊ τφ Μ Ν. άλλά το μεν ΜΝ ϊόον έότϊ τφ Α 8, 
τό δε ΕΚ ϊόον [έότϊ] τφ ΑΘ' καϊ όλον άρα τό Α Κ 
ϊόον έότϊ τφ ΤΦΧ γνώμονι καϊ τφ NS. έότι δε καϊ 
τό ΑΚ ϊόον τοις Α Μ, Ν&' λοιπόν άρα τό ΑΒ ϊόον 

Β έότϊ τφ ΣΤ, τουτέότι τφ άπό τής ΑΝ τετραγώνω' 
ή ΑΝ άρα δύναται τό ΑΒ χωρίον. 

Αέγω, οτι ή ΑΝ μέόης άποτομή έότι δευτέρα. 
Έπεϊ γάρ μέόα έδείχ&η τά ΑΙ, Ζ Κ καί έότιν ϊόα 

τοϊς άπό τών ΑΟ, Ο Ν, μέόον άρα καϊ έκάτερον τών 
10 άπό τών ΑΟ, ΟΝ' μέόη άρα έκατέρα τών Α Ο, ΟΝ. 

καϊ έπεί όύμμετρόν έότι τό ΑΙ τφ ΖΚ, όύμμετρον άρα 
καί τό άπό τής ΑΟ τφ άπό τής ΟΝ. πάλιν, έπεί 
άόύμμετρον έδείχδη τό ΑΙ τφ ΕΚ, άόύμμετρον άρα 
έότϊ καϊ τό Α Μ τφ ΜΝ, τουτέότι τό άπό τής Α Ο 

15 τφ υπό τών ΑΟ, ΟΝ' ωότε καί ή ΑΟ άόύμμετρός 
έότι μήκει τή ΟΝ' αί ΑΟ, Ο Ν άρα μέόαι είόΐ dv-
νάμει μίνον όύμμετροι. 

Αέγω δή, ότι καϊ μέόον περιέχουόιν. 
Έπεϊ γάρ μέόον έδείχ&η τό ΕΚ καί έότιν ϊόον 

20 τω υπό τών ΑΟ, Ο Ν, μέόον άρα έότϊ καϊ τό υπό 
τών ΑΟ, ΟΝ' ωότε αί Α Ο, Ο Ν μέόαι είόΐ δυνάμει 
μόνον όύμμετροι μέόον περιέχουόαι. ή ΑΝ άρα μέόης 
άποτομή έότι δευτέρα* καϊ δύναται τό ΑΒ χωρίον. 

Ή άρα τό Α Β χωρίον δυναμένη μέόης άποτομή 
25 έότι δευτέρα' όπερ έδει δεϊζαι. 

1. τό] corr. ex τφ m. rec. Ρ. τω] corr. ex τό m. rec. Ρ. 
2. Α Ε] Α& Ρ. τό] corr. ex τω m. rec Ρ. έατϊ] Ρ, om. 

B P V b . τω] corr. βχ τό m. rec. Ρ. Post Δ Θ in b adp. :<^>, 
deinde spatium 1 lin. uacat. 3. i V # ] nrat. in NZ m. rec. B. 

4. ϊσον] (prius) m. 2 F V . 5. ΑΝ] AM Ρ; ΑΝ P , corr. 
m ; 2. 6. ΑΝ] Α eras. V. 7. μέαη B F V b . έατιν P. 11. 
ανμμέτρον] (prius) σύμμετρος F. 12. τής] corr. ex τών Ρ. 

Post ΑΟ add. Ο Ν Β et supra m. 1 Ρ. τής] corr. ex 
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ΖΚ=Ν&. itaque etiam EK=MN. uerum MN=A& 
[I , 43], ΕΚ = ΑΘ. quare etiam AK = ΤΦΧ+Ν3-
est autem etiam 

AK = AM + Ng. 
itaque reliquum AB = ΣΤ= ΑΝ2, ergo ΑΝ quadrata 
spatio Α Β aequalis est. 

dico, Α Ν mediae apotomen esse secundam. nam 
quoniam demonstrauimus, AI9 Ζ Κ media esse, et 
AI=A02, ZK=ON2, etiam utrumque AO\ ON2 

mediuni est. quare utraque A09 Ο Ν media*est. et 
quoniam AI9 ZK commensurabilia sunt [ V I , 1; prop.XI], 
etiam ΑΟ2, ON2 commensurabilia sunt. rursus quon-
iam demonstorauimus, AI et Ε Κ incommensurabilia 
esse, etiam Α Μ et MN9 hoc est AO2 et AOxON, 
incommensurabilia sunt. quare etiam A09 Ο Ν lon-
gitudine incommensurabiles sunt [ V I , 1; prop. XI ] . 
ergo A09 Ο Ν mediae sunt potentia tantum commen-
surabiles. iam dico, easdem spatium medium com-
prehendere. nam quoniam demonstrauimus, Ε Κ medium 
esse, et EK = ΑΟχ ON9 etiam AOxON medium 
est quare A09 Ο Ν mediae sunt potentia tantum 
commensurabiles medium comprehendentes. itaque AN 
mediae apotome est secunda [prop. L X X V ] . et spatio 
Α Β aequalis est quadrata. 

Ergo recta spatio Α Β aequalis quadrata medias 
apotome est secunda; quod erat demonstrandum. 

τών F. 14. Ιστίν Ρ. ΜΝ] Ν Μ Ρ. 15. τω] corr. ex το 
m. 1 F. 16. είσιν Ρ. 18. περιέχοΌσαι V. ' 19. γάρ] om. 
F b , m. 2 Β. 20. μέσον — 21. ΟΝ (prius)] mg. V. 22. 
σύμετροι Ρ. ΑΝ b. μέση B P V b . 23. έστιν Ρ. χωρίον] 
om. Theon ( B P V b ) . 24. μέση B P V b . 25. οπερ έδει 6ε%αι] 
comp. Ρ, om. B P V b . 
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Έάν χωρίον περιέχηται νπο φητής καϊ άπο-
τομής τετάρτης, ή τό χωρίον δνναμένη έλάόόων 
έότίν. 

5 Χωρίον γάρ τό Α Β περιεχέό&ω νπό §ητής τής 
Α Γ καί απότομης τετάρτης τής ΑΑ' λέγω, ότι ή τό 
Α Β χωρίον δνναμένη έλάόόων έότίν. 

"Εότω γάρ τή ΑΑ προόαρμόξονόα ή ΑΗ' αί άρα 
Α Η, Η Α ρηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ή 

10 ΑΗ όύμμετρός έότι τή έκκειμένη §ητή τή Α Γ μήκει, 
ή δε όλη ή ΑΗ τής προόαρμοζούόης τής Α Η μείζον 
δύναται τω άπό άόνμμέτρον έαντή μήκει. έπεϊ ονν 
ή ΑΗ τής Η Α μείζον δύναται τω άπό άόνμμέτρον 
έαντή μήκει, έάν άρα τω τετάρτω μέρει τον άπό τής 

15 Α Η ϊόον παρά τήν Α Η παραβλη&ή έλλεϊπον εϊδει 
τετραγώνω, εις άόύμμετρα αυτήν διελεΐ. τετμήό&ω 
ονν ή ΑΗ δίχα κατά τό Ε, καϊ τφ άπό τής ΕΗ ϊόον 
παρά τήν Α Η παραβεβλήό&ω έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω, 
καϊ έότω τό νπό τών ΑΖ, ΖΗ' άόύμμετρος άρα έότι 

20 μήκει ή Α Ζ τή Ζ Η. ήχ&ωόαν ούν διά τών Ε, Ζ, Η 
παράλληλοι ταΐς ΑΓ, ΒΑ αί ΕΘ, ΖΙ, ΗΚ. έπεϊ ονν 
φητή έότιν ή ΑΗ και όύμμετρος τή ΑΓ μήκει, φητόν 
άρα έότίν όλον τό Α Κ. πάλιν, έπεϊ άόύμμετρός έότιν 
ή Α Η τή ΑΓ μήκει, καί είόιν άμφότεραι §ηταί, μέόον 

25 άρα έότϊ τό Α Κ. πάλιν, έπεϊ άόύμμετρός έότιν ή ΑΖ 
τή ΖΗ μήκει, άόύμμετρον άρα καϊ τό ΑΙ τώ Ζ Κ. 

2. τετάρτης απότομης Υ. 4. έστί B V , comp. F b . 5. 
ρητής τής] corr. ex τής m. 2 F, ξητής Υ. 6. Α Δ] ΑΒΔ b, 
Δ in ras. m. 1 Β. ή] supra scr. Ρ. 1. ΑΒ] om. B b , m. 
2 V. 8. ΑΔ] mut. in AB m. 2 F, AB b. 11. ΔΗ] ΗΔ V. 

12. δυναμένη Ρ. συμμέτρου Β , corr. m. 2. 15. ϊσον] 
μ iaov φ. 16. άσύμμετρον Ρ, σύμμετρα b. διελεϊ μήχει Υ. 
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XCIV. 

Si spatium recta rationali et apotome quarta com-
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata minor est. 

Spatium enim Α Β rationali Α Γ et apotome quarta 
Α Α comprehendatur. dico, rectam spatio Α Β aequalein 
qnadratam minorem esse. 

sit enim Α Η rectae Α Α congruens. itaque AH9 

Η Α rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
et Α Η rationali propositae 
Α Γ longitudine commensu-
rabilis est, tota autem Α Η 
quadrata congruentem Α Η 
excedit quadrato rectae sibi 
longitudine incommensura-
bilis [deff. tert. 4]. iam quon-
iam AH2 excedit HA2 qua-
drato rectae sibi longitudine 
incommensurabilis, si \AH2 

aequale rectae Α Η adplicetur spatium figura quadrata 
deficiens, in partes incommensurabiles eam diuidet [prop. 
X V I I I ] . AH igitur in Ε in duas partes aequales se-
cetur, et quadrato EH2 aequale rectae Α Η adplicetur 
spatium figura quadrata deficiens, et sit AZxZH. 
itaque AZ, Ζ Η iucommensurabiles sunt. iam per E, 
Ζ , Η rectis ΑΓ, BA parallelae ducantur ΕΘ, ZI, 
HK. quoniam igitur Α Η rationalis est et rectae Α Γ 
longitudine commensnrabilis, Α Κ rationale est. rursus 

/ 
τ Μ 

17. ΕΗ] Ε e corr. V. 19. έατίν Ρ V. 20. μ,ήκει] om. V. ΖΗ] 
ΗΖ F. OV* Ρ. Ε, Ζ ] Ζ, Ε P P b , in ras. m. 2 Β. 21. 
Β Δ] erae. V , ΓΒ b. 23. ολον] supra ecr. m. 1 b. 62. 
Ιατίν Ρ. 26. άανμ,μετοον] ά- del. F. άρα Ιατί F. 
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αννεατάτω ονν τώ μεν ΑΙ ϊαον τετράγωνον το Α Μ, 
τω δε Ζ Κ ϊαον άψηρήα%ω περϊ τήν αντήν γωνίαν 
τήν νπο τών ΑΟΜ τό Ν3. περϊ τήν αντήν άρα διά~ 
μετρόν έατι τά Α Μ, Ν3 τετράγωνα, έατω αυτών 

5 διάμετρος ή Ο Ρ, καί καταγεγράφ&ω τό αχήμα. έπεϊ 
ονν τό νπό τών ΑΖ, ΖΗ ϊαον έατϊ τώ άπό τής Ε Η, 
άνάλογόν άρα έατίν ώς ή ΑΖ πρός τήν Ε Η, όντως 
ή Ε Η πρός τήν Ζ Η. άλλ9 ώς μεν ή ΑΖ πρός τήν 
ΕΗ, όντως έατϊ τό ΑΙ πρός τό ΕΚ, ώς δε ή Ε Η 

10 πρός τήν Ζ Η, όντως έατϊ τό ΕΚ πρός τό ΖΚ' τών 
άρα ΑΙ, Ζ Κ μέόον άνάλογόν έατι τό ΕΚ. έατι δε 
xal τών Α Μ, Ν 3 τετραγώνων μέαον άνάλογόν τό Μ Ν, 
καί έότιν ϊαον τό μεν ΑΙ τώ Α Μ, τό δε Ζ Κ τω Ν3' 
καί τό ΕΚ άρα ϊαον έατϊ τώ ΜΝ. άλλά τώ μεν ΕΚ 

15 ϊαον έατϊ τό Α®, τω δε ΜΝ ϊαον έατϊ τό Α3' όλον 
άρα τό ΑΚ ϊαον έατϊ τω ΤΦΧ γνώμονι καϊ τώ Ν3· 
έπεϊ ονν όλον τό ΑΚ ϊαον έατϊ τοις Α Μ, Ν 3 τετρα-
γώνοις, ων τό Α Κ ϊαον έατϊ τω ΤΦΧ γνώμονι και 
τφ Ν3 τετραγώνφ, λοιπόν άρα τό ΑΒ ϊαον έατϊ τώ 

20 ΣΤ, τοντέατι τώ άπό τής ΑΝ τετραγώνφ* ή ΑΝ άρα 
δύναται τό Α Β χωρίον. 

Αέγω, ότι ή ΑΝ άλογος έατιν ή καλονμένη έλάααων. 
Έπεϊ γάρ ρητόν έατι τό ΑΚ καί έατιν ϊαον τοις 

άπό τών ΑΟ, Ο Ν τετράγωνοις, τό άρα ανγκείμενον 
25 έκ τών άπό τών ΑΟ, Ο Ν ρητόν έατιν. πάλιν, έπεϊ 

τό Α Κ μέαον έατίν, καί έατιν ϊαον τό Α Κ τώ δίς 
νπό τών Α Ο, Ο Ν, τό άρα δις νπό τών ΑΟ, ΟΝ μέαον 

2. Post Ζ Κ ras. 1 litt. F. 3. τών] om. B F V . ΛΟΝ 
φ et, supra ecr. ΛΖ, b. τό] e corr. in. rec. b. 4. έατι] εΐαι Ρ. 

5. ή] m. rec. Ρ. 1. ΑΖ] ΑΗ, supra scr. Ζ , b. την] 
om. Ρ. 8. ΑΖ]Ζ inraa. F. ? 9. όντως] όντως Ιατϊν^ή ΕΗ 

i πρός τήν ΖΗ' άλλ' ώς μίν ή ΑΖ πρός την Ε Η, όντως b. 
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quoniam AH9 Α Γ longitudine incommensurabiles sunt, 
et utraque rationalis est, Α Κ medium est [prop. X X I ] . 
rursus quoniam AZ9 Ζ Η longitudine incommensura-
biles sunt, AI et Ζ Κ incomiaensurabilia sunt [ V I , 1; 
prop. X I ] . iam construatur quadratum AM=AI, et 
spatio Ζ Κ aequale auferatur Ν 3 in eodem angulo 
positum AOM. itaque quadrata AM, Ν3 circum 
eandem diametrum posita sunt [ V I , 26]. sit OP 
eorum diametrus, et describatur figura [cfr. uol. I 
p. 137 not.]. iam quoniam AZ X ZH = EH2, erit 
AZ : EH= ΕΗ: ΖΗ [ V I , 17]. est autem AZ : EH 
— ΑΙιΕΚ, EH:ZH= EK:ZK [ V I , 1]. quare EK 
medium est proportionale inter AI9 ZK. uerum etiam 
Μ Ν medium est proportionale inter quadrata AM9 

N3 [prop. L I I I lemma], et ΑΙ = AM, ZK = N3. 
quare etiam Ε Κ = Μ Ν. uerum ΑΘ = ΕΚ, Α3=ΜΝ 
[1 ,43 ] . itaque ΑΚ=ΤΦΧ-\-Ν3- iam quoniam 
est AK = AM+ Ng9 quorum ΑΚ=ΤΦΧ+Ν3> 
erit Α Β = ΣΤ = ΑΝ2, ergo ΑΝ quadrata spatio 
Α Β aequalis est. 

dico, ΑΝ irrationalem esse minorem, quae uocatur. 
nam quoniam Α Κ rationale est, et AK = A02-\- ON2

9 

A02-\-ON2 rationale est. rursus quoniam Α Κ medium 
est, et AK = 2AOxON9 2AOXON medium esi 

έατ£] om. V. ΑΙ] supra scr. Γ b. ΕΗ] Ε e corr. F, 
ras. 2 litt. V. 10. ίστί] om. V. 11. έατιν Ρ. 12. τ*-
τραγώνων] om. V. 13. ΑΙ] Λ Γ Ρ. Ν Χ] Ν in ras. V. 14. 

15. έατί] om. V. το] τώ Υ. Θ Δ Β. τφ] coir. ex 
τό m. 1 V , τό Ρ. Ιατί] om. V. ? τό] τώ Ρ . ' 20. ts-
τραγώνω] om. V . 22. Α Η F. ανάλογος frb. 24. τών] 
τον Ρ. 25. Ο Ν τετραγώνων V. έατι B V b , comp. F. 26. 
έατίν] comp. Ρ, l o r ^ P B V b . τό ΔΚ]ΟΤΔ. V. τώ] e corr. V. 

τώ] (alt.) τό corr. in τον (?) V . 
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ίύτίν. καϊ έπεϊ άόύμμετρον έδείχ&η το ΑΙ τφ Ζ Κ, 
άόύμμετρον άρα καϊ το άπο της Α Ο τετράγωνον τφ 
άπο τής Ο Ν τετραγώνω. ai ΑΟ,,ΟΝ άρα δυνάμει 
είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι τό μεν όυγκείμενον έκ τών 

6 άπ9 αυτών τετραγώνων φητόν, τό δε δϊς υπ* αυτών 
μέόον. ή ΑΝ άρα άλογος έότιν ή καλούμενη έλάόόων 
καϊ δύναται τό ΑΒ χωρίον. 

\Η άρα τό ΑΒ χωρίον δυναμένη έλάόόων έότίν% 

όπερ έδει δείζαι. 

10 Q*?'. 
Έάν χωρίον περιέχηται υπό ρητής καί άπο-

τομής πέμπτης, ή τό χωρίον δυναμένη [ή] μετά 
φητού μέόον τό όλον ποιούόά έότιν. 

Χωρίον γάρ τό Α Β περιεχέόδω υπό ρητής τής 
15 Α Γ καϊ απότομης πέμπτης τής ΑΑ' λέγω, ότι ή τό 

Α Β χωρίον δυναμένη [ή] μετά ρητού μέόον τό όλον 
ποιούόά έότιν. 

"Εότω γάρ τή ΑΑ προόαρμόξουόα ή Α Η* αί άρα 
Α Η, Η Α §ηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ή 

20 προόαρμόξουόα ή Η Α όύμμετρός έότι μήκει τή έκκει
μένη ρητή τή ΑΓ, ή δε όλη ή ΑΗ τής προόαρμο-
ξούόης τής ΑΗ μείζον δύναται τφ άπό άόυμμέτρου 
εαυτή, έάν άρα τφ τετάρτω μέρει τοϋ άπό τής Α Η 
ϊόον παρά τήν Α Η παραβλη&ή έλλεϊπον εϊδει τετρα-

1. έατι B V b , comp. F. 2. ανμμέτρον Β, corr. m. 2. αρα 
έατϊ Υ. τετράγωνον] om. V . 3. ασύμμετροι εΐαι δυνάμει V , 
deinde del. m. 2: δια το δεύτερον Φεωρημα τοϋ βιβλίου. 6. 
ΑΗ Υ. ανάλογος Ρ, eed corr. 7. Α Β] Β corr. ex Γ m. 2 F. 

8. έατϊ Β. 9. οπερ έδει δειξαι] comp. Ρ, om. B F V b . 12. 
ή] (alt.) om. F V b , m. 2 Β. 13. Ιατι B V , comp. P b . 16. 
η] om. P V b , m. 2 B. 20. ΗΔ~\ in ras. m. 1 b , ΔΗ P. 

μήκει] om. V . 21. Α Γ μήκει Υ. 22. αυμμέτρου Β, corr. m. 2. 
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et quoniam demonstrauimus, AI et Ζ Κ incommensu-
rabilia esse, etiam AOfi, ON2 incommensurabilia sunt. 
itaque A09 Ο Ν potentia incommensurabiles sunt ef-
ficientes summam quadratorum rationalem, duplum 
autem rectangulum medium. quare Α Ν irrationalis est 
minor, quae uocatur [prop. L X X V I ] . et ΑΝ2 = AB. 

Ergo recta spatio Α Β aequalis quadrata minor 
est; quod erat demoustrandum. 

XCV. 

Si spatium recta rationali et apotome quiuta com-
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata recta est 
cum rationali totum medium efficiens. 

Spatium eniin Α Β recta rationali Α Γ et apotome 
quinta Α Α comprehendatur. dico, rectam spatio Α Β 
aequalem quadratam rectam esse cum rationali totum 
medium efficientem. 

nam Α Η rectae Α Α congruens sit. itaque AH9 

Η Α rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
et congruens Η Α rationali 
propositae Α Γ longitudine 
commensurabilis est, tota au-
tem Α Η quadrata excedit 
congruentem Α Η quadrato 
rectae sibi incommensurabilis 
[deff. tert. 5]. itaque si \AH2 

aequale rectae AH adplicatur 
spatium figura quadrata de-
ficiens, in partes incommen-
surabiles eam diuidet [prop. 

X V I I I ] . AH igitur in puncto Ε in duas partes aequales 

Ε Ζ 

Β Θ . Γ 

?/ 
Υχ 

Τ Μ 
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γώνω, εις άόύμμετρα αυτήν διελεϊ. τετμήόδω ονν ή 
ΑΗ δίχα κατά τό Ε όημεΐον, καϊ τω άπό τής ΕΗ 
ϊόον παρά την Α Η παραβεβλήό&ω έλλεϊπον εϊδει τε
τράγωνα* καϊ έότω τό νπό τών ΑΖ, ΖΗ' άόύμμετρος 

5 άρα έότϊν ή Α Ζ τή Ζ Η μήκει. καϊ έπεϊ άόύμμετρός 
έότιν ή ΑΗ τή ΓΑ μήκει, καί είόιν άμφότεραι ρηταί, 
μέόον άρα έότϊ τό Α Κ. πάλιν, έπεϊ §ητή έότιν ή 
Α Η καϊ όύμμετρος τή ΑΓ μήκει, ρητόν έότι τό Α Κ. 
όννεότάτω ονν τω μεν ΑΙ ϊόον τετράγωνον τό Α Μ, 

10 τω δε Ζ Κ ϊόον τετράγωνον άφηρήό&ω τό Ν& περϊ 
τήν αυτήν γωνίαν τήν νπό ΑΟΜ' περϊ τήν αντήν 
άρα διάμετρόν έότι τά Α Μ, Ν3 τετράγωνα, έότω 
αυτών διάμετρος ή ΟΡ, καϊ καταγεγράφ&ω τό όχημα, 
ομοίως δή δείξομεν, ότι ή ΑΝ δύναται τό ΑΒ χωρίον. 

15 Αέγω, ότι ή ΑΝ ή μετά §ητον μέόον τό ολον 
ποιοϋόα έότιν. 

Έπεϊ γάρ μέόον έδείχ&η τό ΑΚ καί έότιν ϊόον 
τοις άπό τών ΑΟ, ΟΝ, τό άρα όνγκείμενον έκ τών 
άπό τών ΑΟ, Ο Ν μέόον έότίν. πάλιν, έπεϊ ρητόν 

20 έότι τό Α Κ καί έότιν ϊόον τώ δίς νπό τών Α Ο, Ο Ν, 
καϊ αυτό φητόν έότιν. καϊ έπεϊ άόύμμετρον έότι τό 
ΑΙ τώ Ζ Κ, άόύμμετρον άρα έότϊ καϊ τό άπό τής Α Ο 
τώ άπό τής ΟΝ' αί ΑΟ, ΟΝ άρα δννάμει είόϊν άόύμ
μετροι ποιούόαι τό μεν όνγκείμενον έκ τών άπ9 αντών 

25 τετραγώνων μέόον, τό δε δις νπ αυτών φητόν. ή 
λοιπή άρα ή ΑΝ άλογος έότιν ή καλονμένη μετά 

1. Post διελεϊ del. μή%ει V. 3. Α Η] Η e corr. m. 1 V. 
4. τό] corr. ex τω Ρ. 5. τή] supra scr. m. 1 b. Post 

μήκει add. καί ήχ&ωσαν διά τών Ε, Ζ, Η τή ΑΓ (Α b ) παράλ
ληλοι αί Ε Θ, Ζ Ι , Η Κ b, mg. P V . 6. ΓΑ*] in ras. V, Λ Γ Ρ. 

8. Ante σύμμετρος rae. 1 htt. V. άρα Ιστϊ V b t m. 2 F. 9. 
Ιστάτω b, έστω V . 10. τετράγωνον] supra scr. F. τό Ν&] 
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secetur, et quadrato EH2 aequale rectae AH adplicetur 
spatium figura quadrata deficiens et sit Α Ζ Χ ΖΗ. 
itaque Α Ζ, ΖΗ longitudine incomiaensurabiles sunt. 
et quoniam Α Η, ΓΑ longitudine incommensurabiles, 
et utraque rationalis est, Α Κ medium est [prop. XXI] . 
rursus quoniam Α Η rationalis est et rectae Α Γ lon-
gitudine comuiensurabilis, AK rationale est [prop. 
X I X ] . construatur igitur quadratum AM = AI, et 
spatio Ζ Κ aequale auferatur quadratuni Ν 8 in-eodem 
angulo AOM positum. itaque quadrata AM, Ν8 
circum eandem diametrum posita sunt [ V I , 26]. sit 
Ο Ρ eorum diametrus, et describatur figura [uol. I 
p. 137 not.]. eodem igitur modo demonstrabimus, 
esse ΑΝ2 = AB. 

dico, Α Ν rectam esse cum rationali totum medium 
efficientero. quoniam enim demonstrauimus, Α Κ me-
dium esse, et Α Κ — AO2 + ΟΝ2, A02 + Ο Ν2 medium 
est. rursus quouiam Α Κ rationale est, et 

AK = 2AOxON, 
hoc et ipsum rationale est. et quoniam AI9 Ζ Κ in-
commensurabilia sunt, etiam AO2, ON2 incommensu-
rabilia sunt. quare AO, Ο Ν potentia incommensu-
rabiles sunt efficientes summam quadratorum mediam, 
duplum autem rectangulum rationale. itaque reliqua 

om. Theon ( B F V b ) . 11. vnb τών B F b . ΛΟΜ το NS 
{M& φ) Theon (BF V b ) . 12. έστι] hloi in ras. m. 2 V. τά] 
in ras. m. 2 V . ΛΜ] Λ in ras. m. 2 V . 18. όυγκείμενον] 
om. V. 19. ίστί B V , comp. Fb . 21. αντό] τό δϊς άρα νπο 
τών ΛΟ, ΟΝ Theon ( B F V b ) . ίστι P B V , comp. F b . 22. 
ΑΙ] mut. in ΑΕ m. 2 F, Α Ε b. 23. Ο Ν] (prius) e corr. V. 

25. ή] om. Β. 26. καλούμενη] %a~ supra scr. m. 1 b. ή 
μετά b. 



300 ΣΤΟΙΧΕΙ&Ν ί. 

3. άρα τό Α Β V. άρα] om. Ρ Β , m. 2 Ρ. χωρίον 
άρα Β. 4. οπερ έδει δεΐξαι] comp. Ρ , om. B P V b . 6. 
ύπ' Ρ. 8. έστι B V , comp.Fb. 9. ΑΒ] ΑΒΓ Ρ. 10. ε*της 
τής] corr. ex εητης m. rec. Ρ. ^ 11. η] om. B P V b . 14. 
καί ουδέτερα] in ras. F. Ιδ. αυτών] τών ΑΗ, Ηά B V b , β 
corr. Ρ. 16. της] (alt.) τήι F. 17. συμμέτρου Ρ. εαυτού Ρ. 

18. έπεί — 19. μη%ει] mg. m. 2 Β. 19. εαυτής Β, εαυτού F. 
τον] τω b. 20. Α Η] JH Β. παρα βάλω μεν Β , παρα-

φητοϋ μέαον το όλον ποιούόά* καϊ δύναται τό Α Β 
χωρίον. 

Ή τό Α Β αρα χωρίον δυναμένη μετά ρητοϋ μέαον 
τό όλον ποιούόά έατιν όπερ έδει δεΐζαι. 

δ QS'. 
Έάν χωρίον περιέχηται υπό ρητής καί από

τομης έκτης, ή τό χωρίον δυναμένη μετά μέόον 
μέαον τό όλον ποιούαά έατιν. 

Χωρίον γάρ τό ΑΒ περιεχέόδω υπό ρητής τής Α Γ 
10 καϊ απότομης έκτης τής ΑΑ' λέγω, ότι ή τό Α Β 

χωρίον δυναμένη [ή] μετά μέαου μέαον τό όλον ποιούαά 
έατιν. 

"Εατω γάρ τή ΑΑ προόαρμόξουόα ή ΑΗ* αί άρα 
ΑΗ, Η Α φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι, καϊ 

1δ ουδέτερα αυτών όύμμετρός έότι τή έκκειμένη φητή τή 
Α Γ μήκει, ή δε όλη ή Α Η τής προόαρμοξούόης τής 
Α Η μεΐξον δύναται τώ άπό άόυμμέτρου εαυτή μήκει. 
έπεϊ ούν ή ΑΗ τής Η Α μεΐξον δύναται τω άπό άόυμ
μέτρου εαυτή μήκει, έάν άρα τφ τετάρτω μέρει τον 

20 άπό τής Α Η ϊόον παρά τήν Α Η παραβλη&ή έλλεϊπον 
εϊδει τετραγώνω, εις άόύμμετρα αυτήν διελεϊ. τετμήόδω 
ούν ή ΑΗ δίχα κατά τό Ε [όημεΐον], καϊ τφ άπό τής 
Ε Η ϊόον παρά τήν Α Η παραβεβλήό&ω έλλεϊπον εϊδει 
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ΑΝ irrationalis est cum rationali totum mediuni ef-
ficiens, quae uocatur [prop. L X X V I I ] . et ΑΝ2 — AB. 

Ergo recta spatio Α Β aequalis quadrata recta cum 
ration&li totum medium efficiens est; quod erat de-
monstrandum. 

XCVI . 

Si spatium recta rationali et sexta apotome com-
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata recta est 
cum medio totum medium efficiens. 

Spatium enim Α Β rationali Α Γ et sexta apotome 
Α Α comprehendatur. dico, rectam spatio Α Β aequalem 
quadratam rectam esse cum medio totuin medium 
efficientem. 

nam Α Η rectae Α Α congruens sit. itaque AH, 
Η Α rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
Α d Ε Ζ Η et neutra earum rationali pro-

positae Α Γ longitudine com-
mensurabilis est, tota autem 
Α Η congruenteni Α Η quadrata 
excedit quadrato rectae sibi 
longitudine incommensurabilis 
[deff. tert. 6] . iani quoniam 
AH2 excedit HA2 quadrato 
rectae sibi incommensurabilis 
longitudine, si \AH2 aequale 

rectae AH adplicatur spatium figura quadrata deficiens, 
in partes incomniensurabiles eam diuidet [prop. X V I I I ] . 
Α Η igitur in puncto Ε in duas partes aequales se-
cetur, et quadrato EH2 aequale rectae AH adplicetur 

βαλλόμενον F, παραβάλλω μεν V b . 22. όημεΐον] om. Ρ. τφ] 
τό F. 23. ΙΌον] om. V. toov Ιλλειπον V. 

Γ Β Θ I Κ 

Ρ/ 

/ X 

Τ Κ 
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τετραγώνω, χαί έότω τό ύπό τών ΑΖ,ΖΗ' άόνμμετρος 
άρα έότϊν ή ΑΖ τή ΖΗ μήχει. ώς 6h ή Α Ζ προς 
τήν ΖΗ, όντως έότϊ το ΑΙ προς το ΖΚ' άόνμμέτρον 
άρα έότϊ τό ΑΙ τω Ζ Κ. χαί έπεϊ αί ΑΗ, ΑΪ* φηταί 

5 είόι δννάμει μόνον όύμμετροι, μέόον έότϊ τό Α Κ. 
πάλιν, έπεϊ αί Α Γ, Α Η φηταί είόι χαϊ άόύμμετροι 
μήχει, μέόον έότϊ χαϊ τό Α Κ. έπεϊ ονν αί Α Η, Η Α 
δννάμει μόνον όύμμετροι είόιν, άόύμμετρος άρα έότϊν 
ή ΑΗ τή Η Α μήχει. ώς δΐ ή ΑΗ πρός τήν Η Α, 

10 ούτως έότϊ τό Α Κ πρός τό ΚΑ* άόύμμετρόν αρα 
έότϊ τό Α Κ τώ ΚΑ. όννεότάτω ονν τώ μέν ΑΙ 
ϊόον τετράγωνον τό ΑΜ, τώ δ\ Ζ Κ ϊόον άψηρήό&ω 
περϊ τήν αυτήν γωνίαν τό Ν Β* περϊ τήν αυτήν αρα 
διάμετρόν έότι τά Α Μ, Ν Ε τετράγωνα, έότω αυτών 

15 διάμετρος ή Ο Ρ, χαϊ χαταγεγράψ&ω τό όχημα, ομοίως 
δή τοϊς επάνω δείζομεν, ότι ή ΑΝ δύναται τό ΑΒ 
χωρίον. 

Αέγω, ότι ή ΑΝ [ή] μετά μέόον μέόον τό όλον 
ποιούόά έότιν. 

20 Έπεϊ γάρ μέόον έδείχ&η τό Α Κ χαί έότιν ϊόον 
τοις άπι: τών ΑΟ, Ο Ν, τό άρα όνγχείμενον έχ τών 
άπό τών ΑΟ, Ο Ν μέόον έότϊν. πάλιν, έπεί μέόον 
έδείχ&η τό Α Κ χαί έότιν ϊόον τφ δϊς νπό τών Α Ο, 
ΟΝ, χαί τό δίς νπό τών Α Ο, ΟΝ μέόον έότϊν. χαϊ 

25 έπεί άόύμμετρόν έδείχδη τό Α Κ τφ Α Κ, άόύμμετρα 
[άρα] έότϊ χαϊ τά άπό τών ΑΟ, Ο Ν τετράγωνα τφ 
δϊς νπό τών Α Ο, ΟΝ. χαϊ έπεί άόύμμετρόν έότι τό 

1. άαύμμετρόν Ρ, corr. m. 1. 2. Ζ Η] ΗΖ Ρ. 3. ΑΙ] 
άπο ΑΙ Ρ. 4. έατίν Ρ. ΑΙ] corr. ex Α Γ m. rec. Ρ. δ. 
Α Κ] corr. ex Δ Κ m. rec. Ρ. 6. πάλιν — 7. άΚ] om. Ρ. 

10. ΚΔ] Δ Κ Υ. 11. ΚΔ] corr. ex Δ Κ Υ. 12. άφνρήο&ω 
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spatium figura quadrata deficiens, et sit ΑΖ X ZH. 
itaque ΑΖ, ZH longitudine incommensurabiles sunt. 
est autem AZ:ZH = ΑΙιΖΚ [ V I , 1]. itaque AI, 
ZK incominensurabilia sunt [prop. X I ] . et quoniani 
ΑΗ, Α Γ rationales sunt potentia tantum commensu-
rabiles, Α Κ medium est [prop. XXI] . rursus quoniam 
ΑΓ, Α Η rationales sunt et longitudine incomniensu-
rabiles, etiam AK medium est [id.]. quoniam igitur 
ΑΗ, Η Α potentia tantum commensurabiles sunt, AH 
et Η Α lougitudine incoramensurabiles sunt. est autem 
ΑΗιΗΑ = ΑΚιΚΑ [ V I , 1]. itaque ΑΚ, KA in-
comniensurabilia sunt [prop. XI ] . construatur igitur 
quadratum AM=AI, et spatio ZK aequale auferatur 
Ν 8 in eodem angulo positum. itaque quadrata AM, 
N8 circum eandem diametrum posita sunt [ V I , 26]. 
sit Ο Ρ eoruin diametrus, et des^ribatur figura [uol. I 
p. 137 iiot.]. eodem igitur modo, quo supra, demon-
strabimus, esse ΑΝ2 = AB. 

dico, Α Ν rectam esse cum medio totum medium 
efficientem. nam quoniam demonstrauimus, Α Κ me-
dium esse, et AK=AO* + ON2, A& + ON2 medium 
est. rursus quoniam demonstrauimus Α Κ medium esse, 
et Α Κ = 2AO Χ ΟΝ, etiam 2 ΑΟ Χ ΟΝ medium 
est. et quoniam demonstrauimus, Α Κ et Α Κ incom-
mensurabilia esse, etiam AO>2 + ON2 et 2AOXON 
incommensurabilia sunt. et quoniam ΑΙ, Ζ Κ incom-

τό ΝΙΞ} V. 13. περί — γωνίαν] om. F b , mg. m. 2 Β. αυτήν] 
(priua) αυτήν τήν υπό ΛΟΜ V. το Ν&] om. V. 14. έατι] 
εΐαι V. τετράγωνα] om. V. 16. δύναται — 18. ΑΝ] mg. 
m. 2 V . 18. ή] (alt.) om. Ρ. 20. ϊαον] m. 2 F. 22. 
Ιατί P B V b , comp. F. 24. Ιατί P B V , comp. Fb . 26. άρα] 
om. B F V b . 
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ΑΙ τώ Ζ Κ, άόνμμέτρον άρα καϊ το άπο τής ΑΟ τφ 
άπό τής ΟΝ' αί ΑΟ, ΟΝ άρα δννάμει είόϊν άόύμ
μετροι ποιοϋόαι τό τε όνγκείμενον έκ τών άπ9 αυτών 
τετραγώνων μέόον καϊ τό δϊς υπ9 αυτών μέόον έτι τ ε 

δ τά άπ9 αυτών τετράγωνα άόύμμετρα τφ δϊς νπ9 αυτών, 
ή άρα ΑΝ άλογος έότιν ή καλονμένη μετά μέόον 
μέόον τό όλον ποιοϋόα* καϊ δύναται τό ΑΒ χωρίον. 

Ή άρα τό χωρίον δνναμένη μετά μέόον μέόον τό 
όλον ποιούόά έότιν όπερ έδει δεΐζαι. 

ίο Q£'. 

Το.άπό απότομης παρά ρητήν παραβαλλό
μενον πλάτος ποιεί άποτομήν πρώτην. 

"Εότω άποτομή ή Α Β, φητή δε ή ΓΑ, καϊ τφ άπό 
τής ΑΒ ϊόον παρά τήν ΓΑ παραβεβλήόδω τό ΓΕ 

15 πλάτος ποιούν τήν ΓΖ' λέγω, ότι ή Γ Ζ άποτομή έότι 
πρώτη. 

Έότω γάρ τή ΑΒ προόαρμόξουόα ή ΒΗ' αί άρια 
Α Η, Η Β φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι. καϊ 
τώ μεν άπό τής Α Η ϊόον παρά τήν ΓΑ παραβεβλήό&ω 

20 to ΓΘ, τώ δε άπό τής ΒΗ τό ΚΑ. όλον άρα τό ΓΑ 
ϊόον έότϊ τοις άπό τών Α Η, ΗΒ' ων τό Γ Ε ϊόον 
έότϊ τώ άπό τής ΑΒ' λοιπόν άρα τό Ζ Α ϊόον έότϊ 
τώ δϊς ύπό τών Α Η, Η Β. τετμήό&ω ή Ζ Μ δίχα 
κατά τό Ν όημεΐον, καϊ ήχ&ω διά τοϋ Ν τή ΓΑ 

25 παράλληλος ή Ν&' έκάτερον άρα τών Ζ&, ΑΝ 
ϊόον έότϊ τ φ ύπό τών Α Η, Η Β. καϊ έπεϊ τά άπό 

2. ΟΝ] (priua) NOF. 3. τε] μεν B F V b . όνγκείμενον] 
m. 2 V. 4. *αί] ins. m. 1 V. έτι] β- in ras. V. 6. ΑΝ] 
corr. ex ΑΝ Β. 7. ποιονααι φ. 8. χωρίον] ΑΒ B F b , Α Β 
χωρίον Υ. 9. οπερ έδει δεΐξαι] : ~ Ρ. 11. άπό] om. b. 
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mensurabilia sunt, etiam AO2, ON2 incommensurabilia 
sunt. itaque ΑΟ, Ο Ν potentia incommensurabiles 
sunt efficientes suuimam quadratorum mediam et duplum 
rectangulum medium et praeterea quadrata et duplum 
rectangulum incommensurabilia. itaque AN irrationalis 
est cum medio totum medium efficiens, quae uocatur 
[prop. L X X V H I ] . et ΑΝ2 = AB. 

Ergo recta spatio illo aequalis quadrata recta est 
C U D I medio totum medium efficiens; quod erat demon-
strandum. 

XCVII . 

Quadratum apotomes rectae rationali adplicatum 
latitudinem efficit apotomen primani. 

Sit Α Β apotome, ΓΑ autem rationalis, et quadrato 
AB2 aequale rectae Γ Α adplicetur Γ Ε latitudinem 
efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ primam esse apotomen. 

A Β Η n a m r e c * a e 4 Β congruens 
• 1 1 sit. itaque^if,H2Jrationalessunt 

Γ Ζ Ν Κ Μ potentia tantum commensurabiles 
! [prop. L X X I H ] . et rectae Γ Α ad-
1 1 1 plicetur ΓΘ = AH\ Κ Α = ΒΗ2. 

Δ Ε & Θ Λ i t e q n e t o i x x m r A = A H 2 + H B 2 t 

quorum Γ Ε=ΑΒ2. itaque reliquum Ζ Α = 2 ΑΗχ ΗΒ 
[II , 7]. iani Ζ Μ in puncto -ZV in duas partes aequales 
secetur, et per Ν rectae Γ Α parallela ducatur N3. 
ittiqueZ8 = AN=AHxHB. etquoniamΑΗ 2 + HB2 

12. ποεί P, corr. m. 1. 17. ΑΒ] Β in ras. V. ΒΗ] HB 
e corr. V . 19. ΑΗ] corr. ex ΑΔ m. 1 F. 22. ΖΑ] ΑΖ P. 

23. των\ om. P. f 25. Ζ β ] &Z Ρ. ΑΝ] corr. ex ΝΑ V . 
26. τω απαξ νπό V. 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. m . 20 
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τών Α Η, Η Β ρητά έότιν, χαί έότι τοις άπο τών Α Η, 
ΗΒ ϊόον το Α Μ, φητόν άρα έότϊ το Α Μ. χαϊ παρά 
φητήν τήν ΓΑ παραβέβληται πλάτος ποιούν την ΓΜ' 
ρητή άρα έότϊν ή ΓΜ χαϊ όύμμετρος τή ΓΑ μήχει. 

δ πάλιν, έπεϊ μέόον έότϊ τό δϊς ύπό τών Α Η, Η Β, χαϊ 
τφ δϊς νπό τών Α Η, Η Β ϊόον τό Ζ Α, μέόον άρα τό 
Ζ Α. χαϊ παρά φητήν τήν ΓΑ παράχειται πλάτος ποιούν 
τήν Ζ Μ* φητή άρα έότϊν ή Ζ Μ χαϊ άόύμμετρος τή 
ΓΑ μήχει. χαϊ έπεϊ τά μ\ν άπό τών Α Η, Η Β φητά 

10 έότιν, τό δε δϊς ύπό τών ΑΗ, ΗΒ μέόον, άόύμμετρα 
άρα έότϊ τά άπό τών ΑΗ, ΗΒ τώ δϊς νπό τών ΑΗ, 
Η Β. χαϊ τοϊς μεν άπό τών ΑΗ, Η Β ϊόον έότϊ τό 
ΓΑ, τφ δε δϊς νπό τών Α Η, Η Β τό ΖΑ' άόύμμετρον 
άρα έότϊ τό Α Μ τφ Ζ Α. ώς δε τό Α Μ πρός τό 

ΐδ Ζ Α, όντως έότϊν ή ΓΜ πρός τήν Ζ Μ. άόύμμετρος 
άρα έότϊν ή ΓΜ τή Ζ Μ μήχει. χαί είόιν αμφότερα ι 
φηταί' αί άρα ΓΜ, ΜΖ φηταί είόι δννάμει μόνον 
όύμμετροι9 ή ΓΖ άρα άποτομή έότιν. 

Αέγω δή, οτι χαϊ πρώτη. 
20 Έπεϊ γάρ τών άπό τών Α Η, Η Β μέόον άνάλογόν 

έότι τό νπό τών Α Η, Η Β, χαί έότι τφ μεν άπό τής 
Α Η ϊόον τό Γ®, [τφ δε άπό τής Β Η ϊόον τό ΚΑ, 
τφ δε νπό τών ΑΗ, ΗΒ τό ΝΑ, χαϊ τών ΓΘ, ΚΑ 
άρα μέόον άνάλογόν έότι τό ΝΑ' έότιν άρα ώς τό 

2δ Γ® πρός τό ΝΑ, ούτως τό ΝΑ πρός τό ΚΑ. άλλ' 
ώς μέν τό ΓΘ πρός τό ΝΑ, ούτως έότϊν ή ΓΚ προς 

1. όητά — 2. Η Β] mg. m. 2 Β. 1. έστιν] έστι P B V b , 
comp. F. %αί έστι τοϊς] τοις δέ V . 3. παράχειται Theon 
(BF v b ) ; παραβέβληται supra add. m. 2 Β. 6, τω] corr. ex 
τό F V . 8. εστίν] έστϊ %αί F. καί ασύμμετρος] bie b. 10. 
έστι B V , comp. b, είσι F? μέσα Ρ, et F, corr. m. 1. 11. 
άρα] om. Β. εστίν Ρ. 12. %αί] καί έστι B F V b . έστί] 
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rationale est, et AM = AH2 + HB2

9 Α Μ rationale 
est. et rectae rationali ΓΑ adplicatum est latitudinem 
efficiens ΓΜ. itaque ΓΜ rationalis est et rectae ΓΑ 
longitudine commensurabilis [prop. X X ] . rursus quon-
iam medium est 2 AHxHB, et ZA = 2AHxHB9 

Ζ Α medium est. et rectae rationali Γ Α adplicatum 
est latitudinem efficiens Ζ Μ itaque Ζ Μ rationalis 
est et rectae Τ Α longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII ] . et quoniam AH2+HB2 rationale est,2AHXHB 
autem medium, ΑΗ2 + HB2 et 2 Α Η Χ ΗΒ incom-
mensurabilia sunt. et 

Τ Α — ΑΗ2 + HB2

9 ZA = 2AHx HB. 
itaque AM9 ZA incommensurabilia sunt. est autem 
Α Μ : Ζ Α = ΓΜ: ΖΜ [ V I , 1] . itaque ΓΜ9 ΖΜ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. X I ] . et 
utraque rationalis est. itaque ΓΜ9 MZ rationales sunt 
potentia tantum cormnensurabiles. ergo ΓΖ apotome 
est [prop. LXXIII ] . 

iam dico, eandem priinam esse. quoniam enim 
AHxHB medium est proportionale inter AH2 et 
HB2 [prop. X X I lemma], et ΓΘ = AH2

} KA = BH2, 
Ν Α = Α Η Χ ΗΒ, erit etiam ΝΑ medium propor-
tionale inter Γ ® , ΚΑ. quare Γ®: ΝΑ = ΝΑ: ΚΑ. 
est autem Γ®: ΝΑ = Γ Κ: Ν Μ et ΝΑ: ΚΑ = Ν Μ: Κ Μ 
[VI , 1]. itaque ΓΚχΚΜ=ΜΝ2 [ V I , 17] ^^ΖΜ2. 

om. B F V b . 13. ΗΒ] corr. ex Α Β m. 1 b, Η Β ϊαον V. 16. 
τήν] om. Β. 18. ίατι B V b , comp. F. 21. ίατι] (alt.) iauvP. 

τφ] corr. ex τό m. 1 F. 22. τφ δε υπδ τών Α Η, ΗΒ ϊαον το 
ΝΑ, τώ δε άπο τής Β Η ϊαον τδ ΚΑ- καϊ %τλ. Theon ( B F V b ) . 

24. ΝΑ] e corr. V. ϊατιν — 26. προς το ΝΑ] mg. m. 
1 Ρ. 26. ΝΑ] corr. ex ΑΝ V. όντως — 26. ΝΑ] me. 
m. 2 Β. 26. ΝΑ] corr. βχ ΑΝ V . έατίν] m. 2 F. ή] 
ras. 1 litt. b. 

20* 
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τήν ΝΜ' ώς δε το ΝΑ προς τό ΚΑ, όντως έατίν 
ή ΝΜ πρός τήν ΚΜ' τό αρα νπό τών ΓΚ, Κ Μ 
ϊαον έατϊ τώ άπό τής ΝΜ, τοντέότι τώ τετάρτω μέρει 
τον άπί τής Ζ Μ. χαί έπεί ανμμέτρον έατι τό από 

Β τής ΑΗ τώ άπό τής Η Β, ανμμέτρον [έατι] καϊ τό Γ® 
τώ ΚΑ. ώς δε τό ΓΘ πρός τό ΚΑ, όντως ή ΓΚ 
πρός τήν ΚΜ' αύμμετρος άρα έατίν ή ΓΚ τή Κ Μ. 
έπεϊ ονν δύο εύδεΐαι άνιαοί είαιν αί ΓΜ, ΜΖ, και 
τώ τετάρτω μέρει τοϋ άπό τής Ζ Μ ϊαον παρά τήν 

10 ΓΜ παραβέβληται έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω τό νπό 
τών ΓΚ, ΚΜ, καί έατι αύμμετρος ή ΓΚ τή ΚΜ, 
ή άρα ΓΜ τής ΜΖ μείζον δύναται τώ άπό ανμμέτρον 
έαντή μήκει. καί έατιν ή ΓΜ αύμμετρος τή έκκειμένη 
φητή τή ΓΑ μήκει' ή άρα ΓΖ άποτομή έατι πρώτη. 

15 Τό άρα άπό απότομης παρά φητήν παραβαλλόμενον 
πλάτος ποιεί άποτομήν πρώτην όπερ έδει δεΐζαι. 

Τ ό άπό μέαης απότομης πρώτης παρά φητήν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί άποτομήν δεν-

20 τέραν. 
"Εατω μέαης άποτομή πρώτη ή ABy φητή δε ή ΓΑ, 

καϊ τώ άπό τής Α Β ϊαον παρά τήν ΓΑ παραβεβλήα&ω 
τό Γ Ε πλάτος ποιούν τήν ΓΖ' λέγω, ότι ή Γ Ζ άπο
τομή έατι δεντέρα. 

25 "Εατω γάρ τή ΑΒ προααρμόζοναα ή ΒΗ' αί άρα 
ΑΗ, ΗΒ μέααι είαΐ δννάμει μόνον όύμμετροι φητόν 
περιέχονααι. καϊ τώ μεν άπό τής Α Η ϊαον παρά τήν 

1. ώς δέ — 2. Κ Μ] om. F, uidetur fuisse in mg. 2. Post 
prins KM add. καί ώς aqa ή Γ Κ προς τήν Ν Μ (ΜΝ F) , όντως ή 
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et quoniam AH2, HB2 commensurabilia sunt, etiani 
ΓΘ, Κ Α commensurabilia sunt. est autem 

Γ®:ΚΑ = ΓΚ: Κ Μ 
[VI , 1], itaque ΓΚ, ΚΜ commensurabiles sunt [prop. 
XI] . iam quoniam sunt duae rectae inaequales ΓΜ, 
MZ, et \ZM2 aequale spatium fcectae Γ Μ ad-
plicatum est ΓΚχΚΜ figura quadrata deficiens, et 
ΓΚ, KM commensurabiles sunt, ΓΜ2 excedit MZ2 

quadrato rectae sibi commensurabilis longitudine [prop. 
X V I I ] . et Γ Μ rationali propositae Γ Α longitudine 
commensurabilis est. itaque ΓΖ apotome est prima 
[deff. tert. 1]. 

Ergo quadratum apotomes rectae rationali adpli-
catum latitudinem efficit apotomen primam; quod erat 
demonstrandum. 

XCVIII . 

Quadratum mediae apotomes primae rectae rationali 
adplicatum latitudinem efficit apotomeu secundam. 

SitAB mediae apotome prima, Γ Α autem rationalis, 
et quadrato AB2 aequale rectae Γ Α adplicetur Γ Ε 
latitudinem efficiens Γ Ζ. dico, Γ Ζ apotomen esse 
secundam. 

nam Β Η rectae Α Β congruens sit. itaque AH, 
HB mediae sunt potentia tantum commensurabiles 

Ν Μ προς τήν ΚΜ F V b . 3. τοντέοτιν Ρ. 4. ΰνμμετρος Ρ, 
corr. m. rec. ίοτιν Ρ. 6. έατι] om. Ρ. 11. έατιν Ρ. 

άανμμετρος Ρ. 12. Γ Μ] Μ Γ e corr. V ; Κ Μ supra scr. 
Γ b. ΜΖ] ΖΜ F. άανμμ^έτρου b, ά- add. m. 2 F. 16. 
παρά ξητήν] om. V. 16. οπερ έδει δειξαι] comp. Ρ , om. 
B P V b . 21. μέαη B P V b . 22. Post παρά del. ρη m. 1 Ρ. 

ΓΑ] ΓΜ F. 23. Γ Ε] corr. ex ΓΘ m. rec. Ρ. 26. Β Η] 
corr. ex ΖΗ m. 2 V . αι άρα] άρα ή Ρ. 26. είαιν Β. 
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ΓΑ παραβεβλήόδω τό Γ® πλάτος ποιούν τήν ΓΚ, 
τφ άπο τής ΗΒ ϊόον το ΚΑ πλάτος ποιούν τήν 
ΚΜ' όλον άρα το ΓΑ ϊόον έότϊ τοϊς άπο τών ΑΗ, 
ΗΒ' μέόον άρα χαί τό ΓΑ. καϊ παρά φητήν τήν ΓΑ 

6 παράκειται πλάτος ποιούν τήν ΓΜ' φητή άρα έατίν 
ή ΓΜ χαϊ άόύβμετρος τή ΓΑ μήχει. χαϊ έπεϊ τό ΓΑ 
ϊόον έότϊ τοις άπό τών Α Η, Η Β, ών τό άπό τής Α Β 
ϊόον έότϊ τφ ΓΕ, λοιπόν άρα τό δϊς ύπό τών ΑΗ, 
Η Β ϊόον έότϊ τφ Ζ Α. φητόν δέ [έότι] τό δίς νπό 

10 τών Α Η, ΗΒ' φητόν άρα τό Ζ Α. χαϊ παρά φητήν 
τήν Ζ Ε παράχειται πλάτος ποιονν τήν ΖΜ' φητή άρα 
έΰτϊ χαϊ ή Ζ Μ χαϊ όύμμετρος τή ΓΑ μήχει. έπεϊ ονν 
τά μέν άπό τών ΑΗ, ΗΒ, τοντέότι τό ΓΑ, μέόον 
έβτίν, τό oh δϊς νπό τών Α Η, Η Β, τοντέότι τό Ζ Α, 

15 φητόν, άόύμμετρόν άρα έότϊ τό ΓΑ τφ Ζ Α. ώς δ\ τό 
ΓΑ πρός τό Ζ Α, ούτως έότϊν ή Γ Μ πρός τήν ΖΜ' 
άόύμμετρος άρα ή Γ Μ τή ΖΜ μήχει. χαί είόιν άμ-
ωότεραι φηταί' αϊ άρα ΓΜ, Μ Ζ φηταί είόι δννάμει 
μόνον όνμμετροι' ή ΓΖ άρα άποτομή έότιν. 

20 Αέγω δή, ότι χαϊ δεντέρα. 
Τετμήόθω γάρ ή ΖΜ δίχα χατά τό Ν, χαϊ ήχ&ω 

διά τον Ν τή ΓΑ παράλληλος ή Ν&' έχάτερον αρα 
τών Ζ 3, ΝΑ ί'όον έότϊ τφ ύπό τών Α Η, ΗΒ. χαϊ 
έπεϊ τών άπό τών Α Η, Η Β τετραγώνων μέόον άνά-

1. τό αρα βεβλήο&ω φ. τό Γ Θ] om. V, supra est ras. 
ΓΚ] Γ Κ το Γ Θ Υ. 3. ΓΑ] Γά b. 4. Post Η Β add. 

καί έατι τά άπό τών Α Η, Η Β μέαα καί ϊαα τφ ΓΑ Υ. 5. 
(ητή] -τή in ras. Ρ. 6. ή ΓΜ καί] m. 2 Ρ. 8. έοτϊ τώ 
Γ Ε] τφ ΓΕ ών φ. 9. έατΐ]^om. Ρ. 10. άρα] έατι %αί V , 
supra add. άρα m. 2; άρα %αί¥? (καί φ). 12. έατίν Β. 14. 
έατί P B P V , comp. b. ΗΒ (ητόν Υ. ΖΑ] ΓΑ, supra ecr. 
Ζ , b. 15. ξητον] om. V . άρα] m. 2 F.̂  16. πρός τό] 
τώ Β, corr. m. 2. έατίν] om. V . 17. άανμμετρος — Ζ Μ] 
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Α Β Η s P a t i u m rationsJe comprehen-
i 1 1 dentes [prop. L X X I V ] . et qua-

Γ Ζ ΝΚ Μ drato AH2 aequale rectae Γ Α 
adplicetur Γ® latitudinem efficiens 

^ ΓΚ, quadrato autem ΗΒ2 aequale 
A A Κ Α latitudinem efficiens KM. 

quare totum Γ Α = Α Η2 -f- Η Β2, quare etiam ΓΑ 
medium est. et rectae rationali Γ Α adplicatum est 
latitudinem efficiens ΓΜ. itaque ΓΜ rationalis est 
et rectae Γ Α longitudine incoramensurabilis [prop. 
X X I I ] . et quoniam est 

Γ Α = ΑΗ2 + ΗΒ2, 
quorum Α Β2 — Γ Ε, erit reliquum 2 ΑΗχ ΗΒ = ΖΑ 
[Π, 7]. uerum 2 ΑΗχΗΒ rationale est. itaque Ζ Α 
rationale est. et rectae ratiouali ZE adplicatum est 
latitudinem efficiens Ζ Μ itaque etiam Ζ Μ rationalis 
est et rectae Γ Α longitudine commensurabilis [prop. 
X X ] . quoniam igitur ΑΗ2 + HB2, hoc est ΓΑ, me-
dium est; et 2 AHxHB, hoc est Ζ Α, rationale, ΓΑ 
et Ζ Α incommensurabilia sunt. est autem 

ΓΑ:ΖΑ=>ΓΜ:ΖΜ 
[ V I , 1]. itaque ΓΜ, Ζ Μ longitudine incommensura-
biles sunt [prop. XI ] . et utraque rationalis est. itaque 
ΓΜ, MZ rationales sunt potentia tantum commen-
surabiles. ergo ΓΖ apotome est [prop. LXXIII ] . 

iam dico, eandem secundam esse. Ζ Μ enim in Ν 
in duas partes aequales secetur, et per Ν rectae ΓΑ 
parallela ducatur NB. itaque Z8=NA=>AHxHB. 

mg. m. 2 F. 18. άρα] φ, post ΜΖ hab. F. 19. icti B V b , 
comp. F. 20. οτι Ιατί V b . δευτέρα έατίν Β. 23. Ζ13}] 
Ζ in ras. Β. 24. έπεί] £τι Β (eupra est ras.). 
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λογόν έότι τό νπο τών Α Η, ΗΒ, καί έότιν ίο ο ν το 
μεν άπο τής Α Η τώ ΓΘ, τό δε νπό τών Α Η, Η Β 
τω ΝΑ, τό 6i άπό τής Β Η τω ΚΑ, καί τών ΓΘ, 
ΚΑ άρα μέόον άνάλογόν έότι τό ΝΑ' έότιν άρα ώς 

5 τό ΓΘ πρός τό ΝΑ, όντως τό ΝΑ πρός τό ΚΑ. 
άλλ' ώς μεν τό ΓΘ πρός τό ΝΑ, όντως έότϊν ή Γ Κ 
πρός τήν Ν Μ, ώς δε τό ΝΑ πρός τό ΚΑ, όντως 
έότϊν ή ΝΜ πρός τήν ΜΚ' ώς άρα ή ΓΚ πρός τήν 
ΝΜ, όντως έότϊν ή ΝΜ πρός τήν ΚΜ' τό άρα νπό 

10 τών ΓΚ, ΚΜ ϊόον έότϊ τώ άπό τής ΝΜ, τοντέότι 
τφ τετάρτφ μέρει τον άπό τής Ζ Μ [καϊ έπεϊ όνμ
μέτρον έότι τό άπό τής ΑΗ τφ άπό τής Β Η, όνμμέ
τρον έότι καί τό ΓΘ τφ ΚΑ, τοντέότιν ή ΓΚ τή Κ Μ], 
έπεί ονν δύο εύδεΐαι άνιόοί είόιν αί ΓΜ, ΜΖ, καί 

15 τώ τετάρτφ μέρει τον άπό τής ΜΖ ϊόον παρά τήν 
μείζονα τήν ΓΜ παραβέβληται έλλεϊπον εϊδει τετρα
γώνω τό νπό τών ΓΚ, Κ Μ καί εις όύμμετρα αύτην 
διαιρεί, ή άρα Γ Μ τής ΜΖ μείζον δύναται τω άπό 
όνμμέτρον έαντή μήκει. καί έότιν ή προόαρμόζονόα 

20 ή Ζ Μ όύμμετρος μήκει τή έκκειμένη φητή τή ΓΑ' ή 
άρα ΓΖ άποτομή έότι δεντέρα. 

Τό άρα άπό μέόης απότομης πρώτης παρά φητήν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί άποτομήν δεντέραν' 
όπερ έδει δεϊζαι. 

25 
Τό άπό μέόης απότομης δεντέρας παρά 

ρητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί άποτομήν 
τρίτην. 

1. έστιν] έστι V. ϊσον] supra scr. m. 1 V. 2. τφ] in 
rae. V. 3. τφ] τών mut. in το m. 1 V. τό] τφ Ρ. τώ] 
τό P V . τών] τώ b. 5. τό ΝΑ] (alt.) mg. m. 2 F . προς 
το ΚΑ] το ΝΑ φ. Deinde del. m. 1: άλλ' ως μεν τό Γ θ πρός 



ELEMENTORUM LIBER X. 313 

et quoniam AHxHB medium est proportionale inter 
AH2 et HB2 [prop. X X I lemma], et ΑΗ2 = ΓΘ, 
Α Η χ ΗΒ = ΝΑ, ΒΗ2=*ΚΑ, etiam ΝΑ me-
dium est proportionale inter Γ © , ΚΑ. itaque erit 
ΓΘ:ΝΑ = ΝΑ:ΚΑ. uerum ΓΘ:ΝΑ = ΓΚ.ΝΜ, 
ΝΑ:ΚΑ = ΝΜ:ΜΚ[ΥΙ,1]. q u a r e Γ Κ : Ν Μ = Ν Μ : Κ Μ . 
itaque ΓΚχΚΜ=ΝΜ2 [ V I , 17], hoc est = \ΖΜ2. 
iam quoniam sunt duae rectae inaequales ΓΜ} ΜΖ, 
et \MZ2 aequale maiori Γ Μ adplicatum est spatium 
ΓΚχΚΜ figura quadrata deficiens et eam in partes 
comraensurabiles1) diuidit, ΓΜ2 excedit MZ2 quadrato 
rectae sibi commensurabilis longitudine [prop. X V I I ] . 
et congruens Ζ Μ rationali propositae Γ Α longitudine 
commensurabilis est. itaque Γ Ζ apotome est se-
cunda [deff. tert. 2]. 

Ergo quadratum mediae apotomes primae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit apotomen se-
cundam; quod erat demonstrandum. 

IC. 

Quadratum mediae apotomes secundae rectae ra-
tionali adplicatum latitudinem efficit apotomen tertiam. 

1) Nam AK% et BH2 commensurabilia sunt, et 
ΑΗ*:ΒΗ* = ΓΘ:ΚΛ=*ΓΚ:ΚΜ 

[VI, 1]; tum u. prop. XI. 

τό NAy όντως τό ΝΑ προς τό ΚΑ V. 8. ΝΜ] Ν in ras. V. 
9. ΙοτΙν] om. V. 11. τον] τώ F. χαί Ιπεί — 13. 

Κ Μ] om. Ρ. 12. έατι] om. P b . Post Β Η del. όντως 
m. 1 V. 13. έστι] supra scr. m. 1 F V . 14. δνο εν&ειαι] 
suprascr. m. l F . καί τώ] τφ δέ B F V b . 15. τής] β corr. V. 

ΜΖ] corr. βχ ΖΜ V. 17. τό] mut. in τφ m. 2 Ρ. 18. 
τής] corr. ex τή m. rec. V. 20. Mg. γρ. ασύμμετρος m. 1 Ρ. 

Τ Δ] Τ Δ μηκει ψ. 22. πρώτης] om. Ρ. 24. όπερ έδει 
δε%αι] : > — Ρ, om. B F V b . 
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"Εότω μέόης απότομη δευτέρα ή ΑΒ, φητή δε ή 
ΓΑ, χαί τω άπο τής ΑΒ ϊόον παρά τήν ΓΑ πάρα-
βεβλήό^ω τό Γ Ε πλάτος ποιούν τήν ΓΖ* λέγω, οτι 
ή ΓΖ άποτομή έατι τρίτη. 

6 "Εότω γάρ τή ΑΒ προόαρμόζονόα ή ΒΗ* αί αρα 
ΑΗ, ΗΒ μέόαι είόϊ δυνάμει μόνον όύμμετροι μέόον 
περιέχουόαι. χαϊ τω μ\ν άπό τής Α Η ϊόον παρά τήν 

, ΓΑ παραβεβλήό&ω τό ΓΘ πλάτος ποιούν τήν ΓΚ, 
τω δΐ άπό τής Β Η ϊόον παρά τήν ΚΘ παραβεβλήό&ω 

10 τό ΚΑ πλάτος ποιούν τήν ΚΜ' όλον άρα τό ΓΑ ϊόον 
έότϊ τοϊς άπό τών ΑΗ, Η Β [καί έότι μέόα τά άπό 
τών Α Η, ΗΒ]' μέόον άρα καί τό ΓΑ. καί παρά φψήν 
τήν ΓΑ παραβέβληται πλάτος ποιούν τήν ΓΜ' φητή 
άρα έότϊν ή ΓΜ καϊ άόύμμετρος τή ΓΑ μήχει. χαϊ 

15 έπεϊ όλον τό ΓΑ ϊόον έότϊ τοις άπό τών Α Η, Η Β, 
ών τό Γ Ε ϊόον έότϊ τώ άπό τής Α Β, λοιπόν αρα τό 
Α Ζ ϊόον έότϊ τώ δϊς ύπό τών Α Η, Η Β. τετμήό&ω 
ούν ή ΖΜ δίχα χατά τό Ν όημεΐον, χαϊ τή ΓΑ παράλ
ληλος ήχδω ή Ν 8' έκάτερον άρα τών Ζ&, ΝΑ ϊόον 

20 έότϊ τώ νπό τών Α Η, Η Β. μέόον δ^ τό νπό τών 
Α Η, ΗΒ' μέόον άρα έότϊ καϊ τό Ζ Α. καϊ παρά φητήν 
τήν ΕΖ παράκειται πλάτος ποιοϋν τήν ΖΜ' φητή 
άρα καί ή ΖΜ καί άόύμμετρος τή ΓΑ μήκει. χαί 
έπεί αί Α Η, ΗΒ δννάμει μόνον είόϊ όύμμετροι, άόνμ-

25 μετρος άρα [έότϊ] μήκει ή ΑΗ τή ΗΒ' άόύμμετρόν 
άρα έότϊ χαϊ τό άπό τής ΑΗ τώ νπό τών Α Η, Η Β. 
άλλά τώ μέν άπό τής Α Η όνμμετρά έότι τά άπό τών 

1. μέση B V . δευτέρα] in ras. V. 4. τρίτη εστίν 
B F V b . 9. ΚΘ] corr. ex ΓΘ Υ. 10. Κ Μ] corr. Θ Χ ΚΑ 
m. 1 F. ΓΑ] corr. ex ΚΑ Υ. 11. %αί — 12. ΗΒ] om. 
F V b , m. 2 Β. 13. ξητδν Ρ. 17. ΑΖ] corr. ex ΖΑ V . 21. 



ELEMENTORUM LIBER X. 315 

Sit Α Β mediae apotome secunda, Γ Α autem ra-
tionalis, et quadrato AB2 aequale rectae Γ Α adplicetur 
Γ Ε latitudinem efficiens Γ Ζ . dico, Γ Ζ apotomen 
tertiam esse. 

nam Β Η rectae Α Β congruens sit. itaque AH} Η Β 
mediae sunt potentia tantum commensurabiles spatiiita 

Α Β Η m e d i u n i comprehendentes [prop. 
ι 1 1 L X X V ] . et quadrato AH2 ae-

Γ Ζ Ν Κ Μ qUale rectae ΓΑ adplicetur ΓΘ 
j latitudinem efficiens ΓΚ, quadrato 

^ ι autem BH2 aequale rectae Κ Θ 
A adplicetur KA latitudinem effi-

ciens KM. itaque totum Γ Α = Α Η2 + Η Β2, et 
Α Η2 + Η Β2 medium est. itaque etiam ΓΑ medium 
est. et rationali Γ Α adplicatum est latitudinem ef-
ficiens ΓΜ. quare ΓΜ rationalis est et rectae Γ Α 
longitudine incommensurabilis [prop. X X I I ] . et quon-
iam est Γ Α = ΑΗ2 + ΗΒ2, quorum ΓΕ = ΑΒ2, 
erit reliquum ΑΖ = 2 ΑΗχ Η Β [ Π , 7] . iam 
Ζ Μ in puncto Ν in duas partes aequales se-
cetur, et rectae Γ Α parallela ducatur *&Β. itaque 
Ζ 8= ΝΑ = ΑΗχ ΗΒ. uerum ΑΗΧ ΗΒ medium est. 
itaque etiam Ζ Α medium est. et rectae rationali Ε Ζ 
adplicatum est latitudinem efficiens ZM. quare Ζ Μ 
rationalis est et rectae Γ Α longitudine incommensu-
rabilis [prop. X X I I ] . et quoniam ΑΗ, Η Β potentia 
tantum commensurabiles sunt, AH et Hfi longitudine 
incommensurabiles sunt. quare etiam AH2etAHxHB 
incommensurabilia sunt [prop. X X I lemma, prop. XI] . 

ΖΑ] corr. ex ZJm. rec. P, mut. in ΑΖ V. 23. HCC£] (primum) 
έατιν V . 25. ίστί] om. Ρ. Α Η] Η in ras. V . tff] om. b. 
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Α Η, ΗΒ, τώ δε νπο τών Α Η, Η Β το δϊς νπο τών 
Α Η, ΗΒ* άόύμμετρα άρα έότϊ τά άπο τών Α Η, Η Β 
τώ δϊς νπο τών Α Η, ΗΒ. άλλά τοις μεν άπο τών 
ΑΗ, Η Β ϊόον έότϊ το ΓΑ, τώ δε δϊς νπο τών Α Η, 

δ ΗΒ ϊόον έότϊ το ΖΑ' άόύμμετρον άρα έότϊ το ΓΑ 
τώ Ζ Α. ώς δ% το ΓΑ προς το Ζ Α, ούτως εότϊν ή 
Γ Μ προς τήν ΖΜ' άόύμμετρος άρα εότϊν ή Γ Μ τή 
Ζ Μ μήχει. χαί είόιν άμφότεραι φηταί' αί άρα ΓΜ, 
Μ Ζ φηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροι* άποτομή 

10 άρα εότϊν ή ΓΖ. 
Αέγω δή, ότι χαϊ τρίτη. 
Έπεϊ γάρ όνμμέτρον εότι τό άπό τής ΑΗ τώ άπό 

τής ΗΒ, όύμμετρον άρα χαϊ τό ΓΘ τώ ΚΑ' ωότε 
χαϊ ή Γ Κ τή Κ Μ. χαϊ έπεϊ τών άπό τών Α Η, Η Β 

ΐδ μέόον άνάλογόν έότι τό νπό τών Α Η, ΗΒ, χαί έότι 
τφ μεν άπό τής Α Η ϊόον τό ΓΘ, τφ δε άπό τής ΗΒ 
ϊόον τό ΚΑ, τφ δε νπό τών Α Η, Η Β ϊόον τό ΝΑ, 
χαϊ τών ΓΘ, ΚΑ άρα μέόον άνάλογόν έότι τό ΝΑ' 
έότιν άρα ώς τό ΓΘ πρός τό ΝΑ, ούτως τό ΝΑ 

20 πρός τό ΚΑ. άλλ' ώς μεν τό ΓΘ πρός τό ΝΑ, 
ούτως έότϊν ή Γ Κ πρός τήν Ν Μ, ώς δετόΝΑ πρός 
τό ΚΑ, ούτως έότϊν ή Ν Μ πρός τήν ΚΜ' ώς αρα 
ή ΓΚ προς τήν ΜΝ, ούτως έότϊν ή ΜΝ πρός τήν 
ΚΜ' τό άρα νπό τών ΓΚ, Κ Μ ϊόον έότϊ τώ [άπό 

2δ τής ΜΝ, τοντέότι τώ] τετάρτφ μέρει τοϋ από τής Ζ Μ. 
έπεϊ ονν δύο εύδεϊαι άνιόοί είόιν αί ΓΜ, ΜΖ, χαϊ 
τφ τετάρτφ μέρει τοϋ άπό τής Ζ Μ ϊόον παρά τήν 
ΓΜ παραβέβληται έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω χαϊ εις 

h τό] σύμμετοόν έστι τό Theon ( B F V b ) . 2. Poet Η Β 
del. τό Ζ Α Υ. ασύμμετρα — 3. Η Β] om. Ρ. 2. ασύμμετρα 
— δ. Ζ Λ] mg. m. 1 V. 2. άρα] om. b. ΐστιν αρα Υ. άπό] 
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uerum AH2 et ΑΗ2 + HB2

9 ΑΗχ HB et 2 Α Η Χ ΗΒ 
commensurabilia sunt. itaque AH*-\-HB2 et2AHxHB 
incommensurabilia sunt [prop. XIII ] . est autem 

ΓΑ = ΑΗ2 + ΗΒ2, ZA = 2AHxHB. 
quare ΓΑ, Ζ Α incommensurabilia sunt. est autem 
ΓΑ:ΖΑ = ΓΜ.ΖΜ [ V I , 1]. quare ΓΜ, ZM lon-
gitudine incommensurabiles sunt [prop. X I ] . et utraque 
rationalis est. itaque ΓΜ9 ΜΖ rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles. ergo ΓΖ apotome est [prop. 
L X X I H ] . 

Iam dico, eandem tertiam esse. nam quoniam AH2

} 

HB2 commensurabilia sunt, etiam Γ Θ , Κ Α commen-
surabilia sunt. quare etiam ΓΚ, KM commensura-
biles sunt [ V I , 1; prop. X I ] . et quoniam AHxHB 
medium est proportionale inter AH2 et HB2 [prop. 
XXIlemma], etF&=AH2, KA—HB2, Ν Α =AHx ΗΒ, 
etiam ΝΑ medium est proportionale inter Γ ® , KA. 
itaque ΓΘ: Ν Α = ΝΑ: ΚΑ. est autem 

ΓΘ: ΝΑ = Γ Κ: ΝΜ9 ΝΑ: ΚΑ = ΝΜ: ΚΜ 
[ V I , 1]. quare ΓΚ:ΜΝ=ΜΝ:ΚΜ. itaque [ V I , 17] 
ΓΚ Χ Κ Μ = ΜΝ2 = \ Ζ Μ2, quoniam igitur duae 
rectae inaequales sunt ΓΜ9 MZ9 et \ZM2 aequale 
rectae Γ Μ spatium adplicatum est figura quadrata 
deficiens et eam in partes commensurabiles diuidit, 

νπό Β. 4. ΓΛ] corr. ex Τ Δ m. rec. Ρ. τώ] τό V . δ. τό] 
(prius) mut. in τφ Υ. 7. Γ Μ ] ΗΓ k Ζ Μ ] Μ Ζ Ρ, Γ Μ b. 

8. Post Ζ Μ eras. μή Υ. 9. Μ Ζ ] Ζ Μ F. 12. σύμμετρος 
Ρ, corr. m. rec. 13. άρα Ιοτί Υ. ΚΑ] ΓΑ Ρ. 14. ΚΜ 
σύμμετρος έστι Υ. τών] (alt.) om. b. Ιδ. ίστϊ] (prius) έστιν Ρ. 

17. νπό] άπό F. 20. τον ΚΑ Ρ. 21. ΝΜ] ΜΝ bφ. 22. 
ΚΑ] Ν ΚΙ Ρ. Μ Ν F. ώς — 23. τήν Κ Μ] punctis del. V . 

9 23. ΜΝ] ΝΜ V. εστίν] om. V. ΜΝ] Ν Μ Υ. 24. 
άπό — 26. τώ] mg. m. 1 Ρ. 
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όύμμετρα αντήν διαιρεί, ή ΓΜ αρα τής ΜΖ μείζον 
δύναται τφ άπο όνμμέτρον έαντή. χαϊ ούδεχέρα τών 
ΓΜ, ΜΖ όνμμετρός έότι μήχει τή έχχειμένη φητή τή 
ΓΑ' ή άρα ΓΖ άποτομή έότι τρίτη. 

5 Το άρα άπό μέόης απότομης δεντέρας παρά φητήν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί άποτομήν τρίτην' οπερ 
έδει δεϊίαι. 

9 · 

Τό άπό έλάόόονος παρά φητήν παραβαλλό-
10 μενον πλάτος ποιεί άποτομήν τετάρτην. 

"Εότω έλάόόων ή Α Β, φητή δ\ ή ΓΑ, χαί τώ άπό 
τής ΑΒ ϊόον παρά φητήν τήν ΓΑ παραβεβλήό&ω τό 
Γ Ε πλάτος ποιούν τήν ΓΖ' λέγω, ότι ή Γ Ζ άποτομή 
έότι τετάρτη. 

16 "Εότω γάρ τή ΑΒ προόαρμόζονόα ή ΒΗ' αί αρα 
Α Η, Η Β δννάμει είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι τό μεν 
όνγχείμενον έχ τών άπό τών ΑΗ, ΗΒ τετραγώνων 
φητόν, τό δε δϊς νπό τών ΑΗ, Η Β μέόον. χαϊ τω 
μεν άπό τής ΑΗ ϊόον παρά τήν ΓΑ παραβεβλήό&ω 

20 τό ΓΘ πλάτος ποιούν τήν ΓΚ, τω δε άπό τής ΒΗ 
ϊόον το ΚΑ πλάτος ποιούν τήν ΚΜ' όλον άρα τό 
ΓΑ ϊόον εότϊ τοις άπό τών Α Η, Η Β. χαί έότι τό 
όνγχείμενον έχ τών άπό τών Α Η, Η Β φητόν' ρητόν 
άρα έότϊ χαϊ τό ΓΑ. χαϊ παρά φητήν τήν ΓΑ παρά-

26 χειται πλάτος ποιούν τήν ΓΜ' φητή άρα χαϊ ή ΓΜ 
χαϊ όύμμετρος τή ΓΑ μήχει. χαϊ έπεϊ όλον τό ΓΑ 
ϊόον έότϊ τοις άπο τών ΑΗ, ΗΒ, ων τό ΓΕ ϊόον εότϊ 

1. ανμμέτρον Ρ. Μ Ζ ] Ζ Μ Ρ. 3. μήκει] om. b. 4. 
ίατιν Ρ. 6. τό] corr. βχ τω m. 2 F. άπό] m. 2 F. παρά 
(ητήν] mg. m.2 V. 6. οπερ έδει δειξαι] om. B F V b , comp. Ρ. 
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Γ Μ2 excedit Μ Ζ2 quadrato rectae sibi commensura-' 
bilis. et neutra reetarum ΓΜ, Μ Ζ rationali propositae 
Γ Α longitudine commensurabilis est. itaque ΓΖ apo-
tome est tertia [deff. tert. 3]. 

Ergo quadratum mediae apotomes secuudae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit apotomen se-
cundam; quod erat demonstrandum. 

C. 

Quadratum minoris rectae rationali adplicatum lati-
tudinem efficit apotomen quartam. 

Sit Α Β minor, ΓΑ autem rationalis, et qaadrato 
AB2 aequale rationali Γ Α adplicetur Γ Ε latitudinem 
efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ apotomen quartam esse. 

nam Β Η rectae Α Β congruens sit. itaque ΑΗ, Η Β 
potentia incommensurabiles sunt efficientes AEP+HB2 

Α Β Η r a t i ° n a l e > 2AHXHB autem me-
i « 1 dium [prop. L X X V I ] . et qua-

Γ Ζ Ν κ Μ drato ΑΗ2 aequale rectae ΓΑ 
adplicetur ΓΘ latitudinem effi-

^ 1 ciens ΓΚ, et KA = BH2 latitu-
A Θ A dinem efficiens KM. itaque totum 

Γ Α = ΑΗ2 + ΗΒ2. et ΑΗ2 + ΗΒ2 rationale est 
quare etiam ΓΑ rationale est. et rationali Γ Α ad-
plicatum est latitudinem efficiens ΓΜ. itaque ΓΜ 
rationalis est et rectae Γ Α longitudine commensura-
bilis [prop. X X ] . et quoniam totum Γ Α <=*AH2-\- ΗΒ2, 

11. ίλάσσων] i- in ras. m. 1 P. 14. iariv Ρ. τετάρτη 
ίστίν V. 15. γάρ! m. 2 F. 16. ΗΒ] supra scr. m. 1 P. 

19. μέν] om. V . J 21. ΚΜ] Γ Κ b. 25. %«£] om. F b , 
έατιν V. 
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' τφ άπό τής Α Β, λοιπόν άρα το Ζ Α ϊόον έότϊ τφ δϊς 
νπο τών ΑΗ, ΗΒ. τετμήόδω ονν ή Ζ Μ δίχα κατά 
το Ν όημεΐον, καϊ ήχ&ω διά τον Ν όποτέρα τών ΓΑ, 
ΜΑ παράλληλος ή Ν&' έκάτερον άρα τών Ζ &, ΝΑ 

5 ϊόον έότϊ τφ νπο τών ΑΗ, ΗΒ. καί έπεϊ το δίς νπο 
τών ΑΗ, ΗΒ μέόον έότϊ καί έότιν ϊόον τφ Ζ Α, καϊ 
το Ζ Α άρα μέόον έότίν. καϊ παρά φητήν τήν Ζ Ε 
παράκειται πλάτος ποιοϋν τήν ΖΜ' φητή άρα έότϊν 
ή Ζ Μ καϊ άόνμμετρος τή ΓΑ μήκει. καϊ έπεϊ το μϊν 

10 όνγκείμενον έκ τών άπο τών ΑΗ, ΗΒ φητόν έότιν, 
το δε δϊς νπο τών ΑΗ, ΗΒ μέόον, άόύμμετρα [αρα] 
έότϊ τά άπο τών ΑΗ, Η Β τφ δϊς νπό τών Α Η, Η Β. 
ϊόον δέ [έότί] τό ΓΑ τοις άπό τών ΑΗ, ΗΒ, τφ δε 
δις νπό τών ΑΗ, ΗΒ ϊόον τό ΖΑ' άόύμμετρον άρα 

15 [έότϊ] τό ΓΑ τφ Ζ Α. ώς δΐ τό ΓΑ πρός τό Ζ Α, 
όντως έότϊν ή Γ Μ πρός τήν ΜΖ' άόύμμετρος άρα 
έότϊν ή Γ Μ τή ΜΖ μήκει. καί είόιν αμφότερα ι φηταί' 
αί άρα Γ Μ, ΜΖ φηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροι9 

άποτομή άρα έότϊν ή ΓΖ. 
20 Αέγω [δή], ότι καϊ τετάρτη. 

Έπεϊ γάρ αί ΑΗ, ΗΒ δννάμει είόϊν άόύμμετροι, 
άόύμμετρον άρα καϊ τό άπό τής ΑΗ τφ άπό τής ΗΒ. 
καί έότι τφ μεν άπό τής Α Η ϊόον τό Γ Θ, τφ δΐ άπο 
τής Η Β ϊόον τό ΚΑ* άόύμμετρον άρα έότϊ τό ΓΘ τφ 

25 ΚΑ. ώς δ\ τό ΓΘ πρός τό ΚΑ, ούτως έότϊν ή ΓΚ 
πρός τήν ΚΜ' άόύμμετρος άρα έότϊν ή ΓΚ τή ΚΜ 
μήκει. καϊ έπεϊ τών άπό τών ΑΗ, ΗΒ μέόον άνά
λογόν έότι τό νπό τών ΑΗ, ΗΒ, καί έότιν ϊόον τό 
μεν άπό τής ΑΗ τφ ΓΘ, τό δε άπό τής Η Β τω ΚΑ, 

1. τω] (alt.) τών Ρ. 2. ονν] ονν %αί Ρ. 3. τον Ν 
αημείον V. 5. τών] om. Ρ. 6. τώ] corr. θχ τό m. 1 Β. 
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quorum TE — AB2

9 erit reliquum ZA = 2AHxHB 
[II , 7]. iam Ζ Μ in puncto Ν in duas partes aequales 
secetur, et per Ν utrique ΓΑ9 Μ Α parallela ducatur 
N8- itaque Z8 = Ν Α = Α Η Χ ΗΒ. et quoniam 
2 ΑΗχΗΒ medium est et 2 Α Η Χ ΗΒ = Ζ Α, etiam 
Ζ Λ medium est et rectae rationali Ζ Ε adplicatum 
est latitudinem efficiens ZM. itaque Ζ Μ rationalis 
est et rectae Τ Α longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII ] . et quoniam AH2+I/B2rationale est, 2 AHxHB 
autem medium, ΑΗ2 + HB2 et 2AHXHB incom-
mensurabilia sunt. uerum Γ Α = Α Η2 + i^-B 2 et 
Ζ Λ = 2AHx HB. quare Γ Λ , Ζ Α incommensurabilia 
sunt. est autem ΓΑ:ΖΑ = ΓΜ:ΜΖ [ V I , 1]. quare 
ΓΜ9 MZ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XI ] . et utraque rationalis est. itaque ΓΜ, MZ ra-
iionales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
Γ Ζ apotome est [prop. L X X I I I ] . 

Iam dico, eandem quartam esse. nam quoniam 
J4H9 HB potentia incommensurabiles sunt, etiam AH2 

et HB2 incommensurabilia sunt. et ΓΘ = AH2

9 

KA = HB2. quare ΓΘ9 ΚΑ incommensurabilia sunt. 
uerum ΓΘ:ΚΑ = ΓΚ: Κ Μ [ V I , 1]. itaque ΓΚ9 Κ Μ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. X I ] . et 

7. foxt P B V , comp. F b . 10. BGXI P B V , comp. P b . 11. 
άρα] om. P. 13. d' b. teti] om. P. 14. τό] corr. ex 
τώ m. 1 F. 15. iezl] om. Ρ. τό] in ras. m. 1 P. Supra 
ΓΑ τώ ras. est in V. ΓΑ] ZA Ρ. ΖΑ] ΓΑ P. 16. πρός 
τήν] 'τή Ρ. ΖΜ F. ασύμμετρος — 17. ΜΖ] om. Ρ. 20. 
δή] om. F V b , m. 2 Β. 22. άρα] έστι V. ΗΒ] corr. ex 
Β Η m. 2 V. 23. τό] corr. ex τώ m. 1 F. 26. ΓΚ] ΚΓ Ρ. 

27. μήκει] mg. m. 2 V. 28. τό] (alt.) τώ P V . 29. μεν] 
om. V. τώ] τό Ρ et V, corr. m. 1. τό] τώ Ρ. τω] τό Ρ. 

Supra ΚΑ add. Ν m. 1 b. 
Eucl ides , edd. Heiberg et Menge. III . 
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τό dh ύπο τών ΑΗ, ΗΒ τω ΝΑ, των άρα ΓΘ, ΚΑ 
μέόον άνάλογόν έότι τό ΝΑ' έότιν άρα ώς τό ΓΘ 
πρός τό ΝΑ, ούτως τό ΝΑ πρός τό ΚΑ. άλλ9 ώς 
μίν τό ΓΘ πρός τό ΝΑ, ούτως έότϊν ή ΓΚ πρός τήν 

6 Ν Μ, ώς δΐ τό ΝΑ πρός τό ΚΑ, ούτως έότϊν ή ΝΜ 
πρός τήν ΚΜ' ώς άρα ή ΓΚ πρός τήν ΜΝ, ούτως 
έότϊν ή ΜΝ πρός τήν ΚΜ' τό άρα νπό τών ΓΚ, 
ΚΜ ϊόον έότϊ τφ άπό τής ΜΝ, τοντέότι τώ τετάρτω 
μέρει τού άπΐ τής Ζ Μ. έπεϊ ονν δύο εύδεΐαι άνιόοί 

10 εΐόιν ai Γ Μ, ΜΖ, χαϊ τώ τετάρτω μέρει τον άπό τής 
ΜΖ ϊόον παρά τήν ΓΜ παραβέβληται έλλεϊπον εϊδει 
τετραγώνω τί ύπό τών ΓΚ, ΚΜ χαϊ εϊς άόύμμετρα 
αυτήν διαιρεί, ή άρα ΓΜ τής ΜΖ μεϊξον δύναται τφ 
άπό άόνμμέτρον έαχπή. χαί έότιν όλη ή ΓΜ όνμ-

15 μετρος μήχει τή έχχειμένη φητή τή ΓΑ' η άρα Γ Ζ 
άποτομή έότι τετάρτη. 

Τό άρα άπό έλάόόονος χαϊ τά έξης. 

ρα. 

Τό άπό τής μετά φητού μέόον τό όλον 
20 ποιούόης παρά φητήν παραβαλλόμενον πλάτος 

ποιεί άποτομήν πέμπτην. 
"Εότω ή μετα φητοΰ μέόον τό όλον ποιονόα ή Α Β, 

φητή ί£ ή ΓΑ, χαϊ τφ άπό τής ΑΒ ϊόον παρά τήν 
ΓΑ παραβεβλήόδω τό Γ Ε πλάτος ποιούν τήν ΓΖ' 

26 λέγω, ότι ή ΓΖ άποτομή έότι πέμπτη. 
"Εότω γάρ τή ΑΒ προόαρμόξονόα ή ΒΗ' αί αρα 

1. νπό] corr. ex άπό V. τών] (alt.) τώ b. 3. ΝΑ] 
ΑΝ F. όντως — 4. ΝΑ] mg. m. 2 Β. '3. ΚΑ] ΚΑ9 F. 

4. μεν] om. V. ίατίν] m. 2 F. 6. ώς] καί ώς b, mg. V. 
αρα — 7. τήν Κ Μ] mg. V. 6. τήν] (alt.) το φ. 8. Ν Μ Ρ. 
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quoniam AHxHB inter AH2

9 HB2 medium estpro-
portionale [prop.XXI lemma], et ΑΗ2=ΓΘ9 HB2=KA9 

AHx Η Β = NA9 inter ΓΘ9 Κ Α medium proportio-
nale est NA. itaque Γ®: Ν Α = ΝΑ: ΚΑ. uerum 
ΓΘ: ΝΑ = Γ Κ: Ν Μ, ΝΑ: ΚΑ = ΝΜ: ΚΜ [ V I , 1]. 
itaque ΓΚ: ΜΝ=Μ Ν: Κ Μ. quare ΓΚχΚΜ=ΜΝ2 

[ V I , 17] — \ΖΜ2. iam quoniam sunt duae rectae 
inaequales ΓΜ9 MZ9 et \M7? aequale rectae Γ Μ 
adplicatum est ΓΚχΚΜ figura quadrata deficiens et 
eam in partes incommensurabiles diuidit, ΓΜ2 excedit 
MZ2 quadrato rectae sibi incommensnrabilis [prop. 
X V n i ] . et tota ΓΜ rationali propositae Γ Α com-
mensurabilis est longitudine. itaque ΓΖ apotome est 
quarta [deff. tert. 4], 

Ergo quadratum minoris, et quae sequuntur. 

CI. 

Quadratum rectae cum rationali totum medium 
efficientis rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
apotomen quintam. 

Sit Α Β recta cum rationali totum medium efficiens, 
Γ Α autem rationalis, et quadrato AB2 aequale rectae 
Γ Α adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ 
apotomen quintam esse. 

nam Β Η rectae Α Β congruens sit. itaque rectae 

10. xai τώ] τφ δέ F V . τον] m. 2 F. 12. τό] τφ b. 14. 
ανμμέτρον r b et sed corr. ^ έατιν] om. Υ φ. 16. μήχει] 
έατι V. 17. καί τα εξής] παρά ρητήν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεί άποτομήν τετάρτην Theon ( B F V b ) . 22. ή] (prius) 
om. V. 28. §ητή — Α Β] mg. m. 1 Ρ. τώ] e corr. Ρ. 24. 
ΓΑ] ΔΓ F. Γ Ζ ] corr. ex ΓΔ Ρ. 25. Γ Ζ ] Ζ Γ e corr. V, 
Α Γ φ. 26. γάρ] m. 2 F. 

21* 
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Α Η, Η Β εύδεΐαι δυνάμει είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι 
το μεν όνγχείμενον έχ τών άπ αντών τετραγώνων 
μέόον, το δε δϊς νπ* αυτών ρητόν. χαϊ τφ μ%ν άπό 
τής Α Η ϊόον παρά την ΓΑ παραβεβλήό&ω τό ΓΘ, 

Β τώ δε άπό τής Η Β ϊόον τό ΚΑ' όλον άρα τό ΓΑ 
ϊόον έότϊ τοις άπό τών Α Η, Η Β. τό δ% όνγχείμενον 
έχ τών άπό τών Α Η, Η Β άμα μέόον έότίν* μέόον 
άρα έότϊ τό ΓΑ. χαϊ παρά φητήν τήν ΓΑ παράχειται 
πλάτος ποιούν τήν ΓΜ* ρητή άρα έότϊν ή ΓΜ χαϊ 

10 άόύμμετρος τή ΓΑ. χαϊ έπεϊ όλον τό ΓΑ ϊόον έότϊ 
τοις άπό τών Α Η, Η Β, ων τό Γ Ε ϊόον έότϊ τώ άπό 
τής ΑΒ, λοιπόν άρα τό Ζ Α ϊόον έότϊ τώ δϊς νπό 
τών Α Η, ΗΒ. τετμήόδω ονν ή Ζ Μ δίχα χατά τό Ν, 
χαϊ ήχ&ω διά τοϋ Ν όποτέρα τών ΓΑ, ΜΑ παράλ-

15 ληλος ή Ν Β* έχάτερον άρα τών Ζ&, ΝΑ ϊόον έότϊ 
τώ νπό τών Α Η, Η Β. χαϊ έπεϊ τό δϊς νπό τών Α Η, 
ΗΒ φητόν έότι χαί [έότιν] ϊόον τώ ΖΑ, φητόν άρα 
έότϊ τό Ζ Α. χαϊ παρά φητήν τήν Ε Ζ παράχειται 
πλάτος ποιούν τήν Ζ Μ* ρητή άρα έότϊν ή Ζ Μ χαϊ 

20 όνμμετρος τή ΓΑ μήχει. χαϊ έπεϊ τό μεν ΓΑ μέόον 
έότίν, τό δε ΖΑ ρητόν, άόύμμετρον άρα έότϊ τό ΓΑ 
τφ ΖΑ. ώς δε τό ΓΑ πρός τό Ζ Α, ούτως ή Γ Μ 
πρός τήν ΜΖ* άόύμμετρος άρα έότϊν ή Γ Μ τή ΜΖ 
μήχει. χαί είόιν άμφότεραι ρηταί' αί άρα Γ Μ, Μ Ζ 

25 ρηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροι* άποτομή άρα 
έότϊν ή ΓΖ. 

3. μεν] om. V . 5. Post δέ ras. 2 litt. V. ΗΒ] mut. 
in ΑΒ m. 2 Ρ , in ras. V. ΓΑ] Α in rae. m. 1 Ρ , corr. ex 
Α Β. 6. τό δέ — 7. άπο τών] τά δε άπο τής Υ. 7. έατίν] 
έατϊ Ρ Β, comp. F V ; είναι V, supra scr. έατι m. 1. 8. ΓΑ] 
raut. in Α Γ m. 1 F. 9. Γ Μ] ΓΗ φ. ξψή] ξψ om. φ. 

11. ΓΕ] ΒΑ Β. 13. ονν] om. Υ φ. 14. %αί — Ν] eupra 
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Α Η, Η Β potentia incommensurabiles sunt efficientes 
sumniam quadratorum mediam, duplum autem rectan-
Γ Ζ Ν κ Μ 8 u l u m r a t i o n a l e Tprop. L X X V I I ] . 

et rectae Γ Α adplicetur ΓΘ^ΑΗ2, 
KA = HB2. itaque totum 

I I 

Ε — 8 ΘΑ ΓΑ — ΑΗ2 + ΗΒ2. 
ι 1 1 uerum Α Η2 + ΗΒ2 medium est: 

Α Β Η 
itaque etiam ΓΑ medium est. et 

rationali ΓΑ adplicatum est latitudinem efficiens ΓΜ. 
itaqne Γ Μ rationalis est et rectae ΓΑ incommensu-
rabilis [prop. XXII] . et quoniam ΓΑ = ΑΗ2 + ΗΒ\ 
quoruiii ΓΕ=*ΑΒ2, erit reliquum ZA = 2AHxHB 
[II , 7]. iam Ζ Μ in Ν in duas partes aequales secetur, 
et per Ν utrique Rd, Μ Α parallela ducatur NS. 
quare ZS= Ν Α=ΑΗχ ΗΒ. et quoniam 2ΑΗχΗΒ 
rationale est, et 2ΑΗχΗΒ = ΖΑ, Ζ Α rationale est. 
et rationali EZ adplicatum est latitudinem efficiens 
ZM. itaque Ζ Μ rationalis est et rectae Γ Α longi-
tudine commensurabilis [prop. XX] , et quoniam ΓΑ 
medium est; Ζ Α autem rationale, Γ Α etZA incom-
mensurabilia sunt. est autem Γ Α : Ζ Α = ΓΜ: Μ Ζ 
[ V I , 1]. quare ΓΜ, ΜΖ longitudine incommensura-
biles sunt [prop. X I ] . et utraque rationalis est. itaque 
ΓΜ, MZ rationales sunt potentia tantum coinmen-
surabiles. ergo Γ Ζ apotome est [prop. L X X I I I ] . 

scr. m. 1 P. 17. ictiv] om. Ρ. ΖΑ] Ζ (uel 8) corr. 
ex Ν V , item lin. 18. 18. Ε Ζ ] β corr. m. 1 V. 19. ΖΜ] 
(alt.) Ζ Η b. 20. ασύμμετρος Β, supra σ ras. est in V. ΓΑ] 
corr. ex ΓΖ b; ΓΖ V , Ζ eras. 21. έατίν] έατϊ P B F V , 
comp. b. 23. τήν] τό V. έατίν] έατϊ καί Υ φ. 24. Γ Μ, 
ΜΖ αρα Υ. 
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Αέγω δή, ότι καϊ πέμπτη. 
"Ομοίως γάρ δείζομεν, οτι τό νπό τών ΓΚΜ ϊόον 

έότί τφ άπό τής ΝΜ, τοντέότι τφ τετάρτφ μέρει τον 
άπό τής Ζ Μ. καϊ έπεϊ άόύμμετρον έότι τό άπό τής 

6 ΑΗ τφ άπό τής ΗΒ, ϊόον δ\ τό μεν άπό τής ΑΗ 
τώ ΓΘ, τό δε άπό τής Η Β τφ ΚΑ, άόύμμετρον αρα 
το ΓΘ τφ ΚΑ. ώς δΐ τό ΓΘ προς τό ΚΑ, όντως ή 
ΓΚ πρός τήν ΚΜ' άόύμμετρος άρα ή ΓΚ τή ΚΜ 
μήκει. έπεϊ ονν δύο εύδεϊαι άνιόοΐ είόιν αί Γ Μ, ΜΖ, 

10 καί τώ τετάρτφ μέρει τοϋ άπό τής Ζ Μ ϊόον παρά τήν 
ΓΜ παραβέβληται έλλεϊπον εϊδει τετραγώνω καϊ εις 
άόύμμετρα αυτήν διαιρεί, ή άρα Γ Μ τής ΜΖ μεϊξον 
δύναται τώ άπό άόνμμέτρον έαντή. καί έότιν ή προό-
αρμόξονόα ήΖΜ όύμμετρος τή έκκειμένη φητή τή ΓΑ' 

15 ή άρα Γ Ζ άποτομή έότι πέμπτη* όπερ έδει δεΐξαι. 

ρβ'. 
Τό άπό τής μετά μέόον μέόον τό όλον 

ποιούόης παρά φητήν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεί άποτομήν έκτην. 

20 "Εότω ή μετά μέόον μέόον τό όλον ποιοϋόα ή Α Β, 
φητή δε ή ΓΑ, καϊ τώ άπό τής Α Β ϊόον παρά την 
ΓΑ παραβεβλήόδω τό Γ Ε πλάτος ποιονν τήν Γ Ζ* 
λέγω, ότι ή ΓΖ άποτομή έότιν έκτη. 

"Εότω γάρ τή ΑΒ προόαρμόζονόα ή ΒΗ' αί αρα 
25 Α Η, Η Β δννάμει είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι τό τ ε 

όνγκείμενον έκ τών άπ αυτών τετραγώνων μέόον καί 

1. δή] m. 2 F. 2. ΓΚ, Κ Μ F V. 4. έατι] om. Vg>. 5. 
Α Η] (alt.) Α e corr. F. 6. Γ Θ] Θ in ras. m. 1 Ρ. 8. τήν] 
om. Ρ. Κ Μ] Γ Μ Ρ et Β in ras. αρα έατίν Ύφ. Κ Μ] 
ΓΜ Ρ et in ras. Β. 9. ύαι Ρ, corr. m. 1. 10. ΖΜ] ΜΖ 
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Iam dico, eandem quintam esse. nam similiter 
demonstrabimus, esse Γ Κ Χ KM= Ν Μ2 = ^ZM2. et 
quoniam Α Η2, Η Β2 incommensurabilia sunt, et Α Η2 

= ΓΘ, ΗΒ2 = ΚΑ, ΓΘ et ΚΑ incommensurabilia 
sunt. est autein ΓΘιΚΑ = ΓΚιΚΜ [ V I , 1]. quare 
ΓΚ, Κ Μ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
X I ] . iam quoniam sunt duae rectae inaequales ΓΜ, 
MZ, et \ZM2 aequale rectae Γ Μ adplicatum est 
spatium figura quadrata deficiens et eam in partes 
incommensurabiles diuidit, ΓΜ2 excedit MZ2 quadrato 
rectae sibi incommensurabilis [prop. X V I I I ] . et con-
gruens Ζ Μ rationali propositae Γ Α cominensura-
bilis est. 

Ergo Γ Ζ apotome est quinta [deff. tert. 5]; quod 
erat demonstrandum. 

cn. 
Quadratum rectae cum medio totuin medium effi-

cientis rectae rationali adplicatum latituijinem efficit 
apotomeu sextam. 

Sit Α Β recta cum medio totum medium efficiens, 
Γ Α autem rationalis, et quadrato AB2 aequale rectae 
Γ Α adplicetur ΓΕ latitudinein efficiens ΓΖ. dico, 
ΓΖ apotomen sextam esse. 

nam Β Η rectae Α Β congruens sii itaque AH, 
HB potentia incommensurabiles sunt efficientes sum-

P, et V (?), eed corr. m. 1. 13. εαυτή μήκει V . 14. Ζ Μ] 
ΜΖ Ρ. 16. οπερ ξδει δεϊξαι] om. B P V b . Ιη hac pag. 
et sequenti multi loci euan. in F. 21. παρά] παρά £ητήν Υ φ. 

τήν] supra scr. m. 1 V. 22. τήν] τη b. 24. αρμοξουβα, 
eupra ecr. προα m. 1, F. Η Β Ρ. 26. Post Η Β ras. 5 
litt. V. Supra τε scr. μεν m. 1 b. 
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τό δϊς νπό τών Α Η, Η Β μέόον καϊ άόύμμετρόν τα 
άπο τών Α Η, Η Β τφ δϊς υπο τών Α Η, Η Β. παρα-
βεβλήό&ω ούν παρά τήν ΓΑ τφ μ\ν άπο τής ΑΗ 
ϊόον τΐ ΓΘ πλάτος ποιούν τήν ΓΚ, τω 6h άπο τής 

6 ΒΗ το ΚΑ' όλον άρα τό ΓΑ ϊόον έότϊ τοις άπό τών 
Α Η, ΗΒ' μέόον αρα [έότϊ] χαί τό ΓΑ. χαί παρά 
φητήν τήν ΓΑ παράκειται πλάτος ποιούν τήν ΓΜ' 
φητη άρα έότϊν ή Γ Μ χαϊ άόύμμετρος τή ΓΑ μήχει. 
έπεϊ ονν τό ΓΑ ϊόον έότϊ τοις από τών Α Η, ΗΒ, 

10 ων τό Γ Ε ϊόον τφ άπό τής ΑΒ, λοιπόν άρα τό Ζ Α 
ϊόον έότϊ τφ δϊς ύπό τών ΑΗ, ΗΒ. χαί έότι τό δίς 
νπό τών Α Η, Η Β μέόον χαί τό Ζ Α άρα μέόον έότίν. 
καϊ παρα φητήν τήν Ζ Ε παράκειται πλάτος ποιούν 
την ΖΜ' φητή άρα έότϊν ή ΖΜ καϊ άόύμμετρος τή 

15 ΓΑ μήκει. καϊ έπεϊ τά άπό τών Α Η, Η Β άόνμμετρά 
έότι τφ δϊς νπό τών Α Η, Η Β, καί έότι τοις μ\ν άπό 
τών Α Η, Η Β ϊόον τό ΓΑ, τφ δ% δϊς νπό τών Α Η, 
Η Β ϊόον τό Ζ Α, άόύμμετρόν άρα [έότϊ] τό ΓΑ τφ 
Ζ Α. ώς Λ τό ΓΑ πρός τό Ζ Α, ούτως έότϊν ή Γ Μ 

20 πρός τήν ΜΖ' άόύμμετρος άρα έότϊν ή ΓΜ τή ΜΖ 
μήκει. καί είόιν άμψότεραι φηταί. αί Γ Μ, ΜΖ αρα 
φηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροΐ' άποτομή αρα 
έότϊν ή ΓΖ. 

Αέγω δή, ότι καϊ έκτη. 
25 9Επεί γάρ τό Ζ Α ϊόον έότϊ τφ δϊς νπό τών Α Η, 

ΗΒ, τετμήόδω δίχα ή ΖΜ κατά τό Ν, καϊ ήχδω διά 
τον Ν τή ΓΑ παράλληλος ή N&' έκάτερον άρα τών 

1. μέαον] $ητόν F. *αί] *αΙ έτι V , έτι δέ B F b . ασύμ
μετρα B F V b . τά] τό Ρ. 5. Post ΚΑ add. πλάτος ποιούν 
τήν ΚΜ mg. m. 2 Υ. 6. έστί] om. Ρ. 8. εστίν] έστϊ na£ V. 

10. ϊαον εστί Υ φ. τω] τό φ. 11. έστί] γίνεται Υ. δίς] 
corr. ex δί m. 2 Ρ. 12. έστί P B V , comp. F b . 16. τοις] 
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Γ ζ Ν Κ Μ m a m quadratoruin mediam et 
2AHxHB medium et AH2+HB2, 

^ 2 ΑΗ Χ Η Β incommensurabilia 
Δ E [prop. LXXVIII]. iam rectae Γ Α 

Λ Β Η adplicetur ΓΘ = ΑΗ2 latitu-
dinem efficiens Γ Κ et ΚΑ — Β Η2, itaque totum 
ΓΑ = Α Η2 + Η Β2, quare etiam ΓΑ medium est. 
et rationali ΓΑ adplicatum est latitudinem efficiens 
ΓΜ. itaque ΓΜ rationalis est et rectae Γ Α longi-
tudine incommensurabilis [prop. XXII]. iam quoniam 
ΓΑ = ΑΗ2 + ΗΒ2, quorum ΓΕ = ΑΒ2, erit reliquum 
Ζ Α = 2ΑΗχ ΗΒ [Π, 7]. et 2ΑΗΧΗΒ medium 
est. quare etiam Ζ Α medium est. et rationali Ζ Ε 
adplicatum est latitudinem efficiens Ζ Μ quare Ζ Μ 
rationalis est et rectae Γ Α longitudine incommensu-
rabilis [prop. XXII], et quoniam AH2 + HB2, 
2 AHx Η Β incommensurabilia sunt, et 

ΓΑ = ΑΗ2 + HB2

} ΖΑ = 2AHX HB, 
ΓΑ et Ζ Α incommensurabilia sunt. est autem [VI, 1] 
ΓΑ:ΖΑ=*ΓΜ:ΜΖ. quare Γ Μ , MZ longitudine 
incommensurabiles sunt [prop. XI]. et utraque ratio-
nalis est. itaque ΓΜ, MZ rationales sunt potentia 
tantum couimensurabiles. ergo ΓΖ apotome est [prop. 
LXXIII]. 

Iam dico, eandem sextam esse. nam quoniara est 
Ζ Α = 2AHx HB} recta Ζ Μ in Ν in duas partes 
aequales secetur, et per Ν rectae ΓΑ parallela du-

τφ V . άηο τών~\ om. Ρ. 17. ΓΑ — 18. ϊαον το] om. b. 
' 18. ίστί] om. Ρ. 19. τό] (alt.) om. Ρ. Ζ Α] corr. ex 

ΖΔΊ Ρ. 20. τήν] om. Ρ. ΜΖ] in ras. V. ΜΖ] corr. 
ex ΖΜ V. 21. &ρα] om. V . 22. tlaiv Ρ. Ιατιν uqa Β. 
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Ζ&, ΝΑ ϊόον έότϊ τώ νπό των ΑΗ, ΗΒ. χαϊ έπεϊ 
αϊ ΑΗ, ΗΒ δυνάμει είόϊν άόνμμετροι, άόνμμέτρον 
άρα έότϊ το άπο τής Α Η τω άπο τής Η Β. άλλά τω 
μ\ν άπο τής ΑΗ ϊόον έότϊ το ΓΘ, τφ δϊ άπο 

6 τής Η Β ϊόον έότϊ τό ΚΑ' άόύμμετρόν αρα έότϊ τό 
Γ Θ τω ΚΑ. ώς δΐ τό ΓΘ πρός τό ΚΑ, ούτως έότϊν 
ή ΓΚ πρός τήν ΚΜ' άόύμμετρος άρα έότϊν ή ΓΚ 
τή ΚΜ. χαϊ έπεϊ τών άπό τών ΑΗ, ΗΒ μέόον ανά-
λογόν έότι τό νπό τών Α Η, Η Β, χαί έότι τώ μ\ν άπο 

10 τής Α Η ϊόον τό Γ Θ, τώ δΐ άπό τής Η Β ϊόον τό ΚΑ, 
τώ 6h νπό τών Α Η, Η Β ϊόον τό ΝΑ, χαϊ τών αρα 
ΓΘ, ΚΑ μέόον άνάλογόν έότι τό ΝΑ' έότιν αρα ώς 
τό ΓΘ πρός τό ΝΑ, ούτως τό ΝΑ πρός τό ΚΑ. χαϊ 
διά τά αυτά ή Γ Μ τής Μ Ζ μεϊξον δύναται τώ άπό 

15 άόνμμέτρον έαντή. χαϊ ουδέτερα αυτών όνμμετρός 
έότι τή έχχειμένη §ητή τή ΓΑ' ή ΓΖ άρα άποτομή 
έότιν έχτη' οπερ έδει δεΐξαι. 

ργ. 
Ή τή άποτομή μήχει όνμμετρος άποτομή 

20 έότι χαϊ τή τάξει ή αύτη. 
"Εότω άποτομή ή Α Β, χαϊ τή ΑΒ μήχει όνμμετρος 

έότω ή ΓΑ' λέγω, ότι χαϊ ή ΓΑ άποτομή έότι χαϊ 
τή τάξει ή αυτή τή Α Β. 

9Επεϊ γάρ άποτομή έότιν ή Α Β, έότω αυτή προό-

2. είσϊ σύμμετροι b. 4. τό άπο τής ΓΘ Ρ. 6. έστί] 
om. V. 6. τω] corr. ΘΧ τό m. 2 Ρ. 8. άπο τών] om. Ρ; 
νπό τών supra scr. α m. 1 b; νπό τών ins. m. 2 F. 11. τώ 
δε νπό — ΝΑ] mg. m. 2 V . τώ] τό V. Α Η] Η β corr. V . 

ϊσον έστί Ρ. 12. ΝΑ]%Ν b. 18. ΝΑ] (prius) Α, aupra 
add. Ν m. 2, F. 14. τά αντά] corr. ex ταντα Υ. Μ Ζ] 
corr. ex ΖΜ Υ. 15. άσνμμετρον] corr. ex σνμμέτρον m. 2 Β. 
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catur NH. itaque Z^—NA — AHxHB. et quoniam 
ΑΗ, Η Β potentia incommensurabiles sunt, AH2 et 
HB2 incommensurabilia sunt. est autem ΓΘ — ΑΗ2, 
KA = HB2. quare ΓΘ, Κ Α incommensurabilia sunt. 
est autem ΓΘ:ΚΑ = ΓΚ.ΚΜ [ V I , 1]. itaque ΓΚ, 
Κ Μ incommensurabiles sunt [prop. X I ] . et quoniam 
AHxHB niediuin est proportionale inter AH2 et 
HB2 [prop. X X I lemma], et ΓΘ = ΑΙΡ} KA = HB2, 
Ν Α = AHxHB, etiam ΝΑ medium est proportionaEe 
inter ΓΘ, KA. itaque ΓΘ: Ν Α = ΝΑ: ΚΑ. et eadeui 
de causa [cfr. p. 326, 9 sq.] ΓΜ2 excedit MZ2 qua-
drato rectae sibi incommensurabilis [prop. X V I I I ] . et 
neutra earum rationali propositae Γ Α commensura-
bilis est. 

Ergo Γ Ζ apotome est sexta [deff. tert. 6]; quod 
erat demonstrandum.1) 

Becta apotomae longitudine commensurabilis apo-
tome est et ordine eadem. 

Sit Α Β apotome, et rectae Α Β longitudine com-
mensurabilis sit ΓΑ. dico, ΓΑ quoque apotomen esse 
et ordine eandem ac AB. 

nam quoniam Α Β apotome est, Β Ε ei congruens 

CIII. 

1) In Β figura haec eet 

adiicitur uera addito iv αλλω. 

α 
-I 1 deinde in mg. 

16. ΓΔ] Δ in ras. m. 1 F. 17. οπερ έδει δειξαι] comp. P, 
om. B F V b. 21. σύμμετρος έοτω μήχει B F b . 23. ή] m. 
2 Ρ. 24. προσαρμόζονοα έστω αυτή Υ. αυτή ή F b . 



332 ΣΤΟΙΧΕΙΏΝ ί. 

αρμόζουόα ή ΒΕ' αί ΑΕ, ΕΒ αρα φηταί είόι δυνάμει 
μόνον όύμμετροι. καϊ τφ τής Α Β πρός τήν ΓΑ λόγω 
δ αυτός γεγονέτω ό τής ΒΕ πρός τήν ΑΖ* χαί ώς 
εν «αρα προς εν, πάντα [έότϊ] πρός πάντα' έότιν αρα 

5 χαϊ ώς όλη ή Α Ε πρός όλην τήν ΓΖ, ούτως ή ΑΒ 
πρός τήν ΓΑ. όύμμετρος δΐ ή ΑΒ τή ΓΑ μήχει-
όύμμετρος άρα χαϊ ή ΑΕ μεν τή ΓΖ, ή δ\ ΒΕ τή 
Α Ζ. χαϊ αί Α Ε, Ε Β φηταί είόι δυνάμει μόνον σύμ
μετροι* χαϊ αί ΓΖ, Ζ Α άρα ρηταί είόι δυνάμει μόνον 

10 όύμμετροι [άποτομή αρα έότϊν ή ΓΑ. 
Αέγω δή, ότι χαϊ τή τάξει ή αυτή τή Α Β]. 
9Επεϊ ούν έότιν ώς ή ΑΕ προς τήν Γ Ζ, ούτως ή 

Β Ε πρός τήν Α Ζ, εναλλάξ άρα έότϊν ώς ή ΑΕ προς 
τήν Ε Β, ούτως ή Γ Ζ πρός τήν Ζ Α. ήτοι δή ή ΑΕ 

15 τής ΕΒ μείζον δύναται τώ άπό όυμμέτρου έαντή ή 
τώ άπό άόυμμέτρου. εί μ\ν ούν ή ΑΕ τής Ε Β μείζον 
δύναται τώ άπό όυμμέτρου εαυτή, χαϊ ή ΓΖ τής ΖΑ 
μείζον δυνήόεται τώ άπό όυμμέτρου εαυτή, χαϊ εί 
μίν όύμμετρός έότιν ή ΑΕ τή έχχειμένη φητή μήχει, 

20 χαϊ ή ΓΖ, εί <Μ? ή Β Ε, χαϊ ή Α Ζ, εί δΐ ουδέτερα 
τών ΑΕ, ΕΒ, χαϊ ουδέτερα τών Γ Ζ, Ζ Α. εί δΐ ή 
Α Ε [τής Ε Β] μείζον δύναται τφ άπό άόυμμέτρου 
εαυτή, χαϊ ή ΓΖ τής Ζ Α μείζον δυνήόεται τω άπό 
άόυμμέτρου εαυτή, χαϊ εί μεν όύμμετρός έότιν ή ΑΕ 

25 τή έχχειμένη φητή μήχει, χαϊ ή ΓΖ, εί δε ή Β Ε, χαϊ 

1. ή ΒΕ'] αντή ή ΕΒ φ. Α Ε] om. φ, Α Β. 3. 6] (prius) 

ν φ . 5. ολη άρα V. 7. άρα] αρα ίστί \Γφ (del. V ) . χαί] 
om. φ. μίν Α Ε Υ φ (post Α Ε hab. μεν ©. Β Ε δέ B F b . 

τή] supra scr. V m. 1. 8. ΔΖ] ΖΔ BF. ^ καί αΓ] %αί 
είσιν αί V , αΓ δέ Β. *&"] o m - *· 10. άποτομή — 11. 
Α Β] om. Ρ. 12. ονν] γάρ Theon ( B F V b ) . Α Ε] corr. ex 
ΕΑ V. 13. τήν] om. Β, m. 2 F. ΖΔ F. άρα] om. V . 
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sit. itaque ΑΕ, EB rationales sunt potentia tantum 
Α Β Ε commensurabiles [prop. L X X I I I ] . 

1 * 1 fiat ΒΕ:ΑΖ = ΑΒ:ΓΑ [ V I , 12]. 
Γ J Ζ quare etiam tit unum ad unum, 

ita oinnia ad omnia [V , 12]. itaque ΑΕ: ΓΖ = ΑΒ: ΓΑ. 
uerum ΑΒ, Γ Α longitudine commensurabiles sunt. 
itaque etiam ΑΕ, ΓΖ et BE, Α Ζ commensurabiles 
sunt [prop. X I ] . uerum ΑΕ, Ε Β rationales sunt po-
tentia tantum commensurabiles. itaque etiam Γ Ζ , 
Ζ Α rationales sunt potentia tantum commensurabiles 
[prop. Χ Ι Π ] . 

Iam quoniam est ΑΕ:ΓΖ = ΒΕ:ΑΖ, permutando 
[V , 16] est ΑΕ:ΕΒ — ΓΖ:ΖΑ. AE2 igitur EB2 ex-
cedit quadrato rectae aut sibi commensurabilis aut 
incommensurabilis. iam si AE2 excedit EB2 quadrato 
rectae sibi commensurabilis, etiam ΓΖ2 excedet ZA2 

quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. X I V ] . et 
siue Α Ε rationali propositae longitudine commensu-
rabilis est, etiam ΓΖ ei commensurabilis est [prop. 
X I I ] , siue BE, etiam Α Ζ [id.], siue neutra rectarum 
ΑΕ, EB, etiam neutra rectarum Γ Ζ , Ζ Α [prop. XIII ] . 
sin AE2 excedit quadrato rectae sibi incommensura-
bilis, etiaui ΓΖ2 excedet ZA2 quadrato rectae sibi 
incommensurabilis [prop. X I V ] . et siue Α Ε rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam ΓΖ 

14. δή] om. Ρ, δέ B V . 15. τώ] corr. ex του m. 2 P. 16. 
Ante εί ins. nal (?) m. 2 P. efj β corr. V. 17. ασύμμετρου 
Β, corr. m. 2; ά- supra add. m. 2 F. τής] τήι F. 18. 
ασύμμετρου Β, et Ρ, eed corr. 19. Α Ε] Α Θ e corr. F. 20. 
ΓΖ] Ζ Γ F. 21. ουδέτερα] ού&ετέραΡ. 22. τής ΕΒ] mg. m. 
1 Ρ. δύναται] supra add. ησε τα. 2 F, δυνήσεται b. συμ
μέτρου Ρ , corr. m. 1. 23. τής] corr. ex τή V. 
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ή Α Ζ, εί δϊ ουδέτερα τών Α Ε, ΕΒ, ουδέτερα τών 
ΓΖ, Ζ Α. 

Αποτομή αρα έατίν ή ΓΑ καϊ τι/ τάξει ή αύτη τή 
ΑΒ' οπερ έδει δεϊξαι. 

5 ρδ'. 

Η τΐ] μέαης άποτομή ανμμετρος μέαης άπο
τομή έότι καϊ τή τάξει ή αυτή. 

"Εατω μέαης απότομη ή Α Β, καί τη Α Β μήκει. 
ανμμετρος εβτω ή ΓΑ' λέγω, οτι και η ΓΑ μέαης 

10 άποτομή έατι καϊ τη τάξει η αυτή τη ΑΒ. 
Έπεϊ γάρ μέαης άποτομή έΰτιν ή Α Β, έατω αύτη 

προβαρμόζουθα ή ΕΒ. αί ΑΕ, ΕΒ άρα μέΰαι είαϊ 
δυνάμει μόνον Ούμμετροι. καϊ γεγονέτω ώς η ΑΒ 
προς τήν ΓΑ, οϋτως ή Β Ε προς τήν ΑΖ' αΰμμετρος 

15 άρα [έατι] καϊ η ΑΕ τη ΓΖ, ή δε ΒΕ τή ΑΖ. αί δε 
ΑΕ, ΕΒ μέοαι είαϊ δυνάμει μόνον οΰμμετροι' και αί 
ΓΖ, Ζ Α αρα μέΰαι είαϊ δυνάμει μόνον βΰμμετροι' 
μέϋης άρα άποτομή έότιν ή ΓΑ. 

Αέγω δή, ότι και τή τάξει έατίν η αυτή τή Α Β. 
20 Έπεί [γάρ] έατιν ώς ή Α Ε προς την ΕΒ, οϋτως 

ή Γ7; πρός τήν Ζ Α [άλλ' ώς μεν ή Α Ε προς τήν 
Ε Β, οϋτως τό άπό τής Α Ε πρός τό νπό τών Α Ε, Ε Β, 

1. ονδετέρα] (alt.) ovdh ουδέτερα Β V b ; ονδέ m. 2 add. F, sed 
euan. 3. VB ΑΒ] om. P. 4. οπερ ε*δει δεϊξαι] corap. Ρ b, om. Β V. 

6. μέαη B P V b . μέαη B V , et F, corr. m. 2. απότομης b 
(or supra'add. F m. 2). 7. έατιν P. 8. μέΰη B F b , et V 
(σ fuifc add. m. 2, scd cras.). μήκει] m. 2 B, om. F V b . 9. 
Ιέγω δή V. μέαη Β , et F supra add. κ m. 2; in V add. α 
m. 2, sed eras. 10. έατϊ Ρ. 11. μέαη Β. αντη] ή Υ, 
αντί} ή F b . 12. ή] αυτή ή V. ΑΕ] Ε Α B F b . είαιν Β. 
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ei cOmmensurabilis est, siue BE, etiam Α Ζ [prop. ΧΙΤ], 

siue neutra rectaruin ΑΕ, EB, neutra rectaruin ΓΖ, 
Ζ Α [prop. XIII]. 

Ergo Τ Α apotome est [prop. LXXIIIJ et ordine 
eadem ac AB [deff. tert. 1 — 6 ] ; quod erat denion-
straudum. 

ΟΙ V. 
Kecta mediac apotomae coruinensurabilis rnediae 

apotome est et ordine eadem. 

A r Sit AB mediao apotome, et rectae AB 
longitudine coiniuensurabilis sit ΓΑ. dico, 
etiam ΓΑ mediae apotomen esse et ordinc 
eaiulem ac AB. 

nam quoniani Α Β mediae apotome esfc, 
sit EB ei congruens. itaque ΑΕ, Ε Β mediae 
sunt potentia tantum cornineDSurabiles [prop. 

LXXIV—LXXVJ. efc fiat [VI, 12] ΑΒ: Γ Α = Β Ε: Α Ζ. 
itaque etiam Α Ε, ΓΖ efc Β Ε, Α Ζ comuieusurabilos 
sunt [V, 12; prop. XI]. uerum Α Ε, Ε Β mcdiae sunfc 
potentia tantum coinruensurabiles. itaque etiam ΓΖ 
Ζ Α mediae sunt [prop. XXIII] potentia tantum com-
mensurabiles [prop. XIII]. ergo ΓΑ mediae est apo-
tome [prop. LXXIV — LXXVj. 

Iam dico, eam ordine quoque eandem esse ac AB. 

Β 

Β.. 

14. οϋτως — άΖ] wg. m. 1 Ρ. η] corr. ex ό in. 2 V. 15. 
εστί] om. Ρ, έατίν Β. ΑΕ] ΑΕ μέν BFb. 16. καί — 17. 
ανμμετροι^ mg. m. 2 Β. 17. ΓΖ] Ζ e corr. V. 18. μέαη Β. 

απότομης V. 19. λέγω] δεικτέον Theon (BFVb) . δή] 
corr. ex δε οτι m. 1 F; δέ V. έατίν] om. Tbeon (BFVb). 

20. γάρ] om. Ρ. όντως έατίν F. 21. τήν] om. BFb. 
άλλ' — ρ. 336, 2. Ζ Α] om. Ρ. 
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ώς δε ή Γ Ζ πρός τήν ΖΑ, ούτως το άπο τής Γ Ζ 
προς το νπό τών ΓΖ} Ζ Α], έότιν αρα καϊ ώς το άπο 
τής Α Ε πρός Tq νπό των Α Ε, ΕΒ, όντως τό άπό 
τής ΓΖ πρός τό νπό τών ΓΖ, Ζ Α [καί εναλλάξ ώς 

6 τό άπό τής Α Ε πρός τό άπό τής Γ Ζ, όντως το νπό 
τών Α Ε, Ε Β πρός τό νπό τών Γ Ζ, Ζ Α], ανμμέτρον 
δε τό άπό τής Α Ε τω άπό τής Γ Ζ* όνμμέτρον αρα 
έότϊ καί τό νπό των Α Ε, Ε Β τω νπό τών Γ Ζ, Ζ Α. 
είτε ούν φητόν έότι τό νπό τών Α Ε, Ε Β, $ητόν έόται 

10 καϊ τό νπό τών ΓΖ, Ζ Α, είτε μέόον [έότϊ] τό νπό 
των Α Ε, Ε Β, μέόον [έότϊ] καϊ τό νπό τών Γ Ζ, Ζ Α. 

Μέόης αρα άποτομή έότιν ή ΓΑ καϊ τή τάξει ή 
αύτη τή Α Β* όπερ έδει δεΐξαι. 

16 Ή τή έλάόόονι όύμμετρος έλάόόων έότίν. 
"Εότω γάρ έλάόόων ή Α Β καϊ τή ΑΒ όνμμετρος 

ή ΓΑ' λέγω, οτι καϊ ή ΓΑ έλάόόων έότίν. 
Γεγονέτω γάρ τά αύτά' καϊ έπεϊ αί ΑΕ, Ε Β δν

νάμει είόϊν άόύμμετροι, καί αί ΓΖ, Ζ Α αρα δννάμει 
20 είόϊν άόύμμετροι. έπεϊ ονν έότιν ώς ή ΑΕ πρός τήν 

Ε Β, ούτως ή Γ Ζ πρός τήν Ζ Α, έότιν αρα καϊ ώς τό 
άπό τής Α Ε πρός τό άπό τής ΕΒ, ούτως τό άπό τής 
ΓΖ πρός τό άπί τής Ζ Α. όνν%έντι αρα έότϊν ώς τά 
άπό τών Α Ε, ΕΒ πρός τό άπό τής ΕΒ, ούτως τά 

25 άπό τών ΓΖ, Ζ Α πρός τό άπό τής Ζ Α [καϊ εναλλάξ]· 

1. Γ Ζ ] (alt.) Ζ Γ F. 2. ώς] om. φ. 4. %αί — 6. Ζ Α] 
om. Ρ. 6. τών] (alt.) om. b. 9. ΕΒ] Β in ras. m. 1 Ρ. 

έσται] έστι Theon ( B F V b ) . 10. έστί] om. Ρ 11. έστί] 

B F V b . 15. τ§] corr. in της m. 2 Ρ, τήςΚ έλάσσονι] έλασσον 
F m. 1, ελάσσονος b, F m. 2. Deinde del. μήκει F. 16. γάο] 

ρε'. 

om. Ρ. 12. μέση B V b . 
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quoniam est ΑΕιΕΒ = ΓΖ:ΖΑ [ V , 12; V , 16], erit 
etiam [prop. X X I lemma] 

ΑΕ2 : ΑΕ Χ ΕΒ = ΓΖ2 : Γ Ζ X ZA. 
uerum AE2

9 ΓΖ2 commensurabilia sunt. itaque etiain 
AExEB, ΓΖΧΖΑ commensurabilia sunt [ V , 16; 
prop. X I ] . siue igitur AExEB rationale est, etiam 
ΓΖΧΖΑ rationale est [def. 4], siue AExEB me-
dium est, etiam ΓΖχΖΑ medium est [prop. XXIII 
corolL]. 

Ergo Γ Α apotoine est et ordine eadem ac Α Β 
[prop. L X X I V — L X X V ] ; quod erat demonstrandum. 

CV. 

Becta minori commensurabilis minor est. 
Sit enim Α Β minor et rectae Α Β commensurabilis 

ΓΑ. dico, etiam Γ Α minorem esse. 
nam fiant eadem. et quoniam ΑΕ, Ε Β po-

tentia sunt incommensurabiles [prop. L X X V I ] , 
etiam F Z , Ζ Α potentia incommensurabiles 
sunt [prop. XIII ] . iam quoniam est AE:EB 
=ΓΖ\ΖΑ [ V , 12; V , 16], erit etiam 
ΑΕ2: ΕΒ2 = ΓΖ2: ΖΑ* [ V I , 20 coroll.]. itaque 

' etiam componendo [V , 18] est 
ΑΕ2 + ΕΒ2 : ΕΒ2 = ΓΖ2 + ΖΑ2: ZA2. 

-B 

Ε 

om. Theon ( B P V b ) . 17. ΓΔ] (prius) Γ e corr. m. 1 F. 
ίατί P B V , comp. F b . 18. αντα τοις πρότερον V . 19. 

Γ Ζ ] Ζ e corr. m. 1 b. 20. την] om. B b . 21. την] m. 2 F. 
23. ΖΑ\ ΔΖ Β. εστίν] supra ecr. m. 1 V. τά] corr. ex 

τό m. 1 V. 24. τών] της Ρ. οντω Bb . 25. Ζ Δ] (prius) 
sujjra scr. m. 2 F ( Z incertum est). καί εναλλάξ] om. Ρ. 
Dein del. ώς τό άπο τής Β Ε προς τό άπο τής ΖΔ, όντως τά 
άπο τών ΑΕ, ΕΒ πρός τά άπο τών Γ Ζ , Ζ Δ V. 

Euol idee , edd. Heiberg et Menge. U L 2& 
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ανμμέτρον δε έατι το άπο τής Β Ε τφ άπο τής Α Ζ* 
ανμμέτρον αρα καϊ το όνγχείμενον έκ των άπό τών 
Α Ε, ΕΒ τετραγώνων τώ ανγκειμένφ έχ τών άπο τών 
Γ Ζ, Ζ Α τετραγώνων. $ητόν δέ έατι το όνγκείμενον 

5 έκ τών άπο τών ΑΕ, Ε Β τετραγώνων φητόν αρα 
έατϊ καί το ανγκείμενον έκ τών άπο τών ΓΖ, Ζ Α 
τετραγώνων, πάλιν, έπεί έατιν ώς το άπο τής Α Ε 
προς το νπο τών Α Ε, ΕΒ, όντως το άπο τής ΓΖ 
προς τό νπό τών ΓΖ, Ζ Α, ανμμέτρον δε τό άπι τής 

10 Α Ε τετράγωνον τφ άπό τής ΓΖ τετραγώνω, όνμ
μέτρον αρα έότϊ καϊ τό νπό τών Α Ε, Ε Β τώ νπό τών 
ΓΖ, ΖΑ. μέόον δε τό νπό τών ΑΕ, ΕΒ' μέόον 
αρα καϊ το νπό τών Γ Ζ, ΖΑ' αί ΓΖ, Ζ Α αρα δν
νάμει είόϊν άόύμμετροι ποιοϋόαι το μεν ανγκείμενον 

ΐδ έκ τών άπ αντών τετραγώνων $ητόν, τό δ9 νπ9 αντών 
μέαον. 

Έλάόόων αρα έατϊν ή ΓΑ' οπερ έδει δεΐξαι. 

ρξ'. 

Ή τή μετά §ητον μέαον τό όλον ποιούα^ 
20 αύμμετρος μετά ρητού μέαον τό όλον ποιοϋόα 

έατιν. 
"Εατω μετα φητον μέαον τό όλον ποιούαά ή ΑΒ 

καϊ τή ΑΒ αύμμετρος f ΓΑ' λέγω, οτι καϊ ή ΓΑ 
μετά $ητοϋ μέαον τό ολον ποιούαά έατιν. 

2δ 'Έατω γάρ τή ΑΒ προααρμόξοναα ή ΒΕ' αί ΑΕ, 
Ε Β αρα δννάμει είαϊν άόύμμετροι ποιοϋααι τό μεν 
ανγκείμενον έκ τών άπό τών Α Ε, Ε Β τετραγώνων 

1. ίοτιν Ρ. τό] corr. ex τω m. 1 F, ex τά (?) V. Δ Ζ] 
Ζ Δ Ρ. 3. τετράγωνον P b et comp. ins. m. 1 V. 4. ΓΔ, 
ΔΖ b. δ. ρηταί F , sed corr. 6. Ιΰτί] εΐΰί Ρ. 7. τό] 
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uerum BE2, Α 7? commensurabilia sunt. itaque etiam 
ΑΕ2 + EB2 et Γ Ζ 2 + ZA2 commensurabilia sunt 
[V, 16; prop. X I ] . uerum AE2 + EB2 rationale est 
[prop. L X X V I ] . itaque etiam ΓΖ2 + ZA2 rationale 
est [def. 4]. rursus quoniam est 

ΑΕ2 : Α Ε Χ ΕΒ = Γ Ζ 2 :ΓΖχΖΑ 
[prop. X X I lemma], et Α Ε2, Γ Ζ2 commensurabilia sunt, 
etiam ΑΕ Χ ΕΒ, Γ Ζ Χ ΖΑ commensurabilia sunt. 
ΑΕχΕΒ autem medium est [prop. L X X V I ] . quare 
etiam Γ Ζ XZA medium est [prop. X X I I I coroll.]. 
itaque ΓΖ, Ζ Α potentia incommensurabiles sunt effi-
cientes summam quadratorum rationalem, rectangulum 
autem medium. 

Ergo Γ Α minor est [prop. L X X V I ] ; quod erat 
demonstrandum. 

CVI. 

Becta rectae cum rationali totum medium efficienti 
commensurabilis recta est cum rationali totum medium 
efficiens. 

Sit Α Β recta cum rationali totum medium efficiens 
et rectae Α Β commensurabilis ΓΑ. dico, etiam Γ Α 
rectam esse cum rationali totum medium efficientem. 

nam Β Ε rectae Α Β congruens sit. itaque ΑΕ, Ε Β 
potentia incommensurabiles sunt efficientes AE2-\-EB2 

om. V. 9. Post Ζ Δ add. %al εναλλάξ B P b . 13. άρα iczl 
%al B F b . ZJ] (alt.) Ζ in ras. m. 1 B. 17. omo ξδει 
δεΐξαι] comp. Ρ , om. B F b . De additamento in V Ό. app. 
nr. 24. 19. notovajj μήκος F. 20. Ante μετά add. xai 
αύτη B F b , m. 2 V. ποιούσα τό ολον b. 22. ποιονσα τό 
Ζλον V. 24. τό ολον μέαον b. 25. Β Ε] Ε β corr. m. 1 Ρ. 

22* 
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μέόον, το δ9 νπ9 αντών φητόν. καί τά οντά κατε-
όκενάόδω. ομοίως δή δείξομεν τοις πρότερον, οτι αί 
ΓΖ, Ζ Α έν τφ αύτφ λόγω είόϊ ταϊς ΑΕ, ΕΒ, χαϊ 
όύμμετρον έότι τό όυγκείμενον έχ τών από τών ΑΕ, 

6 ΕΒ τετραγώνων τφ όνγκειμένω έχ τών αχό τών ΓΖ, 
Ζ Α τετραγώνων, τό δϊ ντώ τών Α Ε, Ε Β τφ νπό 
τών ΓΖ, ΖΑ' ωότε χαϊ αί ΓΖ, ΖΑ δννάμει είόϊν 
άόύμμετροι ποιοϋόαι τό μέν όυγκείμενον έχ τών άπο 
τών ΓΖ, Ζ Α τετραγώνων μέόον, τό δ9 νπ9 αντών 

10 ρητόν. 
Ή ΓΑ άρα μετά φητον μέόον τό όλον ποιονόα 

έότιν όπερ έδει δεϊξαι. 

Ή τή μετά μέόον μέόον τό όλον ποιονόη 
15 όύμμετρος καϊ αντή μετά μέόον μέόον τό όλον 

ποιονόα έότιν. 
"Εότω μετά μέόον μέόον τό όλον ποιούόα ή Α Β, 

καϊ τή ΑΒ έότω όνμμετρος ή ΓΑ' λέγω, οτι χαϊ ή 
ΓΑ μετά μέόον μέόον τό όλον ποιονόα έότιν. 

20 "Εότω γάρ τή ΑΒ προόαρμόζονόα ή Β Ε, χαϊ τά 
αυτά κατεόκενάόδω' αί Α Ε, Ε Β άρα δννάμει είόϊν 
άόύμμετροι ποιούόαι τό τε όνγκείμενον έκ τών άπ9 

αυτών τετραγώνων μέόον καϊ -τό νπ9 αντών μέόον 
καϊ έτι άόύμμετρόν το όνγκείμενον έκ τών άπ9 αντών 

25 τετραγώνων τφ ν π9 αυτών, καί είόιν, ώς έδείχ&η, 
αί Α Ε, Ε Β όύμμετροι ταϊς Γ Ζ, ΖΑ, χαϊ τό όνγκεί
μενον έχ τών άπί τών Α Ε, Ε Β τετραγώνων τφ όνγ-

3. τω] θ corr. V. είσιν Β. 4. τό] τό μέν B b , μέν 
supra scr. m. 2 F. 6. τών ΓΖ — 6. Ε Β ] mg. m. 2 Β (τών 
ΑΕ, ΕΒ etiam in textu sunt a m. 1). 6. 9' Fb. 12. onto 
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Ε 

έδει δειξαι) comp. Ρ , om. B P b . De V u. app. nr. 26. 14. 
ποίοναη μηκει F. 18. Ι'στω] om. B F b . 21. αρα] m. 2 
euan. F. 26. αυτόν F. 

ΎΑ - Γ medium, ΑΕ Χ Ε Β autem rationale [prop. 
L X X V l l ] . et eadem comparentur. similiter 
igitur atque antea [p . 336, 20 sq.] demon-
strabimus, esse Γ Ζ : Ζ Α = Α Ε: ΕΒ, et 

Δ ΑΕ2+ΕΒ*,ΓΖ*+ΖΑ2ΜΑΕΧΕΒ9 ΓΖχΖΑ 
commensurabilia esse. quare etiam Γ Ζ , Ζ Α 

Ζ potentia incommensurabiles sant efficientes 
ΤΖ2-\·ΖΑ2 medium, ΓΖχΖΑ autem rationale. 

Ergo ΓΑ recta est cum rationali totum medium 
efficiens [prop. L X X V I I ] ; quod erat demonstrandum. 

CVIL 

Recta rectae cum medio totum medium efficienti 
commensurabilis et ipsa recta cum medio totum me-
dium efficiens est. 

Sit Α Β recta cum medio totum medium efficiens, 
et rectae Α Β commensurabilis sit ΓΑ. dico, etiam 
ΓΑ rectam esse cum medio totum medium efficientem. 
-Α - Γ nam Β Ε rectae Α Β congruens sit, et 

eadem comparentur. itaque ΑΕ, Ε Β potentia 
incommensurabiles sunt efficientes sumniam 
quadratorura mediam et rectangulum medium 

Δ praetereaque summam quadratorum rectangulo 
incommensurabilem [prop. L X X V I I I ] . sunt 

Ζ autem, ut demonstratum est [p. 334, 14 sq.],. 
ΑΕ, Ε Β rectis Γ Ζ, Ζ Α commensurabiles, et 
ΑΕ2 + ΕΒ2, ΓΖ2 + Ζ Α2 ac ΑΕ Χ ΕΒ, ΓΖ Χ Ζ Α 
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χειμένφ έχ τών άπό τών ΓΖ, ΖΑ, το δϊ νπο τών 
ΑΕ, ΕΒ τφ ύπό τών ΓΖ, ΖΑ' χαϊ αί ΓΖ, Ζ Α αρα 
δυνάμει είόϊν άόύμμετροι ποιούόαι τό τε όνγχείμενον 
έχ τών άπ αυτών τετραγώνων μέόον χαϊ το νπ9 αντών 

5 μέόον χαϊ έτι άόύμμετρόν τό όυγχείμενον έκ τών άπ 
αυτών [τετραγώνων] τώ ύπ9 αντών. 

Ή ΓΑ άρα μετά μέόον μέόον τό όλον ποιονόα 
έότιν όπερ έδει δεΐξαι. 

ρη'. 

10 9Από φητον μέόον άφαιρονμένον ή τό λοιπόν 
χωρίον δνναμένη μία δνο αλόγων γίνεται ήτοι 
άποτομή ή έλάόόων. 

9Από γάρ φητον τού Β Γ μέόον άφηρήό&ω τό ΒΑ' 
λέγω, ότι ή τό λοιπόν δνναμένη τό Ε Γ μία δνο 

16 αλόγων γίνεται ήτοι άποτομή ή έλάόόων. 
9Εχχείό&ω γάρ φητή ή Ζ Η, χαί τφ μέν Β Γ ϊόον 

παρά τήν Ζ Η παραβεβλήόδω όρδογώνιον παράλληλο-
γραμμον τό Η®, τώ δε ΑΒ ϊόον άφηρηό^ω τό Η Κ* 
λοιπόν άρα τό ΕΓ ϊόον έότϊ τω ΑΘ. έπεϊ ονν ρητόν 

20 μέν έότι τό Β Γ, μέόον δϊ τό ΒΑ, ϊόον δϊ τό μέν Β Γ 
τφ ΗΘ, τό δϊ ΒΑ τφ ΗΚ, φητόν μϊν άρα έότϊ τό 
Η®, μέόον δϊ τό Η Κ. χαϊ παρά ρητήν τήν Ζ Η 
παράκειται' φητή μέν άρα ή Ζ® χαϊ όνμμετρος τή 

1. τό δέ — 2. %αί] mg. m. 2 F. 3. τε] om. Ρ. 6. τε
τραγώνων] om. Ρ. 8. όπερ έδει δειξαϊ] comp. Ρ, om. B F b . 

10. Poet ξητον del. %αί Ρ. 11. γίγνεται B F b . 12. έλάτ-
των P V b . 13. ΒΓ] in ras. V . 14. λοιπόν χωρίον B P b . 

το Ε Γ δνναμένη B F b . 15. λόγων Ρ , corr. χη. 2. γί
γνεται B F b . έλάττων Β. 17. Post παραβεβλήσ&ω del. τό 
Η Β m. 1 Ρ, ras. 4 litt. V. 18. JB] e corr. V, Bd P. 19. 
ETJ ΓΕ Β. ΑΘ] ΘΛΈ. 20. μέν] (prius) om. b. 21. 
ρητον] bis b. 23. παρά%εινται BF. αρα εστίν B F b . 
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commensurabilia. quare etiam Γ Ζ , Ζ Δ potentia in-
commensurabiles sunt efficientes summam quadratorum 
mediam et rectangulum medium praetereaque summam 
quadratorum rectangulo incommensurabilem. 

Ergo ΓΔ recta est cum medio totum medium ef-
ficiens [prop. L X X V I I I ] ; quod erat demonstrandum. 

CVIII . 

Spatio medio a rationali ablato recta reliquo spatio 
aequalis quadrata alterutra rectarum irrationalium est 
aut apotome aut minor. 

nam a spatio rationali Β Γ medium auferatur ΒΔ. 
dico, rectam reliquo Ε Γ aequalem quadratam alter-
utram rectarum irrationalium esse aut apotomen aut 
minorem. 

ponatur enim rationalis ZH9 et spatio Β Γ aequale 
rectae ZH adplicetur rectangulum Η®, spatio autem 
Δ Β aequale auferatur HK. itaque reliquum ΕΓ=Α®. 

iam quoniam Β Γ ra-
tionale est, Β Δ autem 
medium, et ΒΓ=H@, 
ΒΔ = ΗΚ, H^rat io -
nale est, HK autem 
medium. et rationali 
Ζ Η adplicata sunt. 
itaque ΖΘ rationalis 
est et rectae Ζ Η lon-
gitudine commensura-

bilis [prop. X X ] , Ζ Κ autem rationalis et rectae Ζ Η 
longitudine incommensurabilis [prop. X X I I ] . quare 
Ζ Θ , Ζ Κ longitudine incominensurabiles sunt [prop. 

Η 

Θ Κ 
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Ζ Η μήχει, φητή δε ή ΖΚ χαϊ άόύμμετρος τή Ζ Η 
μήχει9 άόύμμετρος αρα έότϊν ή ΖΘ τή ΖΚ μήχει. αϊ 
ΖΘ, ΖΚ αρα φηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροι9 

άποτομή αρα έότϊν ή Κθ, προόαρμόζονόα 6h αντή ή 
δ Κ Ζ. ήτοι δή ή @Ζ της ΖΚ μείζον δύναται τφ άπό 

όνμμέτρον ή ον. 
Αννάόδω πρότερον τφ άπό όνμμέτρον. χαί έότιν 

όλη ή Θ Ζ όύμμετρος τή έχχειμένχι ρητή μήχει TJJ ΖΗ' 
άποτομή αρα πρώτη έότϊν ή Κ@. τό δ9 νπό φητής 

10 χαϊ απότομης πρώτης περιεχόμενον ή δνναμένη άπο-
τομή έότιν. ή αρα τό Α θ, τοντέότι το Ε Γ, δνναμένη 
άποτομή έότιν. 

ΕΙ δε ή Θ Ζ τής Ζ Κ μείζον δύναται τφ άπό άόνμ
μέτρον έαντή, χαί έότιν όλη ή Ζ θ όύμμετρος vft έχ-

15 κειμένη φητή μήχει τή ΖΗ, άποτομή τετάρτη έότϊν ή 
Κθ. τό δ9 νπό φητής καϊ απότομης τετάρτης περι
εχόμενον ή δνναμένη έλάόόων έότίν όπερ έδει δεΐξαι. 

ρ&'. 
9Από μέόον φητοϋ άφαιρονμένον αλλαι δύο 

20 άλογοι γίνονται ήτοι μέόης άποτομή πρώτη ή 
μετά φητον μέόον τό όλον ποιοϋόα. 

9Από γάρ μέόον τοϋ Β Γ φητον άφγιρήό&ω τό ΒΑ. 
λέγω, ότι ή τό λοιπόν τό ΕΓ δνναμένη μία δύο άλογων 

1. Ζ Η] (prius) Η Ζ Ρ. 2. Post μήκει (alt.) add. %αί 
είσιν άμφότεραι ρηταί b. 3. Ζ Θ] ΘΖ B F . είσιν Ρ. 4. 
δέ] δ' Ρ. δ. ΖΚ φ% δή] Ρ, δέ B F b j et̂  eupra scr. m. 2 V . 

Θ Ζ] ΖΘ b. 6. ασύμμετρου Ρ. η ον] εαυτή ή τω άπο 
άόνμμέτρον B F b . ή — 7. ανμμέτρον] mg. m. 1 Ρ. 7. τώ] 
corr. ex τό m. 1 b , m. rec. Ρ. ασύμμετρου Ρ. 8. ΘΪ,λ 
corr. ex ΖΘ V , ΖΘ Ρ. 9. δέ B F b . t 10. περιεχόμενον] 
om. B F b . 11. ή] io8. m. 1 Β. τό] (prius) ins. tn. 2 V . 

13. ΘΖ] in rae. b, Ζ Θ Ρ. τής] τήι b. συμμέτρου V , corr. 



ELEMENTOEUM U B E R X. 345 

XIII ] . itaque ΖΘ, ZK rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. quare Κ Θ apotome est [prop. 
L X X I I I ] , Κ Ζ autem ei congruens. iam @Z2 excedit 
ZK2 quadrato rectae aut commensurabilis aut incom-
mensurabilis. 

Prius excedat quadrato commensurabilis. et tota 
Θ Ζ rationali propositae Ζ Η longitudine commensu-
rabilis est. quare ΚΘ apotome est prima [def£ tert. 1]. 
recta autem spatio comprebenso recta rationali et 
apotome prima aequalis quadrata apotome est [prop. 
XCI] . ergo recta spatio ΛΘ, hoc est ΕΓ, aequalis 
quadrata apotome est. 

sin © Z 2 excedit ZK2 quadrato rectae sibi incom-
mensurabilis, et tota Ζ Θ rationali propositae Ζ Η 
longitudine commensurabilis est, Κ Θ apotome est 
quarta [deff. tert. 4]. recta autem spatio comprehenso 
recta rationali et apotome quarta aequalis quadrata 
minor est [prop. X C I V ] ; quod erat demonstrandum. 

CIX. 

Spatio rationali a medio ablato aliae duae rectae 
irrationales oriuntur aut mediae apotome prima aut 
recta cum rationali totum medium efficiens. 

Α medio enim Β Γ rationale auferatur BA. dico, 
rectam spatio reliquo ΕΓ aequalem quadratam alter-
utram rectarum irrationalium esse aut mediae apotomen 

m. 2. 14. Θ Ζ BF. 16. Ζ Η] corr. ex ΖΘ m. 1 F. άπο
τομή άρα B F b . 16. δέ Β. 17. Post έατίν add. ή άρα τό 
(om. b) Λ Θ, τουτέότι το Ε Γ, δυναμένη έλάοοων έατίν B F , mg. 
m. 1 b. οπερ έδει &f£cu] comp. Ρ , om. B F b . 19. Post 
άπό add. τοϋ b, m. 2 F. 20. γίγνονται Β. μέση Β. 22. 
άπό^ corr. βχ ύπό V . άπό — Β Λ] bis b. 23. μία] om. b. 

λόγων b. 
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γίνεται ήτοι μέόης άποτομή πρώτη ή μετά φητον μέόον 
το όλον ποιονόα. 

'Εχχείό&ω γάρ φητή ή Ζ Η, χαϊ παραβεβλήό&ω 
ομοίως τά χωρία, έότι δή άκολον&ως φητή μϊν ή ΖΘ 

5 χαϊ άόνμμετρος τή ΖΗ μήχει, φητή δϊ ή Κ Ζ χαϊ όνμ
μετρος τή Ζ Η μήχει9 αί ΖΘ, Ζ Κ αρα φηταί είόι 
δννάμει μόνον όύμμετροι9 άποτομή άρα έότϊν ή Κ θ, 
προόαρμόζονόα δϊ ταύτη ή Ζ Κ. ήτοι δή ή θ Ζ της 
Ζ Κ μείζον δύναται τώ άπό όνμμέτρον έαντή η τώ 

10 άπό άόνμμέτρον. 
Εί μϊν ονν ήθΖ τής ΖΚ μείζον δύναται τω άπό 

όνμμέτρον έαντή, χαί έότιν ή προόαρμόζονόα ή ΖΚ 
όύμμετρος τή έχχειμένη φητή μήχει τή ΖΗ, άποτομή 
δεντέρα έότϊν ή ΚΘ. φητή δϊ ή ΖΗ* ωότε ή τό ΑΘ, 

15 τοντέότι τό ΕΓ, δνναμένη μέόης άποτομή πρώτη έότϊν. 
ΕΙ δϊ ή θ Ζ τής Ζ Κ μείζον δύναται τφ άπό άόνμ

μέτρον, χαί έότιν ή προόαρμόζονόα ή ΖΚ όύμμετρος 
τή έχχειμένη φητή μήχει τή Ζ Η, άποτομή πέμπτη έότϊν 
ή Κθ' ωότε ή τό Ε Γ δνναμένη μετά φητού μέόον 

20 τό όλον ποιούόά έότιν όπερ έδει δεϊξαι. 

ρι . 

Άπο μέόον μέόον άψαιρονμένον άόνμμέ-

1. γίγνεται B b . μέση Bb . 4. έστιν Ρ. δή] corr. 
ex δέ m. 2 Β, di F b . δ. %αί] om. φ. Ζ Η] ΖΙ b. ΖΚ Β. 

6. Ζ Θ ] β Ζ Ρ. είσιν Ρ. 8. αντή B F b . δή] δέ B V . 
Θ Ζ] in rae. m. 1 b. 10. συμμέτρου V , corr. m. 1. 11. 

ΘΖ] ΖΘ Υ. 14. Post Ζ Η add. το δε νπο ξητής καί από
τομης δεντέρας ή δνναμένη μέσης άποτομή έστι πρώτη b , F 
mg. m. 2. Ιδ. τοντέστιν Ρ. μέση BF . έστι πρώτη V. 

16. Θ Ζ] in ras. V, ΖΘ Ρ. 17. %α£] έαντή, %αί B P b . 18. 
μήκει] om. b. 19. ΚΘ] ΘΚ Ρ. Post ΕΓ deL χωρίον 
m. 1 Ρ. 20. οπερ έδει δειί-αί] comp. Ρ , om. B P b . 22. 
μέσον] (alt.) supra scr. m. 1 Ρ, μέσον supra scr. m. 2 P. 
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Ε 

primam aut rectam cuiu rationali totum medium effi-
cientem. 

ponatur enim rationalis ZH, et spatia similiter 
adplicentur. itaque eodem modo [p. 342, 19 sq.] se-

K Q %quitur, Ζ© rationalem esse 
et rectae Ζ Η longitudine in-
commensurabilem, KZ autem 
rationalem et rectae Ζ Η lon-
gitudine commensrurabilem. 
itaque ΖΘ, Ζ Κ rationales 
sunt potentia tantum com-
mensurabiles [prop. Χ Ι Π ] . 
ergo Κ Θ apotome est [prop. 
LXXIII ] , ei autem congruens 

ZK. iam ΘΖ2 excedit ZK2 quadrato rectae aut sibi 
commensurabilis aut incommensurabilis. 

iam si ®Z2 excedit ZK2 quadrato rectae sibi com-
mensurabilis, et congruens Ζ Κ rationali propositae 
Ζ Η longitudine commensurabilis est, Κ Θ apotome est 
secunda [deff. tert. 2]. Ζ Η autem ratioualis est. quare 
recta spatio Α®, hoc est ΕΓ, aequalis quadrata mediae 
apotome est prima [prop. XCII ] . sin ΘΖ* excedit ZK2 

quadrato rectae incommensurabilis, et congruens Ζ Κ 
rationali propositae Ζ Η loogitudine commensurabilis 
est, ΚΘ apotome est quinta [deff. tert. 5]. quare recta 
spatio ΕΓ aequalis quadrata recta est cum rationali 
totum medium efficiens [prop. X C V ] ; quod erat de-
monstrandum. 

CX. 

Spatio medio a medio ablato toti incommensurabili 
reliquae duae irrationales oriuntur aut mediae apo-
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τρου τώ όλφ αί λοιπαϊ δύο άλογοι γίνονται 
ήτοι μέόης άποτομή δευτέρα ή μετά μέόον 
μέόον τό ολον ποιοϋόα. 

Άφτιρήό&ω γάρ ως έπΙ τών προκειμένων χατα-
5 γραφών άπο μέόον τοϋ Β Γ μέόον τό ΒΑ άόύμμετρον 

τώ όλω' λέγω, ότι ή τό Ε Γ δνναμένη μία έότϊ δύο 
άλογων ήτοι μέόης άποτομή δευτέρα ή μετά μέόον 
μέόον τό ολον ποιοϋόα. 

'ΕπεΙ γάρ μέόον έότϊν έχάτερον τών ΒΓ, ΒΑ, χαί 
10 άόύμμετρον τό ΒΓ τώ ΒΑ, έόται άχολού&ως ρητή 

έκατέρα τών ΖΘ, ΖΚ χαϊ άόύμμετρος τή ΖΗ μήχει· 
χαϊ έπεϊ άόύμμετρον έότι τό ΒΓ τω ΒΑ, τουτέότι τό 
ΗΘ τφ Η Κ, άόύμμετρος χαϊ ή Θ Ζ τή Ζ Κ* αί ΖΘ, 
Ζ Κ άρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι' άπο-

15 τομή αρα έότϊν ή ΚΘ [προόαρμόξουόα δε ή ΖΚ. ήτοι 
δή ή ΖΘ τής Ζ Κ μείζον δύναται τώ άπό όνμμέτρον 
ή τώ άπό άόνμμέτρου εαυτή], 

ΕΙ μεν δή ή ΖΘ τής Ζ Κ μείζον δύναται τω άπό 
όυμμέτρου εαυτή, χαϊ ού&ετέρα τών ΖΘ, Ζ Κ όύμ-

20 μετράς έότι τή έκκειμέντ] φητή μήχει τή Ζ Η, άποτομή 
τρίτη έότϊν ή ΚΘ. φητή δε ή ΚΑ, τό ί ' υπό ρητής 
χαϊ απότομης τρίτης περιεχόμενον όρ&ογώνιον άλογόν 
έότιν, χαϊ ή δυναμένη αυτό αλογός έότιν, καλείται δϊ 

1. γίγνονται Β. 2. μέση B b . 5. ΒΑ] Β e corr. V . 6. 
εστίν Β. 7. μέση B b . μετά] μετά τον Ρ. 12. έστιν Ρ . 
Deinde add. υπόκειται Ρ, et V, sed del. 13. καί] έστι %αί b , 
έστιν %al Β. αι] καί ή b. Ζ Θ] ΘΖ F V . 14. ΖΚ] 
Θ Κ Ρ. Ιδ. εστίν] om. B b . προσαρμόξονσα — 17. εαυτή] 
om. Ρ, mg. V. 16. δη] δέ B V . 18. δή] ουν B P b . Ζ Θ] 
ΘΖ Β. Ζ Κ] Ζ postea ins. V . 19. ουδέτερα V . τών] 
corr. ex τώ m. 2 V. Ζ Θ] Θ Ζ B b et in rae. V . 20. έστι] 
om. F b . 21. ΚΑ] corr. ex Κ Α m. 2 Ρ. δ'] δέ B P b . 23. 
έστι P B V , comp. F b ; item alt. 
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tome secunda aut recta cum medio totum medium 
efficiens. 

Auferatur enim ut in figuris iam propositis [p. 347] 
a medio Β Γ spatium medium Β Α toti incommensu-
rabile. dico, rectaiu spatio Ε Γ aequalem quadratam 
alterutram esse rectarum irratioualium aut mediae 
apotomen secundam aut rectam cum medio totum 
medium efficientem. 

nam quoniam utrumque 2JJH, Β Α medium est, et 
ΒΓ, Β Α incommensurabilia1), similiter concludemus 
[p. 342, 19 sq.] ; utramque Ζ Θ , ZK rationalem esse 
et rectae ZH longitudine incommensurabilem [prop. 
Χ Χ Π ] . et quoniam ΒΓ, BA, hoc est ΗΘ, HK, in-
commensurabilia sunt, etiam Θ Ζ , Ζ Κ incommensura-
biles sunt [ V I , 1; prop. X I ] . itaque Ζ Θ , ZK ratio-
nales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
ΚΘ apotome est [prop. L X X I I I ] . 

iam si ΖΘ2 excedit ZK2 quadrato rectae sibi com-
mensurabilis, et neutra rectarum Ζ®, ZK rationali 

Ζ Κ Θ P r 0 P 0 S ^ a e % Η longitudine 
cominensurabilis est, ΚΘ apo-
tome est tertia [deff. tert. 3]. 
uerum KA rationalis est, 
rectangulum autem recta ra-
tionali et apotome tertia 
comprehensum irrationale est, 
et recta ei aequalis quadrata 

irrationalis est, uocatur auteiu mediae apotome se-

1) Cum uerba nal άόύμμετρον τό Β Γ τφ ΒΔ lin. 9—10 
nihil faciant ad demonstrandum id, quod sequitur, non immerito 
ab Augueto omittuntnr. Gregorius omisit έσται lin. 10 — τω 
ΒΔ lin. 12. 

Η 
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μέόης άποτομή δευτέρα* ωότε ή το Α®, τοντέότι το 
ΕΓ, δυναμένη μέόης άποτομή έότι δευτέρα. 

ΕΙ δϊ ή Ζ® τής Ζ Κ μείζον δύναται τφ άπο άόνμ
μέτρον έαντή [μήκει], καί ού&ετέρα τών ΘΖ, Ζ Κ 

5 όύμμετρός έότι τή ΖΗ μήκει, άποτομή έκτη έότϊν ή 
Κ®, τό δ7 νπό ρητής καϊ απότομης έκτης ή δχτνα-
μένη έότϊ μετά μέόον μέόον τό όλον ποιονόα. ή το 
Α® άρα, τοντέότι τό Ε Γ, δνναμένη μετα μέόον μέόον 
τό όλον ποιονόα έότιν όπερ έδει δεϊζαι. 

10 ρια. 
Ή άποτομή ούκ έότιν ή αυτή τή έκ δύο 

ονομάτων. 
"Εότω άποτομή ή ΑΒ' λέγω, ότι ή ΑΒ ούκ έότιν 

ή αύτη τή έκ δύο ονομάτων. 
16 ΕΙ γάρ δννατόν, έότω' καϊ έχχειβ&ω φητή ή Α Γ, 

καϊ τφ άπό τής Α Β ϊόον παρά τήν ΓΑ παραβεβλήό&ω 
όρ&ογώνιον τό Γ Ε πλάτος ποιούν τήν Α Ε. έπεϊ 
ονν άποτομή έότιν ή Α Β, άποτομή πρώτη έότϊν ή Α Ε. 
έότω αυτή προόαρμόζονόα ή ΕΖ' αί Α Ζ, Ζ Ε άρα 

20 φηταί είόι δννάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ή Α Ζ τής 
Ζ Ε μείζον δύναται τφ άπό όνμμέτρον έαντή, χαϊ ή 
Α Ζ όύμμετρός έότι τή έκκειμένη φητή μήκει τή ΑΓ. 
πάλιν, έπεϊ έκ δύο ονομάτων έότϊν ή ΑΒ, έκ δύο αρα 

1. απότομη μέση Β. ωσπερ FY. τό] om. b. τουτ
έστιν Β. τό]η τό Bb. 2. μέση Β. έστϊν άποτομή F b . 

8. Ζ Θ] Θ Ζ B b et in ras. V. συμμέτρου V , corr. m. 1. 4. 
μή%εί] om. P V . ουδέτερα FY. δ. έστι] om. B b ω . 6. 
δέ B b . 7. έστί] έστιν ή B P b . ή] ώστε ή B F b , et e corr. V . 

8. αρα] del. V , om. B F b . τουτέστιν Ρ Β. Ante τό add. 
ή m. 2 r. ή μετά F. 9. όπερ έδει δεΐξαι] comp. Ρ, om. Β. 

11. τή] eupra scr. m. 1 b. 13. ή Λ Β] (alt.) om. φ. 15. 
Δ Γ] in rae. m. 1 Ρ. 16. ξητήν τήν B F b . Ιη sequentibua 
multa renouata et euan. in F. 18. άρα πρώτη b. 19. αντή] 
αυτή rjb. 21. ασύμμετρου Β, sed ά- eras. 23. άρα] om. B b . 
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cunda [prop. XCIII] . ergo recta spatio A®y hoc est 
ΕΓ, aequalis quadrata mediae apotome est secunda. 

sin ΖΘ2 excedit ZJf 2 quadrato rectae sibi incom-
mensurabilis, et neutra rectarum ®Z9 Ζ Κ rectae Ζ Η 
commensurabilis est longitudine, ΚΘ sexta est apotome 
[deff. tert. 6]. recta autem spatio comprehenso recta 
rationali et apotome sexta aequalis quadrata recta 
est cum medio totum medium efficiens fprop. X C Y I ] . 
ergo recta spatio ΑΘ, hoc est ΕΓ9 aequalis quadrata 
recta est cum medio totum medium efficiens; quod erat 
demonstrandum. 

CXI. 

Apotome eadem non est ac recta ex duobus no-
minibus. 

Sit Α Β apotome. dico, Α Β eandem ηοη esse ac 
rectam ex duobus nominibus. 

nam, si fieri potest, sit. et ponatur rationalis Α Γ 
et quadrato Α Β2 aequale rectae Γ Α adplicetur rect-
angulum Γ Ε latitudinem efficiens AE. quoniam igitur 

A ] B Α Β apotome est, Α Ε apotome» 
H E est prima [prop. X C V I I ] . sit 

Α 1 'Ζ Ε Ζ ei congruens. itaque Α Ζ, 
Ζ Ε rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles, et AZ2 

excedit Ζ Ε2 quadrato rectae sibi 
commensurabilis, et AZ rationali 
propositae Α Γ longitudine com-
mensurabilis est [deff. tert. 1]. 

ρ rursus quoniam Α Β ex duobus 
nominibus est, Α Ε ex duobus nominibus est prima 
[prop. L X ] . in Η in nomina diuidatur, et Α Η maius 



352 ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ι. 

ονομάτων πρώτη έότϊν ή ΔΕ. δι%ρήό&ω εις τά ονό
ματα χατά τό Η, χαϊ έότω μείζον όνομα τό ΔΗ* αί 
ΔΗ, ΗΕ αρα φηταί εΐόι δυνάμει μόνον όύμμετροι, 
χαϊ ή ΔΗ τής Η Ε μείζον δύναται τώ άπό όυμμέτρου 

5 εαυτή, χαϊ τό μείζον ή ΔΗ όνμμετρός έότι τή έχχει-
μένη φητή μήχει τή ΔΓ. χαϊ ή ΔΖ αρα τή ΔΗ όνμ-
μετρός έότι μήκει' χαϊ λοιπή αρα ή Η Ζ όνμμετρός 
έότι τή ΔΖ μήχει. [έπεϊ ούν όύμμετρός έότιν ή ΔΖ 
τή ΗΖ, φητή δέ έότιν ή Δ Ζ, φητή αρα έότϊ χαί ή 

10 Η Ζ. έπεϊ ούν όνμμετρός έότιν ή ΔΖ τή ΗΖ μήχει] 
άόύμμετρος δ\ ή ΔΖ τή ΕΖ μήχει' άόνμμετρος αρα 
έότϊ χαί ή ΖΗ τή Ε Ζ μήχει. αί ΗΖ, Ζ Ε αρα 
φηταί [ε ιό ι] δυνάμει μόνον βΰμμετροι' άποτομή αρα 
έότϊν ή Ε Η. άλλά χαϊ φητή* όπερ έότϊν αδύνατον. 

15 Η αρα άποτομί ούχ έότιν ή αύτη τή έχ δύο ονο
μάτων οπερ έδει δεΐζαι. 

[Πόριόμα], 

Ή άποτομή χαϊ αί μετ αυτήν άλογοι ούτε 
τή μέόχι ο ντε άλλήλαις είόϊν αί αύται. 

20 Τό μ\ν γάρ άπό μέόης παρά φητήν παραβαλλό
μενον πλάτος ποιεί φητήν χαϊ άόύμμετρον τΤ\, παρ9 

ήν παράχειται, μήχει, τό δε άπό απότομης παρα φητήν 

1. ονομάτων αρα B b . έστϊ πρώτη F? , πρώτη supra ecr. 
m. 2 V. διτιρη^ένη b, mg. m. 1: γρ. διτ]ρήα&ω. 4. Η Ε] 
Ε Η F. τω] το φ. δ. τό μείζον] Ρ , et V, supra scr. 17; 
om. b , ή μείζων Β ; om. φ, sed post ΔΗ lacuna est 6 litt. 

7. Ante μήχει del. τή έκκειμένη (ητή μήκει τή Δ Γ m. 1 b. 
λοιπή άρα τή B F V . Η7Λ in ras. m. 1 b ; Z f f F , seq. rae. 

1 litt. 8. έατι τή] έατιν ή B V b et supra scr. ή φ. έπεί — 
10. ΗΖ (prius)] om. Ρ, mg. V. 9. ΗΖ] Ζ ante rae. 1 litt. V. 

μετρος m. 1 b. έατίν Β , om. V. 10. έπεί — μήκει] om. 
Post ρητή in mg. m. 1 add. μήκει άσύμ-
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Apotome et irrationales eam sequentes neque mediae 
neque inter se eaedem sunt. nam quadratum mediae 
rectae rationali adplicatum latitudinem efficit ratio-
nalem et rectae, cui adplicatum est, longitudine in-
commensurabilem [prop. X X I I ] , quadratum autem 
apotomes rationali adplicatum latitudinem efficit apo-
tomen primam [prop. X C V I I ] , quadratum autem mediae 
apotomes primae rationali adplicatum latitudinem efficit 
apotomen secundam [prop. X C V I I I ] , quadratum autem 

P V . 11. Ε Ζ ] mnt. in Ζ Ε V. άρα έατϊ] δέ in ras. 4 
litt. φ. 12. έατίν Ρ; Post μήχει add. χαί είσι (ηταί mg. 
m. 2 Β. 13. είαι] om. P V . 14. Ε Η ] corr. ex Η Ε V, Η Ε 
Ρ, ΕΝ φ. J5. ή] (alt.) om. b. 16. οπερ έδει δεΐζαι] comp. 
P t om. B P b . 17. πόριομα] om. Ρ, ριγ' B V b , ρια' Ρ. 21. 
τή] τι b. 22. άπό] om. Ρ. 

nomen sit. itaque ΛΗ, Η Ε rationales sunt potentia 
tantum eommensurabiles, et 4H% excedit HE2 qua-
drato rectae sibi commensurabilis, et maius nomen 
AH rationali pfopositae Α Γ longitudine commensu-
rabile est [deiF. alt. 1]. itaque etiam z / Z rectae ΛΗ 
longitudine commensurabilis est [prop. X I I ] . quare 
etiam reliqua Η Ζ rectae Δ Ζ longitudine commensu-
rabilis est [prop. X V ] . uerum ζ / Ζ , EZ longitudine 
incommensurabiles sunt. quare etiam ΖΗ, Ε Ζ lon-
gitudine incommensurabiles sunt [prop. XIII ] . ' itaque 
i J Z , Ζ Ε rationales sunt potentia tantum commensu-
rabiles. EH igitur apotome est [prop. L X X I I I ] . uerum 
eadem rationalis .est; quod fieri non potest. 

Ergo apotome eadem non est ac recta ex duobus 
nominibus; quod erat demonstrandum. 

Euc l ides , edd. Heiberg et Menge. H I . 23 
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παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί άποτομήν πρώτην, το 
δε άπό μέόης απότομης πρώτης παρά φητήν παραβαλ
λόμενον πλάτος ποιεί άποτομήν δευτέραν, τό dh άπό 
μέόης απότομης δευτέρας παρά φητήν παραβαλλόμενον 

δ πλάτος ποιεί άποτομήν τρίτην, τό δΐ άπό έλάόόονος 
παρά ρητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί άποτομήν 
τετάρτην, τό δε άπό τής μετά φητοϋ μέόον τό ολον 
ποιούόης παρά ρητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί 
άποτομήν πέμπτην, τό δϊ άπό τής μετά μέόου μέόον 

10 τό ολον ποιούόης παρά φητήν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεί άποτομήν εχτην. έπεί ούν τά είρημένα πλάτη 
διαφέρει τοϋ τε πρώτου χαϊ αλλήλων, τοϋ μεν πρώτου, 
ότι ρητή έότιν, αλλήλων δε, έπεϊ τή τάξει ονχ είόϊν 
αί αύται, δήλον, ως χαϊ' αύταϊ αί άλογοι διαφέρουόιν 

15 αλλήλων, χαϊ έπεϊ δέδειχται ή άποτομή ούχ ούόα ή 
αύτη τή έχ δύο ονομάτων, ποιοϋόι δε πλάτη παρά 
φητήν παράβαλλαμεναι αί μετά τήν άποτομήν άποτομάς 
άχολού&ως έχάότη τή τάξει τή χ α θ ' αυτήν, αί δε 
μετά τήν έχ δύο ονομάτων τάς -έχ δύο ονομάτων χαϊ 

20 αύταϊ τή τάξει ακολούθως, έτεραι αρα είόϊν αί μετά 
τήν άποτομήν χαϊ έτεραι αί μετά τήν έχ δύο ονομάτων, 
ώς είναι τή τάξει πάόας άλογους Τγ, 

Μέόην, 
Έχ δύο ονομάτων, 

25 Έχ δύο μέόων πρώτην, 
Έχ δύο μέόων δευτέραν, 
Μείζονα, 

fΡητόν χαϊ μέόον δυναμένην, 
1. τό δέ — 3. δευτέραν] mg. m. 1 V. δ. έλάττονος B b , 

comp. F. 9. μετά] om. Ρ. 11. ουν] corr. ex ου m. 1 Ρ. 
12. πρώτου] (prins) in ras. V . 13. έπεί] ότι Β. 17. 

παραβαλλόμενα Ρ, corr. m. 2. αΓ] om. Ρ, supra scr. m. 1 V , 
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mediae apotomes secundae rationali adplicatum lati-
tudinem efficit apotomen tertiam [prop. X C I X ] , qua-
dratum autem minoris rationali adplicatum latitudinem 
efficit apotomen quartam [prop. C] , quadratum autem 
rectae cum rationali totum medium efficientis rationali 
adplicatum latitudinem efficit apotomen quintam [prop. 
CI] , quadratum autem rectae cum medio totum medium 
efficientis rationali adplicatuiu latitudinem efficit apo-
tomen sextam [prop. C I I ] . iam quoniam latitudines, 
quas diximus, et a prima et inter se differunt, a prima, 
quia rationalis est7 inter se autem, quia ordine eaedem 
non sunt, adparet, ipsas quoque irrationales inter ee 
differre. Et quoniam demonstrauimus, apotomen eandem 
non esse ac rectam ex duobus nominibus [prop. CXI] , 
et rationali adplicatae rectae irratiouales apotomen 
sequentes latitudines efficiunt apotomas secundum suum 
quaeque ordinem, irrationales autem rectam ex duobus 
nominibus sequentes rectas ex duobus nominibus et 
ipsae secundum suum quaeque ordinem, aliae sunt 
irrationales apotomen sequentes, aliae irrationales 
rectam ex duobus nominibus sequentes, ita ut omnes 
XIII irrationales ordine hae sint: 

1. Media. 
2. Becta ex duobus nominibus. 
3. Ex duabus mediis prinia. 
4. Ex duabus mediis secunda. 
5. Maior. 
6. Recta spatio rationali et medio aequalis quadrata. 

μίν Β , αί μέν b , μέν supra add. m. 2 F. 19. τάς έκ δνο 
ονομάτων] om. Υ» 20. αντάς b. sltsiv άρα Υ . 21. αί] 
om. Ρ. μετά] κατά Ρ. 

23* 
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Αύο μέόα δυναμένην, 
Άποτομήν, 
Μέόης άποτομήν πρώτην, 
Μέόης άποτομήν δευτέραν, 

6 Έλάόόονα, 
Μετά φητοϋ μέόον τό ολον ποιοϋόαν, 
Μετά μέόου μέόον τό ολον ποιούόαν. 

[ρφ'. 

Τό άπό ρητής παρά τήν έκ δύο ονομάτων 
10 παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί άποτομήν, ης 

τά ονόματα όύμμετρά έότι τοις τής έκ δύο ονο
μάτων όνόμαόι καϊ έτι έν τω αύτφ λόγω, καί 
έτι ή γινομένη άποτομή τήν αυτήν έξει τάξιν 
τή έκ δύο ονομάτων. 

16 "Εότω φητή μεν ή Α, έκ δύο ονομάτων δε ή Β Γ, 
ης μείζον όνομα έότω ή Α Γ, καϊ τφ άπό τής Α ϊόον 
έότω τό ύπό τών Β Γ, ΕΖ' λέγω, ότι i ΕΖ άποτομή 
έότιν, ης τά ονόματα όύμμετρά έότι τοις ΓΑ, Α Β, 
καϊ έν τφ αύτφ λόγω, καϊ έτι ή ΕΖ τήν αυτήν έξει 

20 τάξιν τή ΒΓ. 
"Εότω γάρ πάλιν τφ άπό τής Α ϊόον το ύπό τών 

ΒΑ, Η. έπεϊ ούν τό ύπό τών Β Γ, Ε Ζ ϊόον έότϊ τφ 
ύπό τών ΒΑ, Η, έότιν αρα ώς ή Γ Β πρός τήν ΒΑ, 

De his 13 irrationalibus cfr. Martianus Capella VI , 720. 

6. ΙΧάττονα B F b . 8. ριβ'] om. b, ρια' F, oitf B V . 11. 
τε ε* οτι F. 12. όνόμααιν P B F . 16. δε ονομάτων V. 16. 
Δ Γ] ΓΔ F. 17. Β Γ] Γ Β F. 18. &οτι] Ιατιν Ρ. ΓΑ] Γ 
e corr. V. Δ Β] Δ eupra scr. m. 2 V. 19. τάΙ-ιν έξει V. 

εξει] έχει B F b , in Β supra scr. g m. 2. ^ 22. ΒΔ] Δ e 
corr. V, ΔΒ F. τό] τω P V . τώ] mut. in τό m. 1 Ρ, τό V. 

23. Post τών ras. 1 litt. Ρ. ΓΒ] Β Γ F. 
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7. Recta duobus spatiis mediis aequalis quadrata. 
8. Apotome. 
9. Mediae apotome prima. 

10. Mediae apotome secunda. 
11. Minor. 
12. Recta cum rationali totum medium efficiens. 
13. Recta cum medio totum medium efficiens. 

CXII . 1 ) 

Quadratum rectae rationalis rectae ex duobus no-
minibus adplicatum latitudinem efficit apotomen, cuius 
nomina nominibus rectae ex duobus nominibus com-
mensurabilia sunt praetereaque in eadem proportione, 
et praeterea apotome ita orta eundem ordinem habebit 
ac recta ex duobus nominibus. 

Sit Α rationalis, Β Γ autem ex duobus nominibus, 
cuius maius nomen sit ΑΓ, et sit ΒΓχ ΕΖ = Α2. 
dico, ΕΖ apotomen esse, cuius nomina rectis ΓΑ, Α Β 
commensurabilia et in eadem proportione sint, et prae-
terea rectam Ε Ζ eundem ordinem babere ac ΒΓ. 

nain rursus sit BAxH=A2. iam quoniara est 
ΒΓχΕΖ = BAxH, βήϊΓΒ:ΒΑ = Η:ΕΖ[ΥΙ,16]. 

A\ 1 
Δ 

Βι 1 ιΓ Ηι 1 

Ε Ζ 
Κ ι 1 1 1 Θ 

uerum ΓΒ>ΒΑ. itaque etiam Η>ΕΖ [V , 16; V , 14]. 

1) Dubito, an haec propositio et sequentee Euclidis non 
eint. sed de hac re alibi uiderimuB. 
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όντως ή Η προς τήν ΕΖ. μείζων δε ή ΓΒ τής ΒΑ' 
μείζων αρα έότϊ καϊ ή Η τής Ε Ζ. έότω τή Η ϊόη 
ή Ε Θ* έότιν αρα ώς ή ΓΒ προς τήν ΒΑ, όντως ή 
Θ Ε προς τήν ΕΖ' διελόντι αρα έότϊν ώς ή ΓΑ προς 

δ τήν ΒΑ, όντως ή ΘΖ πρός τήν Ζ Ε. γεγονέτω ώς 
ή ΘΖ πρός τήν Ζ Ε, όντως ή ΖΚ πρός τήν ΚΕ' χαϊ 
όλη αρα ή ΘΚ πρός όλην τήν Κ Ζ έότιν, ώς ή ΖΚ 
πρός ΚΕ' ώς γάρ ?ι/ τών ήγονμένων πρός lh τών 
επομένων, όντως άπαντα τά ήγούμενα πρός άπαντα 

10 τά επόμενα, ώς δε ή ΖΚ πρός Κ Ε, όντως έότϊν ή 
ΓΑ πρός τήν ΑΒ' καϊ ώς αρα ή Θ Κ πρός ΚΖ, όντως ή 
ΓΑ πρός τήν Α Β. όνμμέτρον δε τό άπό τής ΓΑ τφ 
άπό τής ΑΒ' όνμμέτρον αρα έότϊ καϊ τό άπό τής ΘΚ 
τω άπό τής Κ Ζ. καί έότιν ώς τό άπό τής Θ Κ πρός 

15 τό άπό τής ΚΖ, όντως ή ΘΚ πρός τήν ΚΕ, έπεϊ αί 
τρεις αί ΘΚ, ΚΖ, ΚΕ άνάλογόν είόιν. όύμμετρος 
αρα ή ΘΚ τή ΚΕ μήκει' ωότε καϊ ή ΘΕ τή ΕΚ 
όύμμετρός έότι μήκει. καϊ έπεϊ τό άπό τής Α ϊόον 
έότϊ τώ νπό τών ΕΘ, ΒΑ, φητον δέ έότι τό άπό τής 

20 Α, ρητόν αρα έότϊ καϊ τό νπό τών ΕΘ, ΒΑ. καϊ 
παρά φητήν τήν ΒΑ παράκειται' ρητή αρα έότϊν ή 
ΕΘ καϊ όύμμετρος τή ΒΑ μήκει' ωότε καϊ ή όύμ
μετρος αυτή ή ΕΚ φητή έότι καϊ όύμμετρος τή ΒΑ 
μήκει. έπεϊ ονν έότιν ώς ή ΓΑ πρός Α Β, όντως ή 

26 ΖΚ πρός ΚΕ, αί δε ΓΑ, ΑΒ δννάμει μόνον είόϊ 

1. μείζων — 2. έστω] in ras. V. 1. Γ Β] Β Γ Ρ. 2. 
ίστί] om. V. 3. Γ Β] Β Γ P V . 4. τήν] om. Bb . 6. τήν] 
om. B b . Δ Β F V b . τήν] om. B F b . γεγονέτω — 6. 
Ζ Ε] om. b. 6. τήν] om. ΒΡ. ΖΚ] ΚΖ Β. τήν] om. 
B F b . 7. πρός] bis φ. 8. τήν ΚΕ F V . ώς γάρ] om. Ρ, 
Bnpra scr. V. τών] om. Ρ. ήγούμενον Ρ. 10. τήν ΚΕ V . 

11. ΔΒ] ΒΔ F. τήν ΚΖ B P b . 12. ΔΒ] e corr. V , 
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sit ΕΘ = Η. itaque ΓΒ:ΒΑ=*ΘΕ:ΕΖ. qfuare diri-
raendo [V,17] ΓΑ:ΒΑ=ΘΖ:ΖΕ. ήζϊΘΖ:ΖΕ=ΖΚ:ΚΕ. 
quare etiam ΘΚιΚΖ •=» ΖΚιΚΕ] nam ut unum prae-
cedentium ad unum sequentium, ita omnia praecedentia 
ad omnia sequentia [ V , 12]. est autem ZK:KE — 
ΓΑιΑΒ. quare etiam ΘΚιΚΖ =* ΓΑ: Α Β. uerum 
ΓΑ2, ΑΒ2 commensurabilia sunt [prop. X X X V I ] . 
itaque etiam ΘΚ2, KZ2 comm^nsurabilia sunt [ V I , 20 
coroll.; prop. X I ] . est autem ΘΚ2:ΚΖ2 = ΘΚ:ΚΕ, 
quoniam tres rectae ΘΚ, ΚΖ, KE proportionales sunt 
[ V def. 9]. itaque ΘΚ, Κ Ε tyngitudine commensura-
biles sunt [prop. X I ] . quare etiam ΘΕ, Ε Κ longi-
tudine commensurabiles sunt [prop. X V ] . et quoniam 
Α2 = ΕΘχΒΑ, et A2 rationale est, etiam ΕΘχΒΑ 
rationale est. et rationali Β Α adplicatum est. itaque 
Ε Θ rationalis est etrectae Β Α longitudine commen-
surabilis [prop. XX] . quare etiam EK, quae ei com-
mensurabilis est, rationalis est [def. 3] et rectae Β Α 
longitudine commensurabilis [prop. XTT]. iam quoniam 
est ΓΑ:ΑΒ = ΖΚ:ΚΕ> et ΓΑ, Α Β potentia tantum 
commensurabiles «sunt, etiam^ZuT, Κ Ε potentia tantum 

ΒΔ F. 13. ΘΚ] ΓΔ φ. f 11. ΚΖ] ZK in ras^ V. ^ 15. 
Post KZ add. έδείχ&η γάρ ώς ή Γ Δ προς Δ Β, όντως ή ΖΚ 
προς ΚΘ. άλλά καί ώς ή Γ Δ προς Δ Β, όντως ή Θ Κ προς 
Κ Ε. τρεις ονν εν&ειαί είαιν άνάλογόν πρώτη μεν ή Θ Κ, δεν-
τέρα δε ή Κ Ζ, τρίτη ή ΚΕ. έατιν ονν ώς τό άπό τής πρώτης 
πρός τό άπό τής δευτέρας είδος, όντως ή πρώτη πρός τήν τρίτην, 
τοντέατιν ώς τό άπό ΘΚ πρός τό άπό ΚΖ b. τήν] om. b. 

16. είαι B V b , comp. F. 17. αρα έατίν B F b . Θ Κ] Κ 
e corr. Υ . . Post μήκει add. καί διελόντι h, m. 2 F. ωατε] 
-τε e corr. V. ΕΚ] ΕΘ b. 19. Ε Θ] Θ Ε V. έατιν L. 

20. έατίν L. ΔΒ L B F b , e corr. V. 21. ΔΒ BF. 22. 
Post ωατε ras. 1 litt. V. 23. έατιν L. ΔΒ F. 24. ώς] 
om. L , supra scr. m. 2 B. 25. ΖΚ] corr. ex Ζ Η m. 2 f\ 

δέ] m. 2 F. ΓΔ] Δ Γ F. είαιν L. 
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όύμμετροι, καϊ αί ΖΚ, Κ Ε δυνάμει μόνον είόϊ όύμ
μετροι. ρητή δέ έότιν ή ΚΕ' φητή αρα έότϊ χαϊ ή 
Ζ Κ. αί ΖΚ, ΚΕ αρα φηταϊ δυνάμει μίνον είόϊ όύμ
μετροι* άποτομή αρα έότϊν ή Ε Ζ. 

5 "Ητοι δε ή ΓΑ τής Α Β μείζον δύναται τφ άπό 
όυμμέτρου έαντή ή τφ άπό άόνμμέτρον. 
&$Εί μεν ούν ή ΓΑ τής Α Β μείζον δύναται τω άπό 
όυμμέτρου [έαντή], και ή ΖΚ τής Κ Ε μείζον δννή-
όεται τω άπό όυμμέτρου έαντή. καϊ εί μεν όνμμετρός 

10 έότιν ή ΓΑ τή έκκειμένη φητή μήκει, καϊ ή ΖΚ' εί 
δε ή ΒΑ, καϊ ή ΚΕ' β δε ουδέτερα των ΓΑ, Α Β, 
καϊ ουδέτερα των ΖΚ, ΚΕ. 

ΕΙ δε ή ΓΑ τής Α Β μείζον δύναται τω άπό άόύμ
μετρον εαυτή, καϊ ή ΖΚ τής ΚΕ μείζον δννήόεται 

15 τω άπό άόυμμέτρου εαυτή, καϊ εί μεν ή ΓΑ όνμ
μετρός έότι τή έκκειμένη φητή μήκει, καϊ ή ΖΚ' εί 
δϊ ή ΒΑ, καϊ ή ΚΕ' εί δϊ ουδέτερα τών ΓΑ, Α Β, 
καϊ ουδέτερα τών Ζ Κ, Κ Ε* ωότε άποτομή έότιν ή 
ΖΕ, ης τά ονόματα τά Ζ Κ, Κ Ε όύμμετρά έότι τοις 

20 τής έκ δύο ονομάτων όνόμαόι τοις ΓΑ,. Α Β καϊ έν 
τώ αύτφ λόγφ, καϊ τήν αυτήν τάξιν·έ%ει τή ΒΓ' οπερ 
έδει δεΐζαι. 

Τό άπό ρητής παρά άποτομήν παράβαλλα-
26 μενον πλάτος ποιεί τήν έκ δύο ονομάτων, ης 

1. ΚΕ αρα L B F . 2. Poet ΚΕ add. χαϊ ανμμετρος τή ΒΔ 
μή%ει L B F b . έατιν αρα V. έατίν L P B . 3. ΖΚ] (prius) 
Κ Ζ B F b (de L ηοη liquet). Deinde add. %ai ανμμετρος τή 
Γ Δ μήχει L B F b . ρηταί είαιν L , ξηταί είαι B F b . είαϊ] 
om. L B F b . 4. Ε Ζ | Ζ Ε in ras. V. 6. τω] eupra scr. m. 
rec. V . ανμμέτρον V , sed corr. 8. άόνμμέτρον L , et V , 
sed ά· eras. έαντή] om. Ρ. ΖΚ] ΚΖ B. 11. ΒΔ] mut. 
in ΔΒ V , ΔΒ b. ' ού&ετέρα Ρ. 12. χαί — 13. Δ Β] mg. 
m. 2 F. 12. ον&ετέρα Ρ. ΚΕ] Ε in rae. m. 1 Ρ. 13. 
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commensurabiles sunt [prop. XI ] . uerum Κ Ε rationalis 
est; itaque etiam Ζ Κ rationalis est. itaque ΖΚ, KE 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
EZ apotome est [prop. L X X H I ] . 

I a m . r ^ 2 excedit ΛΒ2 quadrato rectae aut sibi 
commensurabilis aut incommensurabilis. 

si igitur ΓΛ2 excedit Α Β2 quadrato rectae com-
mensurabilis, etiam ZK2 excedit KE2 quadrato rectae 
sibi commensurabilis [prop. X I V ] . et siue Γ4 rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam Ζ Κ 
ei commensurabilis est [prop. X I , X I I ] , sine ΒΛ, 
etiam Κ Ε [prop. XII ] , siue neutra rectarum Γ4, z/2J, 
neutra rectarum ΖΚ, KE. sin Τά2 excedit JB2 qua-
drato rectae sibi incommensurabilis, etiam ZK2 ex-
cedit KE2 quadrafco rectae sibi incommensurabilis 
[prop. X I V ] . et siue Γ4 rationali propositae longi-
tudine commensurabilis est, etiam Ζ Κ ei commensu-
rabilis est, siue BzJ, etiam KE, siue neutra rectarum 

JB, neutra rectarum ΖΚ, KE. ergo Ζ Ε apotome 
est, cuius nomina ZK9 Κ Ε nominibus Γζ/ 5 /JB rectae 
ex duobus nominibus commensurabilia sunt et in eadem 
proportione, et eundem ordinem habet ac Β Γ [deff. 
alt. et tert.]; quod erat demonstrandum. 

cxin. 
Quadratum rectae rationalis apotomae adplicatum 

latitudinem efficit rectam ex duobus nominibus, cuius 

ΔΒ] BJ? L . 14. καί — 16. έαντή] om. Ρ, mg. m. 2 V. 
16. έατιν L. Ante ZK eras. Η V. ' 17. ού&ετέρα V . 18. 

ον&ετέρα "ΡΥφ (ηοη Ρ). " ωατε] -β in rae. V. 19. τα] (alt.) 
om. Ρ, m. 2 V. έατιν L. 20. έκ] έ% των V. όνόμααιν 
L P B P . 21. έχει τάξιν L B P b . Β Γ] ΒΒ Ρ. 28. ριγ] 
P L , ριφ' Ρ, ρώ' b, QIB' B V . 24. πάρα] αρα L. 
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τά ονόματα όνμμετρά έότι τοϊς τής απότομης 
όνόμαόι χαί έν τφ αυτά λόγω, έτι δϊ ή γινο
μένη έχ δύο ονομάτων τήν αυτήν τάζιν έχει 
τή άποτομή. 

6 "Εότω φητή μϊν ή Α, άποτομή δϊ ή BAr xal τω 
άπό τής Α ϊόον έότω τό ύπό των ΒΑ, ΚΘ, ωότε τό 
άπό τής Α φητής παρά τήν ΒΑ άποτομήν παράβαλ
λα με νον πλάτος ποιεί τήν ΚΘ' λέγω, ότι έχ δύο ονο
μάτων έότϊν ή ΚΘ, ης τά ονόματα όύμμετρά έότι 

10 τοις τής ΒΑ όνόμαόι χαϊ έν τω αυτω λόγφ, χαϊ έτι 
ή ΚΘ τήν αυτήν έχει τά\ιν τή ΒΑ. 

"Εότω γάρ τή ΒΑ προόαρμόζονόα ή Α Γ αϊ Β Γ, 
ΓΑ άρα φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμμετροι. χαϊ τφ 
άπό τής Α ϊόον έότω χαϊ τό υπό τών Β Γ, Η. φητόν 

16 δϊ τό άπό τής Α' ρητόν άρα χαϊ τό ύπό τών ΒΓ, Η. 
χαϊ παρά φητήν τήν Β Γ παραβέβληταΐ' φητή άρα έότϊν 
ή Η χαϊ όύμμετρος τή ΒΓ μήχει. έπεϊ ούν τό νπό 
τών Β Γ, Η ϊόον έότϊ τφ νπό τών ΒΑ, ΚΘ, άνάλογόν 
άρα έότϊν ώς ή Γ Β πρός ΒΑ, ούτως ή ΚΘ πρός Η. 

20 μείζων δϊ ή ΒΓ τής ΒΑ' μείζων άρα χαί ή ΚΘ τής Η. 
χείό&ω τή Η ϊόη ή ΚΕ' όύμμετρος άρα έότϊν ή ΚΕ 
τή ΒΓ μήχει. χαϊ έπεί έότιν ώς ή Γ Β πρός ΒΑ, 
ούτως ή ΘΚ πρός ΚΕ, άναότρέψαντι άρα έότϊν ώς ή 
Β Γ πρός τήν ΓΑ, ούτως ή ΚΘ προς Θ Ε. γεγονέτω 

26 ώς ή ΚΘ πρός ΘΕ, ούτως ή ΘΖ πρός ΖΕ' χαϊ λοιπή 

1. έατιν L. 2. όνόμααιν P L B P . γιγνομένη L B b , γε
νομένη Ρ Υ φ. 3. έχει] supra add. ξ m. 2 Β. β. Α] Α Β b. 

ωατε] -ε in ras. Υ. 7. ΒΔ] Δ Β φ. 8. ποιειν L F b , e 
corr. ην. 1 Β. οτι] ότι %αί Ρ Υ. 9: έατι] έατιν L. 10. όνό-
μααιν P L B F . έτι] οτι L B P b . 11. έξει L B . 13. είαιν L. 

14. %αί] om. L B P V b . 16. Η] m. 2 F. 18. έατίν P V , 
om. L B F b . 19. Γ Β] Β Γ P V . 20. τής] (prius) πρός b. 
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άρα έατι B F b . 21. ΚΕ] e corr. V , ΕΚ P. 22. τήν BJ 
B F b . 23. τήν ΚΕ B F b . 25. ΚΘ] corr. ex. KH m. 2 F. 

nomina nominibus apotomes commensurabilia sunt et 
in eadem proportione, et praeterea recta ex duobus 
nominibus ita orta eundem ordinem habet atque apotome. 

Sit Α rationalis, Β Α autem apo-
tome, et sit Β Α Χ ΚΘ = Α*, ita ut 
quadratum rectae ratioualis Α apotomae 

Η ΒΑ adplicatum latitudinem efficiat ΚΘ. 
dico, ΚΘ ex duobus nominibus esse, 
cuius nomina nominibus rectae Β Α 
commensurabilia sint et in eadem pro-

f ) portione, et praeterea ΚΘ eundem or-
dinem habere ac ΰζ/ . 

nam Α Τ rectae ΒΑ congruens sit. itaque ΒΓ} Τ Α 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles [prop. 
L X X I I I ] . sit etiam ΒΓχΗ=Α2. uerum A2 rationale 
est. itaque etiam ΒΓχ Η rationale est. et rationali 
Β Γ adplicatum est. itaque Η rationalis e§t et rectae 
Β Γ longitudine commensurabilis [prop. X X ] . iam 
quoniam est ΒΓχΗ= ΒΑ Χ ΚΘ, erit [ V I ; 16] 
ΓΒ : Β Α •= ΚΘ : Η. est autem ΒΓ > ΒΑ. itaque 
etiam ΚΘ>Η [ V , 16; V , 14]. ponatur Κ Ε = Η. 
itaque Κ Ε, Β Γ longitudine commensurabiles sunt. et 
quoniam est Γ Β :BA — Θ Κ: Κ Ε, conuertendo [ V , 19 
coroll.] e s t Β Γ ι Γ Α = ΚΘ:ΘΕ. fiatΚΘ:ΘΕ=ΘΖ:ΖΕ. 
itaque etiam ΚΖ:ΖΘ = ΚΘ:ΘΕ = ΒΓ:ΓΑ [ V , 19]. 
uerum Β Γ, ΓΑ potentia tantum commensurabiles sunt. 
itaque etiam KZ, ΖΘ potentia tantum commensura-
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αρα ή ΚΖ πρός ΖΘ έότιν, ώς ή ΚΘ προς ΘΕ, τοντ-
έότιν [ώς] ή ΒΓ προς ΓΑ. αί δε Β Γ, ΓΑ δννάμει 
μόνον [είόϊ] όύμμετροι* χαϊ αί ΚΖ, ΖΘ άρα δννάμει 
μόνον είόϊ όύμμετροι.. χαϊ έπεί έότιν ώς ή ΚΘ πρός 

6 ΘΕ, ή ΚΖ πρός ΖΘ, άλλ' ώς ή ΚΘ πρός ΘΕ, ή ΘΖ 
πρός ΖΕ, χαϊ ώς αρα ή ΚΖ πρός ΖΘ, ή ΘΖ τίρός 
ΖΕ' ωότε χαϊ ώς ή πρώτη πρός τήν τρίτην, τό άπό 
τής πρώτης πρός τό άπό τής δεντέρας' χαϊ ώς αρα ή 
ΚΖ πρός Ζ Ε, ούτως τό άπό τής Κ Ζ πρός τό άπό τής 

10 ΖΘ. όύμμετρον δέ έότι τό άπό τής Κ Ζ τω άπό τής 
ΖΘ' αί γάρ ΚΖ, ΖΘ δυνάμει είόϊ όύμμετροι' όύμ
μετρος Άρα έότϊ χαί ή ΚΖ τή Ζ Ε μήχει* ωότε ή ΚΖ 
χαϊ τή ΚΕ όύμμετρός [έότί] μήχει. φητή δέ έότιν ή 
Κ Ε χαϊ όύμμετρος τή ΒΓ μήχει* φητή αρα χαϊ ή 

15 Κ Ζ χαϊ όύμμετρος τή ΒΓ μήχει. χαϊ έπεί έότιν ώς 
ή ΒΓ πρός ΓΑ, ούτως ή Κ Ζ πρός ΖΘ, έναίλάξ ώς 
ή ΒΓ πρός ΚΖ, ούτως ή ΑΓ πρός ΖΘ. όύμμετρος 
δε ή Β Γ τή ΚΖ' όύμμετρος αρα χάί ή ΖΘ τή ΓΑ 
μήχεΧ. αί Β Γ, ΓΑ δε φηταί είόι δυνάμει μόνον όύμ-

20 μετροι' χαϊ αί ΚΖ, ΖΘ αρα φηταί είόι δυνάμει μόνον 
όύμμετροι' έχ δύο ονομάτων έότϊν άρα ή ΚΘ. 

Εί μεν ούν ή ΒΓ τής ΓΑ μείζον δύναται τώ άπό 
όυμμέτρου εαυτή, χαϊ ή ΚΖ τής ΖΘ μείζον δυνήόεται 
τώ άπό όυμμέτρου εαυτή, χάί εί μεν όύμμετρός έότιν 

26 ή ΒΓ τή έχχειμένη φητή μήχει, χάί ή ΚΖ, εί δϊ ή 

1. Ζ Θ] ΘΖ F et in ras. V. Θ Ε] corr. ex ΖΕ V. τουτ
έστιν — 2. προς] in ras. V . 2. ώς] om. Ρ , enpra scr. V . 

δέ] om. ΒΡ. ΓΔ] ΓΔ, ΔΕ BF . 8. είσί] om. P V . σύμ
μετροι — 4. είσί] mg. m. 2 Β. 3. ΚΖ] ΖΚ Ρ. 6. Ζ Θ] 
Θ Ζ in ras. Υ. Θ Ζ] in ras. m. rec. Β. 6. Ζ Θ] in ras. m. 
rec. Β, " Θ Ζ b. ούτως ή Β. ΘΖ] 'ΖΘ b. 7. Ζ Ε Ι Ε Ζ F. 

πρώτης] eras. F. πρός — δευτέρας] mg. m. 2 F. 9. Ζ Ε ] 
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biles sunt [prop.XI]. et quoniam ζζϊΚΘ:ΘΕ = ΚΖ:Ζ®, 
ΚΘ:®Ε=*ΘΖ:ΖΕ, erit etiam 

ΚΖ:ΖΘ = ΘΖ:ΖΕ. 
• 

quare etiam ut primum ad tertium, ita quadratum 
primi ad quadratum secundi [ V def. 9]. itaque etiam 
KZ:ZE = KZ2:Z@2. uerum ΚΖ2, ΖΘ2 commensu-
•rabilia sunt; nam KZ9 Ζ Θ potentia commensarabiles 
sunt. itaque etiam ΚΖ, Ζ Ε longitudine commensu-
rabiles sunt [prop. X I ] . quare etiam ΚΖ, Κ Ε longi-
tudine commensurabiles sunt [prop. X V ] . KE autem 
rationalis est et rectae Β Γ longitudine commensura-
bilis. itaque etiam Κ Ζ rationalis est ef rectae Β Γ 
longitudine commensurabilis [prop. XII ] . et quoniam 
est ΒΓ: ΓΑ = ΚΖ: ΖΘ, permutando [ V , 16] est 
ΒΓ.ΚΖ = ΑΓ: ΖΘ. uerum ΒΓ, Κ Ζ commensura-
biles sunt. itaque etiam ΖΘ, Α Γ longitudine com-
mensurabiles sunt [prop. X I ] . ΒΓ, Γ Α autem ratio-
nales» sunt potentia tantum commensurabiles. itaque 
etiam ΚΖ, ΖΘ rationales sunt [def. 3] potentia tantum 
commensurabiles [prop. XIII ] . ergo ΚΘ ex duobua 
nominibus est [prop. X X X V I ] . 

Iam si ΒΓ2 excedit ΓΑ2 quadrato rectae sibi com-
mensurabilis, etiam KZ2 excedit Z®2 quadrato rectae 
sibi commensurabilis [prop. X I V ] , et siue Β Γ rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam Κ Ζ 

corr. ex Ζ Θ P.̂  11. γάρ] άρα Β. 12. ττ}]τής V b . ώοτε] 
-ε in raa. V , ωστε %αί b. 13. έατι] om. 1?V. 14. ασύμ
μετρος b. 16. πρός] (prius) bis b. 17. όντως — 18. ΚΖ] 
bis F. 17. άΤ] Τά Ρ. 18. Ζ Θ] in ras. V, Θ Ζ Ρ. Τά] 
in ras. V , Δ Γ Ρ. 19. α ί ] αί δέ V. δέ] om. F V , άΕ Bb. 

20. %αί — 21. Κ Θ] mg. m. 1 V. 20. ΚΖ] ΚΘ Β. 21. 
δνο άρα B P b . ^ άρα] om. B F b . 22. Τά] Βά P F b et Β 
eras. V . ' 23. άόνμμέτρον F, sed corr. 24. άόνμμέτρον Ρ. 
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ΓΑ όύμμετρός έότι τή έκκειμένη φητή μήκει, καϊ ή 
Ζ®, εί δ\ ουδέτερα τών Β Γ, ΓΑ, ουδέτερα τών 
ΚΖ, ΖΘ. 

Εί δϊ ή ΒΓ τής ΓΑ μείζον δύναται τω άπό 
5 άόνμμέτρον έαντή, καϊ ή Κ Ζ τής Ζ® μείζον δννή-

όεται τω άπό άόνμμέτρον έαντή. καϊ εί μέν όύμμετρός 
έότιν ή ΒΓ τή έκκειμένη φητή μήκει, καί ή Κ Ζ, εί 
δϊ ή ΓΑ, καϊ ή Ζ®, εί δε' ουδέτερα τών ΒΓ, ΓΑ, 
ουδέτερα τών Κ Ζ, Ζ®. 

10 Έκ δύο άρα ονομάτων έότϊν ή Κ®, ης τά ονόματα 
τά Κ Ζ, Ζ® όνμμετρά [έότι] τοις τής απότομης όνό
μαόι τοις Β Γ, Γ Λ καϊ έν τώ αύτφ λόγω, καϊ έτι ή 
Κ® τή ΒΓ τήν αυτήν έζει τάζιν οπερ έδει δεΐζαι. 

ριδ\ 

16 Έάν χωρίον περιέχηται ύπό απότομης καϊ 
τής έκ δύο ονομάτων, ης τά ονόματα όνμ
μετρά τέ έότι τοϊς τής απότομης όνόμαόι καϊ 
έν τώ αύτώ λόγω, ή τό χωρίον δνναμένη φητή 
έότιν. 

20 Περιεχέό&ω γάρ χωρίον τό νπό τών Α Β, ΓΑ νπό 
απότομης τής Α Β καϊ τής έκ δύο ονομάτων τής ΓΑ, 
ης μείζον όνομα έότω τό ΓΕ, καϊ έότω τά ονόματα 
τής έκ δύο ονομάτων τά ΓΕ, Ε Α όύμμετρά τε τοϊς 
τής απότομης όνόμαόι τοις ΑΖ, Ζ Β καϊ έν τώ αντώ 

1. Τ Δ] Δ Γ Β et θ corr. V. 2. Β Γ — των] postea add. 
m. 1 Ρ. Post Γ Δ add. %αί b , m, 2 F. 4. δύνηται B b . 

5. συμμέτρου V, sed. corr. ΚΖ] Ζ θ corr. V , Κ Δ Ρ. Ζ Θ] 
θ Ζ in ras. V. 6. όυμμέτρου V , sed corr. 7. έατιν] m. 
2 F. 8. ΖΘ] ΘΖ Ρ. ΓΔ %αί b. 11. σύμμετα Β. έστί] 
om. Ρ , supra scr. V. δνόμασιν Β. 13. Β Γ] ΒΔ P P b . 

Ζπερ έδει δείξαι] om. B P b . 14. ριε' b et e corr. Ρ, 
ρις' B V . 17. τε] om. B P V . δνόμασιν P F B . 19. έστι 
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B, comp. F V b . 20. γάρ] corr. ex τό m. 1 V . 22. ϊατω] 
(prius) έατι B P b . 23. ΕΑ] d e corr. m. 1 b. τβ] m. 2 B. 

24. δνόμααιν Β. 

ei commensurabilis est [prop. XII ] , siue ΓΑ rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam Z® 
ei commensurabilis est [id.], siue neutra rectarum ΒΓ, 
ΓΑ, etiam neutra rectarum ΚΖ, ΖΘ [prop. X I I I ] . 
sin ΒΓ2 excedit ΓΑ* quadrato rectae sibi incommen-
surabilis, etiam KZ* excedit Z®2 quadrato rectae sibi 
incommensurabilis [prop. XTV]. et siue Β Γ rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam Κ Ζ 
ei commensurabilis est; siue ΓΑ, etiam ΖΘ [prop. XII ] , 
siue neutra rectarum ΒΓ, ΓΑ, neutra rectarum ΚΖ, ΖΘ. 

Ergo ΚΘ ex duobus nominibus est, cuius nomina 
ΚΖ, Z® nominibus apotomes ΒΓ, ΓΑ commensura-
bilia sunt et in eadem proportione, et praeterea Κ Θ 
eundem ordinem habet &c ΒΓ [cfr. deff. alt. et tert.]j 
quod erat demonstrandum. 

CXIV. 

Si spatium comprehenditur apotome et recta ex 
duobus nominibus, cuius nomina nominibus apotomes 
et commensurabilia sunt et in eadem proportione, 

recta spatio aequalis quadrata ratio-
, 1—, nalis est. 
Γ % d Spatium enim ΑΒ Χ Γ Α com-

jfj , , prehendatur apotome Α Β et recta ex 
@, K duobus nominibus ΓΑ, cuius nomen 

Κ Λ Μ m a * u s sit ΓΕ, et ΓΕ, Ε Α nomina 
Η 1 1 rectae ex duobus nominibus nominibus 

apotomes ΑΖ,ΖΒ et commensurabiHa sint et in eadem 
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λόγω, χαϊ έότω ή τό νπό τών Α Β, ΓΑ δνναμένη ή Η' 
λέγω, ότι φητή έότιν ή Η. 

Έχχείό&ω γάρ φητή ή Θ, χαϊ τφ άπό τής θ ϊόον 
παρά τήν ΓΑ παραβεβλήό&ω πλάτος ποιούν τήν ΚΑ' 

5 άποτομή αρα έότϊν ή ΚΑ, ης τά ονόματα έότω τά 
ΚΜ, ΜΑ όύμμετρά τοις τής έχ δύο ονομάτων όνό-
μαόι τοις ΓΕ, Ε Α χαϊ έν τφ αύτφ λόγφ. άλλά χαϊ 
αί Γ Ε, Ε Α όύμμετροι τέ είόι ταΐς ΑΖ, Ζ Β χαϊ έν 
τφ αύτφ λόγφ' έότιν αρα ως ή ΑΖ πρός τήν Ζ Β, 

10 ούτως ή Κ Μ πρός ΜΑ. εναλλάξ αρα έότϊν ώς ή ΑΖ 
πρός τήν Κ Μ, όντως η Β Ζ πρός τήν ΑΜ' χαϊ λοιπή 
αρα ή Α Β πρός λοιπήν τήν ΚΑ έότιν ώς ή Α Ζ 
πρός Κ Μ. όύμμετρος δε ή ΑΖ τή ΚΜ' όύμμετρος 
αρα έότϊ χαϊ ή ΑΒ τή ΚΑ. χαί έότιν ώς ή ΑΒ προς 

16 ΚΑ, ούτως τό υπό τών ΓΑ, Α Β πρός τό υπό τών ΓΑ, 
ΚΑ' όνμμέτρον αρα έότϊ χαϊ τό νπο τών ΓΑ, Α Β 
τφ νπό τών ΓΑ, ΚΑ. ϊόον δε τό νπό τών ΓΑ, ΚΑ 
τφ άπο τής Θ' όύμμετρον αρα έότϊ τό ύπό τών ΓΑ, 
Α Β τω άπό τής Θ. τφ δε νπό τών ΓΑ, Α Β ϊόον έότϊ τό 

20 άπό τής Η' όνμμέτρον αρα έότϊ τό άπό τής Η τφ 
άπό τής Θ. φητον δε τό άπό τής Θ' φητον αρα έότϊ 
χαϊ τό άπό τής Η' φητή αρα έότϊν ή Η. χαϊ δύναται 
τό νπό τών ΓΑ, Α Β. 

Έάν αρα χωρίον περιέχηται νπό απότομης χαϊ τής 
25 έχ δύο ονομάτων, ής τά ονόματα όύμμετρά έότι τοις 

τής απότομης όνόμαόι χαϊ έν τφ αύτφ λόγφ, ή τό 
χωρίον δνναμένη φητή έότιν. 

1. ή] om. B F b . ή] θ corr. V. Η] Η Α b. 3. θ ] 
(prius) ΒΘ F. 4. τήνJ (prius) m, 2 F. 6. τής Ι κ ] t% 
τών V. 7. άλλά — 9. λόγω] mg. m. 1 F. 8. τοις b. 9. 
ΑΖ] corr. ex ΑΓ V . 11. ΒΖ] ΖΒ Β. 12. ή] (prius) post 
ras. 1 litt. F. 13. πρός — ΑΖ] om. F. την ΚΜ B F b . 
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proportione, et sit Η2 = ΑΒ Χ ΓΑ. dico, Η ratio.-
nalem esse. 

ponatur enim rationalis Θ, et spatium quadrato 
® 2 aequale rectae ΓΑ adplicetur latitudinem efficiens 
KA. itaque Κ Α apotome est, cuius nomina sint 
ΚΜ, Μ Α commensurabilia Γ Ε, Ε Α nominibus rectae 
ex duobus nominibus et in eadem proportione [prop. 
XCII] . uerum ΓΕ, Ε Α etiam rectis ΑΖ,ΖΒ et com-
mensurabilia sunt et in eadem proportione. itaque 
ΑΖ : ZB = ΚΜ: MA. quare permutando [ V , 16] 
Α Ζ: KM= BZ: AM. itaque etiam ΑΒ: KA = AZ:KM 
[V, 19]. uerum ΑΖ, Κ Μ commensurabiles sunt [prop. 
X I I ] . itaque etiam ΑΒ, Κ Α commensurabiles sunt 
[prop. XI ] . est autem ΑΒ:ΚΑ = ΓΑχΑΒ:ΓΑχΚΑ 
[ V I , 1]. itaque etiam ΓΑχΑΒ et ΓΑχΚΑ com-
mensurabilia sunt [prop. I X ] . uerum Γ Α Χ ΚΑ = Θ2. 
itaque ΓΑ χ ΑΒ et Θ2 commensurabilia sunt. est 
autem Η2 = ΓΑ χ Α Β. qaare Η2, Θ? commensura-
bilia sunt. uerum Θ2 rationale est. itaque etiam H2 

rationale est. quare Η rationalis est; et spatio 
ΓΑΧΑΒ aequalis est quadrata. 

£rgo si spatium comprehenditur apotome et recta 
ex duobus nominibus, cuius nomina nominibus apotomes 
et commensurabilia sunt et in eadem proportione, 
recta spatio aequalis quadrata rationalis est. 

14. έατίν Β. Α Β] Κ Μ σύμμετρος αρα Ιατϊ καϊ ή Δ Β φ 
(et F?). 15. τήν ΚΑ B F b . ούτω Β. ΓΔ\ ante lacunam 
2 litt. F, ΑΓ b. Α Β] Δ Β b. προς τό] om. φ. 16. τό] 
m. 2 V . , 17. τών] (prius) ora. Ρ. 18. Θ] Θ Ζ Β, sed corr. 

19. από] corr. ex νπό m. 2 F. τώ] corr. ex τό m. 1 F. 
τό] corr. ex τώ m. 1 F. 20. τό] καί ro B P b . 22. ξητή] 

corr. ex ρητόν V. 26. έατιν Ρ. 26. όνόμααιν Ρ Β. 27. 
έατι B V , comp. Pb . Deinde add. οπερ έδει δειξαι F. 

Euc l idee , edd. Heiberg et Menge. ΠΧ 24 
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Πόριόμα. 

Καϊ γέγονεν ήμϊν καϊ δια τούτον φανερόν, οτι 
δννατόν έότι ρητόν χωρίον νπο αλόγων εύ&ειών περί-
έχεό&αι. όπερ έδει δεΐζαι. 

5 ριε'. 

Άπό μέόης άπειροι άλογοι γίνονται, καϊ 
ουδεμία ουδεμία τών πρότερον ή αύτη. 

"Εότω μέόη ή Α' λέγω, ότι άπό τής Α άπειροι 
άλογοι γίνονται, καϊ ουδεμία ουδεμία τών πρότερον 

10 η αυτή. 
Έκκείό^ω ρητή ή Β, καϊ τώ νπό τών Β, Α ϊόον 

έότω τό άπό τής Γ' άλογος άρα έότϊν ή Γ' τό γάρ 
νπό άλόγον καϊ ρητής άλογόν έότιν. καϊ ουδεμία τών 
πρότερον ή αύτή' τό γάρ άπ9 ουδεμιάς τών πρότερον 

15 παρά ρητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί μέόην. πάλιν 
δή τώ νπο τών Β, Γ ϊόον έότω τό άπό τής Α' άλογο ν 
άρα έότϊ τό άπό τής Α. άλογος άρα έότϊν ή Α' καϊ 
ουδεμία τών πρότερον ή αύτή' τό γάρ άπ9 ουδεμιάς 
τών πρότερον παρά ρητήν παραβαλλόμενον πλάτος 

20 ποιεϊ τήν Γ ομοίως δή τής τοιαύτης τάξεως έπ άπειρον 
προβαινούόης φανερόν, ότι άπό τής μέόης άπειροι 
άλογοι γίνονται, καϊ ουδεμία ουδεμία τών πρότερον 
ή αντή' όπερ έδει δεΐζαι], 

1. πόρισμα] nig. P V , om. B F b . 4. οπερ έδει δειξαι] 
om. B F b . 5. ριε'] om. V , ριζ' b et corr. ex ριδ' F, ριζ' Β. 

6. γίγνονται Β , γ eupra add. m. 1 Ρ. 7. ουδεμία] om. 
P F V b . Post πρότερον add. δεκατριών αλόγων m. rec. F. 

9. γίγνονται P F B . ουδεμία] om. P F V b . 10. ή] έστιν ή BF . 
11. Ante Β ras. 1 litt. Β. Β, Α] Α, Β F. 12. έστω] m. 2 F. 
τό] (prius) τώ F. 13. έστί Ρ Β, comp. F V b . 14. άπό Β. 
16. άλογόν —17. ά (prius)} om. F V. 17. έατίν Ρ. τό — εστίν] 

οηι. Ρ. άλογος — 18. αυτή] in ras. να. 1 F. 18. άπό Β. 

3 ο X - / ? 
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Coro l lar ium. 
Et hinc quoque nobis adparuit, fieri posse, ut 

spatium rationale rectis irrationalibus comprehen-
datur. — quod erat demonstrandum. 

C X V . 

Α media irrationales infinitae multitudinis oriuntur, 
et nulla eadem est atque ulla priorum. 

Sit Α media. dico ; ab Α irrationales infinitae 
multitudinis oriri et nullam eandem esse atque ullam 
priorum. 

ponatur rationalis B, et sit Γ2=*BxA. itaque 
Γ irrationalis est [def. 4]; nam spatium recta irratio-
Λ ' · nali et rationali comprehensum 
Β ι 1 irrationale est [prop. X X ] . nec 
Γ , : , eadem est atque ulla priorum; 
j { , neque enim ullius priorum qua-
dratum rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
mediam. rursus sit Α2 = Β Χ Γ. itaque Α2 irrationale 
est [prop. X X ] . quare Α irrationalis est [def. 4]. nec 
eadem est atqne ullaprioruin; neque enim ullius priomm 
quadratum rectae rationali adplicatum latitudinem ef-
ficit Γ. iam hac ordinatione similiter in infinitum 
progrediente adparet, a media irrationales infinitae 
multitudinis oriri ; et nullam eandem esse atque ullam 
priorum; quod erat demonstrandum. 

20. τής τοιαύτης] τοις τής αυτής φ. 21. προβαίνουσαι Β, corr. 
m. 2. 22. γίγνονταιΒ. ουδεμία] om. P F V b . 23. οπερ έδει 
δεΐξαί] om. B F b , comp. Ρ. Seq. additamenta quaedam, u. app. 
In fine libri Εΰκλείδου ατοιχείων Γ Ρ, τέλος του Τ τών Εύκλείδου 
στοιχείων χη. 2 Β, τέλος τοϋ Γ τών Εύκλείδου στοιχείων τής 
Θέωνος εκδόσεως F, Εύκλείδου λόγος Τ τής Θέωνος εκδόσεως b. 

3 o j r t f 24 
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APPENDIX. 



1. 
Ad libr. X prop. 1. 

"Αλλως τό ά θεώρημα. 
'Εχχείόδω δύο μεγέθη ανιόα τά Α Β, Γ' χαϊ έπεϊ 

έλαόόον έότι τό Γ, πολλαπλαόιαζόμενον έόται ποτ% τοϋ 
Α Β μεγέ&ονς μείζον, γεγονέτω ώς το Ζ Μ χαϊ διη-

5 ρήό&ω εις [ τ ά ] ϊόα τω Γ, χαϊ έότω τά ΜΘ, ΘΗ, ΗΖ, 
χαϊ απο τον ΑΒ άφτ}ρήό&ω μείζον η τό ήμιόν το 
Β Ε, χαϊ άπο τοϋ Ε Α μείζον ή το ήμιόν τό Ε Α, χαϊ 
τοϋτο άεΐ γινέόδω, έως αί έν τφ Ζ Μ διαιρέόεις ϊόαι 
γένωνται ταίς έν τω Α Β διαιρέόεόιν. γεγονέτωόαν 

10 ώς αί Β Ε, Ε Α, Α Α, χαϊ τω Α Α εχαότον τών ΚΑ, 
ΑΝ, Ν& έότω ϊόον, χαϊ τοϋτο γινέόδω, εως αί διαι-
ρέόεις τοϋ Κ3 ϊόαι γένωνταν ταίς τοϋ Ζ Μ. 

Καϊ έπεϊ τό Β Ε μείζον ή τό ήμιόύ έότι τοϋ ΒΑ, 
τό Β Ε μείζον έότι τοϋ Ε Α* πολλφ αρα μείζον έότι 

16 τον Α Α. άλλά τό Α Α ϊόον έότϊ τω &Ν· τί Β Ε άρα 
μείζον έότι τον Ν&. πάλιν, έπεί τό Ε Α μείζον ή τό 
ήμιόύ έότι τοϋ Ε Α, μείζον έότι τοϋ Α Α. άλλά τό 
Α Α έότιν ϊόον τω ΝΑ' τό Ε Α αρα μείζον έότι τοϋ 

1. Post αφαιρούμενα ρ. 6, 10 habent B F V b , mg. m. 1 
postea add. P. 

1. τό α' θεώρημα] om. V, τό αυτό B F b (mg. α Β). 2. 
κείσ&ω V. 3. ίλαττον F. 5. τά] (prius) om. Ρ. Γ] corr. 
ex Α Β. χαί έστω] om. F V b . ΗΖ] ΙΖ Ρ. 6. ή] m. 
2 Ρ. 7. Β Ε] in ras. V. καί — Εά] mg. m. 2 V. Ε Α] 



1. 
Ad libr. X prop. 1. 

A l i t e r pr imum theoreina. 
Ponantur duae magnitudines inaequales ΑΒ, Γ. 

et quoniam est Γ < Α Β, multiplicata aliquando Γ 
Α J Ε Β Γ m a i ° r e r*t niagnitudine Α Β. fiat 
ι—·—» 1 ι 1 Ζ Μ et in partes magnitudini Γ 

Μ Q 5 2 aequales diuidatur, et sint Μ Θ , 
,_, , , ΘΗ, HZ, et ab Α Β auferatur 

Κ Α Ν & B E m a i o r dimidia et ab Ε Α 
maior dimidia Ε Α, et hoc semper deinceps fiat, donec 
diuisiones rectae Ζ Μ diuisionibus rectae Α Β numero 
aequales sint. sint BE9 ΕΑ, AA, et sit 

Κ Α _ ΑΝ — Ν 8 = ΑΑ} 

et hoc fiat, donec diuisiones magnitudinis Κ 8 diui-
sionibus rectae Ζ Μ uumero aequales sint. 

et quoniam Β Ε > \BA, Jerit BE>EA. itaque 
multo niagis BE>AA. ueruin AA=*8N. itaque 
ΒΕ>Ν8· rursus quoniam EA>\EA} erit EA>AA. 
uerum AA = NA. itaque 22 > JV^i. itaque tota 

ΑΕ V. 8. άβΠ om. B F V b . γιγνέα&ω F. 9. διαιρέσεσι 
B F V b . 10. τω] corr, ex τό m. 2 V. 11. γιγνέα&ω φ. ?ω$] 
?a>s αν V ® . αΠ om. φ. 12. γένονται Ρ φ. τ α & ] «fe 
τάς φ. 13. Β Λ ] corr. βχ Α Β m. 2 V. 14. τό] τό Β. 
τοϋ φ. έατι] (prius) om. F. 16. τοϋ — μείζον] om. Β. 

17. τοϋ άΑ — 18. ϊοον] τό ΕΑ — μείζον δέ έατι το JA φ. 
18. ϊοον έοτϊ V b . Ε Δ] in ras. V . 



376 APPENDIX. 

ΝΑ. όλον άρα τό Α Β μείζον έότι τον 3 Α. ϊόον 
δϊ τό ΑΑ τώ Α Κ. ολον αρα τό ΒΑ μείζον έότι 
τον 3 Κ. άλλά τον ΒΑ μεϊζόν έότι τό ΜΖ' πολλά 
άρα τό ΜΖ μείζον έότι τον 3Κ χαί έπεϊ τά 3 Ν, 

5 ΝΑ, Α Κ ϊόα άλλήλοις έότϊν, έότι δϊ χαϊ τά ΜΘ, Θ Η, 
Η Ζ ϊόα άλλήλοις, χαί έότιν ϊόον το πλή&ος τών έν 
τω Μ Ζ τώ πλή&ει τών έν τώ 3 Κ, έατιν άρα ώς τό 
ΚΑ πρός το ΖΗ, ούτως τό Κ3 πρός τό ΖΜ. μείζον 
δϊ τό ΖΜ τον Κ 3' μείζον άρα χαϊ τό ΗΖ τον Α Κ. 

10 χαί έότι τό μϊν ΖΗ ϊόον τφ Γ, τό δϊ ΚΑ τφ ΑΑ' 
τό Γ άρα μεϊζόν έότι τον ΑΑ' όπερ έδει δείζαι. 

2. 
Ad libr. Χ prop. 6. 

"Αλλως τό ζ'. 
Ανο γάρ μεγέ&η τά Α, Β πρός άλληλα λόγον έχέτω, 

όν άρι&μός δ Γ προς άρι&μόν τον Α' λέγω, οτι όνμ-
15 μετρά έότι τά μεγέ&η. 

"Οόαι γάρ είόιν έν τώ Γ μονάδες, εις τοόαντα ϊόα 
διηρήό&ω τό Α, χαϊ ένΐ αντών ϊόον έότω τό Ε* έότιν 
άρα ώς ή μονάς προς τον Γ άρι&μόν, τό Ε πρός τό Α» 
έότι δε χαϊ ώς ό Γ πρός τον Α, τό Α πρός τό Β' 

20 δι* ϊόον άρα έότϊν ώς η μονάς πρός τον Α, τό Ε 
πρός τό Β. μετρεΐ δϊ χαϊ ή μονάς τόν Α' μετρεΐ 
άρα χαϊ τό Ε τό Β. μετρεΐ δϊ χαϊ τό Ε τό Α, έπεϊ 
χαϊ ή μονάς τόν Γ' τό Ε άρα έχάτερον τών Α, Β 

2. Post δεϊξαι ρ. 22, 2 B F V b , mg. m. 1 Ρ. 

1. JB] BJF. 2. τό] (prius) τω B % τω] τον b. 3. 
τό] corr. βχ τον m. 1 F. 4. μείζον Ιοτι τό ΜΖ b. 5. Λ Κ] 
Κ Λ in ras. V. 6. ΗΖ] Ζ Κ Ρ. τών iv τώ ΜΖ] m. 2 Υ. 

7. τω] (alt.) ϊαον τω P B P b . &Κ] & in rae. V. 8. τό] 
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Α Β > S Λ. est autem Α Α = Α Κ. itaque tota 
ΒΑ>!$Κ. uerum ΜΖ>ΒΑ. itaque multo magis 
ΜΖ > Β Κ. et quoniam Β Ν = ΝΑ = ΑΚ, et 
Μ Θ = Θ Η = ΗΖ? et numerus partium rectae ΜΖ 
nuniero partium rectae &K aequalis est, erit 

KA:ZH= K3-.ZM 
[V , 15]. est autem ZM>K8. itaque etiam HZ>AK 
[ V , 14]. et ΖΗ=Γ9 Κ Α = ΑΑ. ergo Γ > AA\ 
quod erat demonstrandum. 

2. 
Ad libr. X prop. 6. 

A l i t e r propos i t io V I . 
Duae enim magnitudines A} Β rationem inter se 

habeant, quam numerus Γ ad numeruin A. dico, 
magnitudines comniensurabiles esse. 

nam quot sunt in Γ uni-
A ι 1 1 1 1 1 . ^ 

tates, ιη totidem partes ae-
B l 1 1 1 1 1 quales diuidatur A, et uni 
Γ [ 1 earum aequalis sit E. itaque 
1 : Γ = Ε: Α [ V , 15]. uerum etiam Γ: Α = Α : Β. 
itaque ex aequo est [ V , 22] 1 : Α = Ε: Β. unitas 
autem Α inetitur. itaque etiam Ε magnitudinem Β 
metitur. uerum etiam magnitudinem Α metitur E, 
quoniam unitas numerum Γ metitur. itaque Ε utramque 
Α, Β metitur. ergo Α, Β commensurabiles sunt, et 
(primum) om. Ρ. Κ&] corr. ex S}Κ m. 2 V. 10. Α4] Α V 
θ corr. 12. τό] τό αντό F. 16. είσι F. 18. τον Α Ρ Β. 

19. τόν] τό F Y , om. b. Α] Β φ. τό] τόν Β. Β] Α F. 
21. τον Β Β. και] om. F v b . ά] m. 2 F t seq. άρι&μόν 

corr. ex αριθμός. 22. μετρεΐ δέ — έπεί] om. Ρ Β , έμέτρει 
δε καί τό Α, έπεϊ χαί ή μονάς τόν Γ mg. m. 2 Β. 
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μετρεϊ' τά Α, Β άρα όνμμετρά έότιν, καί έότιν αντών 
κοινόν μέτρον τό Ε' οπερ έδει δεϊζαι. 

3. 
Ad libr. Χ prop. 9. 

"Αλλως τό 
9Επεϊ γάρ όνμμετρός έότιν ή Α τη Β, λόγον έχει, 

δ ον άρι&μός προς άρι&μόν. έχέτω, όν ό Γ πρός τόν 
Α, καϊ 6 Γ έαντόν μϊν πολλαπλαόιάόας τόν Ε ποιείτω, 
ό δϊ Γ τόν Α πολλαπλαόιάόας τόν Ζ ποιείτω, ό δϊ 
Α έαντόν πολλαπλαόιάόας τόν Η ποιείτω. έπεϊ ονν 
ό Γ έαντόν μϊν πολλαπλαόιάόας τόν Ε πεποίηκεν, 

10 τόν δϊ Α πολλαπλαόιάόας τόν Ζ πεποίηκεν, έότιν άρα 
ώς ό Γ πρός τόν Α, τοντέότιν ώς ή Α πρός τήν Β, 
[όντως] δ Ε πρός τόν Ζ . άλλ9 ώς ή Α πρός τήν Β, 
όντως τό άπό τής Α πρός τό νπό τών Α% Β* έότιν 
άρα ώς τό άπό τής Α πρός τό νπό τών Α, Β, όντως 

16 ό Ε πρός τόν Ζ . πάλιν, έπεϊ ό Α έαντόν πολλά-
πλαόιάόας τόν Η πεποίηκεν, ό δϊ Γ τόν Α πολλα-
πλαόιάόας τόν Ζ πεποίηκεν, έότιν άρα ώς ό Γ πρός 
τόν Α, τοντέότιν ώς ή Α πρός τήν Β, όντως ό Ζ 
πρός τόν Η. άλλ9 ώς ή Α πρός τήν Β, όντως τό 

20 νπό τών Α, Β πρός τό άπό τής Β' έότιν άρα ώς τό 
νπό τών Α, Β πρός τό άπό τής Β, όντως δ Ζ πρός 
τόν Η. άλλ9 ώς τό άπό τής Α πρός τό νπό τών Α, Β, 
όντως ην ό Ε πρός τόν Ζ* δι ϊόον άρα ώς τό άπό 
ττς Α πρός τό άπό τής Β, όντως ό Ε πρός τόν Η. 

2δ έότι δϊ έκάτερος τών Ε, Η τετράγωνος* ό μϊν γάρ Ε 

3. Post αριθμόν ρ. 32, 3 B F V b , mg. m. 1 Ρ. 

1. έατιν] (prius) έατι B V , comp. Fb . 2, όπερ έδει δεΐξαι] 
comp. F?, om. B V b . 8. τό om. Β. δ. Γ πρός τόν Α] 
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communis earum mensura est E; quod erat demon-
strandum. 

3. 
Ad libr. X prop. 9. 

A l i t e r proposi t io I X . 
Nam quoniam Α, Β commensurabiles sunt, rationem 

habent, quam numerus ad numeruui [prop. V I ] . sit 
Α : Β = Γ: Α, et Γ se ipsum 

1 1 1 1 1 1 multiplicans efficiat Ε, Γ auteui 
1 1 ' 1 numerum Α multiplicans Ζ , Α 

autem se ipsum multiplicans H. 
iam quoniam est Γ Χ Γ = Ε, 

E l ' ΓΧΑ = Ζ, erit Γ:Α=>Ε:Ζ 
Ζ ' ' [ V I I , 17], hoc est Ε : Ζ = Α : Β. 

uerum Α: Β = Α2: Α χ Β, itaque 
Α2:ΑΧΒ = Ε:Ζ. rursus quoniam est Α χ Α = Η, 
ΓΧΑ = Ζ , erit Γ:Α = Ζ:Η [ V I I , 17], hoc est 
Α : Β = Ζ : Η. uerum Α : Β = Α Χ Β : Β2, itaque 
ΑΧ Β : Β2 = Ζ : Η. erat autein Α2:ΑχΒ = Ε:Ζ. 
itaque ex aequo [ V , 22] Α2:Β2 — Ε:Η. uerum uterque 

τοία πρός τον ά τέσσαρα F, sed corr. m. 1. 7. 6 δε Γ τόν] 
τον δέ B F V b . ποιείται] om. B F b . 9. πεποι'ηκε b. 10. 
τόν] (priue) corr. βχ ον m. 1 V . 12. ούτως] om. Ρ. όντως 
— τήν Β] οπό. Β. 20. ϊατιν αρα ώς το νπο τών Α, Β προς 
τό άπό τής Β mg. b. 22. άπό τής Α πρός τό] m. 2 Υ (τον pro 
τής). Β", Α* F. Deinde del. m. 2 πρός τό άπό τής Β V. 

23. Ζ ] mut. in Η F. Post άρα add. έατίν b, m. 2 F. 26. 
έατιν Β. 
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άπό τον Γ έότιν, ο δϊ Η άπο τον Α' το άπο τής Α 
άρα προς το άπο τής Β λόγον έχει, όν τετράγωνος 
αριθμός πρός τετράγωνον αριθμόν, όπερ έδει ϋεϊξαι. 

Άλλά δή έχέτω τό άπό τής Α πρός τό άπό τής Β 
5 λόγον, όν τετράγωνος αριθμός ό Ε πρός τετράγωνον 

άρι&μόν τόν Η' λέγω, ότι όύμμετρός έότιν ή Α τή Β. 
"Εότω γάρ τον μϊν Ε πλενρά 6 Γ, τον δϊ Η ό Α, 

καϊ ό Γ τόν Α πολλαπλαό ιάόας τόν Ζ ποιείτω* ot Ε, 
Ζ, Η άρα έξης είόιν άνάλογόν έν τω τον Γ πρός τόν 

10 Α λόγω. καί έπεϊ τών άπό τών Α, Β μέόον άνάλογόν 
έότι τό νπό τών Α, Β, τών δϊ Ε, Η ό Ζ, έότιν άρα 
ώς τό άπό τής Α πρός τό νπό τών Α, Β, όντως ό 
Ε πρός τόν Ζ. ώς δϊ τό νπό τών Α, Β πρός τό άπό 
τής Β, όντως ό Ζ πρός τόν Η, άλλ9 ώς τό άπό τής Α 

15 πρός τό νπό τών Α, Β, όντως ή Α πρός τήν Β. αί 
Α, Β άρα όύμμετροι είόϊν λόγον γάρ έχονόιν, όν 
άρι&μός 6 Ε πρός άριδμόν τόν Ζ, τοντέότιν όν ό Γ 
πρός τόν Α' ώς γάρ ό Γ πρός τόν Α, ό Ε πρός τόν Ζ' 
δ γάρ Γ έαντόν μϊν πολλαπλαόιάόας τόν Ε πεποίηκεν, 

20 τόν δϊ Α πολλαπλαόιάόας τόν Ζ πεποίηκεν έότιν αρα 
ώς ό Γ πρός τόν Α, ό Ε πρός τόν Ζ. 

4. 
Ad libr. Χ prop. 10. 

Τή άρα προτεδείόη ευθεία τή φητή, άφ9 ης έφαμεν 
τά μέτρα λαμβάνεό&αι, οίον τή Α, προόεύρηται δν
νάμει μϊν όύμμετρος ή Α, τοντέότι φητή δννάμει μόνον , 

4. Post ή Ε ρ. 34, 5 P B P b ; mg. m. 1 V, add. *ε£μενον. 

3. άρι&μός] comp. corr. ex comp. πρός m. 1 F. 6. Post 
Β add. μήχει V , m. 2 Β. 7. μέν] om. b. b] (prius) ή 
corr. ex δ, supra scr. δ F; ή b. 10. τών] corr. ex το Β. 
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Ε, Η numerus quadratus est; est enim Ε=Γ2, H=A2. 
ergo A2:B2 rationem habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum; quod erat demonstrandum. 

Iam uero A2:B2 rationem habeat, quam numerus 
quadratus Ε ad nrnnerum quadratum H. dico, Α et Β 
commensurabiles esse. 

sit enim Γ latus numeri Ε, Α autem numeri H. 
et sit Γχ Α = Ζ. itaque Ε, Ζ, Η deinceps pro-
portionales sunt in ratione Γ:Α [ V I I I , 11]. et 
quoniam est Α2: Α χ Β = ΑΧ Β: Β2 etE:Z=*Z:H, 
erit A2:AxB = E:Z. est autem AxB:Β2 = Ζ : Η 
etA2:AxB = A:B. ergo Α,Β commensurabilessunt; 
rationem enim habent, quam numerus Ε ad numerum Ζ 
[prop. V I ] , hoc est Γ: A. nam Γ: Α = Ε: Ζ ; est 
enim Γ χ Γ = Ε , Γ χ Α = Ζ [ V I I , 17]; quare 
Γ ι Α ^ Ε ι Ζ . 1 ) 

4. 
Ad libr. X prop. 10. 

Ergo ad rectam propositam rationalein, unde diximus 
mensuras sumi [cfr. p. 2, 10 not. crit.], uelut A, in-
uenta est Α potentia commensurabilis, hoc est ra-
tionalis potentia tautum conimensurabilis, irratioualis 

1) Hae ambages, ώς δέ lin. 13 — Η lin. 14 et ώς γάρ 
lin. 18 — τόν Ζ lin. 21, a Gregorio in codd. deesee dicuntur; 
in meis tamen omnibus legiintur. 

11. έστι] είσιν Ρ. 16. είσι V, comp. Fb . γάρ] m. 2 F. 17. 
όν] om. F. 18. Ζ] e corr. m. 1 b. 19. Post Γ ras. 1 litt. F. 

πεποίη%ε V. 21. όντως σ Ε V. Post Ζ add. όπερ έδει 
δείξαι F V . 22. προστε&είστι P V . ρητή] ρψ eras., deinde 
mg. m. rec. κείμενον. προσεύρηνται ρ. 34, 3 — ή Ε ρ. 34, 5 Β 
addito οπερ έδει δειξαι et deleta reliqua parte propositionie. 

23. οιονεί B V b , γρ. olov έστιν ή Α mg. Fb. προσηνρηται 
B F b . 24. μέν] μόνον Β, μεν ή F. 
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όνμμετρος, άλογος δϊ ή Ε. άλόγονς γάρ κα&όλον 
καλεί τάς καί μήκει καί δννάμει άόνμμίτρονς τή ρητή. 

5. 

Uulgo Χ, 13. 
Εις το ιγ' λήμμα ίκ τής εις άτοπον απαγωγής. 

9Εάν ή δνο μεγέ&η, καϊ το μϊν όύμμετρον 7] τω 
5 αύτω, το δϊ έτερον άόύμμετρόν, άόύμμετρα έόται τά 

μεγέθη. 
"Εότω γάρ δύο μεγέ&η τά Α, Β, άλλο δϊ το Γ, 

καί το μϊν Α τω Γ όύμμετρον έότω, το δϊ Β τω Γ 
άόύμμετρόν. λέγω, ότι καϊ τό Α τω Β άόύμμετρόν 

10 έότιν. 
ΕΙ γάρ έότι όύμμετρον τό Α τω Β, έότι δϊ καϊ 

τό Γ τω Α, καϊ τό Γ άρα τω Β όύμμετρον έότιν9 

όπερ ούχ νπόκειται.Λ 

*Ρητάς γάρ καλεί τάς τή έκκειμένη φητή ήτοι μήκει 
15 καϊ δννάμει όνμμέτρονς ή 'καί δννάμει μόνον, είόϊ 

δϊ καϊ άλλαι εύδεΐαι, αΐ μήκει μϊν άόύμμετροι είόι τή 
έκκειμένη φητή, δννάμει δϊ μόνον όύμμετροι, καϊ διά 
τούτο πάλιν λέγονται φηταϊ καϊ όύμμετροι \πρός άλ-
λήλας, κα& ό φηταί, άλλά όύμμετροι πρός άλλήλας 

5. Post δείξαι ρ. 38, 6 B P V b , mg. m. 2 Ρ. 6. Post 
σύμμετρος ρ. 58, 3 P B F V b . 

1. σύμμετρος] om. V, m. rec. Ρ. δέ] γάρ F. 2. Post ρ-ητ% 

m g - F, ιγ' in ras. Β, mg. έν αλλω λήμμα; in F numerus eras. 
4. δύο μεγέθη ή F. τω αύτ'ω] postea add. F m. 1. 5. 

δ' B F b . 8. Γ] (prius) γάμμα F. 11. άσύμμετρον F , sed 
a- eras. 12. Γ] (prius) corr. ex Α Υ. Α] corr. ex Γ V . 

6. 
Ad libr. X prop. 18. 
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autem Ε; irrationales enim omnino uocat rectas rationali 
incommensurabiles et longitudine et potentia. 

5. 
Uulgo X, 13. 

Ad prop. X I I I lemma ex reductione in absurduin. 
Si duae magnitudines sunt. et altera commensura-

bilis, altera incommensurabilis eidem magnitudini est. 
magnitudines incompiensurabiles erunt. 
- • - - sint enim Α, Β duae magnitudines, 

alia autem Γ, et Α, Γ commensurabiles 
-B ~r sint, B9 Γ autem incommensurabiles. dico. 

Α etiam Α, Β incommensurabiles esse. 
nam si Α, Β commensurabiles sunt; et etiam F, Α 

commensurabiles sunt. etiam Γ, Β commeusurabiles 
sunt [prop. X I I ] ; quod contra hypothesin est. 

6. 
Ad libr. X prop. 18. 

Bationales enim uocat rectas rationali propositae 
commensurabiles aut longitudine et potentia aut po-
tentia tantum. sunt autem aliae 1) quoque rectae, 
quae rationali propositae longitudine incommensura-
biles sunt, potentia autem tantum commensurabiles; 
quare rursus uocantur rationales et inter se commen-
surabiles, quatenus rationales sunt, commensurabiles 
autem inter se aut longitudine et potentia aut po-

1) Hoc quid sibi uelit, non intellego. 

Β] A? Ρ. άαύμμετρόν F, sed corr. 16. καί] (alt.) om. b. 
16. είαιν ασύμμετροι F. είαιν Β. 
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ήτοι μήκει δηλαδή καϊ δυνάμει ή δυνάμει μόνον, καϊ 
εί μεν μήκει, λέγονται καϊ αύταϊ φηταϊ μήκει όύμ
μετροι έπακουομένου, οτι καϊ δυνάμει* εί 6i δννάμει 
μόνον πρός άλλήλας είόϊ όύμμετροι, λέγονται καϊ 

5 ανταϊ ούτως φηταϊ δυνάμει μόνον όύμμετροι. οτι δε 
αί φηταϊ όύμμετροι είόιν, έντεϋ&εν δήλον' έπεϊ γάρ 
φηταί είόιν αί τή έκκειμένη φητή όύμμετροι, τά δε τω 
αύτω όύμμετρά καϊ άλλήλοις έότϊ όύμμετρά, αί άρα 
ρηταϊ όύμμετροι είόιν. 

7. 
Ad libr. Χ prop. 20. 

10 Λήμμα. 

Ή δυναμένη άλογον χωρίον άλογος έότιν. 
Αυνάόδω γάρ ή Α άλογον χωρίον, τοντέότι τό 

άπό τής Α τετράγωνον ϊόον έότω άλόγω χωρίω. λέγω, 
ότι ή Α άλογος έότιν. 

15 ΕΙ γάρ έόται φητή ή Α, φητον έόται καϊ τό άπ* 
αυτής τετράγωνον ούτως γάρ [έότιν] έν τοις οροις. 
ούκ έότι δέ' άλογος άρα έότϊν η Α' όπερ έδει δεϊξαι. 

8. 
Ad libr. Χ prop. 23 corollarium. 

Είόϊ δε πάλιν καϊ αλλαι εν&είαι, αϊ μήκει μεν 

7. Post εξής ρ. 60, 13 P B F V b . 8. Post σύμμετροι 
ρ. 68, 22 P V , mg. m 2 Β. 

\.%αί] (alt.) om. b. 2. φηταί] om. V. 3. εί] om. b. 
5. ούτως] om. B F V b . Post σύμμετροι del. είσιν m. 1 P. 
οτι — 6. είσιν] mg. m. 1 P. 6. έντενδεν] iv- in ras. m. 

1 Ρ. δήλον έντεϋ&εν F. έπεί] οτι b , mg. m. 1 γρ. έπεϊ 
γάρ διά το βι' τοϋ ι. 9. είσιν] είσι b , είσιν οπερ έδει 
δείξαι V. 1 1 . Ή] om. V , add. num. β'. έστι B V , comp. 
F b . 13. ίσον έστω] supra scr. m. 2 V; om. B F b . άλόγω 
χωρίω] corr. ex άλογον έστω V, «10701» έστω B b , έστω άλογον Ι*. 
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tentia tantum. et si longitudine commensurabiles sunt, 
et ipsae rationales longitudine commensurabiles uo-
cantur, subaudito, eas potentia quoque commensura-
biles esse; sin potentia tantum inter se commensu-
rabiles sunt, et ipsae sic rationales potentia tantum 
coinmensurabiles uocantur. rationales autem coinmen-
surabiles esse, hinc manifestum est: quoniam enim 
rationales sunt, quae rationali propositae commensu-
rabiles sunt, et quae eidem commensurabilia sunt, 
etiam inter se commensurabilia sunt [prop. X I I ] , 
rectae rationales commensurabiles sunt. 

7. 
Ad libr. X prop. 20. 

L e m m a . 

Recta spatio irrationali aequalis quadrata irratio-
nalis est. 

nam A* spatio irrationali sit aequale. dico, Α ir-
rationalem esse. 
Α ι 1 nam si Α rationalis est, etiam A* 
B\ 1 rationale erit; ita enim in definitio-
Γ 1 nibus est [def. 4]. at non est. ergo 
Α irrationalis est; quod erat demonstrandum. 

8· 
Ad libr. X prop. 23 coroll. 

Sunt autem rursus aliae 1) quoque rectae, quae 

1) Sc. praeter rationales. de quibus u. app. nr. 6. 

15. Ζαται] έατι V. 16. έατιν] om. B F V b . 17. έατιν Β. 
αρα] m. 2 F. ή Α έατιν B F V b . οηερ έδει δειξαι] 

om. Β. 18. είαΙν Ρ. εΐαϊ δέ — ρ. 386, 7. δυνάμει (prius)J 
punctis del. V (cfr. ρ. 69 not. crit.). 

E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. ΙΠ. 25 
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άόνμμετροι είόι τή μέόη, δννάμει δϊ μόνον όύμμετροι, 
χαί λέγονται πάλιν μέόαι δια το όύμμετροι είναι δν
νάμει τή μέόη χαί όύμμετροι προς άλλήλας, χα&ό 
μέόαι, άλλά όύμμετροι προς άλλήλας ήτοι μήχει δηλαδή 

5 χαϊ δννάμει ή δννάμει μόνον, χαϊ εί μέν μήχει, λέ
γονται χαϊ ανται μέόαι μήχει όύμμετροι έπομένον τού, 
ότι χαϊ δννάμει' εί δϊ δννάμει μόνον είόϊ όύμμετροι, 
λέγονται χαϊ ούτως μέόαι δννάμει μόνον όύμμετροι. 

"Οτι δϊ αί μέόαι όύμμετροι είόιν, ούτως δειχτέον. 
10 έπεϊ αί μέόαι μέόη τινί όύμμετροι είόιν, τά 6h τω 

αύτώ όύμμετρα χαϊ άλλήλοις έότϊ όύμμετρα, αί αρα 
μέόαι όύμμετροι είόιν. 

9. 
Ad libr. Χ prop. 27. 

Λήμμα. 

Αύο άρι&μών δο&έντων έν λόγω όποιωονν χαί 
ΐδ άλλον τινός δέον ποιήόαι ώς τόν άρι&μόν προς τόν 

άρι&μόν ούτως τούτον πρός άλλον τινά. 
"Εότωόαν οί δο&έντες δύο άρι&μοί οι ΑΒ, ΓΑ 

λόγον έχοντες πρός άλλήλονς όποιονούν, άλλος δέ τις 
δ Γ Ε. δεϊ ποιήόαι τό προχείμενον. 

20 'Αναγεγράφ&ω γάρ νπό τών Α Γ, Γ Ε παραλληλό-
γραμμον όρ&ογώνιον τό Α Ε, χαϊ τω Α Ε ϊόον παρά 
τόν Α Β παραβεβλήόδω παραλληλόγραμμον τό Β Ζ 
πλάτος ποιούν τήν Α Ζ. έπεϊ ούν ϊόον έότϊ τό Α Ε 

9. Post δεί£αι ρ. 78, 13 V. 

1. είαιν Ρ. 9. οτι — 12. είσιν] etiam in mg. sup. m. 
rec. B. 10. είσι B V . 13 λήμμα] m. 2 V. 
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9. 
Ad libr. X prop. 27. 

Lemma. 
Datis duobus numeris in quauis ratione et alio 

quodam numero oportet efficere, ut sit, ut numerus 
ad numerum, ita hic ad alium quendam. 

Sint ΑΒ, Γ Α numeri dati ratiouem quamuis inter 
se habentes, alius autem aliquis ΓΕ. oportet efficere, 

quod propositum est. 
describatur enim parallelogram-

mum rectangulum ΑΕ=ΑΓχΓΕ, 
et spatio Α Ε aequale rectae Α Β 
adplicetur parallelogrammum Β Ζ 
latitudinem efficiens Α Ζ . iam 

26* 

mediae longitudine incommensurabiles sunt, potentia 
autem tantum commensurabiles, et rursus mediae uo-
cantur, quia mediae commensurabiles sunt potentia, 
et inter se commensurabiles, quatenus mediae sunt, 
commensurabiles autem inter se aut longitudine et 
potentia aut potentia tantum. et si longitudine com-
mensurabiles sunt, et ipsae mediae longitudine com-
mensurabiles uocantur, cum per se sequatur, eas 
potentia quoque commensurabiles esse; sin potentia 
tantum commensurabiles sunt, sic quoque mediae 
uocantur potentia tantum commensurabiles. 

Medias autem commensurabiles esse; sic demon-
strandum: quoniam mediae alicui mediae commensu-
rabiles sunt, et quae eidem commensurabilia sunt, 
inter se quoque commensurabilia sunt [prop. XII ] , 
mediae sunt commensurabiles. 
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παραλληλόγραμμον τω Β Ζ παραλληλόγραμμα), έότι δε 
αντω καί ίόογώνιον, τών δϊ ϊόων καί Ιόογωνίων 
παραλληλογράμμων άντιπεπόνδαόιν αί πλενραΐ αί περϊ 
τάς ί'όας γωνίας, άνάλογόν άρα έότϊν ώς ο ΑΒ προς 

6 τον ΓΑ, ούτως 6 Γ Ε προς τον ΑΖ' οπερ έδει δεΐξαι. 

10. 
Ad libr. Χ prop. 29. 

Αήμμα εις τό κδ', 
Ανο άριδμών δοθέντων καϊ ένδειας δέον ποιήόαι 

ώς τόν άριδμόν πρός τόν άριδμόν, όντως τό άπό τής 
ένδειας τετράγωνον πρός τό άπ9 άλλης τινός. 

10 "Εότωόαν οί δοδέντες δνο άριδμοί οί Α, Β, ένδεια 
δε ή Γ, καϊ δέον έότϊ ποιήόαι τό προκείμενον. πε-
ποιήόδω γάρ ώς ό Α πρός τόν Β, ή Γ ένδεια πρός 
άλλην τινά τήν Α, καί είλήφδω τών Γ, Α μέόη 
άνάλογόν ή Ε. έπεϊ ονν έότιν ώς ό Α πρός τόν Β, 

16 ή Γ ένδεια πρός τήν Α, άλλ9 ώς ή Γ πρός τήν Α, 
τό άπό τής Γ πρός τό άπό τής Ε, ώς άρα ό Α πρός 
τόν Β, τό άπό τής Γ πρός τό άπό τής Ε τετράγωνον. 

11. 
Ad libr. Χ prop. 31. 

Αήμμα εις τό λα . 
9Εάν ώόι δνο ενδεΐαι έν λόγω τινί, έόται ώς ή 

20 ένδεια πρός τήν ενδεΐαν, όντως τό νπό τών δνο πρός 
τό άπό τής έλαχίότης. 

"Εότωόαν δή δνο ενδεΐαι αί Α<Β, ΒΓ έν λόγω τινί' 
λέγω, ότι έότϊν ώς ή ΑΒ πρός τήν ΒΓ, όντως τό 

10. Post prop. XXIX ρ. 88, 18 V. 11. Post prop. X X X I 
ρ. 92, 24 V. 

4. Α Β] e corr. V. 
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quoniam Α Ε = BZ, et eadem aequiangula sunt, et 
parallelogrammorum aequalium et aequiangulorum 
latera angulos aequales comprehendentia in contraria 
proportione sunt [ V I , 14], erit ΑΒιΓΑ — ΓΕιΑΖ-
quod erat demonstrandum. 

10. 
Ad libr. X prop. 29. 

L e m m a ad prop. X X I X . 
Datis duobus numeris et recta oportet efficere, ut 

sit, ut numerus ad numerum, ita quadratum rectae 
ad quadratum alius alicuius rectae. 

Sint duo numeri dati Α. B. recta 
autem Γ; et oportet efficere, quod 

1 propositum est. fiat enim Α: Β = Γ: Α 
[prop. V I coroll.], et rectarum F , Α 

Δ 1 1 media proportionalis sumatur Ε [ V I , 13]. 
iam quoniam est Α : Β = Γ : Α, 

Γ:Α=Γ2:Ε2 [V def. 9] , erit Α : Β = Γ 2 : Ε2. 

11. 
Ad libr. Χ prop. J l . 

L e m m a ad prop. X X X I . 
Si duae rectae in ratione aliqua sunt, erit ut recta 

ad rectam, ita rectangulura duarum rectarum ad qua-
dratum minimae. 

Duae igitur rectae ΑΒ, Β Γ in ratione aliqua sint. 
dico, esse ΑΒ : ΒΓ = Α Β Χ ΒΓ: ΒΓ2. describatur 
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νπό τών Α Β, Β Γ προς το άπο τής Β Γ. άναγεγράφδω 
γάρ άπο τής Β Γ τετράγωνον το ΒΑΕΓ, χαϊ όνμ-
πεπληρώόδω το Α Α παραλληλόγραμμο ν. φανερόν δή, 
ότι έότϊν ώς η ΑΒ πρός τήν Β Γ, όντως τό Α Α 

5 παραλληλόγραμμον πρός τό Β Ε παράλληλο γ ραμμον. 
χαί έότι τό μέν ΑΑ τό νπό τών ΑΒ, ΒΓ' ϊόη γάρ 
ό ΒΓ τή ΒΑ* τό δϊ ΒΕ τό άπό τής ΒΓ' ώς αρα ή 
Α Β πρός τήν Β Γ, όντως τό νπό τών ΑΒ, ΒΓ πρός 
τό άπό τής ΒΓ' όπερ έδει δεϊξαι. 

12. 
Ad libr. Χ prop. 32. 

10 Αήμμα εις τό λβ'. 
9Εάν ώόι τρεις ενδεΐαι έν λόγω τινί, έόται ώς ή 

πρώτη πρός τήν τρίτην, όντως τό νπό τής πρώτης χαϊ 
μέόης πρός τό νπό τής μέόης χαϊ έλαχίότης. 

"Εότωόαν τρεις ενδεΐαι έν λόγω τινί αί Α Β, Β Γ, 
15 ΓΑ' λέγω, ότι έότϊν ώς ή ΑΒ πρός τήν ΓΑ, όντως 

τό νπό τών ΑΒ, ΒΓ πρός τό νπό τών Β Γ, ΓΑ. 
"Ηχδω γάρ άπό τον Α όημεΐον τή ΑΒ πρός δρδάς 

ή Α Ε, χαϊ χείόδω τή Β Γ ϊόη ή Α Ε, χαϊ δια τον 
Ε όημεΐον τή ΑΑ ένδεια παράλληλος ήχδω ή ΕΚ, 

20 διά δϊ τών Β, Γ, Α όημείων τή ΑΕ παράλληλοι ηχ-
δωόαν αί ΖΒ, ΓΘ, ΑΚ. χαϊ έπεί έότιν ώς ή ΑΒ* 
πρός τήν Β Γ, όντως τό ΑΖ παραλληλόγραμμον πρός 
τό Β Θ παραλληλόγραμμον, ώς δϊ ή ΒΓ πρός τήν ΓΑ, 
όντως τό Β® πρός τΙ ΓΚ, δι ϊόον άρα ώς ή ΑΒ 

25 πρός τήν ΓΑ, όντως τό ΑΖ παραλληλόγραμμον πρός 
12. Post prop. XXXII ρ. 96, 8 V, mg. m. rec. Β. 

3. Post AJ ins. Γ m. 1 V. 4. AJ] Α eras. V. 7. τής] 
in ras. V. ΒΓ] Γ e corr. V. 12. τό νπό] in raa. V . 
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12. 
Ad libr. X prop. 32. 

Lemraa ad prop. X X X I I . 

Si tres rectae in ratione aliqua sunt, erit ut prima 
ad tertiara, ita rectangulum primae ac mediae ad 
rectangulum mediae ac minimae. 

Tres rectae ΑΒ, ΒΓ, Γ Α in ratione aliqua sint. 
dico, esse 

ΑΒ.ΓΑ = ΑΒΧΒΓ :ΒΓχ ΓΑ. 
ducatur enim ab Α puncto ad Α Β perpendicularis 

Λ Ε, et ponatur ΑΕ = ΒΓ, et per Ε punctum rectae 
Α Α parallela ducatur EK, per 

1 puncta autem Β, Γ. Α rectae Α Ε 
parallelae ducantur ΖΒ, ΓΘ9 AK. 

Ε 2ι & JC 
et quoniam est ΑΒ-.ΒΓ =• AZ-.B® 

[ V I , 1], et ΒΓ:ΓΑ = ΒΘ:ΓΚ [ V I , 1], ex aequo erit 

A Β Γ e n * m * n < l u a ^ r a ^ u m ΒΑΕΓ, et 
Τ I expleatur parallelogranimum Α A. 

manifestum igitur est, esse 
Δ E ΑΒ : ΒΓ = Α Α : Β Ε [ V I , 1]. 

et est ΑΑ = ΑΒχΒΓ (nam ΒΓ—ΒΑ), ΒΕ=ΒΓ*. 
itaque erit ΑΒ : ΒΓ = ΑΒ Χ ΒΓ: ΒΓ2· quod erat 
demonstrandum. 
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τό Γ Κ παραλληλόγραμμον. χαί έότι τό μεν ΑΖ τό 
ύπό τών ΑΒ, ΒΓ' ϊόη γάρ ή ΑΕ τή ΒΓ' τό δϊ ΓΚ 
τό ύπό τών ΒΓ9 ΓΑ' ϊόη γάρ ή ΒΓ τή ΓΘ. 

'Εάν άρα τρεις ώόιν ενδεΐαι έν λόγω τινί, έόται 
5 ώς ή πρώτη πρός τήν τρίτην, όντως τό ύπό τής πρώτης 

χαϊ μέόης πρός τό νπό τής μέόης χαϊ τρίτης' όπερ 
έδει δεΐξαι. 

13. 
Ad libr. Χ prop. 32 lemina. 

*Η χαϊ ότι, έάν άναγράψωμεν τό Ε Γ όρδογώνιον 
παραλληλόγραμμον χαϊ όνμπληρώόωμεν τό ΑΖ, ϊόον 

10 έόται τό Ε Γ τώ ΑΖ' έχάτερον γάρ αυτών δ ιπ λαό ιόν 
έότι τού ΑΒΓ τριγώνον. χαί έότι τό μεν Ε Γ τό ύπό 
τών ΒΓ, ΑΑ, τό δϊ ΑΖ τό νπό τών ΒΑ, ΑΓ. τό 
άρα νπό τών ΒΓ,ΑΑ ϊόον έότϊ τώ ύπό τών ΒΑ, ΑΓ. 

14. 
Ad libr. Χ prop. 33. 

Λήμμα εις τό λγ'. 
15 Έάν εύδεϊα γραμμή τμηδή εις άνιόα, έόται ώς ή 

εύδεϊα πρός τήν εύδεϊαν, ούτως τό ύπό τής όλης χαϊ 
τής μείζονος πρός τό ύπό τής όλης χαϊ τής έλάττονος. 

Εύδεϊα γάρ τις ή Α Β τετμήόδω εις άνιόα χατά 
τό Ε' λέγω, ότι ώς ή ΑΕ πρός τήν ΕΒ, ούτως τό 

20 νπό τών ΒΑ, Α Ε πρός τό ύπό τών Α Β, Β Ε. 
Άναγεγράφδω γάρ άπό τής Α Β τετράγωνον τό 

ΑΓΑ Β, χαϊ διά τού Ε όημεΐον όποτέρα τών Α Γ, ΒΑ 

13. Inter ΑΓ et όπερ ρ. 98, 15 P B F V b . 14. Post 
prop. XXXIII ρ. 102, 4 V, mg. m. rec. B. 

3. ΓΑ] Δ in ras. V. 5V πρός — 7. δειξαί] καί εξής Β. 
8. ή] om. F V . χαέ] καί ήκται b. 9. ανμπληρώαομεν Ρ, 

corr. m. 2. 10. τό] corr. ex. τω Υ. 11. Ε Γ] θ corr. V . 
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ΑΒ:ΓΑ = ΑΖ:ΓΚ[Υ9 22]. et ΑΖ = ΑΒχΒΓ(nam 
ΑΕ — ΒΓ\ ΓΚ = ΒΓχΓΑ (nam ΒΓ=*ΓΘ). ergo 
si tres rectae iu ratione aliqua sunt, erit ut prima 
ad tertiam, ita rectangulum primae ac mediae ad 
rectangulum mediae ac tertiae; quod erat demon-
strandum.1) 

13. 
Ad libr. X prop. ,32 lemma. 

Uel etiam quod, si rectangulum ΕΓ descripserimus, 
et AZ expleueriraus [u. fig. p. 97], erit ΕΓ — AZ; 
nam utrumque = 2 ΑΒΓ [ I , 41]. et ΕΓ=ΒΓχΑΑ, 
ΑΖ = ΒΑ Χ ΑΓ. ergo est 

ΒΓΧΑΑ = ΒΑΧ ΑΓ. 

14. 
Ad libr. Χ prop. 33. 

L e m m a ad prop. X X X I I I . 

Si recta in partes inaequales secatur, erit ut recta 
ad rectam, ita rectangulum totius ac maioris ad rect-
angulum totius ac minoris. 

Recta enim Α Β in Ε in partes inaequales secetur. 
dico, esse 

Α Ε: ΕΒ — ΒΑ Χ Α Ε: ΑΒ Χ ΒΕ. 
describatur enim in ΑΒ quadratum ΑΓΑΒ, et 

per punctum Ε alterutri rectarum ΑΓ9 ΒΑ paral-
1) In Β in pag. seq. figura est noetrae similis, nisi quod 

litterae Α, Ε omissae sunt, et pro Β est Θ; adduntur numeri 
qnidam et σχήμα του λήμματος τον προγοαφέντος, oxnnia m. rec. 
iu textu prop. 32 (ad nal ίπεί ρ. 94, 11) signo quodam ad 
hoc lemma reuocamur. 

τό] τω b. 12. τών] (prius) om. Ρ. τό] (sec.) τω b. 14. 
• εις τό ίγ'] προ τον λο postea add. Β. 16. $οται] in ras. V. 

18. τις η] e corr. V m. 2. 
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παράλληλος ήχδω ή ΕΖ. φανερόν ονν, οτι ώς ή ΑΕ 
προς τήν ΕΒ, όντως το ΑΖ παραλληλόγραμμον πρός 
τό Ζ Β παραλληλόγραμμον. καί έότι τό μέν ΑΖ τό 
νπό τών ΒΑ, Α Ε' ϊόη γάρ ή ΑΓ τή ΑΒ' τό δέ Ζ Β 

6 τό νπό τών ΑΒ, ΒΕ' ϊόη γάρ ή ΒΑ τή ΑΒ. ώς αρα 
ή ΑΕ πρός τήν ΕΒ, όντως τό νπό τών ΒΑ, Α Ε 
πρός τό νπό τών ΑΒ, ΒΕ' όπερ έδει δεΐζαι. 

15. 
Ad libr. Χ prop. 34. 

Αήμμα. 
Έάν ώόι δνο ενδεΐαι άνιόοι, ιμηδή δϊ ή έλαχίότη 

10 αντών εις ϊόα, τό νπό τών δνο ενδειών διπλάόιον 
έόται τον τής μείζονος καί τής ήμιόείας τής έλαχίότης. 

"Εότωόαν δνο ενδεΐαι άνιόοι αί ΑΒ, ΒΓ, ών μείζων 
έότω ή ΑΒ, καϊ τετμήόδω ή Β Γ δίχα κατά τό Α' 
λέγω, ότι τό νπό τών Α Β, Β Γ διπλάόιον έότι τον 

15 νπό τών Α Β, ΒΑ. 
"Ηχδω γάρ άπό τον Β όημεΐον τή ΒΓ πρός όρδάς 

ή Β Ε, καϊ κείόδω τή ΒΑ ϊόη ή Β Ε, καϊ κατα-
γεγράφδω τό όχημα, έπεϊ ονν έότιν ώς ή ΑΒ πρός 
τήν Α Γ, όντως τό Β Ζ πρός τό Α Η, όννδέντι αρα 

20 ώς ή ΒΓ πρός τήν Α Γ, όντως τό ΒΗ πρός τό ΑΗ' 
διπλαόίων δέ έότιν ή ΒΓ τής ΑΓ' διπλάόιον αρα 
έότϊ καϊ τό ΒΗ τον Α Η. καί έότι τό μέν ΒΗ τό 
νπό τών ΑΒ, ΒΓ' ϊόη γάρ ή ΑΒ τή ΒΕ' τό δέ 
Α Η τό νπό τών ΑΒ, ΒΑ' ϊόη γάρ τή μέν ΒΑ ή Α Γ, 

25 τή δέ ΑΒ ή ΑΖ' όπερ έδει δεϊζαι. 

15. Post prop. XXXIV ρ. 104, 9 V , mg. m. rec. Β (uix 
legi poteet). 

4. ΖΒ] BZ B. 5. τών] om. V. ΑΒ] (prius) e corr. V . 
8. λήμμα ποογραφόμενον Β. 19. τήν] om. V. 21. JT] Γά Β. 
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A E B lela ducatur EZ. manifestum igitur est, 
esse ΑΕ: ΕΒ = ΑΖ : ΖΒ [ V I , 1]. et 
ΑΖ = ΒΑ X AE (nam ΑΓ = AB), 
ZB = ABxBE (nam Α Β = ΑΒ). itaque 
erit ΑΕ: ΕΒ — ΒΑ Χ ΑΕ: ΑΒ Χ ΒΕ' 

Γ Ζ Δ q U 0 ( j e r a t demonstrandum. 

15. 
Ad libr. X prop. 34. 

Lemma. 

Si sunt duae rectae inaequales, et minor in partes 
aequales secatur, rectangulum duarum rectarura daplo 
maius erit rectangulo maioris et dimidiae minoris. 

Sint duae rectae inaequales AB. 
Α Β Δ Τ1 

ι - - Γ Β Γ, quarum maior sit ΑΒ, et Β Γ 
in duae partes aequales secetur in A. 
dico, esse ΑΒχΒΓ=2 ABxBA. 

ducatur enim a puncto Β ad 
Β Γ perpendicularis BE} et ponatur 

BE = BA} et describatur figura. iam quoniam est 
Α Β : Α Γ = ΒΖ : Α Η [ V I , 1], componendo [ V , 18] 
erit ΒΓ: ΑΓ= ΒΗ: Α Η. uerum ΒΓ=2ΑΓ. itaque 
etiam ΒΗ = 2 Α Η. et ΒΗ = ΑΒ Χ ΒΓ (nam 
ΑΒ = ΒΕ)9 ΑΗ = ΑΒ χ ΒΑ (nam ΒΑ = Α Γ, 
AB = AZ); quod erat demonstranduia. 
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1. έχάλεαεν P B F . 2. ρητών] ονομάτων Ρ. evyxeftritat] 
*αΧεϊα&αι Ρ (sed corr. mg.). 4. έκάλεοεν P B F . 5. πρω~ 

16. 
Ad libr. X prop. 36. 

Έχάλεόε δΐ αύτην έχ δύο ονομάτων διά τό έχ 
δύο φητών αυτήν όνγχεϊόδαι χύριον όνομα χαλών 
τό φητόν, χα& ο φητόν. 

' 17. 
Ad libr. Χ prop. 37. 

Έχάλεόε δΐ αυτήν έχ δύο μέόων πρώτην διά τό 
δ ρητόν περιέχειν xal προτερεϊν τό ρητόν. 

18. 
Ad libr. Χ prop. 38. 

Έχάλεόε δ\ αυτήν έχ δύο μέόων δευτέραν διά το 
μέόον περιέχειν τό νπ αυτών χαί μή ρητόν, δεν-
τερεύειν δ\ τό μέόον τοϋ φητοϋ. ότι δϊ τό νπό ρητής 
χαϊ άλογον περιεχόμενον αλογόν έότιν, δήλον. εί γάρ 

10 έόται ρητόν xal παραβέβληται παρά ρητήν, είη αν χάί 
ή έτερα αύτοϋ πλενρά ρητή. άλλά χάί άλογος* όπερ 
άτοπον, τό άρα νπό ρητής χάί άλογον αλογόν έότιν. 

19. 
Ad libr. Χ prop. 39. 

Έχάλεόε δϊ αυτήν μείζονα διά το τά άπό τών Α Β, 
Β Γ φητά μείζονα είναι τοϋ δίς νπό τών ΑΒ, Β Γ 

15 μέόον, χάί δέον είναι άπό τής τών ρητών οίχειότητος 

16. Inter ονομάτων et οπερ ρ. 108, 15 P B F b . 17. Inter 
πρώτη et οπερ ρ. 110, 8 P B F b . 18. Inter δευτέρα et όπερ 
ρ. 114, 2 P B F b , pro scholio V m. 1. 19. Inter μείζων et 
οπερ ρ. 114, 22 P B P b , mg. V. 
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16. 
Ad libr. X prop. 36. 

Uocauit autem eam ex duobus nominibus, quia ex 
duabus rationalibus composita est, proprie rationale, 
quatenus rationale est; nomen uocans. 

17. 
Ad libr. X prop. 37. 

Uocauit autem eam ex duabus mediis primam, 
quia spatium rationale comprehendunt, et rationale 
principatum habet. 

18. 
Ad libr. X prop. 3«. 

Uocauit autem eam ex duabus mediis secundam, 
quia medium comprehendunt rectanguluin, et medium 
rationali postponitur. 

Spatium autem rectis rationali et irrationali com-
prehensum irrationale esse, adparet. nam si rationale 
est et rectae rationali adplicatum est, etiam alterum 
eius latus rationale est [prop. X X ] . at idem irratio-
nale est; quod absurdum est. ergo spatium rectis 
rationali et irrationali comprehensum irrationale est. 

19. 
Ad libr. X prop. 39. 

Uocauit autem eam maiorem, quia rationalia 
ΑΒ2 + ΒΓ2 maiora sunt medio 2ΛΒΧΒΓ, et 

TSQSvstv F. 6. ixaXsaev P B F . το] τό τό F V . 8. δε] 
(priue) om. V . 9. έατι B V , comp. Fb . 11. πλευρά ccmov F. 

13. έηάλεοεν P B F . 16. μέοων P B F b . 
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τήν όνομαόίαν τάττεό&αι. οτι δέ μείζονα έότι τά άπο 
τών Α Β, Β Γ τοϋ δϊς νπο τών ΑΒ, ΒΓ, όντως δεικτέον. 

Φανερόν μέν ονν, οτι άνιόοι είόιν αί ΑΒ, Β Γ 
εί γάρ ήόαν ΐόαι, ϊόα αν ήν καί τά άπο τών ΑΒ, ΒΓ 

5 τω δίς νπο τών Α Β, Β Γ, καϊ ήν αν καϊ το νπο τών 
ΑΒ, ΒΓ φητόν όπερ ονχ υπόκειται' άνιόοι άρα είόϊν 
αί Α Β, Β Γ. νποκείό&ω μείζων ή ΑΒ, Καϊ κείό&ω 
τή Β Γ ϊόη ή ΒΑ' τά άρα άπό τών Α Β, ΒΑ ϊόα έότϊ 
τώ τε δϊς νπό τών Α Β, ΒΑ καϊ τώ άπό τής Α Α. 

10 ϊόη δέ ή Α Β τή ΒΓ' τά άρα άπό τών ΑΒ, ΒΓ ϊόα 
έότϊ τώ τε δϊς νπό τών ΑΒ, Β Γ καϊ τώ άπο τής 
ΑΑ' ωότε τά άπό τών ΑΒ, ΒΓ μείζονα είναι τον 
δϊς ϋπό τών Α Β, Β Γ τω άπό Α Α. 

20. 
Ad libr. Χ prop. 40. 

'Ρητον δέ καϊ μέόον δνναμένη καλείται αντη διά 
15 τό δνναό&αι δνο %®ρία, τό μέν φητόν, τό δέ μέόον 

καϊ διά τήν τον φητον προνπαρξιν πρώτον έκάλεόεν. 

21. 
Ad libr. Χ prop. 41. 

Καλεϊ δέ αντήν δνο μέόα δνναμένην διά το δν-
ναόδαι αντήν δνο μέόα χωρία τό τε όνγκείμενον έκ 
τών άπό τών ΑΒ, ΒΓ καϊ τό δϊς νπό τών Α Β, Β Γ 

20. Inter δνναμένη et οπερ ρ. 116, 18 P B P b , mg. V . 
21. Inter δνναμένη et οπερ ρ. 118, 17 P B F V b . 

1. δέ] δε τιαίΡ. άπό] corr. ex νπό m. 2 F. 2. οντω 
B V b . 3. ονν] ονν έατιν Ρ. 8. άπό] νπό V. ΒΔ] corr. 
ex Β Γ Υ. 9. άπό] νπό Ρ. τής] τών om. B b . ΔΑ] 
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oportet nomen a proprietate rationalium dari. esse 
autem ΑΒ2+ΒΓ2>2 ΑΒχΒΓ, sic demonstrandum est. 
, , , , iam manifestum est, ΑΒ, Β Γ 

Λ ά Β Γ inaequales esse. nam si aequales 
essent, esset etiam ΑΒ2 + ΒΓ2 = 2ABx ΒΓ, et 
ΑΒ Χ ΒΓ et ipsum rationale esset; quod contra hypo-
thesin est. supponatur ΑΒ>ΒΓ, et ponatur ΒΑ=ΒΓ 
itaque ΑΒ2 + BA2 = 2 Λ Β χ ΒΑ + Α Α2 [ I I , 7] . 
uerum Α Β = Β Γ itaque 

ΑΒ2 + ΒΓ2 = 2ΛΒχΒΓ + ΑΑ2. 
ergo ΑΒ2 + Β Γ2 excedit 2 ΑΒχΒΓ quadrato Α Α2. 

20. 
Ad libr. Χ prop. 40. 

Spatio autem rationali ac medio aequalis quadrata 
uocatur haec, quia quadrata duobus spatiis aequalis 
est, alteri rationali, alteri medio, et propter princi-
patum rationalis primum hoc nominauit. 

21. 
Ad libr. X prop. 41. 

Uocat autem eam duobus spatiis mediis aequalem 
quadratam, quia duobus spatiis mediis quadrata est 
aequalis, ΑΒ2 + ΒΓ2 et 2ΑΒχΒΓ [u. fig. p. 119]. 

Α Δ P. 10. άπό] νπό F. lca — 12. ΑΔ] m. 2 V . 11. 
άπό] corr. βχ νπό m. 2 P. 12. τά] τό Ρ. είναι] έστι B F V b . 

13. άπό] corr. βχ νπό m. 2 P. ΔΑ] τής ΔΑ b et corr. 
ex των ΔΑ Ρ. 14. ρητόν — αντη] καλείται δε αντη? V. 

δνναμίνην B P b , et Ρ , jcorr. m. 2. καλείται αντη] ανττ^ν 
%αλει B P b . 16. την] τόν V . Post πρώτον add. το (ητον 
B P b , m. rec. Ρ. έκάλεοε V . 17. καλεί — δνναμένην] 
om. V. 19. άπό τών] om. V. τό] τον Ρ. 
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22. 
Ad libr. X deff. alt. 

Έξ ονν ούόών τών όντως καταλαμβανόμενων ευ
θειών τάττει πρώτας τή τάξει τρεις, έφ9 ών ή μείζων 
τής έλάόόονος μείζον δύναται τώ άπο όνμμέτρον έαντή, 
δεντέρας δέ τή τάξει τάς λοιπάς τρεις, έφ9 ών τώ άπο 

6 άόνμμέτρον, διά τό προτερειν τό όύμμετρον τον άόνμ
μέτρον καϊ έτι πρώτην μέν, έφ9 ης τό μείζον όνομα 
όύμμετρον έότι τή έκκειμένη ρητή, δεντέραν δέ, έφ9 

ης τό έλαόόον, διά τό πάλιν προτερειν τό μείζον τον 
έλάόόονος τώ έμπεριέχειν τό έλαόόον, τρίτην δέ, έφ9 

10 ών μηδέτερον τών ονομάτων όύμμετρον έότι τή έκ
κειμένη φητή. καί έπΙ τών έξης τριών ομοίως τήν 
πρώτην τής είρημένης δεντέρας τάξεως τετάρτην καλών 
καϊ τήν δεντέραν πέμπτην καϊ τήν τρίτην εκτην. 

23. 
Ad libr. Χ prop. 90. 

"Εότι δέ και όνντομώτερον δειξαι τήν εύρεόιν τών 
15 είρημένων ? | απότομων, καί δή έότω ενρεϊν την 

πρώτην. έκκείόδω ή έκ δύο ονομάτων πρώτη ή Α Γ, 
ης μείζον όνομα ή Α Β, καϊ τή ΒΓ ϊόη κείόδω ή Β Α. 
αϊ ΑΒ, ΒΓ άρα, τοντέότιν αί ΑΒ, ΒΑ, φηταί είόι 
δννάμει μόνον όύμμετροι, καϊ ή ΑΒ τής Β Γ, τοντ-

20 έότι τής ΒΑ, μείζον δύναται τώ άπό όνμμέτρον έαντή, 

22. Post £κτΐ7 ρ. 136, 19 P B F b ; mg. V, sed add. αείμενον. 
23. Post δείξαι ρ. 274, 15 P B F V b . 

1. ονν] m. 2 F. οντω B F b . 3. Ante όνμμέτρον ras. 
1 litt. B. 4. τω] mut. in τό m. rec^ P, corr. ex τό F, τό b. 

5. άόνμμέτρον] άόνμμέτρον έαντή V. ασύμμετρου] όνμμέτρον V. 
6. πρώτη Β, sed corr. m. 1. 7. δεύτερον Ρ, corr. m. rec. 8. 

έλαττον Bb, comp. F. 9. έλάττονος Bb , comp. F. τω] e corr. V. 
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22. 
Ad libr. X deff. alt. 

Cum igitur rectae ita inuentae sex sint, ordine 
prinias tres ponit, in quibus maior quadrata minorem 
excedit quadrato rectae sibi commensurabilis, secundas 
autem ordine tres reliquas, in quibus quadrato rectae 
sibi incommensurabilis excedit, quia commensurabile 
antecedit incomraensurabile; et praeterea primam, in 
qua maius nomen rationali propositae comraensu-
rabile est, secundam autem, in qua minus, quia rursus 
maius antecedit minus, quia minus comprehendit; 
tertiam autem, in qua neutrum nomen rationali pro-
positae commensurabile est. et in sequentibus tribus 
similiter, primam secundae classis, quam nominauimus, 
quartam uocans, secundam quintam, tertiam sextam. 

23. 

Ad libr. X prop. 90. 

Licet autem breuius quoque inuentionem sex apo-

tomarum, quas diximus, demonstrare. sit enim pro-
, , , , positum primam inuenire. ponatur Α Γ 

Α Δ Β Γ r e c t a e x duobus nominibus prima, cuius 
maius nomen sit AB, et ponatur ΒΑ = ΒΓ. itaque 
ΑΒ, ΒΓ, hoc est ΑΒ, BA, rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles [prop. X X X V I ] , et AB2 

excedit J5F2, hoc est BA2, quadrato rectae sibi com-
mensurabilis, et Α Β rationali propositae commensu-

10. ίατι σνμ,μετοον B P b . 11. ίπΠ corr. ex ίπε£ V . 14. 
Qa' B V b . έατιν Β. ενρηαιν P V ? 15. έξ] om. b. 

16. ή] (prius) om. P V . 17. ί**ε£α&ω V . 18. είαιν Β. 
E u c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. m . ^ 
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καϊ ή ΑΒ όύμμετρός έότι τή έκκειμένη ρητή μήκεΐ' 
άποτομή άρα πρώτη έότϊν ή Α Α. ομοίως δή καϊ τάς 
λοιπάς άποτομάς ενρήόομεν εκθεμένοι τάς ίόαρι&μούς 
έκ δνο ονομάτων οπερ έδει δεϊξαι. 

24. 
Ad libr. Χ prop. 115. 

6 "Αλλως. 
"Εότω μέθη ή ΑΓ' λέγω, οτι άπο τής Α Γ άπειροι 

άλογοι γίγνονται, καϊ ουδεμία ουδεμία τών πρότερον 
η αντή. 

Ήχϋ·ω τή ΑΓ πρός όρ&άς ή Α Β, καϊ έότω ρητή 
10 ή Α Β, καϊ Ονμπεπληρώο&ω τό ΒΓ' άλογον αρα έότϊ 

τό Β Γ, καϊ ή δνναμένη αντό άλογος έότιν. δννάό&ω 
αυτό ή ΓΑ' άλογος άρα έότϊν ή ΓΑ. καϊ ουδεμία 
τών πρότερον ή αύτή' το γάρ άπ9 ουδεμίας τών πρό
τερον παρά ρητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί μέόην. 

15 πάλιν όνμπεπληρώόδω τό ΕΑ* άλογον άρα έότϊ τό 
ΕΑ, καϊ ή δνναμένη αυτό αλογός έότιν. δννάό&ω 
αυτό ή ΑΖ' άλογος άρα έότϊν ή Α Ζ. καϊ ουδεμία τών 
πρότερον ή αύτή' τό γάρ άπ9 ουδεμιάς τών πρότερον 
παρά φητήν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεί τήν ΓΑ. 

20 9Από μέόης άρα άπειροι άλογοι γίνονται, καϊ ου
δεμία ουδεμία τών πρότερον ή αντή έότιν' όπερ έδει 
δεΐξαι. 

24. Post $ε%αι ρ. 370. 23 P B P V b . 

3̂  έκ&έμενοι] ν β corr. Ρ. τάς] om. V . είΰαρι&μούς Β. 
4. όπερ έ&ει $ει£αί] om. B F V b . comp. Ρ. 7. γίνονται V. 
ουδεμία] om. P F V. 8. ή] έατιν ή Β. 10. άλογον] in 

ras. φ. άλογον — 11. Β Γ] mg. m. 1 Ρ. 11. έατι P B V , 
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rabilis est [deff. alt. 1]. ergo Α Α apotome est prima. 
similiter igitur reliquas quoque apotomas inueniemus 
expositis rectis ex duobus nominibus eiusdem numeri; 
quod erat demonstrandum. 

24. 
Ad libr. X prop. 115. 

Al i t er . 

Sit Α Γ media. dico, ab Α Γ irrationales infinitas 
numero oriri, et nullam ulli priorum similem esse. 

Ducatur Α Β ad Α Γ perpendicularis, et rationalis 
sit AB, et expleatur ΒΓ. itaque Β Γ irrationale est 
[prop. X X ] , et recta ei aequalis quadrata irrationalis 
Α Τ Δ Ζ est. sit ΓΑ2 = ΒΓ. itaque ΓΑ 

irrationalis est. nec ulli priorura si-
milis est. neque eriim ulliuspriorum 

Β Ε quadratum rectae rationali ad-
plicatum latitudinem efficit mediam. rursus expleatur 
EA. itaque Ε Α irrationale est [prop. X X ] , et recta 
ei aequalis quadrata irrationalis est. sit ΑΖ2 = EA. 
itaque Α Ζ irrationalis est. nec ulli priorum similis est. 
neque enim ullius priorum quadratum rationali ad-
plicatum latitudinem efficit ΓΑ. 

Ergo a media irrationales numero infinitae oriuntur, 
et nulla ulli priorum similis est; quod erat demon-
strandum. 

comp. Fb . 16. ianv] comp. F b , iari P B V . 20. άπο τής 
Bb, τής add. m. 2 F. γίγνονται Β. ουδεμία] om. P F V b . 

21. ουδεμίαν φ. έατιν οπερ έδει δείξαι] om. B F b . 
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25. 
(H τή έλάόόονι όνμμετρος έλάόόων έότιν. 
"Εότω έλάόόων ή Α, καϊ τή Α όνμμετρος [έότω] 

ή Β' λέγω, οτι ή Β έλάόόων έότιν. 
Κείό&ω ρητή ή ΓΑ χαί τω άπο τής Α ϊόον παρά 

5 τήν ΓΑ παραβεβλήό&ω το ΓΕ πλάτος ποιονν τήν 
ΓΖ' άποτομή άρα έότϊ τετάρτη ή Γ Ζ. τω δέ άπο τής 
Β ϊόον παρά τήν Ζ Ε παραβεβλήόδω το Ζ Η πλάτος 
ποιονν τήν ΖΘ. έπεϊ ονν όύμμετρός έότιν ή Α τή Β, 
όνμμέτρον άρα έότϊ καϊ το άπο τής Α τω άπο τής Β. 

10 άλλά τω μϊν άπο τής Α ϊόον έότϊ το ΓΕ, τω δε 
άπό τής Β ϊόον έότϊ τό ΖΗ' όνμμέτρον άρα έότϊ 
τό ΓΕ τφ ΖΗ. ώς δέ τό ΓΕ πρός τό ΖΗ, όντως 
έότϊν ή ΓΖ πρός τήν ΖΘ' όνμμετρος αρα έότϊν 
ή Γ Ζ τή ΖΘ μήκει. απότομη δέ έότι τετάρτη ή ΓΖ' 

15 άποτομή άρα έότϊ καϊ ή Ζ Θ τετάρτη · τό Η Ζ αρα 
περιέχεται νπό ρητής τής Ζ Ε καϊ απότομης τετάρτης 
τής Ζ Θ. έάν δέ χωρίον περιέχηται νπό φητής καϊ 
απότομης τετάρτης, r τό χωρίον δνναμένη έλάόόων 
έότίν. δύναται δε τό ΖΗ ή Β' έλάόόων άρα έότϊν 

20 ή Β. όπερ έδει δεϊξαι. 

25. Alia demonstr. prop. 105, poet nr. 24 P F V , mg. m. 
1 b, m. 2 B, in V etiam ad prop. 105 mg. m. 1 ( V a ) . 

1. άλλως τό ρς' V , , ριξ' b , ριη' Β ; ρ « ' Ρ , ρι£ m. 2. 
Ιλάττων F. 2. έλάττων F. έοτω] om. P V . 3. ίστί Ρ, 

comp. V , et postea ins. φ. 4. έκκείο&ω B b V a . (ητή ή 
ΤΔ] γάρ ή ΤΔ ξητή B V a , ή ΤΔ ξητή b, ή ΤΔ F. Α] Δ φ. 

6. τώ] τό ΡΒ . 7. Post Ζ Ε add. ΤΔ Ρ, et V, sed del. 8. 
τή Β] 'corr. ex ΒΗΒ m. 1 V. 9. έοτί] om. B F b V ^ τωΐ 
corr. ex τό Β , mut. in τό V a . 10. έατίν Ρ , om. V j . το] 
τω V 2 et Β , sed corr. 11. έατι] om. B P b V 8 . τό] corr. 
ΘΧ τω V a . ΖΗ] in ras. m. 1 P. 13. ίατίν] om. F V a . 

Γ Ζ ] in ras. m. 1 Ρ. έατίν] om. V a . 14. ή ΓΖ] postea 



APPENDIX. 405 

25. 

Becta minori commensurabilis minor est. 
Sit minor A, et rectae Α commensurabilis B. dico, 

Β minorem esse. 
ponatur Γ Α rationalis, et quadrato A2 aequale 

rectae Γ Α adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens Γ Ζ . 
Γ Ζ Θ itaque Γ Ζ apotome est quarta 

[prop. C] . et quadrato B2 aequale 
B rectae Ζ Ε adplicetur Ζ Η latitudinem 

efficiens Z@. iam quoniam Α, Β 
Δ Ε Η commensurabiles sunt, etiam Α2, B2 

commensurabilia sunt. est autem ΓΕ= Α2, ZH=*B2. 
itaque ΓΕ, Ζ Η commensurabilia sunt. est autem 
ΓΕ:ΖΗ= ΓΖ: Ζ®, itaque Γ Ζ , Ζ Θ longitudine com-
mensurabiles sunt [prop.. X I ] . Γ Ζ autem apotome 
est quarta. itaque etiam ΖΘ apotome est quarta 
[prop. CIII ] . itaque Η Ζ rationali Ζ Ε et apotome 
quarta Ζ Θ comprehenditur. sin spatium recta rationali 
et apotome quarta comprehenditur, recta spatio ae-
qualis quadrata minor est [prop. X C I V ] . et B2 — ZH. 
ergo Β minor est; quod erat demonstrandum. 

add. V 2 . 15. Ιστέ] Ιστίν Ρ. Ζ Θ ] Θ Ζ Ρ. τό ΗΖ — 16. 
Ζ Ε ] mg. m. 2 Β , φητή δε ή ΖΕ B b , φητή φητή δε ή ΖΕ F. 

18. Ιλάττων Β. 19. Ιστϊ P V V 2 , comp. B F b . Ιλάσσων 
— 20. δεϊξαι] om. F. 19. άρα] om. Ρ. 20. οπερ ϊδει δε%αι] 
comp. Ρ, om. B b V 2 . Ιη b add. ίστέον, οτι ή τούτον τον θεω
ρήματος πρότασις ή αντή Ιστι τή τοϋ ρς', ο&εν καί Ιν τοις 
ϊσω παραλελειπται, η δΐ καταγραφή καί τό σ^ήμα ον τά αντά 
είσιν γέγραπται δε εν άλλω καί ριξ\ διό καί ημείς τοϋτο παρα-
τε&είκαμεν. 
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1. άλλως τό ο£' V 8 t ριη P b , qi»' Β. ή — 3. έστιν] 
om. V a . 2. Ante μετά add. χαϊ αυτή m. 2 F, χαϊ αυτή r) b, 
ή F. 4. έστω ή B F b V j . δ. χαϊ τή Α σύμμετρος ή Β Υ-. 

λέγω — 6. έστιν] mg. ν 2 . 6. ή Β] aupra scr. m. 1 Ρ. 
9. εστίν Ρ. πέμπτη εστίν F. 12. Β] ΒΔ φ. 13. ΓΕ] 

corr. ex Ζ Ε V, Ζ Ε b. 15. χαί] έστϊ χαί V s . Ζ Θ] corr. βχ 
ΓΘ V, ΓΘ Ρ. 16. πέμπτη] (pnus) om. b. ή] έστϊν ή b V » . 

17. ξητόν Ρ. ξητή δε η ΖΕ] om. V 8 . 19. έστι V b V , , 

26. 

Ή τή μετά φητον μέόον τό όλον ποιονόη 
όύμμετρος μετά ρητον μέόον τό όλον ποιονόά 
έότιν. 

Έότω μετά φητον μέόον τό όλον ποιούόά ή Α, 
6 όύμμετρος δε αυτή ή Β' λέγω, ότι ή Β μετά φητον 

μέόον τό όλον ποιούόά έότιν. 
Έκκείό&ω φητή ή ΓΑ, καί τω μεν άπό τής Α ϊόον 

παρά τήν ΓΑ παραβεβλήόδω τό ΓΕ πλάτος ποιούν 
τήν ΓΖ' άποτομί άρα έότϊ πέμπτη ή ΓΖ. τφ δε άπό 

10 τής Β ϊόον παρά τήν Ζ Ε παραβεβλήό&ω τό ΖΗ πλάτος 
ποιούν τήν Ζ®, έπεϊ ούν όύμμετρός έότιν ή Α τή Β, 
όύμμετρόν έότι καϊ τό άπό τής Α τω άπό τής Β. άλλά 
τφ μεν άπό τής Α ϊόον τό ΓΕ, τφ δ% άπό τής Β 
ϊόον τό ΖΗ' όύμμετρόν άρα έότϊ τό Γ Ε τφ ΖΗ' 

16 όύμμετρος αρα καϊ ή Γ Ζ τή Ζ® μήκει. άποτομή δε 
πέμπτη ή ΓΖ' άποτομή αρα έότϊ πέμπτη καϊ ή Ζ Θ. 
φητή δε ή ΖΕ' έάν δ% χωρίον περιέχηται νπό φητής 
καϊ απότομης πέμπτης, ή τό χωρίον δνναμένη μετά 
φητού μέόον τό όλον ποιούόά έότιν. δύναται δϊ τό 

20 Ζ Η ή Β' ή Β αρα ή μετά φητού μέόον τό όλον ποι
ούόά έότιν όπερ έδει δεΐξαι. 

26. Alia demonstr. prop. 106, poet nr. 26 P F V , mg. m. 
1 b, m. 2 B, in V etiam ad prop. 106 mg. m. 1 ( V 8 ) . 
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26. 

Recta rectae cum rationali totum medium efficienti 
commensurabilis cum rationali totum medium effi-
ciens est. 

Sit Α recta cum rationali totum medium efficiens, 
ei autem commensurabilis B. dico, Β rectam esse cum 
rationali totum medium efficientem. 

ponatur rationalis ΓΑ, et quadrato A* aequale 
rectae Γ Α adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. 

itaque Γ Ζ apotome est quiuta 
[prop. C I ] . quadrato auteni Β2 

aequale rectae Ζ Ε adplicetur Ζ Η 
latitudinem efficiens Ζ ©. iam 
quoniam A9 Β commensurabiles 

sunt, etiam Α2, B2 commensurabilia sunt. est autem 
ΓΕ = Α2, ZH = B2. itaque ΓΕ, Ζ Η commensura-
bilia suni quare etiam ΓΖ, Ζ Θ longitudine commen-
surabiles sunt [ V I , 1; prop. XI ] . ΓΖ autem apotome 
est quinta. itaque etiam ΖΘ apotome est quinta 
[prop. C I I I ] ; Ζ Ε autem rationalis est. sin spatium 
recta rationali et apotome quinta comprehenditur, recta 
spatio aequalis quadrata recta est cum ratiouali totum 
medium efficiens [prop. X C V ] . est autem Β2 = ZH. 
ergo Β recta est cum rationali totum medium efficiens; 
quod erat demonstrandum. 

comp. BF. δε\ om. V. 20. η] (tert.) P V V 8 , om. B P b . 
21. ίατιν] supra scr. V s . οπερ έδει δεΐζαι] comp. Ρ, om. 

B F b V j . In b add. m. 1: ώααύτως καϊ τούτου τον θεωρήματος 
ή πρόταοις ή αντή έατι τή του ρξ\ ού μήν ή καταγραφή καϊ 
το αχήμα Ικείνω τά αυτά είαιν. έατι δε iv ίτέοω καϊ ριη\ διό 
καϊ τ\μϊν παραγεγραηται. είτα το ένδον ριζ' iv εκείνα» ίατϊ ρι&' 
καϊ εξής τά λοιπά. 
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27. 

Προκείόδω ήμϊν δεΐξαι, ότι έπϊ τών τετρα
γώνων οχημάτων άόύμμετρός έότιν ή διάμε
τρος τή πλευρά μήκει. 

"Εότω τετράγωνον το ΑΒΓΑ, διάμετρος δέ αντοϋ 
5 ή Α Γ' λέγω, οτι ή ΓΑ άόύμμετρός έΰτι τή ΑΒ μήκει. 

Εί γάρ δυνατόν, έότω όύμμετρος' λέγω, ότι όνμ-
βήόεται τόν αυτόν άρι&μόν άρτιον είναι και περιόόόν. 
φανερόν μέν ούν, ότι τό άπό τής Α Γ διπλάόιον τού 
άπό τής Α Β. καϊ έπεϊ όύμμετρός έότιν ή ΓΑ τή Α Β, 

10 ή ΓΑ άρα πρός τήν Α Β λόγον έχει, ον άρι&μός πρός 
άρι&μόν. έχέτω, όν 6 Ε Ζ πρός Η, καϊ έότωόαν οί 
ΕΖ, Η έλάχιότοι τών τόν αυτόν λόγον εχόντων αύτοΐς' 
ούκ άρα μονάς έότϊν ό ΕΖ. εί γάρ έόται μονάς ό 
ΕΖ, έχει δέ λόγον πρός τόν Η, ον έχει ή ΑΓ πρός 

15 τήν ΑΒ, καϊ μείζων ή ΑΓ τής ΑΒ, μείζων αρα καϊ 
ή Ε Ζ τοϋ Η άρι&μοϋ' όπερ άτοπον, ούκ άρα μονάς 
έότιν 6 ΕΖ' άρι&μός άρα. καϊ έπεί έότιν ώς ή ΓΑ 
πρός τήν Α Β, ούτως δ Ε Ζ πρός τόν Η, καϊ ώς άρα 
τό άπό τής ΓΑ πρός τό άπό τής Α Β, ούτως ό άπό 

20 νοΰ ΕΖ πρός τόν άπό τού Η. διπλάόιον δέ τό άπό 
τής ΓΑ τοϋ άπό τής ΑΒ' διπλαόίων άρα καϊ ό άπό 
τοϋ ΕΖ τοϋ άπό τοϋ Η' άρτιος άρα έότϊν δ άπό τον 
ΕΖ' ωότε καϊ αυτός ό Ε Ζ άρτιος έότιν. εί γάρ ην 
περιόόός, καϊ ό άπ9 αύτοΰ τετράγωνος περιόόός ην, 

Post. nr. 26 P B F V b . 

ριζ' b, ρκ' Β; ρις' corr. in ρι#·' m. 2 Ρ. 1. ότι] χη. 2 Β. 
2. σύμμετρος F, corr. m. 2. 5. ΓΑ] Α Γ F V . σύμμετρος 

F, corr. m. 2. 7. περιττόν V. 8. έατι τον B b , έστι add. 
m. 2 F. 9. τής] corr. ex. τον m. 1 b. ΓΑ] Α Γ Ρ. 10. 
ΓΑ] m ras. V , ΑΓ F. αρα] om. V. 11. ον] in ras. Β. 
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27. 

Propositura sit nobis demonstrare, in figuris qua-
dratis diametrum latusque longitudine incommensura-
bilia esse. 

Sit ΑΒΓΑ quadratum, diametrus autem eius ΑΓ. 
dico, ΓΑ, Α Β longitudine incommensurabiles esse. 

nam si fieri potest, commensurabiles sint. dico, 
fore, ut idem numerus et par et impar sit. manifestum 
igitur, esse ΑΓ2 — 2AB2 [ I , 47]. et quoniam ΓΛ, 
Α Β commensurabiles sunt, ΓΑιΑΒ rationem habet, 

quam numerus ad numerum 
[prop. V I ] . sit 

H\ ι ΓΑ : ΑΒ = EZ : H} 

et ΕΖ, Η minimi sint eorum, 
qui eandem rationem habent 

[cfr. V I I , 33]. itaque Ε Ζ unitas ηοη est. si enim 
est unitas, et EZ:H= ΑΓ: AB, et ΑΓ> AB, erit 
etiam EZ>H, unitas numero [V, 14]; quod absurdum 
est. quare EZ unitas non est. ergo numerus est. 
et quoniam est Γ Α : ΑΒ = ΕΖ: Η, erit etiam 

-ΕΖ*:Η2 [ V I , 20 coroll.; V I I I , 11]. 
12 Α Β2, itaque etiam Ε Ζ2 = 2 Η2, quare 

ΕΖ2 par est. itaque etiam ipse ΕΖ par est. nam 
si impar esset, etiam quadratum eius impar esset, 

E1-

ΓΑ2: AB2 

uerum ΓΑ2 •· 

ΕΖ'] Ε in ras. m. 1 Ρ. τον i i B P b . 12. Η ] om. b. 
14. $%ΒΙ δέ] καϊ έχει B F b . πρός] (priue) comp. corr. ex 

comp. %ai m. 1 P. 16. Post EZ add. μονάς Bb, m. rec. V. 
17. ίοτιν] (prius) m. 2 F. ΓΑ] Α Γ Β. 18. τόν] ο in 

ras. Β. 19. ΓΑ] Γ in ras. V . Α Β] Β in ras. m. 1 Ρ. 21. 
της] τον P F V . f άπό τής] m. rec. ν. τής] τον Ρ. δι-
πλάαιον Ρ , διπλάσιος V. ό] τό F b . 22. τον] (primum) 
τής F. 23. ωστε] -ε e corr. V. 24. ήν] αν ήν V. 
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έπειδήπερ, έάν περισσοί αριθμοί οποβοωνν συντεδώσιν, 
τό δέ πλή&ος αντών περισσόν ή, 6 3λθ£ περισσός έστιν 
ό ΕΖ αρα άρτιος έστιν. τετμήσ&ω δίχα κατά τό Θ. 
καϊ έπεϊ οί ΕΖ, Η ελάχιστοι είσι τών τόν αυτόν λόγον 

6 εχόντων [αντοίς]} πρώτοι πρός άλλήλονς είόϊν. καϊ 
ό ΕΖ άρτιος* περισσός αρα έστϊν ό Η. εί γάρ ήν 
άρτιος, τους ΕΖ, Η δνάς έμέτρεί' πάς γάρ άρτιος 
έχει μέρος ήμιΰν' πρώτονς όντας πρός άλλήλονς' όπερ 
έότϊν αδύνατον, ούκ άρα άρτιος έστιν δ Η' περισσός 

10 άρα. καϊ έπεϊ διπλάσιος δ ΕΖ τον Ε®, τετραπλάσιος 
άρα ό άπό Ε Ζ τον άπό ΕΘ. διπλάσιος δέ ό άπό τον 
Ε Ζ τον άπό τον Η' διπλάσιος άρα ό άπό τον Η τον 
άπό ΕΘ9 άρτιος άρα έστϊν ό άπό τον Η. άρτιος αρα 
διά τά είρημένα ό Η* άλλά καϊ περισσός* όπερ έστϊν 

15 άδννατον. ονκ άρα σύμμετρος έστιν ή ΓΑ τή Α Β 
μήκει' όπερ έδει δεΐξαι. 

"Αλλως. 
[Αεικτέον καϊ έτέρως, ότι ασύμμετρος έστιν ή τον 

τετράγωνον διάμετρος τή πλευρά], 
20 "Εστω άντϊ μέν τής διαμέτρον ή Α, άντϊ δέ τής 

πλενράς ή Β' λέγω, ότι ασύμμετρος έστιν η Α τή Β 
μήκει. εί γάρ δυνατόν, έστω [σύμμετρος* καϊ γεγονέτώ] 
πάλιν ως ή Α πρός τήν Β, ούτως ό ΕΖ αριθμός πρός 
τόν Η, καϊ έστωσαν ελάχιστοι τών τόν αυτόν λόγον 

25 εχόντων αύτοίς οί ΕΖ, Η' οί ΕΖ, Η άρα πρώτοι πρός 

1. σνντε&ώαι P P V . 2. ο] om. Β, καϊ 6 P V . 3. έατιν] 
comp. Fb, έστι P B V . Θ] e corr. Β. 4. Η άρι»μοί B F b . 

5. αντοίς] om. Ρ. είσι P V b , comp. F. καί] %α£ έστιν 
B F b . 7. μετρεΐ Ρ, corr. m. 2; αν έμέτρει bene edd. 10. 
διπλάσιος] διπλάσιος έστιν Γ, διπλασίων έατίν B b . 11. άπό] 
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quoniam, si numeri impares componuntur, et multitudo 
eorum impar est, totus impar est [ I X , 23]. ergo EZ 
par est. in Θ in duas partes aequales secetur. et 
quoniam ΕΖ, Η minimi sunt eorum, qui eandem ra-
tionem habent, inter se primi sunt [ V I I , 21]. et EZ 
par est. itaque Η impar est. #nam si par esset, binas 
numeros ΕΖ, Η metiretur (omnis enim numerus par 
partem dimidiam habet [ V I I def. 6 ] ) , qui inter se 
primi sunt; quod fieri non potest. ergo Η par ηόη 
est. impar igitur est. et quoniam EZ = 2 ΕΘ, erit 
[ V I I I , 11] ΕΖ2 = 4ΕΘ2. est autem EZ2 = 2H 2 . 
itaque H2 — 2 E@2. quare H2 par est. itaque propter 
ea, quae diximus [p. 408, 23 sq.], Η par est at idem 
impar est; quod fieri non potest. ergo ΓΑ, Α Β lon-
gitudine conimensurabiles non sunt; quod erat demon-
strandum. 

Al i ter . 

Sit pro diametro A, pro latere autem B. dico, 
Α et Β longitudine incommensurabiles esse. nam si 
fieri potest, sit rursus ut Α: J5, ita numerus EZ ad Η 
[cfr. prop. V I ] , et ΕΖ, Η minimi sint eorum, qui 
eandem rationem habent [cfr. V I I , 33]. itaque EZf Η 
primi sunt inter se [ V I I , 2JL]. primum dico, Η unitatem 

m. 2 Ρ. Ε Ζ ] τοϋ ΕΖ B b , m. 2 F. Ε Θ ] τοϋ ΕΘ Bba. 
12. Η] (prius) Η ή b. 13. ΕΘ] ΘΕ in ras. V , τοϋ ΕΘ 

B F b . 14. ίατίν] om. V. ^ , 16. ΓΑ] in rae. V , supra scr. 
d b. 16. Post μή%8ΐ add. ασύμμετρος αρα (αρα m. 2 F) B F b . 

οπερ έδει δειξαι] comp. Ρ, om. b, ο ή : ~ Β. 17. άλλως] 
om. B F V b , ριξ' mg. F. 18. δεικτέον — 19. πλευρά] om. Ρ, 
mg. V. 20. έστω γάρ B F b . 22. ανμμετρος' καί γεγονέτω] 
om. P V , m. 2 Fr 26. αύτοίς] om. F b , m. 2 Β. of] (prius) 
e corr. V . πρώτοι] supra scr. m. 1 F. 
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αλλήλους είόϊν. λέγω πρώτον, οτι δ Η ούτι έότι μονάς, 
εί γάρ δυνατόν, έότω μονάς, καί έπεί έότιν ώς ή Α 
πρός τήν Β, ούτως ό ΕΖ πρός τόν Η, καί ώς άρα 
τό άπό τής Α πρός τό άπό τής Β, ούτως 6 άπό τον 

5 Ε Ζ πρός τόν άπό τού Η. διπλάόιον 6h τό άπό τής 
Α τοϋ άπό τής Β' διπλάόιος αρα καϊ ό άπό τοϋ ΕΖ 
τοϋ άπό τοϋ Η. καί έότι μονάς ό Η* δυάς αρα 6 
άπό ΕΖ τετράγωνος* όπερ έότϊν αδύνατον, ούκ αρα 
μονάς έότιν ό Η' άρι&μός αρα. καϊ έπεί έότιν ώς 

10 τό άπό τής Α πρός τό άπό τής Β, ούτως ό άπό Ε Ζ 
πρός τόν άπό τοϋ Η, καϊ άνάπαλιν ώς τό άπό τής 
Β πρός τό άπό τής Α, ούτως 6 άπό τοϋ Η πρός τόν 
άπό τοϋ ΕΖ, μετρεΐ δε τό άπό τής Β τό άπό τής Α, 
μετρεϊ άρα καϊ δ άπό τοϋ Η τετράγωνος τόν άπό τοϋ 

ΐδ ΕΖ* ωότε καϊ ή πλευρά αυτή ό Η τόν ΕΖ μετρεϊ. 
μετρει δε καϊ εαυτόν ό Η' ό Η άρα τους ΕΖ, Η 
μετρεϊ πρώτους όντας πρός άλλήλους' όπερ έότϊν 
αδύνατον, ούκ άρα όύμμετρός έότιν ή Α τή Β μήκει' 
άόύμμετρος άρα έότίν όπερ έδει δειξαι. 

28. 
20 Σχόλιον. 

Εύρημένων δή τών μήκει άόυμμέτρων εύ&ειών, 
ώς τών Α, Β, εύρίόκεται καϊ άλλα πλείότα μεγέ&η έκ 
δύο διαότάόεων, λέγω δή επίπεδα, άόύμμετρα άλλήλοις. 
έάν γάρ τών Α, Β εύ&ειών μέόην άνάλογόν λάβωμεν 

25 τήν Γ, έόται ώς ή Α πρός τήν Β, ούτως τό άπό τής 

28. Post. nr. 27 P B F V b . 

1. είαϊ P V b , comp. F. οτι" πρώτον b. 3. 6] ή F. 
τόν] τήν Fb . 4. τό] 6 Ρ. τό] τόν Ρ. του] τής P V . 
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6. διπλάσιον Ρ. 7. 6 οπό] έατιν ό F b , έατιν ό άπο τον Β. 
10. τό] (prius) supra m. 1 V. άπό] (tert.) om. B F b . 11. 

άπό τοϋ] om. B F b . 13. τό] (alt.) corr. ex τώ m. 1 P. 14. 
ό] τό Ρ. 15. αυτής Β. 18. ή Α] e corr. V. 19. έατίν] 
om. B F b . οπερ έδει δειξαι] comp. Ρ, om. B F b . 20. αχόλιον] 
om. F V b (in fig. ριη F ) , ρκα' Β. 22. εϋρίακονται Β (corr. 
m. 2) Fb . 23. δή] δή οτι F. έπίπεδον F. σύμμετρα Β, 
sed corr. 24. ευθειών] om. BF. 

Ε- τ ηοη esse. nani si fieri potest, sit 
H [ unitas. et quoniam est Α: Β = ΕΖ: if, 

erit etiam Α2:Β2 = ΕΖ2:Η2 [ V I , 20 
coroll.; V I I I , 11]. uerum Α2 = 2 Β2 

[I, 47]. itaque etiam ΕΖ2 = 2Η2. et 
Η unitas est. itaque numerus qua-

dratus EZ2 binas est; quod fieri non potest. quare 
Η unitas non est; ergo numerus est. et quoniam est 
A2:B2=*EZ2:H2, et e contrario [ V , 7 coroll.] 
B2:A2 = H2: EZ2, et B2 metitur A2, etiam H2 metitur 
EZ2. quare etiam latus ipsum Η numerum EZ me-
titur. uerum Η etiam se ipsum metitur. itaque Η 
numeros ΕΖ, Η metitur inter se primos; quod fieri 
non potest. quare Α, Β longitudine commensurabiles 
non sunt. ergo incommensurabiles sunt; quod erat 
demonstrandum. 

28. 
Scholium. 

Inuentis igitur rectis longitudine incommensura-
bilibus, uelut Α, B, etiam plurimae aliae magnitudines 
duarum dimensionum, scilicet planae, inter se incom-
mensurabiles inueniuntur. nam si inter rectas Α, Β 
mediam proportionalem sumpserimus Γ, erit ut A:B} 

ita figura plana in Α descripta ad figuram in Γ si-
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Α έπίπεδον πρός το άπο τής Γ τό όμοιον καϊ ομοίως 
αναγραφόμενου, είτε τετράγωνα εϊη τά αναγραφόμενα 
είτε έτερα ευθύγραμμα όμοια είτε κύκλοι περί δια
μέτρους τάς Α, Γ, έπείπερ οί κύκλοι πρός αλλήλους 

5 είόϊν ώς τά άπό τών διαμέτρων τετράγωνα, εϋρηνται 
άρα καϊ επίπεδα χωρία άόύμμετρα άλλήλοις' οπερ 
έδει δείζαι. 

Αεδειγμένων δή καϊ τών έκ δύο διαότάόεων δια
φόρων άόυμμέτρων χωρίων δείξομεν τοις άπό τής τών 

10 ότερεών θεωρίας, ώς έότι καϊ ότερεά όύμμετρά τε καϊ 
άόύμμετρα άλλήλοις. έάν γάρ έπϊ τών άπό τών Α, Β 
τετραγώνων ή τών ϊόων αύτοϊς ευθυγράμμων άναότή-
όωμεν ίόοϋψή ότερεά παραλληλεπίπεδα ή πυραμίδας 
ή πρίόματα, έόται τά άναόταθέντα πρός άλληλα ώς αί 

15 βάόεις. καϊ εί μεν όύμμετροι είόιν αί βάόεις, όύμ
μετρά έόται καϊ τά ότερεά, εί δε άόύμμετροι, άόύμ
μετρα. όπερ έδει δείζαι. 

9Αλλά μήν καϊ δύο κύκλων όντων τών Α, Β έάν 
άπ αυτών ίόοϋψείς κώνους ή κυλίνδρους άναγράψωμεν, 

20 έόονται πρός αλλήλους ώς αί βάόεις, τουτέότιν ώς οί 
Α, Β κύκλοι, καϊ εί μεν όύμμετροι είόιν οί κύκλοι, 
όύμμετροι έόονται καϊ οϊ τε κώνοι πρός αλλήλους καϊ 

1. Ιπίπεδον] εϊδος B F b . τρς] om. Ρ. χαί] τε χαί V . 
2. άναγεγραμμένον BF, ing. b. άναγεγ ραμμένα B F b . 3. είτε] 

(prius) εϊτε χαί Ρ. 4. έπεϊ γάρ, supra scr. περ m. 1 F. Mg. μάθηση 
τοντο έν τω β' τον ιβ' έν τοις στερεοΐς m. rec. Β. 6. οπερ 
έ'δει δειξαι] B F b , et Ρ , sed supra scr. m. 1 comp. 8. 
ρκβ' Β. 9. χωρίων άανμμέτρων Β. τοις] έν τοις Vb. 11. 
άπο τών] om. F. 12. αναστήσω V, deinde supra scr. αντοϊς 
m. 1. 13. ισοϋψή] ί- in ras. m. 1 Β. ίσονψή στερεά παραλ
ληλεπίπεδα] mg. V, in textu del. ισοϋψή γραμμάς ή παραλληλ
επίπεδα, παραλληλοεπίπεδα F , παράλληλα επίπεδα b. ή] e 
corr. F; οϊον, supra scr. ή m. 1 b. 14. ώς] postea ins. m. 
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milem et similiter descriptam [ V I , 19 coroll.], siue 
quadrata sunt figurae descriptae siue aliae rectilineae 
Α r Β similes siue circuli circum diametros Α, Γ} 

quoniam circuli eam inter se rationem habent, 
quam quadrata diametrorum [ΧΠ, 2]. ergo 
etiam plana spatia inter se incommensu-
rabilia inuenta sunt; quod erat demon-
strandum. 

Inuentis iam spatiis quoque diuersis duarum 
dimensionum incommensurabilibus per ea, quae ad 
theoriam solidorum pertinent, demonstrabimus, solida 
quoque esse inter se commensurabilia et incommen-
surabilia. si enim in quadratis rectarum Α, Β uel 
figuris rectilineis iis aequalibus solida construxerimus 
eiusdem altitudinis uel parallelepipeda uel pyramidas 
uel prismata, solida constructa eam inter se rationem 
habebunt, quam bases [XI, 32. XII , 5; 6]. et si bases 
commensurabiles sunt, etiam solida commensurabilia 
erunt, sin incommensurabiles, incommensurabilia [prop. 
X I ] ; quod erat demonstrandum. 

praeterea si Α, Β duo circuli sunt, si in iis conos 
uel cylindros eiusdem altitudinis construxerimus, eam 
inter se rationem habebunt, quam bases, hoc est quam 
circuli Α, Β [XII, 11]. et si circuli commensurabiles 
sunt, etiam coni cylindrique inter se commensurabiles 

1 V. 16. ασύμμετροι είαν at βάσεις V. 17. οπερ έδει δει&αι 
om. B F b . 18. ρκγ' Β. κνκλων] in ras. V. 20. ώς* 
om. Ρ, m. 2 V. Post alt. ώς ras. 3 litt. V. 21. είσιν] 
εΐεν V . 22. ν,αΐ] om. Β. τε] om. b. προς αλλήλους 
άλλήλοις B P b . 
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οί κύλινδροι, εί δε άόύμμετροι είόιν οί κύκλοι, άόνμ
μετροι έόονται καί οί κώνοι καϊ οί κύλινδροι, καϊ 
φανερόν ήμϊν γέγονεν, ότι ού μόνον έπϊ γραμμών 
καϊ επιφανειών έότι όνμμετρία τε καϊ άόνμμετρία, 

5 άλλά καϊ έπϊ τών ότερεών οχημάτων. 

1. δέ] δ' F. είαιν] εΐεν b. ^3. γέγονε Υ. f ότι] δι ό 
P V . έπί] έπί τε Ρ. 4. καί] ή Ρ. έατιν σύμμετρα Ρ. 

ασύμμετρα Ρ. Mg. γρ. σύμμετρα καϊ ασύμμετρα m. 1 b. 5. 
στερεών] ετέρων F. 
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E n c l i d e s , edd. Heiberg et Menge. IIT. 

erunt, sin incommensurabiles sunt circuli, etiam coni 
cylindrique incommensurabiles erunt [prop. X I ] . et 
nobis adparuit, commensurabilitatem incommensura-
bilitatemque non solum in lineis planisque esse, sed 
etiam in corporibus solidis. 


